CAU HOI

caul. Cho sinx:%,%<x<7r. Tinh cot2x .

Cau 2. Chocacgoc a,p théa man %<a,ﬂ<ﬁ,sina=%,cosﬂ=—§.

Tinh sin(a + ) .

Cau 5. Cho hai goc nhon a va b . Biét cosa:%;cosbzi . Tinh gié tri caa biéu thic:

P =cos(a +b)cos(a—b).

Cau 6. Cho hai géc nhon a va b véi tana=% va tanbz% Tinh a+b.

Cau 7. Chotam giac ABC c0: tan Bsin® C =tan Csin? B . Khi d6 tam giac ABC can tai diém

nao?
Traloi:. ..o,
« , 2sin x
Cau8. Rdtgon C=tan3x—tanx—
c0s 3x



Cau 12. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 canh AB=6,AC =8. Biém E thudc doan AC sao

cho CBE =30, diém D thudc tia ddi cua tia BA sao cho BCD=30'.
a) Tim tan ACD, tir 6 tinh d6 dai doan AD.

b) Tinh tan ABE, tir d6 tinh do dai canh AE.

(Cac két qua trong bai dugc lam tron dén hang phan tram).

Cau13. Cho a-p =%. Tinh gié tri cua biéu thirc sau: A= (cosa +cos £)? +(sin & +sin B)?

Cau 14. Cho a— =%. T
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Traloi:. ..o,

Cau 15. Rt gon biéu thirc sin6acot3a—cos6a ;
Traloi......ooooo

Cau 16. Rt gon biéu thic (tana—tanb)cot(a—b)—tanatanb .
Traloie.........ooooi

sin7a+sinba

Cau 17. Bién doi thanh tich biéu thuc =
sin7a—sinba

Traloi:......oooo

Cau 18. Bién doi thanh tong biéu thirc sin xsin 2xsin 3x..

Cau19. Biét tan’x+cot’ x+2=——— tim a?
sin” 2x



3—-4cos2a+cosda
3+4cos2a+cosda

Cau21. Biét =ktan*a tim k?

Cau 22. Turmotvitri A, ngudi ta budc hai sgi cap AB va AC dén mot céi tru cao 15m, duoc
dung vubng goc véi mat dat, chan tru ¢ vi tri D. Biét CD=9m va AD =12m. Tim gdc nhon

a = BAC tao boi hai soi dy cap do, ddng thoi tinh gan ding o (1am tron dén hang phan chuc,
don vi d9).

15m

[

Sin X +Sin 2x+sin 3x +sin 4x

Cau 24. Rt gon biéu thirc sau: A=
COS X + COS 2X + C0S 3X + C0S 4X

Sin2x+2sin3x +sin4x

Cau 25. Rt gon biéu thic sau: B = .
C0S3X +2C0S4X +cos5x

Cau 26. Trén ndc mot toa nha c6 mot cot ang-ten cao 5m. Tur vi tri quan s&t A cao 7m S0 Vi
mat dét, cd thé nhin thay dinh B va chan C cua cot dng-ten dudi goc « va B so véi phuong
nam ngang. Biét chiéu cao cuia toa nha la 18,9m, hai toa nha cach nhau 10m.

a) Tinh tana ;

b) Tinh goc « (lam tron két qua dén hang don vi theo don vi do).



Cau 27. Trong Vit li, phuong trinh tong quat caa mot vat dao dong diéu hoa cho boi cong thuc
x(t) = Acos(wt + @) , trong d6 t 1a thoi diém (tinh bang gidy), x(t) 1a 1i d6 cua vat tai thoi diém
t, A 1a bién d6 dao dong (A>0) va ¢ e[-r; 7] 1a pha ban dau caa dao dong. Xét hai dao dong

diéu hoa c6 phuong trinh: x,(t) =3- cos(%t + %) (cm), X, (t) =3-cos [%t + %) (cm) . Tim dao dong

tong hop x(t) = x (t) + %, (t) va st dung cong thic bién doi tong thanh tich dé tim bién do va pha
ban dau caa dao dong tong hop nay.

3sina—2cosa
12sin*a +4cos’a
Traloi:. ..o,

Céau 28. Cho cota=3.Tinh A=

sina

Cau 29. Cho tana=2.Tinh C=— -
sin“a +2c0s” «

Traloi:. ..o,

Cau 30. Cho a+B=2 va cosa =cos 3. Tinh sina=sinf
3 COSa —Cos 3

Traloi:. ..o,

—1+cos(z + B) 2a+cC

sin(z—A—-C)  Jaa®—c*

Céau 31. Chotam giac ABC c6 AB=c,AC =b, AB =c, thoa

Hoi tam giac ABC la tam giac gi?

LOI GIALI

Caul. Cho sinx:%,%<x<ﬁ. Tinh cot2x.



236

Traloi; —-——
120
Loi giai
] 1 .
Cho smx=g,5<x<7z.T|nh cot 2x .
cos2x >0
Z<x<7z:>2—”<2x<27r:>7z<2x<27z:>
2 2 tan2x <0
cost:l—Zsinzx:l—Z-i=§
25 25

Vs
E<x<7r:>cosx<0

sinx:%:cosxz—m:_
2\/_) 46

Sin2X =2SiN X-COS X = 2~—- —
5 5 5

23
cot2x = S0S2X __ 25 _ 236
sin2x 46 120

2

Cau 2. Chocacgoc a,p théa man %<a,ﬂ<n,sina:%,cosﬂ:—§.

Tinh sin(a+ ).
2+210
9

Traloi: -
Loi giai
cosa <0

Do Z<o¢,,6’<7r:> ) :
2 sing>0

Tacd cosa =—y1-sin*a =— /1—— smﬂ—wll cos’ 1—£=£

3 3 /3 9

Suy ra Sin(a+ﬂ)=Sina-cosﬂ+c03a-sin,8:% (__}{ 2*/_] V5 2+2\/1_0_

Vay sin(a+ f) = —@ :

Cau 3. Cho sina :g va (90° <a <180°). Tinh cose .
Tra loi: 4
5

Léi gii



2
Ta co: Sin2a+cosza:1:>0052azl—sinzazl—(gj :%:COSa:ig. 90" < a <180° nén

cosa <0.Vay cosa =—g.

Cau 4. Cho sina:—%, Véi (180" <a<270°) . Tinh cosa.

Tra loi: 22
3
Loi giai
Ta co sina = —%:> cos’ a :1—%=S.Vi 270" <a <360° nén cosa >0 do dd cosa =¥
Cau 5. Cho hai goc nhon a va b . Biét cosa=%;cosb=% . Tinh gié tri caa biéu thic:

P =cos(a +b)cos(a—b).

Tra loi: —&
144

Léi gii

Ta co: sinzazl—cosza:§;sin2b:1—coszb:g.

P =(cosacosb—sinasinb)(cosacosb+sinasinb)
= (cosacosh)® —(sinasinb)® = cos® acos® b —sin*asin’b
11 815 119

916 916 144

Cau 6. Cho hai goc nhon a va b véi tana:% va tanbz% Tinh a+b.
Tra loi: 45°

Léi giai

tana+tanb 27
l-tanatanb , 13
;

Ta co: tan(a+b) = =1,suyra a+b=45°

Cau 7. Chotam giac ABC c0: tan Bsin® C =tan Csin? B . Khi d6 tam giac ABC can tai diém
nao?
Tra loi: tam gidc ABC céntai A.

Léi gidi

Taco 0< A, B,C <180".



sin B sin2 ¢ =" ¢ sin’B < sinC = sin B

T gia thiét, ta co:
cos B cosC cos B cosC

< sin C cos C =sin B cos B @%sinzc :%sinZB

< 2C =2B+k2r(ke’Z) < 2C =2B (do B,C lacéac gbc cuatamgiac) < B-C=0<B=C.

Vay tam gidc ABC cantai A.

Cau8. Rtgon C=tan3x—tanx— 2sin x
COS 3X

Traloi: 0

Loi giai

2sinx _sin3x sinx  2sinx

Tacod: C=tan3x—tan x— =
C0S3X C0S3X COSX COS3X

_sin3xcosx—sinxcos3x 2sinx  sin2x 2sin x
B C0S 3X COS X " cos3x  COS3XCOSX COS3X
_ 2sinxcosx  2sin X _ 2sinx  2sinXx 0

C0S3XCOSX C0S3X C0S3X COoS3x

Cau 9. Bién doi thanh tong biéu thirc sau: 4sin3xsin2xcosx.
Tra loi: cos2x—cos4x—cos6x+1

Loi giai
4sin 3xsin 2xcos X = 4(sin3xcos X) Sin 2x = 4-%(sin 4x+sin 2x)sin 2x

= 2sin4xsin 2x+2sin’ 2x = (cos 2x—c056x)+2(%j =C0S2X—C0S4X—C0os6X+1.

Cau 10. Biét rang cosxcos(%—xjcos(%+xj=kcosBx,khi do k=2

Tra loi:
4

Loi giai
V4 V4 1 27
COSXCOS| — — X |COS| — + X | =—=CO0S X| COS— + COS 2X
3 3 2 3
ZECOSXCOSZX—ECOSX21(0083X+COSX)—ECOSXZECOS3X
2 4 4 4 4
Cau 11. Biét rang sin5x—2sin x(cos4x+cos2x) = ksin x . khi d6 k =?

Traloi: 1

Léi gidi



sin5x — 2sin x(cos 4x +cos 2x) =sin5x — 2sin X cos4x — 2sin X cos 2x
=sin5x — (sin 5x —sin 3x) — (sin 3x —sin x) =sin X

Cau 12. Cho tam gi4c ABC vudng tai A c6 canh AB =6, AC =8. Piém E thudc doan AC sao

cho CBE =30’, diém D thudc tia ddi cua tia BA sao cho BCD=30".
a) Tim tan ACD, tir @6 tinh d6 dai doan AD.

b) Tinh tan ABE, tir d6 tinh do dai canh AE.

(Céc két qua trong bai dugc lam tron dén hang phan tram).

6
Traloi: a) ~18,73 b) ~ 2,56
Loi giai
6 1
tan ACB+1an30° 8 3 48+25V3
a) tan ACD=tan(ACB+30°)= — = =
1-tan ACBtan30" _6 1 39
8 V3
Tam gidc ACD vubng tai A c6: AD = ACtan ACD:S-WQSJ&
8_1
b) tan ABE = tan (ABC ~30") - tan ABC-tan30 _ 6 3 _48-253
1+tan ABCtan30" 1,8 1 11
6 3
Tam giac ABE vudngtai A cé: AE = ABtan ABE=6-wz2,56.

Cau13. Cho a-p =%. Tinh gié tri cua biéu thirc sau: A= (cosea +cos £)? +(sin e +sin B)?

Traloi: 3

Léi gidi



A =cos’ a+cos’ B+2c0sacos f+sin® a+sin® f+2sinasin

=2+42c0sacosf+2sinasin f=2+2cos(a - f) :2+2cos%=3

Cau 14. Cho a-p =%. Tinh gié tri cua biéu thirc sau: B = (cose +sin B)? +(cos B —sin a)?.

Traloi: 2-/3

Loi giai
B =cos’a+sin® f+2cosasin f+cos® f+sin’ a —2sina cos B
=2+2sin fcosa —2cos Ssina

T

:2+2$in(ﬂ—a):2+23in(—§j:2—\/§

Cau 15. Rt gon biéu thirc sin6acot3a—cos6a;
Traloi: 1
Loi giai

cos3a

sin3a

Ta co: sin6acot3a—cos6a = 2sin3acos3a —(Zcos2 3a—1)
= 2cos’ 3a—(2cos’ 3a—1) =1 (khdng phu thugc a).

CAu 16. Rt gon biéu thuc (tana—tanb)cot(a—b)—tanatanb.

Traloi: 1
Loi giai
‘. tana—tanb
Taco: (tana—tanb)cot(a—b)—tanatanb=—————tanatanb
tan(a—b)
tana—tanb
=———— ——tanatanb=1+tanatanb—-tanatanb =1
tana—tanb

l+tanatanb

(khdng phu thudc a).

Cau 17. Bién déi thanh tich biéu thye Sn/a+sinsa.
sin7a—sinsa

Tra loi: tan6acota

Loi giai

Taco: M 7a+sin5a _ 2sin6acosa _ (an6acota.

" sin7a—sin5a 2cos6asina
Cau 18. Bién ddi thanh tong biéu thic sin xsin 2xsin 3x..

Tra loi: %(sin 4X —sin 6X +sin 2x)



Loi giai

Ta cd: sinxsin2xsin3x = (sin3xsin x)sin 2x=%(c032x—cos4x)sin 2X
1 . . 111 . 1 . .

:E(S|n2xc032x—5|n2xcos4x):E Esm4x—§(sm6x—sm2x)

=%(sin 4X —sin 6x +sin 2x)

Cau19. Biét tan’ x+cot’ x+2=—— tim a?
sin‘ 2x
Traloi: 4
Loi giai
tan’ x+cot> x+2 = — < (tan® x+ 1) +(cot” x+1) = —
sin” 2x sin” 2x

1 1 4 sin” x + cos® x 4

g 2 + .2 = 2 s 2 2 = 2
cosS”x sin“x sin” 2x sin” xcos” x sin” 2x
1 4 1 4 1 4

= = = = = =

.2 2 -2 . 27 .2 2
sin“xcos” x sin”2x Sin X COS X sin"2x 1 . 25, S0 2x
4sm X

Cau 20. Biét sin® x+cos® x = a+§cos4x tim a?
Tri loi: >
8
Loi gidi
Ta co: sin® x+cos® x = (sin2 X + C0s? x)2 —3sin? xcos? x(sin2 X + C0S> x)
=1-3sin® xcos” X :1—%sin2 2X :1—3(1—cos4x) = §+§cos4x.

3—-4cos2a+cosda

Cau2l. Biét =ktan*a tim k?
3+4cos2a+cosda

Traloi: 1

Lot giai

Tq oo 3-Ac0s2a+cosda _ 2cos? 2a—4cos2a+2 2(0052 23—200523+1)
" 3+4cos2a+cosda 2cos’2a-+4cos2a+?2 2(c0322a+2c052a+1)

_ (1-cos2a)® _ [1—(1—25”‘2 a)]z _4sin*a

~ (1+cos2a)? [1+(2cosz a_l)T " 4cos’a tan’a




Cau 22. Turmotvitri A, ngudi ta budc hai sgi cdp AB va AC dén mot céi tru cao 15m, duoc
dung vubng goc véi mat dat, chan tru ¢ vi tri D. Biét CD=9m va AD =12m. Tim gdc nhon

a = BAC tao boi hai soi dy cap do, ddng thoi tinh gan ding o (1am tron dén hang phan chuc,
don vi d9).

15m

- —— - -

Traloi: o =14, 47
Loi giai
Ta co:

tan o = tan(BAD —CAD)

15 9
_ tanBAD-tanCAD _ 12 12 _ 8

1+tanBADtanCAD .15 9 31
1212

Vivay a~14,47" .

Céau 23. Chotam giac ABC. Biét sin A+sinB+sinC = kcosgcosgcos% ctim k?
Traloi: 4

Loi giai
VT =sin A+sinB+sinC

. A+B A-B . C C
=2sin cos +2sin—Cco0s —
2 2 2

. 7—C A-B 7—C C
=2sin cos +2C0S CoS—
2 2 2

A-B A+B C
+2Cc0S COS—

2
C A-B A+B
=2C0S—| COoS +CO0S
2 2 2

= 2cos£cos
2

A-B+A+B A-B-A-B
-COS 4

C A -B A B C
= 4C0S—C0S— C0S— = 4 C0S — COS — COS —
2 2 2 2 2

=Zcos%2003



. . . A B
Vay sin A+sinB+sinC = 4cos—cos—cosg.

Sin X +Sin 2x +sin 3x+sin 4x

Cau 24. R0t gon biéu thirc sau: A=
COS X + COS 2X + COS 3X + C0S 4X

. X
Tra loi; tan57

Loi giai
A - sin X +sin 2x +sin 3x +sin 4x
COS X + COS 2X + COS3X + C0S 4 X

_ (sin3x+sinx) +(sin4x+sin2x)  2sin 2xcos X + 2sin 3X oS X
(c0s3x+ oS X) + (COS4X + C0S2X)  2C0S2XCOS X + 2C0S3X COS X

2sin oX cos *
_2cosX(sin2x+sin3x) ! PRy

~ 2c0s X(COS2X +C0S3X)

Bx  x @
Zcos?cos— 2

Sin2X +2sin3x+sin4x

Cau 25. Rt gon biéu thuc sau: B = .
C0S3X+ 2Cc0S4X +cos5x

sin 3x
cos4x

Tra loi:

Loi giai
_sin2x+2sin3x+sin4x  2sin3xcosx+2sin3x  2sin3x(cos x+1)  sin 3x
C0S3X+2C0S4x+C0s5Xx 2c0S4XxCcosX+2c0s4x 2cosdx(cosx+1) cos4dx

B

Céau 26. Trén néc mot toa nha c6 mot cot ang-ten cao 5m. Tir vi tri quan sat A cao 7m SO Vi
mat dét, cd thé nhin thay dinh B va chan C cua cot dng-ten dudi goc « va B so véi phuong
nam ngang. Biét chiéu cao cua toa nha 1a 18,9m, hai tod nha cach nhau 10m.

a) Tinh tana ;

b) Tinh géc « (lam tron két qua dén hang don vi theo don vi do).




Tra loi: a) 16,9 b) =59
10
Loi giai
a) Taco: AD=10m
CD=18,9-7=119m
BD=BC+CD=11,9+5=16,9m

BD 16,9

tang =—="""
AD 10

b) tana:%:a:59°.
10

Cau 27. Trong Vit li, phuong trinh tong quat caa mot vat dao dong diéu hoa cho boi cong thuc
x(t) = Acos(wt + @) , trong d6 t 1a thoi diém (tinh bang gidy), x(t) 1a 1i d6 cua vat tai thoi diém
t, A l1a bién d6 dao dong (A>0) va ¢ e[-r;x] la pha ban dau cta dao dong. Xét hai dao dong

diéu hoa c6 phuong trinh: x,(t)=3- COS(%t +%) (cm), X, (t) =3-cos (%t +%) (cm) . Tim dao dong

tong hop x(t) = x (t) + %, (t) va si dung cong thic bién doi tong thanh tich dé tim bién do va pha
ban dau caa dao dong tong hop nay.

Tra loi: x(t):3cos(£t+£ +3co0s zt+zj; 6cos| = ;5—7[
6 6 6 4

Léi gidi

P T T T T
Tacox(t) =x (t)+x,(t) =3cos| —t+— |+3cos| —t+—
© =% (1) + %) (6 6) (6 4j

7. b5r T T 7. b5rx
=6c0S| —t+— |-COS| —— |=6C0S| — |-COS| —t+—
6 24 24 24 6 24

Vay bién do cua dao dong l1a 6cos(%). Pha ban dau caa chuyén dong la SZ—Z :

3sina—2cosa

Cau 28. Cho cotar=3. Tinh A=—— -
12sin" ¢ +4co0s’ o

Tra loi: =
4

Léi gii



1
. ———(3-2cotx
Ao 3sina—2cosa _ sinza( )=(1+C0t2a) _ 1
12sin®* o +4cos® o 12 +4cot®

sina
sinfa+2cos’ar

Cau 29. Cho tana=2.Tinh C =

Traloi: 1
Loi giai
1
. sina @na- o tang(l+tan’a) 2(1+2°) .
Csinfa+2cos’a tan*a+2 0 tanfa+2 0 2242
Cau 30. Cho a+8=2 va cosa =cos . Tinh w.
3 COSca —COS [
Tra loi: —/3
Loi giai
a+pf . a-p
sina —sin f 2¢os 2 sin 2 a+p T
= = —cot =—cot==—/3.
Cosa —Cos —28iﬂa+ﬂsina_'8 2 6
2
-1+cos(z+B)  2a+c

Céau 31. Chotam giac ABC c6 AB=c, AC =b, AB =c, thoa

sin(z—A-C)  Jaa’ -2
Hoi tam giac ABC la tam giac gi?
Tra loi: can
Lot giai
—-l+cos(z+B) ~ 2a+c o —-l-cosB ~ 2a+c
sin(r—A-C) JJ4da? —c? sin(r—(A+C)) \J4a? —c?
1+cosB  2a+c 1+cosB  2a+c (l+cosBj2 2atc )
& = & = S| — =
sinB /432 —¢? sinB /432 —¢? sinB Jaa? —¢?
(1+cosB)® (2a+c)® (1+cosB)’> (2a+c)> 1+cosB 2a+c
= -2 T a2 2 ‘n a2 2 < =
sin“ B 4a°—-c 1-cos°B  4a°—c 1-cosB 2a-c
l1+cosB . 2a+c
1-cosB 2a—cC

—l1<2ac-cosB=c’ <= a’+c’-b*=c’*<=a’=b*<=a=h.




