CAU HOI

Cau 1. Tim tap gi4 tri caa ham sb: y =5+ 4sin 2xcos 2x

Cau 2. Tim tap gié tri caa ham sé: y =sin® x+cos® x
Traloi: ..o

Cau 3. Tim tap gié tri cia ham sb: y =sinx++/3cosx+3;
Tralon: ..o

Cau4. Tim tap gi4 tri caa ham sb: y =cos? x+2sin x+2
Traloi: ..o

CAau 6. Tim tap gia tri cia ham sb: y =sinx trén doan {—%%ﬂ}

Traloi: oo,

A A s . s X 2SiN X+ C0S X
Cau7. Timtapgiatriciahamso y=— .
sin Xx+2cosx+4

Cau8. Tin m déhamsé y=+/m—2sinx xac dinhtrén R.

Traloi: oo,

A SR e L S 2sin x+3cosx+1
Céau 9. Tim tong gia tri l6n nhat va gia tri nhé nhat cia ham so y = — :
Sin X —CoS X+ 2

Traloi: ..o

Cau 10. Tim gié tri Ion nhat (Max y) va gié tri nho nhat (Miny) cta ham s y =sin? x+sinx—3
Tralol: ..o

Cau 11. Mot cai gudng nuéc ¢ vanh kim loai ngoai ciing 1a mot duong tron tam O, béan kinh 1a
4m. Xét chat diém M thudc dudng tron d6 va goc a = (OA,OM).

Gia s muc nudc lac dang xét 1a tiép xdc voi dudng tron (0;4) va guong nudc quay theo chiéu
dwong (ngugc chiéu kim ddng hd).

Biét rang gudng nudc quay hét mot vong sau 40 gidy (t =0 gidy khi diém M tring A). Hoi thoi
diém nao (trong 1 vong quay dau tién) thi diém M & vi tri cao nhit so véi mat nudc?



Cau 12. Sé gio ¢6 anh sang cua thanh phd T ¢ vi do 40° bac trong ngay thir t cia mot nim
khdng nhuan duogc cho bai ham sb d(t) :3-sin{é(t—80)}+12 Véi teZ va 0<t<365. Ban An

mudn di tham quan thanh phd T nhung lai khéng thich anh sang mit troi, vay ban An nén chon
di vao ngay nao trong nam dé thanh phd T c6 it gio ¢ anh sang mat troi nhat?

Traloi: ..o
Cau 13. Xét tinh chén, 1¢ caa ham sd sau: y = tan x + 2sin x
Traloi: ..o,

Cau 14. Xét tinh chin, Ié cua ham s6 sau: y =sin? X +cos x
Traloi: ..o

CAu 15. Tim tat ca cac giatri m dé ham sé sau co tap xac dinh R .

a) y=+x’+m.

sinx—-1
b) y =X
COS X+ m

Cau 16. Tim gié tri 16n nhat va gié tri nho nhat (néu c6) cia ham so: y = 2C0$(X—%j—l.

Traloi: .o,

Cau 17. Tim gié tri 16n nhat va gié tri nho nhat (néu c6) cia ham sé: y =+/1+sinx —3.
Cau 18. Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu cd) ciia ham sé: y = 2+ 2c0s X +cos? X

Cau 19. Tim x dé ham s y=1-3y1—cos?x dat gié tri nho nhat.



1

Cau 20. Tim tap xac dinh cnahamsé y=—=—
cot(3x+ )

Traloi: .o,

Cau 21. Tim gié tri nguyén cia tham s m dé hamsb y = \/m?_l—ZcoMx xéac dinh trén R.

Traloi: ..o,

Cau 22. Xét tinh chin, 1¢é cua cac ham s sau:
a) y=2x"—-cos3x.

b) y= x|sinx.
Traloi: ..o
Cau 23. Tim gié tri 16n nhat va gid tri nho nhat (néu c6) cia cac ham so:

a) y:3sin2(3x+%j+4

b) y =sin x+cos x

Traloi: .o,

Cau 24. Tinh chu ky cac ham s
a) y=2sin2x.

b) y=cos3x.

Traloi: .o,

LOI GIAI
Cau 1. Tim tap gia tri cua ham sb: y =5+ 4sin2xcos 2x
Traloi: T =[3,7]
Loi giai
y =5+4sin2Xc0s 2X .
Ham s6 ¢6 tap xac dinh D=R.
Tacod y=5+4sin2xcos2x =5+2sin4x.
Do -1<sin4x<1< -2<2sin4x<2<3<5+2sin4x<7<3<y<7.
Vay gia tri caa ham sé 1a T =[3;7].
Cau 2. Tim tap gié tri caa ham sé: y =sin® x+cos® x

Traloi: T :[1;1}
4



Loi giai
y =sin® x+cos® x
Ham s6 ¢6 tap xac dinh D=R.
Ta co:
. 6 6 .2 2 ,\° .2 2 2 2 3.2
y =sin® x+cos® x = (sin” x+cos” x) —3sin® xcos” x(sin” x+cos x):l—zsm 2X.

DO 0<sin?2x<1es 0> —Ssin?2x > — S 512 1- Ssin? 2x > £ 1> yzl.
4 4 4 4 4

Vay gidtrictahamsé1a T :E;l}.
Cau 3. Tim tap gia tri cia ham sb: y =sin x++/3cosX+3;
Traloi: T =[L5]

Loi giai
y=sinx+\@cosx+3

B3

Taco y=SinX+\/§cosx+3:2[%sinx+7cosxj+3:Zsin(x+%)+3.

Do —1ssin(x+%j31@—2s2sin(x+%j32@1s 25in(x+%j+3s5c>1s y<5

Vay gié tri cia ham s6 1a T =[1;5].
Cau4. Tim tap gi4 tri caa ham sb: y =cos? x+2sin x+2
Traloi: T =[0;4]
Loi giai
y =C0S” X+ 28in X+ 2
Ham sé c6 tap xac dinh D=R.
Ta co:
y =05’ X+2sin X+ 2 = (1—sin? )+ 2sin x+2 = —sin” x+2sin x+3 = —(sin x—1)°* +4

Do -1<sinx<le -2<sinx-1<0< 4> (sinx-1)°*>0

S4<—(SiNX-1)?<0=0<—(sinx-1)*+4<4=0<y<4,

Vay gia tri cua ham sé 1a T =[0;4].

Cau 5. Tim tap gia tri cia ham sé: y =sinx trén doan {—%%ﬂ}



Traloi: T =[—§;1}

Loi giai

y =sinx trén doan {_5;2_7[]
3 3

Ta c6 d6 thi cia ham sé y=sinx trén R nhu sau:

\ X ales aonA £ 1 y A, \ X . A 2 \
Dua vao do thi trén, ta c6 bang bién thién cua ham so y =sin x xét trén doan [—%?ﬂ} la:

Z z s
x 3 0 2 3
1
sinx P \
0 V3
BT 2
2

B3

Dua vao bang bién thién, ta thay tap gia tri ciahamsé 1a T = {—7;1} .

2sin X+ cos X
SinX+2cosXx+4

Cau 6. Timtap giatriciahamsé y=

Trd loi: T = A-V7L. AT
11 11

Loi giai

Tap xéac dinh ham s6 D=R.

. 25iNn X+ COS X . .
Taco: y= < y(sin X+ 2cos X +4) = 2sin X + C0S X

sinx+2cosx+4

< (Yy—-2)sinx+(2y —1)cosx =—4y.
Piéu kién dé ton tai cap (x;y) 1a (y—2)?+(2y—1)? > (—4y)?
—4-71 —4+471

11 '

11

—4—\/ﬁ_—4+\/ﬁ}
11 '

11

& -11y* -8y +5>0 < <y<

Vay mién gia trihamsd 1a T :{



Cau7. Tin m d&hamsd y=+/m-2sinx xac dinh trén R.

Traloi: m>2

Loi giai

Ham sb xac dinh <& m-2sinx>0,¥xe R<m>2sinx,¥YxeR<m>2,
Vay m= 2 thoa mén dé bai.

Luu ¥ : Gia sir ham sé f(x) c6 gia tri 16n nhat trén tap K 12 Max,_, f(x), c6 gia tri nho nhat trén
tap K la Min__, f(x). Khi do:

xeK

xeK

m2> f(x),vxe K <m2=Max, . f(x).

m> f(x),vxe K < m>Max,_ f(X).

m< f(x),vxe K< m<Min,_, f(x).

m< f(x),vxe K & m<Min,_ f(x).

2sinx+3cosx+1

Cau 8. Tim tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham s y ===
Sin X —CoS X+ 2

Traloi: 3
Lo giai
_ 2sinx+3cosx+1

Taco: y=— < (y—-2)sinx—(y+3)cosx=1-2y.
SINX—COS X+ 2

Diéu kién dé ton tai cap s6 (x;y) 1a (y—2)*+(y+3)? > (1-2y)?
3-433 _ _3+433
. < .

2

IA

& 2y*+6y+1220 < y

3—\/§+3+\/ﬁ_3
> .

Tong gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat caa ham sé: )
Cau9. Tim giétri Ion nhat (Maxy) va gié tri nho nhat (Miny) cta ham s y =sin? x+sinx—3
Traloi: y=-1

Lo giai

biat t=sinx,te[-11]. Taco: y=t>+t-3.

Day 1a ham bac hai véi a=1b=1= —2%1 = —% . Vi a>0 nén bé 16m parabol twong tng s& hudng

Ién trén.

Bang bién thién:



t 1 —-1- 1 +00
R 2
Yy -3 -1
\ —E /
4

Dua vao bang bién thién, ta thay: Max y=-1, khi d6 t=1<sinx=1 < x=%+ k2z(k eZ) .
Tuong tu Min y :—?, khi do t:—%

x=—24k2r

osinx=—L o 6 (k7).
2 1
X=?+k2ﬂ'

Cau 10. Mot céi gudng nude co vanh kim loai ngoai cuing 1a mot duong tron tim O, ban kinh 1a
4m. Xét chat diém M thudc duong tron d6 va goc a = (OA,OM) .

Gia sir myc nudce luc dang xét 1a tiép xdc véi duong tron (O;4) va gudng nude quay theo chiéu
dwong (ngugc chiéu kim ddng hd).

Biét rang gudng nudc quay hét mot vong sau 40 gidy (t =0 gidy khi diém M tring A). Hoi thoi
diém nao (trong 1 vong quay dau tién) thi diém M & vi tri cao nhat so véi mat nudc?

Tra loi: 10 (giay).

Loi giai

Taco: h(x)=4+4sina.

Khi M & vi tri cao nhat so véi mat nude (tic 1a h(x)=8 ) thi sina =1= « =% (vi chi xet 1 vong

quay dau tién).



T
Z.40
Thai gian thuc hién cia gudng nuéc 13; t = 22— =10 (giay).

—=
Cau 11. Sé gio c6 anh sang cua thanh phd T ¢ vi do 40" bac trong ngay thir t cia mot nim
khéng nhuan dugc cho bai ham s6 d(t) :3-sin{é(t—80)}r12 Véi teZ va 0<t<365. Ban An
mudn di tham quan thanh phd T nhung lai khéng thich anh sang mit troi, vay ban An nén chon
di vao ngay nao trong nam dé thanh phd T c6 it gio ¢ anh sang mat troi nhat?

Tra loi: 353

Loi giai

Do sin[l(t—SO)} > 1= 3-sin{l(t—80)} >-3
182 182

= 3-sin| 2 (t—80) [+12>9=d(t)>9.
182
Vay thanh phé T ¢6 it gio ¢6 anh sang mat troi nhat khi va chi khi:

sin| -~ (t—80) |= -1 2~ (t—-80) = -~ +k2x
182 182 2

<:>t—80=182(—%+2kj<:>t =364k -11k e Z.

Mat khac: 03364k—113365<:>£sks@<:>k =1(do k e Z)
364 364

=1=364-11=353

Vay thanh phd T c6 it gio anh sang Mat Troi nhat 12 9 gio khi t =353, tic la vao ngay thir 353
trong nam.

Cau 12. Xét tinh chin, I¢ cia ham sb sau: y = tan x+2sin x
Tra loi: ham s6 1é

Loi giai
y = f(x) =tan x+2sin x

TXD: D=R\{%+kﬁ,k ez}

Taco: VvxeD=-xeD

f(—x) =tan(—x)+2sin(—x) =—tan x—2sin x =—f(X)
= f(—x)=-f(x),vxeD

Vay ham s da cho 14 ham sb lé trén D.

Cau 13. Xét tinh chan, Ié caa ham sb sau: y =sin? X +cos X
Tra loi: ham s6 chin



Loi giai
y = f(x) =sin® x+cos x
TXD: D=R
Tacd: VvxeD=-xeD

f (—x) =sin?(—x) + cos(—x) = sin?(x) + cos(x) = f (x)
= f(-x)= f(x),VxeD.

Vay ham sé da cho 13 ham s chan trén D.
Cau 14. Tim tat ca cac gia tri m dé ham sb sau c6 tip xac dinh R.

a) y=+x*+m.

sinx—1
b) y=—"""
COS X+ m

. 1
Tra 1oi: @) m<0 b) {m
m<-1

Loi giai
a) y=+x’+m.
Piéu kién x4c dinh: x> +m>0< X2 >-m
Ham sb xac dinh trén R < -m>0< m<0.

sinx—-1
COS X+ m

b) y=

Diéu kién xéac dinh: cosx+m =0 <> cosX #—m

R : . . -m<-1 m>1
Ham so xac dinh trén R @[ & {

-m>1 m<-1
Cau 15. Tim gié tri 16n nhat va gié tri nho nhat (néu c6) cia ham sé: y = 2cos(x—%)—1.

Tra loi: f,, () =1va f,, (x)=-3
Loi giai

y = f(X) =2C05(X—%j—l.
TXD: D=R.

Tachd: -1< COS(X—%)SLVXER



@—ZSZCOS(X—%jS 2,¥xeR & -3< 2cos(x—%)—1g1,we R
fuax (X) :1<:>cos(x—%j:1© x—%: k2w < x:%+k27z,k €.
ftin (x):—3<:>cos(x—%j:—1<:> X—%=7Z’+k2ﬂ'<:> x:%r+ k2rz,k € Z.

Cau 16. Tim gié tri 16n nhat va gié tri nho nhat (néu c6) cua ham sé: y =+/1+sinx -3.
Traloi: f,, (x)=-3 va f,, (x)=+2-3
Loi gidi
y=f(x)=+1+sinx-3.
Do sinx>-1,VxeR nén tap xac dinh ctaham s 1a D=R.
Taco: -1<sinx<lVxeR
& 0<l+sinx<2,VxeR < -3<1+sinx-3</2-3,vxeR
o -3<f(x)<V/2-3VxeR

f ()=-3<sinx=-1c x=—%+k27r,k eZ.
o (x)=\/§—3<:>sinx=l<:>x=%+k2;z,k eZ.

Cau 17. Tim gié tri Ion nhat va gié tri nho nhat (néu cb) caa ham s6: y =2+ 2cos X +cos? X
Tralei: f,,, (x)=1va f,, (x)=3
Lot giai
y = f(X)=2+2c0sx+cos’ x=(cos x+1)* +1
Vi -1<cosx<1,VxeR
Nén 0<1+cosx<2,VxeR=1<(l+cosx)*+1<3,VxeR=1< f(x)<3,VxeR
fuin (X) =1l cosx=-1< x=7+k27,k € Z.
fux (X) =3 cosx=1< x=k27,k eZ.
Cau 18. Tim x dé ham s y=1-3y1—cos?x dat gié tri nho nhat.
Traloi: -2
Loi giai
Ta co: cos®>>0=—cos* <0< 1-cos’ <1

= y/1-c0s? <1< —3y1-c0s? > -3« 1-3+1-cos? > -2

S y>-2.

1+cos2x
2

(Dau “="xay ra <>1-cos’x =1« cos’x=0 < 0



<:>c032x:—1<:>2x:7z+k27r,keZ<:>x:%+k7r,keZ.j

Vay tai x:%+ kz,k eZ thi y dat gia tri nho nhat bang —2.

Cau 19. Tim tap xac dinh ctia ham sé y=;
cot(3x + )
Tra loi: D:R\{—Lkﬁ;kf,kez}
6 3 3
Lai giai

y=— 1 Pidukién xac dinh:
cot(3x+ )
cot(3x+7)=0 3X+7z¢£+k7r,keZ
X+ -kr,keZ 2
i ' X#=-—rw+kr,keZ
x¢—£+k£,keZ x¢—£+k£,keZ
- 6 3 - 6 3
xt-2+kZ keZ |x#kZ keZ
3 3 3

- D:R\{—f+kf;k§,kez}.
6 3 3

Cau 20. Tim gié tri nguyén cta tham s m dé hamsb y = \/mT_l—20054x xéac dinh trén R.

Traloi: -1<m<0.
Lot giai

Péhamsd y = \/m—_l—ZCOS 4x xac dinh trén R
m

<:>m—_1—2cos4x20,VXeR
m

<:>m—_12cos4x >1
2m

oM™l 1e 1<m<o.
2m

CAau 21. Xét tinh chin, 1& cua cac ham sé sau:
a) y=2x*—cos3x.

b) y= x|sinx.
Tra loi: a) ham s chan  b) ham s &

Léi gii



a) y=f(x)=2x*—-cos3x. TXD: D=R.
Tacd: VvxeD=-xeD

f(=x) =2(—x)*—cos(=3x) = 2x* —cos(3x) = f (x).
= f(—x) = f(x),vxeD.

Vay ham sé da cho 1a ham sé chén.
b) y= x|sinx. TXD: D=R.
Tacd: vxeD=-xeD
f (—x) =/ =x|sin(=x) =—| x|sin(x) =—f (x). = f(-x) =—f (x), Vx e D.
Vay ham s6 da cho 13 ham s6 Ié.
Cau 22. Tim gié tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cia cac ham so:
a) y=3sin2[3x+%j+4
b) y =sin x+cos x
Traloiza) y,, =4 Vay,, =7b) y,.. =—/2 v y,., =2
Loi giai
Tim gid tri 16n nhat, gia tri nho nhat caa cac ham sé:

a) y=3sin2(3x+%j+4
Ta co: O+4335in2(3x+%j+4£3+4<:>4s y<7.Suyray,, =4vay, =7.
b) y:sinx+cosx=\@sinx-cos%+ﬁcosx-sin%=ﬁsin(x+%j.

—lSSin(x+%j£1,Vx<:>— 2<y<+2.Suyra Y min =2 va Y max =2.
Cau 23. Tinh chu ky cac ham s

a) y=2sin2x.

b) y=cos3x.

Triloiza) T=x b) T2

Loi giai
a) y=2sin2x.

TXD: D=R.Taco: xeD=x+7reD



f(X+7)=2sin[2(x+ 7)] = 2sin(2x + 27) = 2sin 2x = f(X).
Vay f(x) 1a ham s tuan hoan véi T =17
b) y=cos3x.

TXD: D=R. Tacé: XGD:xi%ZeD

f [x+2§) = cos{3(x+2§ﬂ =C0s(3x+27)=cos3x = f(x).

Vay f(x) 12 ham s tuin hoan véi T :2?”.



