CAU HOI

Cau l. Chottrdién SABC. Trén SA,SB va SC lan luot lay cac diém D,E va F sao cho DE
cit AB tai I,EF cit BC tai J,DF cit AC tai K.Hoibadiém 1,J,K c6 thing hang khong?
Traloi: ...

Cau 2. Chotudién ABCD. Goi E,F,G la cac diém lan luot thudc cac canh AB, AC,BD sao
cho EF cat BC tai 1,EG cat AD tai H.Hoiba duong thang CD, IG, HF ¢ dong quy khdng?
Traloi: ...

Cau3. Chotirdién ABCD va M 1a mot diém bén trong AABC,N 1a diém bén trong cua AACD
.Goi E=AMNBC; F=ANNCD va G=DNNAC.

a) Tim giao tuyén caa (AMN) va (BCD);

b) Tim giao tuyén cia (DMN) va (ABC).

Tralol: ..o

Cau 4. Chottdién ABCD. Goi M,N lan luot 1a trung diém cia AB va CD. Mit phang («)
qua MN cat AD,BC lan luot tai P va Q. Biét MP cat NQ tai | . Hoi ba diém 1,B,D ¢ thang
hang hay khéng?

Traloi: ...

Cau 5. Cho hinh chép tir giac S.ABCD, goi O 1a giao diém cua hai duong chéo AC va BD.
Mot mit phang () cat cac canh bén SA,SB,SC,SD twong tng tai cac diém M, N,P,Q. Hoi cac
duong thang MP,NQ, SO c¢6 dong quy hay khdng?

Tralol: ..o

Cau 6. Cho diém S niam ngoai mat phang chtra t gidc ABCD goi O = AC ~BD (khéng c6 cip
canh ddi song song). Tim giao tuyén ciia hai mat phang (SAC) va (SBD).

Tralol: ..o

Cau 7. Cho diém S nam ngoai mit phang chira hinh thang ABCD, biét AB//CD, day 16n AB,
goi E=ADANBC. Tim giao tuyén caa hai mit phang (SBC) va (SAD).

Traloi: ...

Cau 8. Chotwdién ABCD. Goi | 1a trung diém AB,J 1a diém thudc canh AD sao cho
JD :%JA, goi E=1J nBD. Tim giao diém cua duong thang 1J va mp(BCD).

Traloi: ..o,

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD. Goi | 1a trung diém cua SD,J 1a diém trén SC va khong
trung trung diém SC, goi F =1J ~nCD. Tim giao tuyén cua hai mit phang (ABCD) va (AlJ).

Traloi: ..o,



Cau 10. Cho ba diém A, B,C khdng thang hang va khong thuéc mp(Q), cac duong thing
BC,CA, AB cit (Q) lan luot tai F,E,D. Hoiba diém D,E,F c6 thang hang khong?
Traloi: ...

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD l1a hinh thang day 16n AB. Ly diém M trén doan
SA, ldy diém N trén doan SB va diém P trén doan SC sao cho MN cit AB tai E. NP cit BC
tai F va MP cit AC tai G. Goi O 1a giao diém cua AC va BD.

Hoi 3 diém E,F,G c6 thang hang khéng?

Traloi: ..o,

LOI GIAI

Cau l. Chottrdién SABC. Trén SA,SB va SC lan luot lay cac diém D,E va F sao cho DE
cit AB tai |,EF cat BC tai J,DF cat AC tai K.Hoiba diém I,J,K c6 thang hang khéng?
Tra loi: co

Loi giai

Ta ching minh ba diém 1,J,K déu 1a diém chung cua hai mit phang (DEF) va (ABC).

= | € (DEF)~(ABC).(1)

, |1 €DE,DE < (DEF)
Ta co:
| € AB, AB c (ABC)

J e EF, EF c (DEF)

3eBC.BC  (aBc) ) € (PERN(ABC).(2)

Tuong tu, ta co: {

{K <DF,DF = (DEF) _ | _ (DEF)N(ABC).  (3)

K e AC,AC c (ABC)
T (1), (2), (3) suy ra 1,J,K cung thudc hai mit phang (DEF),(ABC).
Vi vay ba diém 1,J,K thang hang.

Cau 2. Chota dién ABCD. Goi E,F,G 1a cac diém lan luot thudc cac canh AB, AC,BD sao
cho EF cit BC tai 1,EG cat AD tai H.Hoi ba duong thang CD, IG, HF c6 dong quy khdng?
Tra loi: co

Loi gidi



Trong mit phiang (BCD), goi O=CDNIG.

— 0 e (EFH)N(ACD).(1)

T ch: {Oe IG, IG = (EFH)

0 eCD,CD c (ACD)
Mt khac: H e AD, AD c (ACD) = H € (ACD) = H e (ACD) n(EFH) .
Twong ty: F € AC, AC = (ACD) = F e (ACD) = F  (ACD) " (EFH).
Vi vy HF =(ACD)(EFH). (2)

Tir (1) va (2) suy ra O thuéc HF hay CD, 1G, HF dong quy tai O.

Cau 3. Chotrdién ABCD va M 1a mot diém bén trong AABC, N 1a diém bén trong caa AACD
.Goi E=AMNBC; F=ANNCD va G=DNNAC.
a) Tim giao tuyén cua (AMN) va (BCD);

b) Tim giao tuyén cia (DMN) va (ABC).
Traloi:a) EF b) MG

Loi gidi
a) Tim giao tuyén cua (AMN) va (BCD) :
Trong mit phang (ABC), goi E=AM NBC;
Trong mit phang (ACD), goi F=ANNCD.

E e AM, AM c (AMN)

Ta co: = E e (AMN)N(BCD). (1)
E € BC,BC € (BCD)

F € AN, AN c (AMN)

Tuong tu:
F eCD,CD € (BCD)

— F e (AMN) N (BCD). (2)

Tur (1) va (2) suy ra EF =(AMN) N (BCD).



b) Tim giao tuyén cua (DMN) va (ABC) :
Taco: M e AE, AE — (ABC) = M e (ABC) = M e (ABC)~(DMN).(3)

Trong mit phiang (ACD), goi G=DNNAC .

— G  (ABC)n(DMN).(4)

Ta c6: |G AC. AC < (ABC)
G e DN, DN c (DMN)

Tur (3) va (4) suy ra MG = (DMN) " (ABC).

Cau 4. Chotwdién ABCD. Goi M,N lan luot 1a trung diém cia AB va CD. Mat phang («)
qua MN cat AD,BC lan lugt tai P va Q. Biét MP cat NQ tai | . Hoi ba diém 1,B,D ¢ thang
hang hay khéng?

Tra loi: co

Léi giai

Ta co: (ABD)~(BCD)=BD.

Mit khac: 1| €MP-MPE(ABD) ' App)~(BCD) .
| « NQ,NQ  (BCD)

Do d6 1 thudc giao tuyén cua hai mat phang (ABD) va (BCD) hay 1 BD.
Viy ba diém 1,B,D thang hang.

Cau 5. Cho hinh chép tir giac S.ABCD, goi O 1a giao diém cua hai duong chéo AC va BD.
Mot mat phang () cat cac canh bén SA,SB,SC,SD twong ung tai cac diém M, N,P,Q. Hoi cac
duong thang MP,NQ, SO c6 dong quy hay khdng?

Traloi: co



Léi giai

S

Trong mit phang (MNPQ) goi | = MPANQ.
Ta s€ chiang minh 1 €SO.

Dé thay S 1a diém chung caa hai mat phang (SAC) va (SBD); dong thoi ta co:

— 0  (SAC) ~ (SBD).

O e AC,AC c (SAC)
O e BD, BD c (SBD)

Vi vy SO = (SAC) N (SBD).(1)

I e MP,MP c (SAC)

Mat khac: {

Tir (1) va (2) suy ra | € SO hay cac dudng thang MP,NQ,SO ddng quy tai diém 1 .

Cau 6. Cho diém S niam ngoai mit phang chta t gidc ABCD goi O = AC ~BD (khéng c6 cip

canh ddi song song). Tim giao tuyén caa hai mat phang (SAC) va (SBD).

Traloi: SO
Lot giai
Trong (ABCD), goi O=ACNBD.
. [0e AC = (SAC)
Ta co: = 0 e (SAC)n(SBD)
O eBD < (SBD)

Ma S e (SAC) ~ (SBD)
— SO = (SAC) ~(SBD)



Cau 7. Cho diém S nam ngoai mit phang chiza hinh thang ABCD, biét AB//CD, day 16n AB,

goi E=ADABC. Tim giao tuyén caa hai mat phang (SBC) va (SAD).
Traloi: SE

Loi giai
Trong (ABCD), goi E=ADNBC.

., |[Ee AD < (SAD)
Ta co: = E € (SAD) " (SBC).

E € BC < (SBC)
Ma S e (SAD) " (SBC)
= SE =(SAD) n(SBC).

Cau 8. Chotwdién ABCD. Goi | 1a trung diém AB,J 1a diém thudc canh AD sao cho
JD :%JA, goi E=1J nBD. Tim giao diém cua duong thang 1J va mp(BCD).
Traloi: E

Loi gidi

Trong miat phang (ABD), goi E =1J ~nBD



Eell

— E =1J (BCD)
E e BD — (BCD)

Ta co: {

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD. Goi | 1a trung diém cua SD,J 1a diém trén SC va khong
trung trung diém SC, goi F =1J ~nCD. Tim giao tuyén cua hai mat phang (ABCD) va (AlJ).

Traloi: AF
Loi giai
Trong (ABCD) goi F=1JNCD.
Tace: {FEV AN b AnAABCD)
FeCD c (ABCD)

Ma A e(AlJ)N(ABCD)

= AF = (ACD) " (AEF)

Cau 10. Cho ba diém A,B,C khdng thang hang va khdng thuoc mp(Q), cac duong thang
BC,CA, AB cit (Q) lan lugt tai F,E,D. Hoiba diém D,E,F c6 thang hang khong?
Tra loi: co

Loi gidi
Tacd F,E,D lan lugt thudc hai mat phang (Q) va (ABC) nén F,E,D thudc giao tuyén d cua
(Q) va (ABC). Vay D, E,F thang hang.



Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD l1a hinh thang day 16n AB. Ly diém M trén doan
SA, ldy diém N trén doan SB va diém P trén doan SC sao cho MN cit AB tai E. NP céit BC
tai F va MP cit AC tai G. Goi O 1a giao diém cua AC va BD.

Hoi 3 diém E,F,G c6 thang hang khdng?

Tra loi: co

Léi gidi

G e MP = (MNP) = G  (MNP)

— G e (MNP) ~ (ABCD) (1)
G e AC — (ABCD) = G e (ABCD)

b) Taco: {
E e MN < (MNP) = E e (MNP)
E € AB = (ABCD) = E < (ABCD)

= E e (MNP) N (ABCD)(2)

F e NP < (MNP) = F  (MNP)
F € BC c (ABCD) = F < (ABCD)
— F e (MNP) ~ (ABCD)(3)

T (1), (2) va (3)= G, E,F thang hang.



