CAU HOI
Caul. Chotudién ABCD c6 I,J lan luot 14 trong tAm c4c tam gidc ABC, ABD. Xac dinh vi
tri trong d6i cua duong thang 1J va CD
Tralom: oo,
Cau 2. Chottdién ABCD. Goi M,N,P,Q,R,S lan luot 1a trung diém cua
AB,CD, BC, AD, AC,BD. Ba doan MN,PQ,RS cit nhau tai diém G . Vay G la diém nao?

Traloi: ...,

Cau3. Chotidién ABCD. Goi M,N,P,Q lan luot 1a trung diém cua AC,BC, BD, AD.
Tim diéu kién cua tt dién ABCD dé MNPQ 1 hinh thoi.

Traloi: ...,

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD, trong d6 ABCD la mot hinh thang véi day AB va CD. Goi |
va J lan luot 1a trung diém cia AD va BC,G la trong tm cia tam giac SAB.

Giao tuyén d cua hai mat phang (SAB) va (GIJ). Biét d cat SA tai M vacét SB tai N . T giac
MNJI 1a hinh binh hanh thi AB=kCD. Khi d6 k="?

Traloi: ..o,

Cau 5. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khdng cing nam trong mot mat phang. Trén
canh AC lay diém M va trén canh BF liy diém N sao cho

AM _BN L Tim k d& MN//DE.
AC BF
Traloi: ..o,

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi 1,J,E,F lan luot 12 trung
diém SA,SB,SC,SD. Xac dinh vi tri twong ddi cia hai duong thang 13, EF .

Tralol: ...

Cau 7. Chotdién ABCD. Goi M,N,P,Q lan luot 13 trung diém cua cac canh AB, AD,
CD,BC. Tt gidc MNPQ Ia hinh gi?

Tralol: ...

Cau 8. Chotwtdién ABCD. | va J theo thu ty 1a trung diém cia AD va AC,G 14 trong tam
tam gidc BCD. Xac dinh giao tuyén caa hai mit phang (GI1J) va (BCD). Tim thiét dién caa mat
phang (GIJ) véi hinh chép A-BCD. Thiét dién 1a hinh gi?

Traloi: ...,

Cau 9. Cho hinh chop S.ABCD cd ABCD la hinh binh hanh tam O
Goi () 1a mat phang qua DC cat SA va SB tai M,N. Ti gidc CDMN la hinh gi?

Traloi: ..o,

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh. Xac dinh giao tuyén cta hai mat
phang (SBC) va (SAD).



Traloi: ..o

Cau 11. Cho tr dién ABCD c6 | va J lan luot 1a trung diém cuia cac canh BC va BD. Goi (P)
la mat phang di qua 1,J va cat hai canh AC va AD lan luottai M va N .
Tim vi tri cua diém M dé 1INM 1a hinh binh hanh.

Traloi: ..o,

Céau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh.
Lay mot diém M trén doan SA ( M khac S va A ), mit phang (BCM) cét SD tai N . T giac
CBMN I3 hinh gi?

Traloi: ..o

Cau 13. Cho hinh chép S-ABCD c6 day 1a hinh binh hanh. Goi M, N,P,Q lan luot 13 trung diém

BC,CD,SB,SD. Goi | latrong tdm cua tam gidc ABC,J thudc SA sao cho %:% Xac dinh vi

tri trong d6i cua hai duong thang 1J,SM
Tralol: ...,

Cau 14. Cho tr dién ABCD. Trén AB, AC lan luot lay M, N sao cho %:%.T‘lm giao

tuyén ctia hai mit phang (DBC) va (DMN).

Traloi: ...

LOI GIALI
Caul. Chottdién ABCD c6 I,J lan luot 14 trong thm céc tam gidc ABC, ABD. Xac dinh vi
tri trong d6i cua duong thang 1J va CD
Tra loi: song song

Loi giai

C

Goi M 1a trung diém cua AB.Khi dé | thuoc CM va J thuéc DM .

Xeét tam giac ABC c0: I\I\//II_CI::% (do 1 latrong tdm cua tam giac ABC).

Xét tam giac ABD co: %:% (do J latrong tdm cua tam giac ABD).



Xeét tam giac MCD, ta co: ﬂ:ﬂzlj 1J //CD (Binh Ii Thales).
MC ™MD 3

Cau 2. Chottdién ABCD. Goi M,N,P,Q,R,S lan luot 1a trung diém cua
AB,CD,BC, AD, AC,BD. Ba doan MN,PQ,RS cit nhau tai diém G . Vay G 1a diém nao?
Tra 19i: trung diém cua mbi doan MN, PQ, RS
Lo giai
MQ//BD

Ta co6: MQ la dudng trung binh cua tam giac ABD = 1
Q g g g MQ :%BD( )

NP //BD

NP la duong trung binh cua tam giac BCD = 1_ .
NP =~ BD

()

Tur (1) va (2) suy ra NP//MQ va NP =MQ.
Vay MPNQ la hinh binh hanh.

Goi G 1a giao diém cua MN va PQ thi G 1a trung diém caa mbi doan MN,PQ.

A

QR//CD,QR:%CD

Tuong tu, ta co: T
PS//CD,PS ZECD

Suyra QR//PS,QR=PS.

Do vay PRQS 1a hinh binh hanh, khi d6 PQ va RS cit nhau tai trung diém cta mdi doan.
Suy ra RS nhan G lam trung diém.

Vay ba doan MN,PQ,RS cit nhau tai trung diém G cua mdi doan.

Cau3. Chotirdién ABCD. Goi M,N,P,Q lan luot 1a trung diém cua AC,BC, BD, AD.



Tim diéu kién cua tir dién ABCD dé MNPQ 1a hinh thoi.
Traloi: AB=CD

Loi gidi
Chung to MNPQ la hinh binh hanh:

Vi MN la duong trung binh tam gidc ABC nén MN//AB, MN =%AB.

Vi PQ la duong trung binh tam gidc ABD nén PQ//AB,PQ:%AB.

Vivay MN//PQ,MN =PQ.
Suy ra MNPQ Ia hinh binh hanh.

Tim diéu kién dé¢ MNPQ 1a hinh thoi:

Vi MQ la duong trung binh cua tam gidc ACD nén MQ//CD,MQ=%CD.

T cau a), ta cO MNPQ la hinh binh hanh.

MNPQ 13 hinh thoi khi va chi khi MQ = MN @%CD:%AB@cD:AB.

Viy diéu kién d& MNPQ 14 hinh thoi 1a tt: dién ABCD ¢6 AB=CD.

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD, trong d6 ABCD la mot hinh thang véi day AB va CD. Goi |
va J lan luot 1a trung diém cia AD va BC,G la trong tAm cta tam giac SAB.
Giao tuyén d cua hai mat phang (SAB) va (GIJ). Biét d cat SA tai M vacat SB tai N . T giac
MNJI 1a hinh binh hanh thi AB=kCD. Khi d6 k="
Traloi: 3

Loi gidi

-Tim giao tuyén d cua (SAB) va (GIJ) :



D& thiy G e (SAB)N(GIJ) =G ed véi d =(SAB)N(GIJ).
IJ 1a duong trung binh cta hinh thang ABCD nén 13 //AB.

d = (SAB) ~(GIJ)
Taco: {AB//1J —d//AB//1
AB c (SAB), 1J < (GIJ)

Vay giao tuyén d cua hai mat phang (SAB) va (GIJ) 1a duong thang d qua G va song song Véi
duong thang AB.

- Tim diéu kién cua AB va CD dé MNJI 1a hinh binh hanh: Goi E 1a trung diém AB.
Ta co:

MN //13;MNJI 1a hinh binh hanh khi va chi khi MN =1J3. (1)

Vi MG//AE:>%=§=E (G latrong thm cua tam giac SAB).
SA SE 3

Vi MN//AB=MN _SM_2_ vy _ 248 (2)
AB SA 3 3

AB+CD
—

Vi 1J 1a duong trung binh cua hinh thang ABCD nén 1J =
Tu (1), (2), (3), ta co:
—AB=—— < 4AB=3AB+3CD < AB=3CD.

Vay véi hinh chop ban ddu c6 AB =3CD thi MNJI 14 hinh binh hanh

Cau 5. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khdng cling nam trong mot mat phang. Trén
canh AC lay diém M va trén canh BF ldy diém N sao cho

AM _BN _ Tim k d& MN //DE.
AC BF
Tra loi: k=1

3

Léi gidi



= E
Ta c6: MN//DE nén bbn diém M,N,D,E dong phang.
Trong mit phing (MNED), goi | =DM A NE = | € AB, AB = (ABCD)  (ABEF)

khi do: "M _IN
DM _ NE

Theo gia thiét, ta co:

ﬂ:k(l)jﬂzkjl_'\”_c:k:M_Czl_k(z)_
AC AC AC AC
Tur (1) va (2) suy ra % = ﬁ ; twong tu ta chirng minh dugc % = ﬁ

Vi AB//CD nén IM = 1A :AM = K ;
DM DC MC 1-k

IN Bl BN k

Vi AB//EF nén = = = .
NE EF NF 1-k

Mt khéc Al _BL_A B, kK
DC EF FE EF 1-k

:>2k:1—k:>k:%.

Vay véi k =% thi MN //DE
Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi 1,J,E,F lan luot 12 trung
diém SA,SB,SC,SD. Xac dinh vi tri twong ddi cia hai duong thang 13, EF .

Tra loi: song song
Loi giai



Ta co:

1J//AB (1J 1a duong trung binh tam giac SAB)
EF//CD (EF la duong trung binh tam gidc SCD)
AB//CD (ABCD la hinh binh hanh nén AB//CD)
Suyra IJ//EF.

Cau 7. Chotkdién ABCD. Goi M,N,P,Q lan luot 13 trung diém cua cac canh AB, AD,
CD,BC. Tu gidc MNPQ Ia hinh gi?

Tra loi: hinh binh hanh

Léi giai

MN //BD, MN :EBD
Taco MN,PQ lan luot 1a duong trung binh tam gidc ABD, BCD nén 12 :
PQ//BD,PQ:EBD

Nén MN //PQ,MN = PQ.

= MNPQ Ila hinh binh hanh.

Cau 8. Chotrdién ABCD. | va J theo thir tu 13 trung diém cua AD va AC,G latrong tam
tam gidc BCD. Xac dinh giao tuyén caa hai mit phang (GI1J) va (BCD). Tim thiét dién caa mat
phang (GIJ) véi hinh chép A-BCD. Thiét dién Ia hinh gi?
Tra loi: hinh thang

Loi giai



1J 1a duong trung binh AACD nén 13//CD.

13//CD
Tacs: )W =) Gx = (G1J) ~(BCD)
CD c (BCD) Gx//13 //CD

G e (1JG) ~ (BCD)
Trong (BCD) goi E,F lan luot 12 giao diém ciia Gx véi BD va BC.
Tw giac 1JFE ¢6 13 //FE nén la hinh thang.

1J =(GIJ)N(ACD)
JE = (GIJ) N (ABD)
EF =(GIJ)n(BCD)
FJ =(GIJ)~(ABC)

Ta co:

Vay thiét dién caa mat phang (GIJ) véi hinh chép ABCD 1a hinh thang 1JFE .

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABCD la hinh binh hanh tam O,
Goi («) la mat phang qua DC cat SA va SB tai M,N. Ta giac CDMN 14 hinh gi?

Tra loi: hinh thang

Léi gidi

MN = () N (SAB)
AB c (SAB)
CDc (@)
AB//CD

Taco = MN//AB//CD



Vay tir giac CDMN la hinh thang.

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh. Xac dinh giao tuyén cua hai mat
phiang (SBC) va (SAD).
Tra 19i: duong thang d di qua S va song song véi BC va AD

Léi gidi

Ky d

Hai mat phang (SBC) va (SAD) c6 diém chung S va lan luot di qua hai dudng thang song song
BC va AD, suy ra theo hé qua cua dinh 1i 2 , giao tuyén cua (SBC) va (SAD) 1a duong thang d
di qua S vasong song véi BC va AD

Cau 11. Chottdién ABCD c6 | va J lan luot 1a trung diém cua cac canh BC va BD. Goi (P)
la mat phang di qua 1,J va cat hai canh AC va AD lan lugttai M va N .
Tim vi tri caa diém M dé IINM & hinh binh hanh.

Tra |9i: trung diém AC

Léi gii

- Ba mit phang (ACD),(BCD)),

(P) d6i mot cat nhau theo cac giao tuyén CD, 13, MN .

Vi 1J1ICD (1) 1a dudng trung binh cua tam giac BCD) nén theo dinh li 3tacd 13 [|MN .
Vay tr giac 1IINM la mét hinh thang.

MN =1J

- Pé tir giac 1IJNM 12 hinh binh hanh thi .
MN [ 1]



1 1
, IJ==CD MN ==CD X . .2 ,
Mat khac R 2 = M,N lan luot l1a trung diém ctia AC, AD.

1J1ICD MN [[CD

Vay M 1 trung diém AC thi t gidc IJMN 1 hinh binh hanh.

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh.
Lay mot diém M trén doan SA ( M khac S va A ), mit phang (BCM) cat SD tai N . T giac
CBMN & hinh gi?

Tra loi: hinh thang

Léi gidi

d

M e (BCM) (SAD)
Taco {BC c (BCM), AD c (SAD)
BC Il AD

= giao tuyén cua (BCM) va (SAD) la duong thang d' di qua M va song song véi BC va AD.
Goi N 1 giao diém cta SD va d'.

Khi d6 MN [IBC, suy ra t& gidc CBMN Ia hinh thang.

Cau 13. Cho hinh chép S-ABCD c6 day 1a hinh binh hanh. Goi M, N,P,Q lan luot 13 trung diém
BC,CD,SB,SD. Goi | latrong tdm cua tam giac ABC,J thudc SA sao cho % = % . Xac dinh vi
tri twong d6i cua hai duong thang 1J,SM

Tra loi: song song
Loi giai



b) Taco ﬂzg-ﬁ—i-izg (1 latrong tm cua AABC).

AS 3'JA 2’ AM

AJ Al
Suyra —=——.
AS AM

Theo dinh 1i Viet daotaco 13 [ISM .

Cau 14. Chott dién ABCD. Trén AB, AC lan luot lay M, N sao cho %:%.T‘lm giao

tuyén cua hai mit phang (DBC) va (DMN).

Tra 19i: 1a duong thang di qua D song song véi BC, MN

Léi giai

Trong tam giac ABC,

theo gia thist 2™ = AN guy ra MNIIBC .
AB AC

, (D e(DBC)N(DMN)
Ta = BCIIMN suy ra (DBC)~(DMN)=DxI|/BC[I[MN.

BC = (DBC),MN < (DMN)



