CAU HOI

Cau 1. Cho hinhchép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a2, biét SA=a, SC =a+/3. Goi
M, N theo thi tu 14 trung diém céc canh AD,SD. Tim gdc cua hai duong thing MN va SC.
Tralol: ...l

Cau 2. Chottrdién ABCD c6 AB,AC,AD dbi mot vudng goc véi nhau, biét AB=AC = AD=1.
Tim g6c cua hai duong thang AB va CD.

Tralol: ...l

Cau 3. Cho tirdién déu ABCD. Tim goc cua hai duong thang AB va CD.

Tralol: ...l

Cau 4. Cho hinh lap phuong ABCD-AB'C'D’. Tinh géc giita duong thang CD' véi mdi duong
thang BB',AD.

Traloi: ...l

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. Goi | va J lan luot la trung
diém cua SC va BC. Tim s6 do cua goc (1J,CD).

Traloi: ...,

Cau 6. Chottdién ABCD cd AB vudng goc véi CD,M 1a mot diém thudc canh BC (khong
trung B va C ). Mit phing («) qua M song song véi AB va CD lan luot cit BD, AD, AC tai
N,P,Q. Tt giac MNPQ la hinh gi?

Traloi: ...,

Cau 7. Chottdién ABCD c6 AC=a,BD=3a.Goi M,N lan luot 13 trung diém cua AD va
BC . Biét AC vudng goc véi BD. Tinh do dai MN .

Traloi: ...

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh tdm O. Biét SAD =SCD =90". Tim
g6c cua hai duong thang SB va AC .

Traloi: ..o

Cau9. Cho tirdign ABDC ¢5 AB=AC y3 DB=DC  Tim g4c cua hai duong thing BC va AD

Traloi: ...l

Cau 10. Cho hinh chép S.ABC c6 AB = AC,SAC = SAB . Tinh s6 do ctia goc gitra hai duong
thang SA va BC.

Traloi: ...,

Cau 11. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢6 6 mat la hinh vubng. Tinh sé do cua goc giira hai
duong thang AC’ va BD.

Traloi: ..o



Cau 12. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢4 6 mat 14 hinh vudng. Tinh sé do cua goc gitra hai
duong thang BA' va CD.

Traloi: ...

Cau 13. Cho tir dién déu ABCD. Goi M 1a trung diém cta canh BC . Cdsin cua goc gitta hai
duong thang AB va DM bang?

Cau 14. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢6 6 mat 1a hinh vudng canh biang a. Goi M,N lan luot
1a trung diém cua canh AA va AB’. Tinh sé do goc giita hai duong thang MN va BD.

Tralol: ...l

Cau 15. Cho hinh lang try tam gidc ABC-ABC’ c6 day ABC latam gidc can AB=AC=a,
BAC =120", canh bén AA =a+2 va AA L AB,AA L AC. Tinh géc gifta hai dudng thing AB’ va
BC.

Traloi: ...l

Céau 16. Cho hinh chép S.ABC c0 SA,SB,SC d6i mot vudng goc véi nhau va SA=SB=SC =a.
Goi M 1a trung diém cua AB. Tinh gdc gitra hai dudng thang SM va BC.

Cau 17. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢6 6 mat 14 hinh vuéng. Tinh sé do cua goc gitra hai
duong thang AC va AD ?

Traloi: ...l
Cau 18. Cho tir dién ABCD c6 AB vudng goc véi (BCD) . Biét tam giac BCD vudng tai C va

_a6
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AB ,AC =a+/2,CD=a. Goi E la trung diém ciia AD. Tinh gdc gitta hai duong thang AB
va CE ?

Traloi: ...l

Cau 19. Cho hinh chép S-ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA vuéng goc
véi AB va AD,SA=a. Goi M la trung diém cta SB. Tinh goc giita AM va BD.

Traloi: ...l

Cau 20. Cho hinh chép S-ABCD c0 tit ca cic canh déu bing a. Goi | va J lan luot 14 trung
diém cua SC va BC. Sé do cua goc (1J,CD) bang ?

Traloi: ...

Cau 21. Cho tir dién déu ABCD canh a. Goi M 1a trung diém AD. Tinh gdc gitra hai dudng
thang MC va BD.

Traloi: ...

Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a. Biét SA L AB,SA L AC va
SC =av/5. Tinh géc gitra SB va CD.



Cau 23. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D' ¢ 6 mit 1a hinh vudng canh bang a. Goi M,N lan luot
1a trung diém ctia canh AA va A'B'. Tinh sé do géc giita hai duong thang MN va BD.

Traloi: ...,

Cau 24. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC,BSC =CSA=60",BSA=90". Goi E,F lan luot la
trung diém ctia AB va SC . Tinh sb do goc cua hai dudng thang EF va SC.

Traloi: ...,

Cau 25. Cho tir dién déu ABCD c0 cé4c canh bang a. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua AB
va CD. Tim gdc giita duong thang MN va BC.

Tralol: ...l

Cau 26. Cho tir dién ABCD. Goi M, N lan luot 14 trung diém cua BC va AD. Biét

AB =CD = 2+/2a v MN =a+/6 . Tinh géc giita AB va CD.

Traloi: ...l

Cau 27. Cho tir dién déu ABCD. Goi M 1a trung diém caa canh BC. Tinh cosin cua goc giira
hai duong thang AB va DM .

Traloi: ...oooveee .

LOI GIAI

Cau 1. Cho hinhchép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a+/2, biét SA=a, SC=a+/3. Goi
M, N theo thi tu 14 trung diém céc canh AD,SD. Tim gdc cua hai duong thang MN va SC.

Tra loi: 90°

Léi gii

Vi MN la duong trung binh cua tam giac SAD nén MN //SA= (MN,SC) =(SA,SC) .
Tam giac ABC vuong tai B co:

AC =+ AB?+BC?
= J(av2)? + (av2)? = 2a.




Xeét tam giac SAC, ta co:
SA2 +SC? = AC? (do 2’ +(ay3)? = (2a)2)

Suy ra tam giac SAC vuong tai S.
Vay (MN,SC) = (SA,SC) =90" hay MN L SC.

Cau 2. Chottrdién ABCD c6 AB,AC,AD dbi mot vudng goc véi nhau, biét AB=AC = AD=1.
Tim géc cua hai duong thang AB va CD.

Tra loi: 90°

Loi giai

Theo dinh li Pythagore, ta tinh duoc BC=CD =BD =+/2.

Goi M, N,P lan luot 14 trung diém cua cac canh BC, AC, AD.

Tam gidc ABC cO MN la duong trung binh

MN //AB
nén
mn=1ag=l
2 2

Tam gidc ACD cO NP la duong trung binh

NP //CD
nén
NP=LlcD- V2
2 2
Tam gidc ABC vudng tai A c6 duong trung tuyén AM =%=%.

Tam giac AMP vuong tai A co:

MP =VAMZ + AP? = /[%T +(%T :?.

MN //AB

: AB,CD) = (MN, NP).
Taco {NP//CD:( )= )



Tam gidc MNP c0: MN2=%,NP2=%,MP2:§ hay MN? + NP? = MP?.

Suy ra tam giac MNP vuéng tai N .

Vay (AB,CD)=(MN,NP)=90" hay AB LCD.

Cau 3. Cho tirdién déu ABCD. Tim goc cua hai duong thang AB va CD.

Tra loi: 90°

Loi giai

Gia sir ttr dién déu c6 cac canh bang 2a. Goi M, N, P theo thir tw 1a trung diém AC,BC,BD.

MN //AB
Vi MN la duong trung binh cua tam giac ABC nén MIN AB
==

a .

NP //CD
Vi NP la duong trung binh cta tam gidc BCD nén \p cD

a.

Suy ra (AB,CD) = (MN, NP)

Céc tam giac ABD,BCD 1a tam giac déu canh 2a nén

2a\/§:a\/§

2

AP =CP =

Tam gidc ACP can tai P c6 M 1a trung diém AC nén MP L AC.

Suy ra MP =+/CP?2 —CM?2 =+/3a° -2’ =av/2.
Tam giac MNP ¢ MN? =a?, NP? =a? MP? =2a’ hay MN’ + NP* = MP?,
Suy ra tam giac MNP vuéng tai N . Vay AB 1L CD.

Cau 4. Cho hinh lap phuong ABCD-AB'C'D'’. Tinh géc giita duong thang CD' véi mdi duong
thang BB, AD.

Tra loi: 60



Loi giai

Vi BB'//CC’ nén (BB’,CD’):(CC',CD’)=C'CD' =45 (do ACC'D’ vubng can tai C').
Vi BC//AD,BC=AD = BCD'A la hinh binh hanh.

Suyra CD'//AB.

Ta co: (CD’,A’D)z(A’B,A’D).

S
<

A':i'-’ ------------------ rDI

B’ cr

Gia sr canh cua hinh lap phuong 14 a, tam gidc ABD c¢6 ba canh cing bang a2 (duong chéo
trong céac hinh vudng canh a ). Suy ra tam giac ABD déu.

Do vay (CD',AD)=(AB,AD)=BAD=60".
Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 tt ca cac canh déu bang a. Goi | va J lan luot 14 trung
diém cta SC va BC. Tim s6 do cua goc (1J,CD).

Tré loi: 60
Léi gidi

B~ J C

Tt gidc ABCD c6 bdn canh bang nhau nén ABCD 14 hinh thoi, suy ra CD//AB.

1J//SB
Taco 1J la duong trung binh ctaa tam gidc SBC nén ¥ 1 g2
27 2

Do vay (1J,CD) = (AB, SB).



Mt khac, tam gi4c SAB c6 ba canh bang nhau nén SBA=60".
Vay (1J,CD)=(AB, SB) =SBA=60".

Cau 6. Chottrdién ABCD c6 AB vudng goc véi CD,M la mot diém thudc canh BC (khdng
tring B va C ). Mt phang («) qua M song song véi AB va CD lan luot cat BD, AD, AC tai
N,P,Q. Tt giac MNPQ la hinh gi?

Tra loi: hinh chi¥ nhat....

Loi giai

Ta co:

{(a)//AB, AB < (ABC) __ MO/ /AB

(a) (ABC) = MQ
(a)//CD,CD c (BCD)
{(a)m(BCD) ~MN

= MN//CD.

Hoan toan tuong tu, ta chiing minh dugc

Tuong tu tacd: NP//AB,PQ//CD.
Do @6 tir giac MNPQ la hinh binh hanh.
Mt khac: (AB,CD) = (MQ, MN) = NMQ =90".

Vay tir gidc MNPQ Ia hinh chi nhat.

Cau 7. Chottdién ABCD c6 AC=a,BD=3a.Goi M,N lan lugt 13 trung diém cua AD va
BC . Biét AC vudng goc véi BD. Tinh do dai MN .

Tra loi:

av10
2
Loi giai
Goi P la trung diém doan AB,

tacd NP la duong trung binh cia AABC



- NP=%AC=%,NP//AC.

Tuong ty: MP la dwong trung binh cua AABD

:MP:%BD::%—;,MP//BD.

B

Khi d6: (AC,BD) = (PN, PM) = MPN =90"hay AMNP vudng tai P.

Vi vay
a) (3a)
MN =+/PN?+PM? = (Ej +(7J
aio

2

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh tdm O. Biét SAD =SCD =90". Tim
g6c cua hai duong thang SB va AC .

Tra loi: (SB,AC) =90

Lai giai

Goi M 1a trung diém canh SD.

Khi @6 OM la duong trung binh cua tam gidc SBD nén OM //SB.



Do vay (SB,AC)=(OM, AC).
Tam gi4c SAD vudng tai A cd trung tuyén AM =

Tam giac SCD vudng tai C c6 trung tuyén CM ===,

NI

Suy ra tam giac MAC cantai M, ma O la trung diém AC nén
OM L AC hay (OM, AC)=90". Tir (1) va (2) suy ra (SB,AC)=90" hay SB L AC.

Cau9. Cho tirdign ABDC ¢o AB=AC y3 DB=DC  Tim gdc cua hai duong thang BC va AD

Tra loi: 90

Léi gidi

Goi M,N,P,Q lan luot 12 trung diém cua AC, AB,BD,CD.
Dé dang chirng minh dugc MNPQ la hinh binh hanh.
Dé dang chirng minh dugc AMBD = ANCD (C-C-C).
Suy ra hai trung tuyén tuong tng NQ = MP.
Suy ra MNPQ Ia hinh chit nhat = MN L MQ. Ma AD//MQ va BC//MN nén AD L BC.
Cau 10. Cho hinh chép S.ABC c6 AB = AC, SAC = SAB. Tinh s6 do cta goc gitta hai duong
thang SA va BC.
Tra loi: 90°
Loi giai

S




Cach 1:

Taco: AS-BC = AS-(AC — AB) = AS-AC — AS - AB

=AS-AC-cosSAC—-AS-AB-cosSAB=0

Do d6 s6 do cua goc giira hai duong thang SA va BC bang 90.

Cach 2:

Vi AB = AC,SAC =SAB nén ASAC = ASAB, suy ra SB =SC, do d6 hai tam giac ABC va SBC la
tam giac can. Chirng minh tuong tu bai 1 (trang 194) ta duoc SA L BC.

Cau 11. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢ 6 mit 1a hinh vudng. Tinh sé do cua gdc gitra hai
duong thang AC’ va BD.

Tra loi: 90
Loi gidi
A’ D’
B \3
S
A )
B == . C

AC/IAC' nén (AC’;BD)=(AC;BD)=90.
Cau 12. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢4 6 mat 14 hinh vuéng. Tinh sé do cua goc gitra hai
duong thang BA' va CD.

Tré loi: 45
Léi gidi

C6CD//AB=(BA,CD)=(BA,BA)=ABA =45 (do ABB'A" la hinh vudng).
Cau 13. Cho ttr dién déu ABCD. Goi M 1a trung diém cua canh BC. Cdsin cua gdc giira hai
duong thang AB va DM bang?

NG

Traloi: —
6



Léi giai

A

Ké MN//AB, cO MN la duong trung binh cua AABC.

Suy ra MN :%.

Do d6: (AB,DM)=(MN,DM)=DMN =« .
Goi tur dién déu ABCD c¢6 canh bang a.

a _aV3

MN =—,DN =DM
2 2

MN2+DM?-DN? /3
—> COSo = =—,
2.MN -DM 6

Cau 14. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢6 6 mat 14 hinh vuéng canh biang a. Goi M,N lan luot
1a trung diém cta canh AA va AB'. Tinh sb do goc giita hai duong thang MN va BD.

Tra loi: 60°

Léi gidi

Goi P 1a trung diém canh AD'.
Vi ABCD-AB'C'D’ |4 hinh lap phuong canh a nén AB' =BD =D'A=a+/2.

a2

Suy ra MN =NP=PM ===



— (MN, BD) = (MN, NP) =60".
Céau 15. Cho hinh ling tru tam gidc ABC-ABC' c¢6 day ABC latam giac can AB=AC=a,
BAC =120", canh bén AA =a+2 va AA L AB,AA L AC. Tinh gdc giita hai duong thang AB’ va
BC.
Tra loi: 60°

Léi giai

-

)= == mm = m = = St

Trong (ABC), ké AD sao cho ACBD la hinh binh hanh.
Tac6: BC//AD nén (AB’;BC)=(AB;AD)=B'AD.
Tac: AD =BC =a+/3,AB =+/AB? + AB? = ay/3,

DB =+/BB?+ AC? =a+/3.

Vay tam gidc B'AD déu nén B'AD =60".
Cau 16. Cho hinh chop S.ABC c6 SA,SB,SC d6i mot vubng goc véi nhau va SA=SB=SC =a.
Goi M la trung diém cua AB. Tinh gdc gitta hai duong thang SM va BC.
Tra loi: 60°
Lo giai
Goi N 1a trung diém cua AC . Khi d6 goc giita SM va BC bang goc gita SM va MN .
Tacd: AB=BC=CA




SM = % AB (trung tuyén trong tam giac vudng tng véi canh huyeén).

SN :%AC (trung tuyén trong tam giac vudng tng véi canh huyén).

MN :EBC.
2

Suy ra SM =MN =SN hay tam giac SMN déu.
Do d6 (SM:;BC) = SMN =60".

Cau 17. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢ 6 mit 1a hinh vudng. Tinh sé do cua géc giira hai
duong thang AC va AD ?
Traloi: 60°

Loi giai

AS 'BS

D ~c
Ta co: (AC, A’D) = (A’c’, A’D) =DAC =60".

Vi AD=AC =CD.

Cau 18. Cho tir dién ABCD c6 AB vudng goc véi (BCD) . Biét tam giac BCD vubng tai C va

_af6
2

AB ,AC=a+2,CD=a. Goi E la trung diém cua AD. Tinh gdc giita hai duong thang AB
va CE ?

Tra loi: 45

Léi gii




Ta c6: BC =+/AC?— AB? :¥,BD:ﬁ.

2
Goi M 1 trung diém BD = ME //AB,

vE_Lag_2V6 oy _BD_ a6
2 4 2 4

= ACME vuodng can tai M .
Taco (AB,CE)=(EM,CE)=CEM =45,

Cau 19. Cho hinh chép S-ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA vubng géc
véi AB va AD,SA=a. Goi M la trung diém cta SB. Tinh goc gitta AM va BD.

Tré 13i: 60°
Léi giai

S S

o
~

Goi N 1a trung diém cua SD khi d6ta cé6 MN//BD = (AM,BD)=(AM,MN).

Theo gia thiét ta c6: AM =%SB =%;

— AAMN déu = AMN =60". Vay (AM,BD) =60".
Cau 20. Cho hinh chép S-ABCD c0 tit ca cic canh déu bang a. Goi | va J lan luot la trung
diém ctia SC va BC. S do ctia goc (1J,CD) bang ?

Tra 16i: 60°
Léi gii



Goi O la tdm cua hinh thoi ABCD

0J//CD

= 0J la duong trung binh cua ABCD. Suy ra 1.

Vi CD//0J = (13,CD) = (1J,0J).

a
2
Xét tam giac 10J, c6 {0J =%CD=%:>AIOJ déu.

1J =ESB=
2

a
2

IO:ESA:
2

Vay (13,CD) =(1J,0J) = 1J0=60".

Cau 21. Cho tir dién déu ABCD canh a. Goi M 1a trung diém AD. Tinh gdc gitra hai dudng
thang MC va BD.

Traloi: 73,22

Léi gidi

Goi N 14 trung diém AB.Tacdé MM //BD nén (MC,BD)=(MC,MN)=CMN .



a3

Xét AMNC ¢6 CM =CN ===, M =%. Ta co:

a3) (ay [(ay3)
22 2] 5
cosCMN = =—=CMN =73, 22°.
.23 a 6

2 2

Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 13 hinh vudng canh a. Biét SA L AB,SA L AC va
SC =a+/5. Tinh géc gitra SB va CD.

Tra loi: 60°

Léi gidi

Tacd: AB//CD nén (SB,CD)=(SB, AB) = SBA

Ta co: SA=+/SC?— AC? =/(av5)? — (av/2)* =av/3

Xét ASAB vubng tai A: tan SBA= % = a_\/§ =3 = SBA=60’
a
Cau 23. Cho hinh hop ABCD-AB'C'D’ ¢ 6 mit 1a hinh vudng canh bang a. Goi M,N lan luot
1a trung diém ciia canh AA va AB'. Tinh sé do goc giita hai duong thang MN va BD.
Tra loi: 60°
Loi giai

B C
Tacé: MN//B'ABD//B'D = (MN,BD) =(B'A, B’D’): ABD

Tacod: AAB'D déunén ABD =60".



Cau 24. Cho hinh chdp S.ABC c6 SA=SB =SC,BSC = CSA=60",BSA=90". Goi E,F lan luot 1
trung diém cua AB va SC. Tinh sb do goc cua hai duong thang EF va SC.

Tra loi: 90

Léi gidi

Gol SA=SB=SC=a

Ta c6: ASAC,ASBC can va co 1 goc 60° nén la hai tam giac déu. Suy ra AC=BC =a.
ASAB vudng can tai S nén AB =a+/2

Xét AABC c6: AC=BC=a vd AB=a+2 nén AABC vudng can tai C.

Suy ra CE=SE=%

ASCE can tai E ¢d EF 4 trung tuyén nén la duong cao = EF L SC .

CAu 25. Cho tt dién déu ABCD c6 cac canh bang a. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua AB
va CD. Tim g6c giita duong thang MN va BC.

Tra loi: 45

Léi gidi

Goi P la trung diém cua AC
Ta c6: MP//BC = (MN, BC) = (MN, MP) = PMN

Taco: AABN cantai N c6 NM Ia trung tuyén nén la dudng cao



. MN —/BN?_VB? = J{a_ﬂ(ej V2,

2
2
MP? + MN? —NP? | 2 ©
Xét AMNP cd: cosPMN = -
2-MP-MN 2 /2
2

Suy ra PMN =45".
Cau 26. Cho ttr dién ABCD. Goi M, N lan luot 14 trung diém cua BC va AD. Biét
AB =CD =2+/2a va MN =a+/6 . Tinh géc giira AB va CD.

Tra loi: 60°

Léi gii

Goi P la trung diém cua AC.

Tacd: MP//BC = (AB,CD) = (MP,PN) = MP = NP =%~2ﬁa:ﬁa

Xét AMNP c6:
2 2 2
c0s MPN =MP +NP°-MN
2-MP-NP
_2(J2a)’ —(av/6)’ _-1
2-\J2a-[2a 2

Suy ra MPN =120
Vay (MP,PN)=60".

Cau 27. Cho ttr dién déu ABCD. Goi M 1a trung diém caa canh BC. Tinh cdsin cua goc giira
hai duong thang AB va DM .
Tra loi: (AB,MD)~73,2

Loi gidi



bat AB=a

Goi N 1a trung diém cua AC

Ta co: MN//AB:(AB,MD):(MN,MD):>MD=ND=a—23;MN=%
Al
2 2 2 s
Xét AMND c0: cos NMD = MN”+MD”-ND” __ \2 =£
2-MN -MD 1, ﬁa 6

2.=
2 2

Suy ra NMD ~73,2". Vay (AB,MD)~73,2".



