CAU HOI
Cau 1. Kim ty thap Memphis tai bang Tennessee (M¥) c6 dang hinh chop ta giac déu véi chiéu
cao 98m va canh day 180m. Tinh sé do géc nhi dién tao bai mat bén va mit day cua kim tu thap
do.

Cau 2. Cho hinh lap phuong ABCD-ABCD'.

a) Xac dinh va tinh goc gitra AD voi mat phang (ABCD).
b) Xac dinh va tinh goc gitta AC véi mat phang (ABCD).
Traloi: ....ooviii

Cau 3. Mot hop phan khong bui c6 dang hinh hop chir nhat, chiéu cao hop phan bang 8,2cm va
day ctia n6 c6 hai kich thuéc 1a 8,5¢m;10,5cm (xem hinh vé& sau). Tim goc phang nhi dién
[ AB'D',A'] (tinh theo 9, lam tron két qua dén hang phan chuc).
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Tralon: ...

Cau 4. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 day tam O, canh a va canh bén la 2a.
a) Tinh gdc gitra canh bén va mit phang day?

b) Tinh géc phang nhi dién [S,BC,0]?

Cau 5. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day tim O canh a va canh bén [a a+/7.

a) Tinh gdc gitra canh bén va mat phang day?

b) Tinh g6c phang nhi dién [S,BC,0]?

Traloi: ..o

Cau 6. Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam gidc vudng can tai B,SA L (ABC). Biét AB=a,

SC=a5.
a) Tinh gdc gitra dudng thang SB va mit phang (SAC)?

b) Tinh géc phang nhi dién [A, BC,S]?
Traloi: ....oooii

Cau 7. Cho hinh chdp S.ABC c6 day la tam giac déu canh a,SB L (ABC) va SB=4a. Tinh goc
gitra duong thang SC va mit phang (SAB)?



Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA L (ABCD). Biét goc gitra SC
va mit phang (ABCD) la 60°. Tinh goc phang nhi dién [S,BD,C]?

Traloi: ...

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh 2a,SC 1 (ABCD) va SC =3a. Tinh
g6c phang nhi dién [B, SA,C]?

Traloi: ..o

Cau 10. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, SA L (ABC) va SA=2a. Tinh gic
phang nhi dién [A, SC, B]?

Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh a,SA L (ABC) va SB=a+/5. Goi M
1a trung diém BC. Tinh goc giita dwong thang SM va mat phang (SAC)?

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, BAD =120, SA L (ABCD) va
SA=+/3a. Tinh goc giira duong thang SC va mit phang (SAD)?

Tralol: ..o

Cau 13. Cho hinh lang tru dirng ABC-AB'C" ¢6 day la tam giac vudng can tai B, AC =2a va
A'B =3a. Tinh géc phang nhj dién [ B', AC,B?

Tralol: ..o

Cau 14. Cho hinh lang tru déu ABC-AB'C’' ¢ day canh a, goc giita duong thang AB va mit
phang (ABC) la 60". Tinh géc gitra duong thang C'A va mat phang (AAB'B)?

Traloi: ..o

Cau 15. Cho hinh hop chir nhat ABCD-AB'C'D’ ¢6 AB =a, AD =2a, AA =3a. Tinh gdc phang
nhidién [ A,BD,A|?

Traloi: ..o

Cau 16. Cho hinh hop chit nhat ABCD-ABC'D ¢ AB=a, AD =a+/2, AA =a/5. Tinh gdc gitta
duong thang AD va mét phang (AAC'C).

Traloi: ..o

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tim O. M 1 trung diém CD.
Biét SA=SC =SB =SD =a+/2, duong tron ngoai tiép ABCD c6 bén kinh bing a. Goi « la géc
gitra SM va mat day. Tinh tana ?

Tralom: oo,



Cau 18. Cho hinh chop déu S.ABCD ¢ tat ca cac canh bang a. Goi M 1a trung diém SC. Tinh
goc phang nhi dién [M, BD, A]?

Traloi: .o,

Céau 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tdam O canh 2a.SA=a va vudng
g6c véi mat phang (ABCD). Trén BC lay diém 1 sao cho tam giac SDI vudng tai S. Biét goc
phang nhi dién [S, DI, A] la 60°. Tinh d¢ dai SI .

Traloi: ...

Céau 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc véi day ABCD, day la hinh thang vuong tai
A, c6 day 16n AB, AB=2a,AD=DC =a.V& AH L SC,H eSC va M la trung diém cua AB. Biét

[S,DC,B]=60". Goi Sx la giao tuyén cua hai mat phang (SAD) va (SMC). Tinh [A,Sx,M]?
Traloi: ..o

Cau 21. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A, ABC =60, tam giac SBC
1a tam gidc déu c6 bang canh 2a va nam trong mat phang vudng véi day. Goi ¢ 1a goc phing nhi
dién [S,AC,B]. Tinh tan ¢?

Cau 22. Cho hinh chép S-ABCD c6 day la hinh vuong canh a, SA vudng goc véi day va
SB =2a. Tinh:
a) GAc gitta duong thang SC va (ABCD)?

b) Goc gitra SD va (SAC)?
Traloi: ...

Cau 23. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day tim O canh a va canh bén 13 a\/7.
a) Tinh gdc gitra canh bén va mat phang day?

b) Tinh géc phing nhi dién [S,BC,0]?

Traloi: ..o

Cau 24. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh a,SB L (ABC) va SB =4a. Tinh goc
giita dwong thang SC va mat phang (SAB) ?

Traloi: ..o

Céau 25. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuoéng canh 2a,SC 1 (ABCD) va SC=3a. Tinh
g6c phang nhi dién [B,SA,C]?

Traloi: ..o

Cau 26. Cho hinh lang tru dimg ABC-AB'C" ¢6 day la tam giadc vudng can tai B, AC =2a va
AB =3a. Tinh géc phang nhj dién [ B',AC,B | ?

Tralom: oo,



Céau 27. Cho hinh chép S.ABC c0 SA vudng goc vai day. ABC la tam giac vubng can tai B.
Cho d6 dai cac canh SA=AB=a. Tinh:
a) Goc giira duong thiang SB va (ABC)?

b) Goc gitra SC va (SAB)?
Traloi: ....ooviii

Cau 28. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 day tam O, canh a va canh bén la 2a.
a) Tinh géc gitra canh bén va mit phang day?

b) Tinh géc phing nhi dién [S,BC,0]?

Traloi: ..o

Cau 29. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac vudng can tai B,SA L (ABC). Biét AB=a,
SC=a+5.

a) Tinh goc gitra dwong thang SB va mit phang (SAC)?

b) Tinh g6c phing nhi dién [A, BC,S]?

Tralol: ..o

Cau 30. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a,SA L (ABC) va SB=a+/5. Goi M
1a trung diém BC. Tinh gdc gitta duong thang SM va mit phang (SAC)?

Traloi: ..o

Cau 31. Cho hinh hop chit nhat ABCD-AB'C'D' ¢6 AB=a, AD =2a, AA =3a. Tinh gdc phang
nhi dién [ A,BD,A|?

Traloi: .o,

LOI GIALI
Cau 1. Kim ty thdp Memphis tai bang Tennessee (M¥) c6 dang hinh chdp ti giac déu véi chiéu
cao 98m va canh day 180m. Tinh sé do g6c nhi dién tao boi mat bén va mit day caa kim tu thap
do.
Tra loi: ~47,44°
Huéng din giai



180 m

Xét hinh chop tt giac déu S.ABCD c¢6 chiéu cao 98m va canh day 180m .
Goi O la tdm hinh vuéng ABCD thi SO L (ABCD)= SO L AB. (1)

Goi M la trung diém AB thi OM la duong trung binh cia tam giac ABC, suy ra

oM =%=90(m) va OM L AB. (2)

Tur (1) va (2) suy ra SMO 1a goc phang nhi dién [(SAB), AB, (ABCD)] Vi

tansMo =2~ B _ 8 _ s\~ 47,447
OM 90 45

Vay géc nhi dién tao bai mat bén va mit day cua kim tu thap xap xi 47,44.

Cau 2. Cho hinh lap phuong ABCD-ABCD'.
a) Xac dinh va tinh goc gita AD véi mit phang (ABCD).

b) Xac dinh va tinh goc gitta AC véi mat phang (ABCD).
Tré loi: (AD,(ABCD))=45"; (AC,(ABCD))~35,26'
Huéng din giai

A’ D’

/ S
B Py = Cl

. 1 4D

B c
a) Taco: AA L (ABCD) nén AD la hinh chiéu cua A'D trén mit phang (ABCD).

uy ra , = , = = o tam gidc AA'D vudng can tai A).
Suy ra(AD,(ABCD))=(AD,AD)=ADA=45 (dotamg g can tai A)

b) Taco: AA L (ABCD) nén AC la hinh chiéu cia AC trén mit phang (ABCD). Suy ra
(A’C,(ABCD)) =(AC,AC)=ACA.



Gia st canh hinh lap phuong 1a a thi AA =a, AC =av/2.
Tam giac AAC vubng tai A cé:

ﬂ=i=£:A’CA~35,26°.
AC a2 2

Vay (AC,(ABCD))=ACA~ 35,26

tan ACA =

Cau 3. Mot hop phan khéng bui c6 dang hinh hop chir nhat, chiéu cao hop phan bang 8,2cm va
day ctia n6 c6 hai kich thudc 1a 8,5¢m;10,5¢cm (xem hinh vé sau). Tim goc phang nhi dién
[A.B'D',A] (tinh theo d9, lam tron két qua dén hang phan chuc).
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Tra loi: ~51,14°
Hudéng dan giai
Trong mét phang (ABC'D'), ké AH LB'D tai H.
BD LAH N | N
Tacd: { . . , , . .=BD J_(AAH):>BD 1 AH.
B'D J_AA(doAA J_(ABCD))

Do d6 AHA' la géc phang nhj dién [ A,.B'D',A |.
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Tam giac AB'D  vubng tai A" ¢6 duong cao AH nén
1 1 1 — AH - AB -AD _ 357 .
JAB2+AD? 2730

, =—0t—=
AH? AB? AD?

Tam giac AHA vubng tai A co:



. AA 8,2
tan AHA = T

2~/730

Cau 4. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 day tam O, canh a va canh bén la 2a.
a) Tinh géc gitra canh bén va mit phang day?

= AHA ~51,14°

b) Tinh g6c phing nhi dién [S,BC,0]?

Traloi: a) ~73,2° b) [S,BC,0]~814°

Léi giai

a) Taco: SO L (ABC) tai O va SB cat mp (ABC) tai B
— OB 1 hinh chiéu cua SB trén mp (ABC)
— (SB, (ABC)) = (SB,0B) = SBO

2 a\@:a_\@

Taco: OB==-—=
3 2 3

Xét ASOB vubng tai O:

Ba
cosSBO=@=i:£:>SBOz73,2°
SB 2a 6

Vay (SB,(ABC)) ~ 73,2°.

(SBC)n(ABC)=BC
b) Ta cd: { Trong (ABC),0l 1 BC =[S,BC,0]=SIO
Trong (SBC),SI L BC



Ta co: Ol = li:i /SO =+/SB?—0B? = \/(za)Z(%J B33,

3 2 3
J/33a
Xét ASOI vudng tai 0:tansI0=>2 =3  _ 2 /1= SI0~81,4°
Ol a3
6

=[S,BC,0]~81,4°

Cau 5. Cho hinh chop déu S.ABCD c6 day tim O canh a va canh bén 13 a/7.
a) Tinh gdc gitra canh bén va mit phang day?

b) Tinh g6c phang nhi dién [S, BC,0]?

Traloi:a) ~74,5 D) [S,BC,0]~78,9°

Léi gidi

a) Ta co: SO L (ABCD) tai O va SB cit mp (ABCD) tai B
— OB 14 hinh chiéu cua SB trén mp (ABCD)

— (SB, (ABCD)) = (SB,0B) = SBO

Taco: OB= i
2
J2a
Xeét ASOB vudng tai O:cosSBO = BO__2 _ V14 = SBO~ 74,5
SB 7a 14

Vay (SB,(ABCD)) ~ 74,5 .



(SBC)n(ABCD)=BC
b) Ta co: < Trong (ABCD),0l L BC =[S,BC,0]=SIO
Trong (SBC),SI 1. BC

2
Ta co: Ol =%,SO=\/SBZ—OBZ \/(aﬁ)z_[¥j _ V%,

2

J26a
Xét ASOI vudng tai O:tanSIO :Z—? = % =+/26 = SI0~ 78,9’

2
—[S, BC,0]~78,9°

Cau 6. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng cin tai B,SA L (ABC). Biét AB=a,

SC=a+5.
a) Tinh goc giira duong thang SB va mit phing (SAC)?

b) Tinh g6c phing nhi dién [A, BC,S]?

Traloi: a) (SB,(SAC))~20,7°  b) [S,BC, A]=60"

Léi giai

. |BI L AC . R . .
a) Ta co: { = Bl L (SAC) tai I va SB cat mp (SAC) tai S

Bl L SA
= SI 1a hinh chiéu cua SB trén mp (SAC)

— (SB, (SAC)) = (SB, SI) = BSI



Taco: AC = a2 = BI =A—2C=¥

Ta co: SA=+/SC?— AC? =4/(av/5)’ - (av2)’ =+3a
Ta lai cO: SB=+/SA” + AB? =/(av/3)? +a’ =2a

a2
Xét ASBI vudng tai | : sinBSI =ﬂ=i=£:> BSI ~20,7°
SB 2a 4

Vay (SB,(SAC)) ~20,7".

., |BC L AB
b) Ta co: = BC L (SAB)
BC L SA

(SBC)(ABC)=BC
Ta co: < Trong (ABC), AB L BC =[S, BC, A] = SBA
Trong (SBC),SB L BC

Xét ASAB vuong tai A:tan SBA= % a8 _ J3 = SBA=60"
a

—[S,BC, A] =60°

Cau 7. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, SB L (ABC) va SB=4a. Tinh g6c
gitta duong thang SC va mat phang (SAB)?

Tra loi: (SC,(SAB)) ~12,1°

Léi gidi

Ké Cl L AB= 1| latrung diém AB



. (CI LAB o . :
Ta co: = Cl L (SAB) tai I va SC cat mp(SAB) tai S
Cl LSB

— SI 1a hinh chiéu cua SC trén mp (SAB)

— (SC, (SAB)) = (SC, SI) = CSI

Ta co: |C=a—ﬁ
2
Tac6: SC =+/SB?+BC? = /(4a)* +a’ =+/17a
a3
Xeét ASCI vubng tai | : sinCSl G2 =@:>CS| ~12,1°
SC 17a 34

Vay (SC,(SAB)) ~12,1°.

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA L (ABCD). Biét goc gitra SC
va mat phang (ABCD) 1a 60°. Tinh géc phing nhi dién [S,BD,C]?

Tra loi: SOC =106,1°

Léi gidi

Tacd: SAL (ABCD) tai A va SC catmp (ABCD) tai C
— AC la hinh chiéu cua SC trén mp (ABCD)

= (SC,(ABCD)) = (SC, AC) = SCA = 60"

Taco: = SA=AC-tan60" =a2-4/3=+/6a

., [BDLSA
Ta co: = BD L (SAC)
BD L AC



(SBD) ~(CBD) = BD
Ta c6: { Trong (CBD),CO L BD =[S,BD,C]=S0C
Trong (SBC), SO L BD

SA a\/g

Xét ASAO vudng tai A:tanSOA="—="—-
9% AO a2

2

=23 =S0A=739°

= SOC =106,1°

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh 2a,SC 1 (ABCD) va SC =3a. Tinh
g6c phang nhi dién [B, SA,C]?

Tra loi: ~54

Loi giai
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, |BO LSA
Ta co: = BO L (SAC)

BO L AC

(SBA) N (SAC)=SA
Ta c6: { Trong (SAC),0l L. SA=[B,SA,C]=[B,SA 0]=BIO
Trong (SBA), Bl L SA

Tach: ARG o ACAS > O _OA o _OA'SC_ 2a3a 334,
Xeét ABOI vuong tai O:tanBIO = BO _ a2 = W = BIO ~ 54
10 3@61 3
17

Cau 10. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, SA L (ABC) va SA=2a. Tinh g6c
phang nhi dién [A, SC, B]?



Traloi: ~62,7°

Léi gidi

Ké Bl L AC

., |BI L AC
Ta co: = Bl L (SAC)
Bl L SA

(SAC)n(SBC)=SC
Ta cd: {Trong (SAC),IH L SC =[A,SC,B]=IHB
Trong (SBC),BH L SC

Ta co:
HI Cl SA-CI Za% NG
AHCI 2 AACS = —=—=HI = = =3
SA SC SC \/(Za)z +a? 5
a\/3
Xét ABH vuong tai | :tan BHI :%:%:@: BHI ~ 62,7°
—a
5

Cau 11. Cho hinh chép S.ABC co day la tam giac déu canh a,SA L (ABC) va SB=a+/5. Goi M
1a trung diém BC. Tinh g6c giita duong thang SM va mit phang (SAC)?
Traloi: ~11,5°

Loi gidi



Ké MH L AC

Tacd: MH L SA= MH L (SAC) tai H va SM citmp (SAC) tai S
— SH 14 hinh chiéu cia SM trén mp (SAC)

= (SM, (SAC)) = (SM, SH) = MSH

a3

Ta c6: HM = MC -sin 60° =%-sin60° =25

HC:MC-COSGO°:%:>AH :AC—HC:a—%:%a

2
Tacod: SH =+/SAZ + AH? :\/(a\/g)z_au(%a) :@a

4
a3
Xét ASHM vudng tai H : tan MSH = HM _ 4 _~219 . ieh ~11,5°
SH 73a 73
4

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, BAD =120,SA L (ABCD) va
SA=+/3a. Tinh géc gitra duong thing SC va mat phing (SAD)?
Tra loi: ~64,3°

Loi gidi



Xét AADC cantai D, c6 D =60" nén AADC déu.
Ké Cl L AD

Tacd: Cl LSA=CI L (SAD) tai | va SC catmp (SAD) tai S = SI Ia hinh chiéu cua SC trén
mp (SAD)

— (SC,(SAD)) = (SC, SI) =CSl

Taco: Sl =+/SA? + A2 =\/(aJ§)2+(gj =§a

a13
Xét ASCI vudng tai | ‘tanCSl = > = 2 :@:CSIzM,SO
| @ 3
2

Cau 13. Cho hinh lang tru dimng ABC-AB'C" ¢6 day la tam giac vudng can tai B, AC =2a va
A'B =3a. Tinh géc phang nhj dién [ B',AC,B |?

Tra loi: 69,3

Léi gii




(B'AC)n(ABC) = AC
Ta c6: {Trong(ABC),Bl L AC =[A,SC,B]=B'IB
Trong(B'AC),B'I L AC

Ta co: BI =A—2C=a

B'B =+/(3a)’ — (av2)’ =+/7a

Xét ABB'I vudng tai B:tan B'IB:%zﬂzﬁj B'IB ~69,3
a

Cau 14. Cho hinh lang try déu ABC-AB'C’ c6 day canh a, goc giita duong thing AB va mit
phang (ABC) la 60". Tinh gdc giita dwong thang C'A va mit phang (AAB'B)?

Tra loi: ~25,7°

Léi giai

Ké C'l LAB

Taco: C'l LAA=C'l L(AABB)tai I vaC'A cétmp(AA’B'B) tai A.
= Al la hinh chiéu cua C'A trén mp(AAB'B)
:>(C’A,(AA’B’B))=(C’A,A|)=C’A|

Tacd: AA=AB-tan60 =+/3a

Al =JAAZ L AI2 = (aﬁ)%(%)z _13,

2



= C'Al ~257°

Xét AC'Al vuong tai | :tanC Al :% 2 %

Cau 15. Cho hinh hop chit nhat ABCD-ABC'D ¢ AB =a, AD =2a, AA =3a. Tinh g6c phang
nhi dién [A’, BD, A]?

Traloi: ~73,4

Léi gidi

D C
Ké Al 1 BD.Ma BD L AA= BDJ_(AA'I)

(ABD)~(ABD)=BD
Taco: 1 Trong(ABD), Al L BD
Trong(ABD), Al 1 BD

:[A’,BD,A]:A’lA

Taco: Al = ! = ! = 2\/ga
\/ 1 1 J1r 15
AB?  AD? a’> (2a)°
Xét AAAT vudng tai Atan AIA= DA a3 —3‘fz>A’|Az73,4°

Al 25
—a
5
Cau 16. Cho hinh hop chir nhat ABCD-AB'C'D' ¢6 AB =a, AD =a+/2, AA =a+/5. Tinh gdc giira
duong thang AD va mét phang (AAC'C).

Tri loi: ~18°
Léi gidi



Ké DI L AC. Ma DI L AA=>DI L(AACTC) tai | Va AD citmp (AACC) tai A
= Al la hinh chiéu ciia DA’ trén mp(AAC'C)
:(DA’,(AA’C’C)):(DA’,A’l)=DA’|

\/ 1,1 1 1 3

AD’> DC* 1\ (aJ2)? @

AD =AA? + AD? = /(aV5)’ + (av/2)’ =+/7a

J6
DI 32 a2

AD J7a 21

a

Xét ADAl vudng tai | :sinlAD = = IAD ~18°

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng tim O. M 14 trung diém CD.
Biét SA=SC =SB =SD =a+/2, duong tron ngoai tiép ABCD c6 bén kinh bing a. Goi « la géc
gira SM va mat day. Tinh tanca ?
Tra loi: 2

Loi giai



Vi cac tam gidc SAC cantai S nén SO L AC;
Tuong tu SO L BD
— SO L (ABCD)

— OM Ia hinh chiéu cua SM 1én (ABCD)
— (SM:; (ABCD)) = (SM:0OM) = SMO

Xét tam giac SMO vubng tai O, c0:

OM:¥;SO:a
étanaztanSMO:E:izx/E
OM a2
2

Cau 18. Cho hinh chép déu S.ABCD cd tat ca cac canh bang a. Goi M 1a trung diém SC. Tinh
g6c phang nhi dién [M, BD, A]?

Tra loi: 135

Léi gii



, |BDLAC
Ta co: = BD 1 (SAC)= BD L OM
BD L SO

(MBD) ~(ABD) =BD
Ta c6: { Trong(MBD), MO L BD =[M, BD, A]= MOA
Trong(ABD), AO 1L BD

Xét AMOC cO: OM =MC :%,OC :% nén AMOC vubng can tai M

= MOC =45 = MOA =135

Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tdm O canh 2a.SA=a va vudng
goc v4i mat phang (ABCD). Trén BC lay diém 1 sao cho tam giac SDI vudng tai S . Biét goc
phang nhi dién [S, DI, A] 1a 60°. Tinh d¢ dai SI.

Zﬁa

11

Tra loi:

Léi gii




T A dung AK L ID,(K e ID) = ID L (SAK) = ID L SK

Suy ra goc phang nhi dién [S, DI, A] la géc AKS =60’

Tam giac SAK vuong tai A,sin AKS zg—lﬁ‘
sK-_A _2a
sin60” /3

SD=+a’?+4a%* =a\5
Tam giac SID vuéng tai S,SK la duong cao

1 1 1 1 1 1

SK? SI? SD? ~SI? SK? SD?
@5|=2\/%a
11

Cau 20. Cho hinh chop S.ABCD c0 SA vubng goc véi day ABCD, day 1a hinh thang vuong tai
A, c6 day 16n AB,AB=2a,AD=DC =a.V& AH L SC,H €SC va M la trung diém cua AB. Biét
[S,DC,B]=60". Goi Sx la giao tuyén cua hai mat phang (SAD) va (SMC). Tinh [A,Sx,M]?

Tra loi: 30°
Loi giai
A
s
62
LSS
_// , \\\
.-\'.r"’lf N h"‘\\
// J "‘x\
. ~
VH ~
o TR
.-d"'f---
/ ' -
.__.. ._. r ---.___d__.-'
b= [
P [

Tacd AD//CM (dé dang ching minh dugc).

Giao tuyén cua mp(SAD) va mp(SCM) :



S € (SAD)(SCM)
c6 {AD//CM
AD c (SAD),CM c (SCM)
= (SAD) N (SCM) = Sx(Sx//AD//CM)

Taco DAL SA(DA L (SAB)) = SA L Sx

CM L (SAB) (Vi CM //AD) = SM L CM => SM L Sx

Vay [A, Sx,M]=ASM .

AM _a _ 1 | asm=30.

SA a3 B

tan ASM =

Cau 21. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC latam giac vubng tai A, ABC =60, tam gidc SBC
1a tam gidc déu c6 bang canh 2a va nam trong mat phang vuong véi day. Goi ¢ 1a goc phang nhi
dién [S,AC,B]. Tinh tan ¢?

Tra loi: 243

Léi gii

S

Goi H la trung diém cua BC, suy ra SH L BC = SH L (ABC).
Goi K la trung diém AC, suy ra HK //AB nén HK L AC.

, |AC L HK
Taco = AC 1 (SHK)= AC 1L SK
AC L SH

Do d6 [S, AC, B] = (SK, HK) = SKH

Tam gidc vudng ABC, c6 AB=BC-cos ABC=a



S HK=1ag=2
2 2

Tam gi4c vudng SHK , cO tan SKH = % =2./3.

Cau 22. Cho hinh chép S-ABCD c6 day la hinh vuoéng canh a, SA vudng goc véi day va
SB=2a. Tinh:
a) GAc gitta duong thang SC va (ABCD)?

b) Gdc gitra SD va (SAC)?

Tra loi: (SC,(ABCD)) ~50,8"; (SD,(SAC)) ~ 20,7°

Léi giai

a) Taco: SA_L (ABCD) tai A va SC cit mp(ABCD) tai C
— AC la hinh chiéu cia SC trén mp(ABCD)

— (SC,(ABCD)) = (SC, AC) = SCA

Tac6: SA=+/SB? - AB? =./(2a)? —a® =/3a
Xeét ASAC vudng tai A :

SA J3a 6

tan SCA = A on = SCA~50,8

C - J2a - 2
Vay (SC,(ABCD)) ~50,8".

DO L AC

— DO L (SAC) tai O va SD cat mp(SAC) tai S
DO L SA

b) Ta co: {

—= SO 14 hinh chiéu cua SD trén mp(SAC)

— (SD, (SAC)) = (SD, SO) = DSO
Taco: SD=SB=2a (Vi ASAB = ASAD)
a2
DO_ 3 _+2

Xét ASDO vudng tai O: sinDSO =——= =~ = DSO~20,7
SD 2a 4



Vay (SD, (SAC)) ~20,7".

Cau 23. Cho hinh chop déu S.ABCD c6 day tim O canh a va canh bén 13 a\/7.
a) Tinh gdc gitra canh bén va mat phang day?

b) Tinh géc phing nhi dién [S,BC,0]?

Tra loi: @) ~74,5 ; b) [S,BC,0]~78,9"

Léi giai

a) Taco: SO L (ABCD) tai O va SB cit mp(ABCD) tai B
— OB 14 hinh chiéu cua SB trén mp(ABCD)

— (SB, (ABCD)) = (SB, OB) = SBO

Ta co: OB:E.

2
J2a
Xét ASOB vudng tai O :cosSBO = BO__2 _ V14 = SBO ~ 74,5 = (SB, (ABCD)) ~ 74,5".
SB J7a 14

(SBC)N(ABCD)=BC
b) Ta c6: < Trong(ABCD),0l 1L BC =[S,BC,0]=SIO
Trong(SBC),SI L BC

Ta co: Ol =%,SO=x/SBZ—OBZ =\/(aﬁ)2£¥J =@a

2

\J26a

Xét ASOI vudng tai O: tan sm:%:%:@:smz?&q

2
—[S,BC,0]~78,9".

Cau 24. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh a,SB L (ABC) va SB =4a. Tinh goc
gitra duong thang SC va mit phang (SAB)?

Tra loi: (SC,(SAB)) ~12,1°



Léi giai

Ké Cl L AB= 1| latrung diém AB

., (CI LAB i . 2 .
Ta co: = Cl L (SAB) tai I va SC cat mp(SAB) tai S
Cl LSB

= SI la hinh chiéu cua SC trén mp(SAB)

— (SC, (SAB)) = (SC, SI) = CS|

Tacé: IC :a_\/§
2
Tac6: SC =+/SB?+BC? = /(4a)* +a’ =+/17a
a3
Xét ASCI vubng tai | : sinCSlI _Lh_ 2 :@:CSI ~12,1
SC 17a 34

Vay (SC,(SAB)) ~12,1".

Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh 2a,SC 1 (ABCD) va SC =3a. Tinh
g6c phang nhi dién [B, SA,C]?

Tra loi: ~54

Léi gidi

, [BOLSC
Ta co: = BO L (SAC)
BO L AC



(SBA)N(SAC) =SA
Ta cd: < Trong(SAC),0l L. SA=[B,SA C]=[B,SA,0]=BIO
Trong(SBA),BI L SA

Ta co: AIAO ~ ACAS :ﬂ:%:OI :OA'SC: J2a-3a :3@61
SC ©SA SA \/(3a)2 _,_(2\/5&)2 17
Xét ABOI vubng tai O: tan BIO = BO _ av2 = 17 = BIO~54".
10 3\/3_4a 3
17

Cau 26. Cho hinh lang tru ditng ABC-AB'C’ ¢6 day la tam giac vuong can tai B, AC =2a va
A'B =3a. Tinh goc phang nhj di¢n [ B, AC,B] ?

Tra loi: ~69,3

Léi gidi

(B'AC)n(ABC) = AC
Ta c6: {Trong(ABC),BI L AC =[A,SC,B]=B'IB
Trong (B'AC),B'I L AC

Ta co: BI =A—2C=a

B'B =+/(3a)’ — (av2)’ =+/7a

Xét ABB'l vudng tai B:tanB'IB :%:@:ﬁ: B'IB~69,3
a

Cau 27. Cho hinh chép S.ABC cd SA vubng goc véi day. ABC la tam giac vudng can tai B.
Cho @0 dai cac canh SA= AB=a. Tinh:
a) Goc giira duong thang SB va (ABC)?

b) Gdc gitra SC va (SAB)?
Tra loi: (SB,(ABC))=45"; (SC,(SAB)) ~ 35,3

Léi gii



a) Taco: SA_L(ABC) tai A va SB ciat mp(ABC) tai B
— AB la hinh chiéu cua SB trén mp(ABC)

— (SB, (ABC)) = (SB, AB) = SBA.

w

Xét ASAB vubng tai A: tan SBA:—gzgzlz SBA =45
a

Vay (SB,(ABC))=45".

., |CB L AB
b) Ta co: = CB L (SAB)
CB L SA

tai B va SC cat mp(SAB) tai S
— SB 1 hinh chiéu caa SC trén mp(SAB)
— (SC, (SAB)) = (SC, SB) = BSC

Taco: SB=a2 (vitam giac SAB vudng can tai A)

CB_ a 2

Xét ASBC vubng tai B: tanBSC=—— =—==~—=BSC ~35,3 .
SB a2 2

Vay (SC,(SAB)) ~35,3 .

Cau 28. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 day tam O, canh a va canh bén la 2a.
a) Tinh gdc gitra canh bén va mit phang day?

b) Tinh géc phang nhi dién [S,BC,0]?
Tra loi: @) ~73,2° b) [S,BC,0] ~81 4

Léi gidi



C
a) Taco: SO L (ABC) tai O va SB cit mp(ABC) tai B
— OB 1 hinh chiéu cua SB trén mp(ABC)

— (SB, (ABC)) = (SB,OB) = SBO

Taco: OB = g'_a\@ :_a\@
3 2 3
Jaa
Xét ASOB vubng tai O:cosSBO =2—§ =2i =§ — SBO~73,2
a

Vay (SB,(ABC)) ~73,2".

(SBC)(ABC)=BC
b) Ta cd: < Trong(ABC),0l 1L BC =[S,BC,0]=SIO
Trong(SBC),SI L BC

2 3

2
Taco: Ol =%-ﬂz%/§,so:«/ssz_osz —\/(Za)z(éJ :@a

Xét ASOI vudng tai O: tan SIO:%: =211 =510 ~81,4" =[S, BC,0]~814".

w

Cau 29. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac vudng can tai B,SA L (ABC). Biét AB=a,
SC=a5.
a) Tinh goc giira duong thang SB va mit phang (SAC)?

b) Tinh g6c phang nhi dién [A, BC,S]?
Tra loi: (SB,(SAC))~20,7": [S,BC, A] =60

Léi gidi



, |BI LAC . R L ;
a) Ta co: { = Bl L (SAC) tai | va SB cat mp(SAC) tai S

Bl L SA
— Sl 1a hinh chiéu cia SB trén mp(SAC)
— (SB, (SAC)) = (SB, SI) = BSI

Tacd: AC =av2 = BI =A—2C=¥

Ta co: SA=+/SC?— AC? =4/(av/5)’ - (av2)’ =+3a
Ta lai c6; SB=+/SA%+ AB? =./(a+/3)* +a° =2a

av2
Xét ASBI vudng tai | : sinBSI =E=L=£: BSI ~ 20,7
SB 2a 4

Vay (SB,(SAC)) ~20,7".

, |BC L AB
b) Ta co: = BC L (SAB).
BC L SA

(SBC)n(ABC)=BC
Ta cd: < Trong(ABC), AB L. BC =[S,BC, A]=SBA
Trong (SBC),SB L BC

SA _a_*@=\@:>SBA=60°:>[S,BC,A]=60°-
a

Xeét ASAB vudng tai A: tan SBA=E_

Cau 30. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a,SA L (ABC) va SB=a+/5. Goi M
1a trung diém BC . Tinh gdc gitta duong thang SM va miat phang (SAC)?
Traloi: ~115

Loi gidi



Ké MH 1 AC

Tacd: MH L SA= MH L (SAC) tai H va SM cit mp(SAC) tai S
— SH 14 hinh chiéu cia SM trén mp(SAC)

= (SM, (SAC)) = (SM, SH) = MSH

a

Tacé: HM =MC -sin60° =

a

.sin60” =
2

a3 |

a 3a

HC =MC.c0s60 =—=>AH =AC-HC=a-—="
4 4 4

: 3a) 73
Taco: SH =~/SA*+ AH? = (a\@)z_ag(fj SELEP
a3
X6t ASHM vuong tai H:tanMsH = M __ 4 _N219 gy 455
SH J73a 73
4

Cau 31. Cho hinh hop chit nhat ABCD-ABC'D ¢ AB =a, AD =2a, AA =3a. Tinh g6c phang
nhi dién [A’, BD, A]?

Traloi: ~73,4°

Loi giai
’
A B’
oS
o S
Sl e
J I S
D’ = C" <
/ J\ 1. \““\
N A[L_l‘ __________ a_____ \ -
.f: /// ' 11“ —“‘f”—‘ﬂ-‘ B
S MosL ==
J o2 Th--m
- ~
SR | >
D C

Ké Al 1 BD



Ma BD LAA= BDJ_(AA'I)

(ABD)~(ABD)=BD
Taco: {Trong(ABD), Al LBD = [A’, BD, A] = A'IA
Trong( ABD),Al L BD

1 1 2./5

Taco: Al = = = a

\/1+1 1.1 5
AB?  AD? a’> (2a)°

Xét AAA'l vudng tai A: tan AIA=

AA  3a 35

Al _2£a_
5

= AlA~T73,4".



