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 ▶BÀI ❹. VECTƠ TRONG MẶT PHẲNG TỌA ĐỘ   

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức      

 

 Ghi nhớ  ➊ 

 ➀. Trục và độ dài đại số trên trục 

Trục toạ độ  (O; ) 

Toạ độ của điểm trên trục: Cho M trên trục (O; ).   

 

k là toạ độ của M  

Độ dài đại số của vectơ: Cho A, B trên trục (O; ).  

a =    

 

Nhận xét: 

 cùng hướng  >0 

ngược hướng  <0 

Nếu A(a), B(b) thì =b–a 

AB =   

Nếu A(a), B(b), I là trung điểm của AB thì  

 

    Nếu  cùng hướng với  thì  còn nếu  ngược hướng với  thì  

    Nếu hại điểm  và  trên trục  có tọạ độ lần lượt là  và  thì  

②. Hệ trục toạ độ 

.Định nghĩa:  

Hệ trục toạ độ   
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 gốc toạ độ 

Trục : trục hoành Ox 

Trục : trục tung Oy 

 là các vectơ đơn vị  

Hệ  còn kí hiệu Oxy 

Mặt phẳng toạ độ Oxy. 

 

 

Ghi nhớ  ❷ 

①. Toạ độ của vectơ 

 = (x; y)   

Cho  = (x; y),  = (x; y) 

    

Mỗi vectơ được hoàn toàn xác định khi biết toạ độ của nó 

 

 

②. Toạ độ của điểm 

M(x; y)   = (x; y) 

Nếu MM1 ⊥ Ox, MM2 ⊥ Oy thì x = , y =  
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 Nếu M  Ox  thì yM = 0 

M  Oy  thì xM = 0 

Độ dài của  là  

 

③. Liên hệ giữa toạ độ của điểm và vectơ trong mặt phẳng  

Cho A(xA; yA), B(xB; yB). 

 = (xB – xA; yB – yA) 

 

④. Toạ độ của các vectơ : 

Cho =(u1; u2), =(v1; v2). 

= (u1+ v1 ; u2+v2) 

= (u1– v1 ; u2–v2) 

k = (ku1; ku2), k  R 

Nhận xét: Hại vệctơ =(u1; u2), =(v1; v2) với ≠  cùng phương  k  R sao cho: 

 

 

⑤. Toạ độ của trung điểm đoạn thẳng, của trọng tâm tam giác 

Cho A(xA; yA), B(xB; yB). I là trung điểm của AB thì: 

xI = , yI =  
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Ⓑ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

 

Câu 1: Trong mặt phẳng Oxy , cho ( )1;2= −a , ( )5; 7= −b . Toạ độ của +a b  là 

 A. ( )6;9− .  B. ( )4; 5− . C. ( )6;9 . D. ( )5; 14− − . 

Lời giải 

Chọn B 

Câu 2: Trong mặt phẳng Oxy , cho ( )5;2A , ( )10;8B . Toạ độ của AB  là 

 A. ( )2;4 .  B. ( )15;10 . C. ( )50;16 . D. ( )5;6 . 

Lời giải 

Chọn D 

Câu 3: Cho hai vecto ( ) ( )1;2 ; 3;4a b= = . Tọa độ 4c a b= −  

 A. ( )1;4 .  B. ( )1;4− . C. ( )4;1 . D. ( )1; 4− − . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có ( )4 4;8a =  

 

Cho ABC với A(xA; yA), B(xB; yB), C(xC; yC). G là trọng tâm của ABC thì: 
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( ) ( )4 4 3;8 4 1;4c a b = − = − − =  

Câu 4: Trong hệ trục toạ độ Oxy , cho hai điểm ( )2; 1A − , ( )4;3B . Toạ độ của vectơ AB  bằng 

 A. ( )8; 3AB = − . B. ( )2; 4AB = − − .  

 C. ( )2;4AB = . D. ( )6;2AB = . 

Lời giải 

Chọn C 

Câu 5: Cho tam giác ABC với ( ) ( ) ( )1;4 2;2, , 4;0BA C− . Tìm tọa độ vectơ AM với M  là trung điểm 

BC . 

 A. ( )3;0AM −= . B. ( )0;3AM = . 

 C. ( )0; 3AM = − . D. ( )3;0AM = . 

Lời giải 

Chọn C 

Vì M là trung điểm BC  nên 
12

.
1

2

C B
M

M

C B M
M

x x
x

x

y y y
y

+
= =

 
+ = =



 Suy ra ( )0; 3AM = − . 

Câu 6: Trong hệ tọa độ Oxy , cho 
1

5
2

u i j= − . Tọa độ vectơ u  là 

 A. 
1

;5
2

u
 

=  
 

. B. 
1

; 5
2

u
 

= − 
 

.  

C. ( )1;10u = − . D. ( )1; 10u = − . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có: 
1 1

5 ; 5
2 2

u i j
 

= − = − 
 

. 

Câu 7: Trong mặt phẳng ( )Oxy  cho ( )4; 7a = − , ( )1;3b = − . Tọa độ của 2a b−  là 

 A. ( )7; 17 .− . B. ( )9; 17− . C. ( )9; 11 .− . D. ( )7; 11 .− . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có: ( ) ( ) ( )2 8; 14 1;3 9; 17 .a b− = − − − = −  
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Câu 8: Trong mặt phẳng Oxy , cho ( )1;5M −  và ( )2;4N . Tọa độ của vectơ MN  là: 

 A. ( )3; 1− .  B. ( )3;1− . C. ( )1;1 . D. ( )1;9 . 

Lời giải 

Chọn A 

  

Câu 9: Giá trị của m sao cho ( )2 1;3a m m= − cùng phương ( )1;1b = là 

 A. 2− .  B. 1. C. 3− . D. 1− . 

Lời giải 

Chọn D 

( )2 1;3a m m= − cùng phương ( )1;1b = khi và chỉ khi 
2 1 3

2 1 3 1
1 1

m m
m m m

−
=  − =  = − . 

Câu 10: Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ ,Oxy cho vecto (1; 2).a = − Trong các vectơ dưới đây, vectơ 

nào cùng phương với .a  

 A. (1;2).b =  B. ( 1; 2).c = − −   

C. ( 2;4).d = −  D. (2;1).e =  

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ( 2;4) 2(1; 2) 2 .d a= − = − − = − Do đó, d cùng phương với .a  

Câu 11: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm ( )0;1A ; ( )2; 1B − . Véctơ nào sau đây cùng phương 

véctơ AB ? 

 A. ( )1;1u = . B. ( )1;1u = − .  

C. ( )1;0u = . D. ( )0;1u = . 

Lời giải 

Chọn B 
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Ta có ( )2; 2AB = − . và 2AB u= − với ( )1;1u = − . 

Câu 12: Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho hai điểm ( )1; 3A − , ( )3;1B . Toạ độ trung điểm I  của đoạn 

thẳng AB  là: 

 A. ( )1; 2I − − . B. ( )2; 1I − . C. ( )1; 2I − . D. ( )2;1I . 

Lời giải 

Chọn B 

Áp dụng công thức toạ độ trung điểm đoạn thẳng ta có : ( )2; 1I − . 

Câu 13: Trong mặt phẳng Oxy , cho hai điểm ( )2; 5A −  và ( )4;1B . Tọa độ trung điểm I  của đoạn thẳng 

AB  là: 

 A. ( )1;3I .  B. ( )1; 3I − − . C. ( )3;2I . D. ( )3; 2I − . 

Lời giải 

Chọn D 

( )3; 2I − . 

Câu 14: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hai điểm ( )2; 5A −  và ( )4;1B . Tọa độ trung điểm I  

của đoạn thẳng AB  là: 

 A. ( )3; 2I − . B. ( )3;2I . C. ( )1;3I . D. ( )1; 3I − − . 

Lời giải 

Chọn A 

Tọa độ trung điểm I  của đoạn thẳng AB  là ( )
32

3; 2
2

2

A B
I

I

A B I
I

x x
x

x
I

y y y
y

+
= =

  − 
+ = − =



. 

Câu 15: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hai điểm ( )2; 5A − và ( )4;1B . Tọa độ trung điểm I

của đoạn thẳng AB là: 

 A. ( )3; 2I − . B. ( )3;2I . C. ( )1;3I . D. ( )1; 3I − − . 

Lời giải 

Chọn A 
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Tọa độ trung điểm I của đoạn thẳng AB là ( )
32

3; 2
2

2

A B
I

I

A B I
I

x x
x

x
I

y y y
y

+
= =

  − 
+ = − =



. 

Câu 16: Trong mặt phẳng Oxy  cho ( )2; 0A − , ( )5; 4B − . Tọa độ điểm E  đối xứng với A  qua B  là 

 A. ( )9; 4E − . B. ( )12; 8E .  

C. ( )12; 8E − . D. ( )8;12E − . 

Lời giải 

Chọn C 

Điểm E  đối xứng với A  qua B  nên B  là trung điểm của đoạn AE . 

Do đó ( )2 2.5 2 12E B Ax x x= − = − − = ; ( )2 2. 4 0 8E B Ay y y= − = − − = − . 

( )12; 8E − . 

Câu 17: Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho hai điểm ( )1;3A − , ( )7;3B − . Toạ độ trung điểm I của AB

là 

 A. ( )4;3I − . B. ( )3;0I − . C. ( )8;6I − . D. ( )6;0I − . 

Lời giải 

Chọn A 

Toạ độ trung điểm 
1 7 3 3

;
2 2

I
− − + 

=  
 

hay ( )4;3I − . 

Câu 18: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy  cho hai điểm ( )6; 5A −  và ( )2;1B . Tọa độ trung điểm I  của đoạn 

thẳng AB  là 

 A. ( )4; 2I − . B. ( )3;2I . C. ( )2; 3I − . D. 6,7  

Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ( )
4

2
4; 2

2
2

A B
I

A B
I

x x
x

I
y y

y

+
= =

 −
+ = = −



. 
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Câu 19: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho hai điểm ( )3;5A , ( )1;2B . Tìm tọa độ trung điểm I của đoạn 

thẳng AB . 

 A. ( )4;7I .  B. ( )2;3I − . C. 
7

2;
2

I
 
 
 

. D. 
7

2;
2

I
 
− 
 

. 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: 
2

2

A B
I

A B
I

x x
x

y y
y

+
=


+ =




7

2;
2

I
 
 
 

 

Câu 20: Trong mặt phẳng Oxy , cho hình bình hành ABCD  biết ( )2;1A , ( )2; 1 ,B −  ( )2; 3C − − . Tọa độ 

giao điểm hai đường chéo của hình bình hành ABCD  là 

 A. ( )2;0 .  B. ( )2;2 . C. ( )0; 2− . D. ( )0; 1− . 

Lời giải 

Chọn D 

Giao điểm hai đường chéo là trung điểm của AC . 

Vậy tọa độ giao điểm hai đường chéo là ( )0; 1I − . 

Câu 21: Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho tam giác ABC  có ( )2;3A , ( )3;5B , ( )1;4C . Toạ độ trọng 

tâm của tam giác đã cho là 

 A. ( )2;4G .  B. ( )4;2G . C. ( )6;12G . D. ( )3;6G . 

Lời giải 

Chọn A 

Áp dụng công thức toạ độ trọng tâm tam giác ta có : ( )2;4G . 

Câu 22: Trong hệ trục tọa độ Oxy , cho ( ) ( ) ( )4;1 , 2;4 , 2; 2A B C− − . Tọa độ trọng tâm G  của tam giác 

ABC  là: 

 A. 
3

0;
2

G
 
 
 

. B. ( )0;1G . C. ( )0;3G . D. 
3

;0
2

G
 
 
 

. 

Lời giải 

Chọn B 
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G  là trọng tâm của tam giác ABC  nên ta có 

4 2 2
0

3

1 4 2
1

3

G

G

x

y

− + +
= =


+ − = =



.Vậy ( )0;1G . 

Câu 23: Trên mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có 2;1A , 1; 2B , 3;2C . Tọa 

độ trọng tâm G  của tam giác ABC  là 

 A. 
2 1

;
3 3

G
 
− 
 

. B. 
2 2

;
3 3

G
 
− 
 

. C. 
1 1

;
3 3

G
 
− 
 

 D. 
2 1

;
3 3

G
 
 
 

. 

Lời giải 

Chọn A 

Tọa độ trọng tâm G  của tam giác ABC  là 

2

3 3

1

3 3

A B C
G

A B C
G

x x x
x

y y y
y

. 

Câu 24: Cho 3;3 ;B 5;5 ;C 6;9A . Tìm tọa độ trọng tâm tam giác ABC . 

 A. ( )4;5 .  B. ( )14;17 . C. 
14 17

;
3 3

 
 
 

. D. 
14

;5
3

 
 
 

. 

Lời giải 

Chọn C 

Gọi ;G x y  là trọng tâm tam giác ABC  

14

3 3

17

3 3

A B C
G

A B C
G

x x x
x

y y y
y

. 

Vậy tọa độ trọng tâm tam giác ABC  là 
14 17

;
3 3

 
 
 

 

Câu 25: Cho tam giác ABC  có ( )0;8A ; ( )3;1B −  và ( )6; 3C − . Tìm tọa độ trọng tâm G  của tam giác 

đã cho. 

 A. ( )3;6G .  B. ( )1;2G . C. ( )1;3G −  D. ( )1; 2G − − . 

Lời giải 

Chọn B 

1
3

A B C
G

x x x
x

+ +
= = ; 2

3

A B C
G

y y y
y

+ +
= =  
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Vậy ( )1;2G . 

Câu 26: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy  cho điểm ( ) ( )5; 2 , 0;3−A B  và ( )1;2C . Khi đó trọng tâm G  của 

tam giác ABC  là 

 A. ( )6; 3− −G . B. ( )6;3G . C. ( )2;1G . D. ( )2; 1− −G . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ( )
2

2;1
1

=


=

G

G

x
G

y
. 

Câu 27: Trong mặt phẳng Oxy , cho ba điểm ( ) ( ) ( )2;0 , 1; 2 , 5; 7A B C− − − . Tọa độ trọng tâm của ABC  

là 

 A. ( )2;3 .  B. ( )2; 3− . C. ( )3;2 . D. ( )3;2− . 

Lời giải 

Chọn B 

Gọi G  là trọng tâm của ABC , ta có: 

2
3

3
3

A B C
G

A B C
G

x x x
x

y y y
y

+ +
= =


+ + = = −



. 

Câu 28: Cho tam giác ABC có ( )1;2A , ( )1;6B − , ( )0; 5C − . Tọa độ trọng tâm ABC là 

 A. ( )2;1− .  B. ( )2; 1− . C. ( )0;1 . D. ( )1;0 . 

Lời giải 

Chọn C 

Gọi ( );G x y là trọng tâm ABC . Ta có: 

1 1 0

3

2 6 5

3

x

y

− +
=


+ − =



0

1

x

y

=
 

=
. 

Vậy tọa độ trọng tâm ABC là ( )0;1 . 

Câu 29: Trong hệ trục ( ); ;O i j , cho vectơ ( )3 4 5 2OM i j j i= + + − . Tọa độ điểm M là 

 A. ( )1; 9− − . B. ( )1;17 . C. ( )1; 17− − . D. ( )1;9 . 
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Lời giải 

Chọn B 

( )3 4 5 2 17OM i j j i i j= + + − = + . Suy ra ( )1;17 .M  

Câu 30: Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ ( ); ;O i j  cho điểm M  thỏa mãn 2 3OM i j= − + . Tọa độ 

của điểm M  là 

 A. ( )2;3− .  B. ( )2; 3− . C. ( )3; 2− . D. ( )3;2− .` 

Lời giải 

Chọn A 

2 3OM i j= − +  nên tọa độ điểm M  là ( )2;3− . 

Câu 31: Trong mặt phẳng Oxy , cho hai điểm ( ) ( )2;2 , 1;6A B − . Tìm tọa độ điểm I  sao cho B  là 

trung điểm của đoạn thẳng AI . 

 A. 
3

;2
2

I
 
− 
 

. B. ( )0;14I .  

C. ( )4;10I − . D. 
1

;4
2

I
 
 
 

. 

Lời giải 

B  là trung điểm của đoạn thẳng AI  nên ta có 

2
1 4

2

2 10
6

2

x
I

x
I

y y
I I

+
= − = − 

 
+ = =

. 

Vậy ( )4;10I − . 

Câu 32: Trong hệ tọa độ ,Oxy  cho tam giác ABC  có ( ) ( )6;1 , 3;5A B −  và trọng tâm ( )1;1G − . Tìm tọa 

độ đỉnh C ? 

 A. ( )6; 3 .C −  B. ( )6;3 .C −  C. ( )6; 3 .C − −  D. ( )3;6 .C −  

Lời giải 

Gọi ( ); .C x y  
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Vì G  là trọng tâm tam giác ABC  nên 

( )6 3
1

63 .
31 5

1
3

x

x

yy

+ − +
= − = −

 
= −+ +  =



 

Câu 33: Cho ( )1;2A , ( )2;6B − . Tìm tọa độ điểm M  thuộc trục Oy  sao cho ba điểm A , B , M  

thẳng hàng? 

 A. ( )0;3M . B. 
10

0;
3

M
 
 
 

. C. 
5

;0
2

M
 
 
 

. D. 
5

0;
2

M
 
 
 

. 

Lời giải 

Vì M  thuộc trục Oy  nên ( )0;M y . 

Suy ra ( 3;4)AB = − , ( 1; 2)AM y= − − . Để ba điểm A , B , M  thẳng hàng thì 
1 2

3 4

y− −
=

−
. 4 3 6y = −

10

3
y = . 

Vậy 
10

0;
3

M
 
 
 

. 

Câu 34: Trong hệ tọa độ ,Oxy  cho tam giác ABC  có ( )2; 4C − − , trọng tâm ( )0;4G  và trung điểm 

cạnh BC  là ( )2;0 .M  Tổng hoành độ của điểm A  và B  là 

 A. 2.−   B. 2.  C. 4.  D. 8.  

Lời giải 

Vì M  là trung điểm BC  nên 
( )

( )
( )

2 2.2 2 6
6;4 .

2 2.0 4 4

B M C

B M C

x x x
B

y y y

= − = − − =


= − = − − =

 

Vì G  là trọng tâm tam giác ABC  nên ( )
3 4

4;12 .
3 12

A G B C

A G B C

x x x x
A

y y y y

= − − = −
 −

= − − =
 

Suy ra 2.A Bx x+ =  

Câu 35: Trong hệ tọa độ ,Oxy  cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;1 ,  3;2 ,  6;5 .A B C  Tìm tọa độ điểm D  để tứ giác 

ABCD  là hình bình hành. 

 A. ( )4;3 .D  B. ( )3;4 .D  C. ( )4;4 .D  D. ( )8;6 .D  
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Lời giải 

Gọi ( ); .D x y  Ta có 
( )

( )

2;1
.

6 ;5

AB

DC x y

 =


= − −

 

Tứ giác ABCD  là hình bình hành AB DC = ( )
2 6 4

4;4 .
1 5 4

x x
D

y y

= − = 
   

= − = 
 

Câu 36: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD  có ( ) ( )3;2 , 0; 2A B − . Điểm 

( )5; 1G −  là trọng tâm tam giác ABC . Tìm tọa độ điểm D . 

 A. ( )12;3 .  B. ( )15;1 . C. ( )10;0 . D. ( )15; 1− − . 

Lời giải 

 

 Từ ABCD  là hình bình hành và G  là trọng tâm ABC  suy ra 3BD BG= . 

Với ( )5;1BG =  thì ( )15;3BD = . 

Do đó tọa độ điểm ( )15;1D . 

Câu 37: Trong hệ tọa độ ,Oxy  cho hình chữ nhật ABCD  có ( )0;3A , ( )2;1D  và ( )1;0I −  là tâm của 

hình chữ nhật. Tìm tọa độ tung điểm của cạnh .BC  

 A. ( )1;2 .   B. ( )2; 3 .− −  C. ( )3; 2 .− −  D. ( )4; 1 .− −  

Lời giải 

Gọi M  là tọa độ trung điểm của cạnh ( )1;2 .AD M  

Gọi ( );N NN x y  là tọa độ trung điểm của cạnh .BC  

Do I  là tâm của hình chữ nhật I  là trung điểm của MN . 

Suy ra ( )
2 3

3; 2 .
2 2

N I M

N I M

x x x
N

y y y

= − = −
 − −

= − = −
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Câu 38: Trong hệ tọa độ Oxy , cho ( )1;3 ,A  ( )4;0 ,B  (2; 5)C − . Tìm tọa độ điểm M thỏa mãn hệ thức 

3 0MA MB MC+ − = ? 

 A. ( )1;18M . B. ( )1;18M − .  

C. ( )1; 18M − . D. ( )18;1M − . 

Lời giải 

Gọi tọa độ ( );M x y . 

Suy ra (1 ;3 )MA x y= − − , (4 ; )MB x y= − − , (2 ; 5 )MC x y= − − − . 

Ta có 3 0MA MB MC+ − =
( ) ( ) ( )

( )

1 4 3 2 0

3 3 5 0

x x x

y y y

− + − − − =
 

− − − − − =

1
.

18

x

y

=
 

= −
 

Câu 39: Trong mặt phẳng Oxy , cho các điểm ( ) ( ) ( )2;1 , 4;0 , 2;3A B C− . Tìm điểm M biết rằng 

3 2CM AC AB+ = . 

 A. ( )2; 5M − . B. ( )5; 2M − . C. ( )5;2M − . D. ( )2;5M . 

Lời giải 

Gọi điểm ( );M x y . Khi đó ta có: ( )2; 3CM x y= − − , ( )4;2AC = , ( )6; 1AB = − . 

Theo giả thiết ta có: 3 2CM AC AB+ =
( )

2 3.4 2.6 2

3 3.2 2. 1 5

x x

y y

− + = =
  

− + = − = − 
. 

Vậy ( )2; 5M − . 

Câu 40: Các điểm ( )2;3M , ( )0; 4N − , ( )1;6P −  lần lượt là trung điểm các cạnh BC , CA , AB  của 

tam giác ABC . Tọa độ đỉnh A  của tam giác là 

 A. ( )1; 10− . B. ( )1;5 . C. ( )3; 1− − . D. ( )2; 7− − . 

Lời giải 
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 Ta có: tứ giác APMN là hình bình hành 

Nên hai đường chéo AM và PN cắt nhau tại trung điểm mỗi đường 

Do đó
2 0 ( 1) 3

3 ( 4) 6 1

A M P N A A

A M P N A A

x x x x x x

y y y y y y

+ = + + = + − = −  
   

+ = + + = − + = − 
. 

Câu 41: Trong hệ tọa độ Oxy , cho hai điểm ( ) ( )2; 3 ,  3;4 .A B−  Tìm tọa độ điểm M  thuộc trục hoành 

sao cho ,  ,  A B M  thẳng hàng. 

 A. ( )1;0 .M  B. ( )4;0 .M  C. 
5 1

; .
3 3

M
 
− − 
 

 D. 
17

;0 .
7

M
 
 
 

 

Lời giải 

Điểm ( );0 .M Ox M m   Ta có ( )1;7AB =  và ( )2;3 .AM m= −  

Câu 42: Để , ,A B M  thẳng hàng AB  cùng phương với AM
2 3 17

1 7 7

m
m

−
 =  =

17
;0 .

7
M
 

  
 

 

Trong hệ tọa độ ,Oxy  cho tam giác ABC  có ( ) ( ) 9;7 ,  11; 1 .B C −  Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của 

,  .AB AC  Tìm tọa độ vectơ MN ? 

 A. ( )2; 8 .MN = −  B. ( )1; 4 .MN = −   

C. ( )10;6 .MN =  D. ( )5;3 .MN =  

Lời giải 

( )2; 8BC = −  ; ( )
1

1; 4
2

MN BC= = − . 

Câu 43: Trong hệ tọa độ ,Oxy  cho tam giác ABC  có ( ) ( ) ( )2;3 ,  0; 4 ,  1;6M N P− −  lần lượt là trung 

điểm của các cạnh ,  ,  BC CA AB . Tìm tọa độ đỉnh A ? 

 A. ( )1;5 .A   B. ( )3; 1 .A − −  C. ( )2; 7 .A − −  D. ( )1; 10 .A −  

Lời giải 

P N

M CB

A
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Gọi ( );A x y . Từ giả thiết, ta suy ra .PA MN=  ( )*  

Ta có ( )1; 6PA x y= + −  và ( )2; 7 .MN = − −  

Khi đó ( ) ( )
1 2 3

* 3; 1 .
6 7 1

x x
A

y y

+ = − = − 
   − − 

− = − = − 
 

Câu 44: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy  cho các điểm ( )1;3A , ( )4;0B , ( )2; 5C − . Tọa độ điểm M  thỏa 

mãn 3 0MA MB MC+ − =  là 

 A. ( )1;18M . B. ( )1;18M − . C. ( )18;1M − . D. ( )1; 18M − . 

Lời giải 

Gọi điểm ( );M MM x y . 

Theo bài ra 
( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

1 4 3 2 0 1
3 0

183 0 3 5 0

M M M M

MM M M

x x x x
MA MB MC

yy y y

− + − − − = =
+ − =   

= −− + − − − − = 

. 

Vậy ( )1; 18M − . 

Câu 45: Trong hệ tọa độ Oxy , cho hai điểm ( )2; 3A − , ( )3; 4B − . Biết ( );M x y  trên trục hoành sao 

cho chu vi tam giác AMB  nhỏ nhất. Giá trị của x  nằm trong khoảng nào sau đây? 

 A. ( )2;3 .  B. ( )3;4 . C. ( )1;2 . D. ( )0;1 . 

Lời giải 

Nhận xét: ,A B  nằm cùng phía đối với trục hoành 

Gọi ( );0M x  là điểm cần tìm và ( )2;3A  đối xứng với A  qua trục hoành 

* ( )1; 7A B = −  

Ta có: P AM MB AB MB MA AB= + + = + +  

P A B AB  +  

min , ,P A B AB A M B  = +  thẳng hàng 

* ( )2; 3A M x = − −  
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Ba điểm , ,A M B  thẳng hàng AM  cùng phương A B  ( )
17

7 2 3.1 7 14 3
7

x x x− − = −  − + = −  =  

Vậy 
17

;0
7

M
 
 
 

 thỏa yêu cầu bài toán 

Câu 46: Trong mặt phẳngOxy ,cho tam giác ABC  có đỉnh ( ) ( ) ( )2;2 , 1; 3 , 2;2A B C− − . Điểm M thuộc 

trục tung sao cho MA MB MC+ +  nhỏ nhất có tung độ là 

 A. 
1

3
.  B. 

1

3
− . C. 

1

2
. D. 1. 

Lời giải 

GọiG  là trọng tâm tam giác ABC
1 1

;
3 3

G
 

  
 

. 

Ta có 3 3MA MB MC MG MG+ + = = . 

Do đó MA MB MC+ +  nhỏ nhất khi MG  nhỏ nhất  M  là hình chiếu vuông góc của G  lên trục Oy

1
0;

3
M
 

  
 

. 

Câu 47: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có ( ) ( ) ( )2;1 , 3; 4 , 1;0A B C− − . Tìm tọa độ 

tâm I  đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

 A. ( )2; 4I − − . B. ( )2;4I − . C. ( )2; 4I − . D. ( )2;4I . 

Lời giải 

Gọi ( );I x y  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

Ta có: IA IB IC= = . 

2 2

2 2

IA IB

IA IC

 =


=

( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

2 2 2 2

2 2 2 2

2 1 3 4 2 2

3 2 42 1 1

x y x y x y x

x y yx y x y

 + + − = − + + − = = − 
    

− = − = − + + − = − +

. 

Vậy ( )2; 4I − − . 

Câu 48: Trong hệ tọa độ ,Oxy  cho ba điểm ( ) ( )1;0 ,  0;3A B  và ( )3; 5 .C − −  Tìm điểm M  thuộc trục 

hoành sao cho biểu thức 2 3 2P MA MB MC= − +  đạt giá trị nhỏ nhất. 
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 A. ( )4;0 .M  B. ( )4;0 .M −  C. ( )16;0 .M  D. ( )16;0 .M −  

Lời giải 

Ta có ( ) ( ) ( )2 3 2 2 3 2 ,  MA MB MC MI IA MI IB MI IC I− + = + − + + +   

( )2 3 2 ,  .MI IA IB IC I= + − +   

Chọn điểm I  sao cho 2 3 2 0.IA IB IC− + =  ( )*  

Gọi ( );I x y , từ ( )*  ta có 

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )
( )

2 1 3 0 2 3 0 4
4; 19 .

2 0 3 2 2 5 0 19

x x x x
I

y y y y

− − − + − − = = −
  − − 

− − − + − − = = − 
 

Khi đó 2 3 2 .P MA MB MC MI MI= − + = =  

Để P  nhỏ nhất MI  nhỏ nhất. Mà M  thuộc trục hoành nên MI  nhỏ nhất khi M  là hình chiếu 

vuông góc của I  lên trục hoành ( )4;0 .M −  

Câu 49: Cho 3  điểm ( ) ( ) ( )1;1 , 1;3 , 2;0A B C− − . Trong các mệnh đề sau, tìm mệnh đề sai? 

 A. 3 2BA BC= . B. , ,A B C thẳng hàng. 

 C. 2AB AC=  D. 2 0BA CA+ = . 

Lời giải 

Chọn D 

( )

( )

( ) ( )

2; 2

3; 3

3 6; 6 ; 2 6; 6 3 2

BA

BC

BA BC BA BC

= − −

= − −

= − − = − −  =

 

Đáp án A đúng. 

2BA BC= −  nên đáp án B đúng. 

( )

( )

2; 2

1; 1

2

AB

AC

AB AC

= − −

= − −

 =

 

Đáp án C đúng. 
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( )2 2 2.1;2 2.1 0BA CA+ = + +  . 

Đáp án D sai. 

Câu 50: Trong mặt phẳng tọa độ Ox ,y cho các điểm ( ) ( )
7

; 1 , 2;1 2 , 3 1;
3

A m B m C m
 

− − + − 
 

. Biết rằng 

có 2 giá trị 
1 2,m m  của tham số m  để , ,A B C thẳng hàng. Tính 

1 2m m+ . 

 A. 
1

6
.  B. 

4

3
− . C. 

13

6
. D. 

1

6
− . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ( )
4

2 ;2 2 , 2 1;
3

AB m m AC m
 

= − − = + − 
 

. 

, ,A B C thẳng hàng ,AB AC cùng phương
22 2 2

6 7 0
42 1

3

m m
m m

m

− −
 =  − − =

+ −

 có 2 nghiệm phân 

biệt. Do đó: 1 2

1

6
m m+ = . 

Câu 51: Biết rằng hai vectơ a  và b  không cùng phương nhưng hai vectơ 2 3a b  và 1a x b  cùng 

phương. Khi đó giá trị của x  là 

 A. 
1

2
.  B. 

3

2
− . C. 

1

2
− . D. 

3

2
. 

Lời giải 

Chọn C 

Do hai vectơ 2 3a b−  và ( )1a x b+ −  cùng phương. 

Suy ra ( )2 3 1a b k a x b − = + −
 

 ( 0k  , )k  

( ) ( ) ( )2 3 1 2 1 3 0a b ka k x b k a k x b − = + −  − + − + =    ( )1 . 

Theo đầu bài hai vectơ a  và b  không cùng phương. 

( )
( )

2 2
2

1 3 1
1 3 1

2 2

k k
k

k x x x

= = =  
    

− = − − = − = −  
 

. 
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Vậy 
1

2
x = − . 

Câu 52: Cho hình bình hành ABCD  có tâm ( )2;0I −  và ( ) ( )1;3 , 1;1A D , M  là trung điểm BC . Tìm 

tọa độ điểm M ? 

 A. ( )3; 1M − − . B. ( )1; 2M − − . C. ( )1;2M . D. ( )5; 2M − − . 

Lời giải 

Chọn D 

 

 Ta có: ( )0;2DA = . 

Do I  là tâm của hình bình hành ABCD  nên I  là trung điểm của AC  
2 5

2 3

C I A

C I A

x x x

y y y

= − = −
 

= − = −
 

( )5; 3C − − . 

Giả sử: ( );M x y . 

Do M  là trung điểm của BC  và ABCD  là hình bình hành nên: 

( )

1
5 .0

51 2
5; 2

1 22
3 .2

2

x
x

CM DA M
y

y


+ = = −

=    − − 
= − + =



. 

Câu 53: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ( ) ( ) ( )1; 1 , 3;2 , 0; 5M N P− − lần lượt là trung điểm các cạnh 

,BC CAvà AB của tam giác ABC . Tìm tọa độ điểm A là 

 A. ( )2; 2− .  B. ( )5;1 . C. ( )5;0 . D. ( )2; 2 . 

Lời giải 

Chọn A 

MI

B

D

A

C
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 Giả sử ( ) ( ) ( ); , ; , ;A A B B C CA x y B x y C x y . Vì , ,M N P lần lượt là trung điểm các cạnh ,BC CAvà AB

nên ta có hệ phương trình: 

2 2

2 2

2 6 2

22 4

2 0

2 10

B C M B C

B C M B C

A C N A C A

AA C N A C

A B P A B

A B P A B

x x x x x

y y y y y

x x x x x x

yy y y y y

x x x x x

y y y y y

+ = + = 
 

+ = + = −
 
 + = + = = 

   
= −+ = + =  

 + = + =
 

+ = + = −  

. 

Vậy điểm ( )2; 2A − . 

Cách 2: (ADMIN) 

Ta có APMN là hình bình hành, suy ra 
0 3 1 2

5 2 1 2

A A

A A

x x
PA MN

y y

− = − = 
=   

+ = + = − 
. 

Vậy ( )2; 2A − . 

Câu 54: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy  cho hai điểm ( )4;1M , ( )1;2N − , ( );M x y  là điểm đối xứng với 

M  qua N . Khi đó x y+  có giá trị là 

 A. 3− .  B. 3 . C. 9 . D. 9− . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có ( );M x y  là điểm đối xứng với M  qua N  nên N  là trung điểm MM  . 

Tọa độ điểm M   là 
2

2

M N M

M N M

x x x

y y y





= −


= −
 

6

3

M

M

x

y





= −
 

=
. 

Vậy 3x y+ = − . 

M

P
N

A

B C
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Câu 55: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy  cho hình bình hành ABCD . Gọi I  là trung điểm CD , G  

là trọng tâm tam giác BCI . Biết ( )6;6AB = , ( )3;3AD = − , ( );A m n . Tìm tọa độ điểm G  theo m  và n

. 

 A. ( )7; 3G m n+ +  B. ( )3; 7G m n+ + .  

C. ( )3; 7G m n− + . D. ( )3; 7G m n+ − . 

Lời giải 

Chọn B 

( )6;6AB =
6 6

6 6

B A B

B A B

x x x m

y y y n

− = = + 
  

− = = + 
 hay ( )6 ;6B m n+ + . 

Tương tự ( )3 ;3D m n− + + . 

Mặt khác ABCD  là hình hành nên AB AD AC+ = ( )3;9AC = ( )3 ;9C m n + + . 

Vì I  là trung điểm của CD  nên ( );6I m n+ . 

Vì G  là trọng tâm của tam giác BCI  nên ;
3 3

B C I B C Ix x x y y y
G

+ + + + 
 
 

. 

Do đó ( )3; 7G m n+ + . 

Câu 56: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm ( )1;2A  và ( )3;4B . Điểm ;0
a

P
b

 
 
 

 (với 
a

b
 là phân 

số tối giản) trên trục hoành thỏa mãn tổng khoảng cách từ P  tới hai điểm A  và B  là nhỏ nhất. Tính 

S a b= + . 

 A. 2S = − .  B. 8S = . C. 7S = . D. 4S = . 

Lời giải 

Chọn B 

 

x

y

PO

A

B

C

1
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 Gọi C  là điểm đối xứng của ( )1;2A  qua trục Ox . 

Suy ra ( )1; 2C − . 

Phương trình đường thẳng đi qua hai điểm ( )1; 2C −  và ( )3;4B  là: 

( )

( )
( )

21
3 1 2 3 5 0

3 1 4 2

yx
x y x y

− −−
=  − = +  − − =

− − −
. 

Khi đó điểm P  cần tìm là giao điểm của đường thẳng BC  và trục Ox . 

Cho 0y =  suy ra: 
5

3
x = . 

Vậy 
5

;0
3

P
 
 
 

. Suy ra: 5; 3a b= = . Do đó: 8S a b= + =  

Câu 57: Trong mặt phẳng Oxy  tọa độ điểm N  trên cạnh BC  của tam giác ABC  có 

( ) ( ) ( )1; 2 , 2;3 , 1; 2A B C− − −  sao cho 3ABN ANCS S =  là 

 A. 
1 3

;
4 4

 
 
 

.  B. 
1 3

;
4 4

 
− − 
 

.  

C. 
1 1

;
3 3

 
− 

 
. D. 

1 1
;

3 3

 
− 
 

. 

Lời giải 

Chọn B 

Gọi ( );N x y  là điểm thuộc cạnh .BC  

3 3 3ABN ANCS S BN NC BN NC =  =  = . 

Mà ( ) ( )2; 3 , 1 ; 2BN x y NC x y= − − = − − − −  nên 
2 3 3

3
3 6 3

x x
BN NC

y y

− = − −
=  

− = − −
 

1

1 34
;

3 4 4

4

x

N

y


= −  

  − −  
  = −



. 
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Câu 58: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ( ) ( ) ( )1;3 , 1; 2 , 1;5A B C− − . Tọa độ D trên trục Ox sao cho 

ABCD là hình thang có hai đáy AB và CD là 

 A. ( )1;0 .  B. ( )0; 1− . 

 C. ( )1;0− .  D. Không tồn tại điểm D . 

Lời giải 

Chọn D 

 

 Giả sử điểm ( );0DD x , ta có ( ) ( )2; 5 ; 1 ;5 ;DAB DC x= − − = −  

AB và DC cùng phương
1 5

1
2 5

D
D

x
x

−
 =  = −

− −
 ( )1;0D − . 

Khi đó: ( ) ( )2; 5 ; 2;5AB DC AB DC= − − =  = − nên AB và DC không cùng hướng. 

Vậy không tồn tại điểm D . 

Câu 59: Cho M  là một điểm thuộc đoạn thẳng AB  thỏa mãn 2MA MB= . Tìm M biết 

( ) ( )1;1 , 10;4A B . 

 A. ( )7;3M . B. ( )4;2M . C. ( )19;7M . D. ( )19; 7M − − . 

Lời giải 

Chọn A 

Gọi điểm ( );M x y  

Vì M  là một điểm thuộc đoạn thẳng AB  và 2MA MB=  nên 

( )

( )

3 10 9 7
2 3 0 3

33 4 3

x x
MA MB MB BA BM BA

yy

 − = − =
= −  + =  =   

=− = − 

. Vậy ( )7;3M . 

A

D C

B
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Câu 60: Trong mặt phẳng Oxy , cho ( )4;5A − , ( )2;1B − . Tọa độ của điểm M  trên trục tung sao cho 

MA MB+  ngắn nhất là 

 A. ( )0;2M . B. ( )0; 2M − . C. ( )0;3M . D. ( )0; 3M − . 

Lời giải 

Chọn C 

Gọi ( ) ( ); 0;M x y Oy M y  . 

Ta có: 
( )

( )
( )

4;5
6;6 2

2;1

MA y
MA MB y

MB y

 = − −
 + = − −

= − −

. 

( )
2272 24 4 2 6 36 6MA MB y y y + = − + = − +  . 

MA MB+  ngắn nhất là 6. Dấu “=” xảy ra khi: 2 6 0 3y y− =  = . 

Vậy ( )0;3M . 

Câu 61: Cho ba điểm ( )1;0A , ( )0;3B , ( )3; 5 .C − − Điểm M thuộc Ox sao cho 2 3 2MA MB MC− +

bé nhất. Khi đó tọa độ M là 

 A. ( )3;0− .  B. ( )3;0 . C. ( )4;0− . D. ( )4;0 . 

Lời giải 

Chọn C 

( );0M Ox M x   

Ta có: ( )2 2 2 ;0MA x= − , ( )3 3 ;9MB x= − , ( )2 6 2 ; 10MC x= − − −  

( )2 3 2 4; 19MA MB MC x − + = − − −  

( )
2 22 3 2 4 19 19MA MB MC x − + = + +   

Giá trị nhỏ nhất của 2 3 2MA MB MC− + bằng 19 , dấu " "= xảy ra khi 4x = −  
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Vậy ( )4;0M −  

Câu 62: Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm ( )1; 1A −  và ( )3;2B . Tìm M  thuộc trục tung sao 

cho 2 2MA MB+  nhỏ nhất. 

 A. ( )0;1M . B. ( )0; 1M − .  

C. 
1

0;
2

M
 
 
 

. D. 
1

0;
2

M
 

− 
 

. 

Lời giải 

Chọn C 

Có M Oy ( )0;M y  và ( )1; 1MA y= − − , ( )3;2MB y= − . 

Ta có ( ) ( )
2 22 2 21 1 3 2MA MB y y+ = + + + + − 22 2 15y y= − +

2
1 29 29

2
2 2 2

y
 

= − +  
 

 dấu bằng xảy ra 

khi 
1

0
2

y − =
1

2
y = . 

Vậy 
1

0;
2

M
 
 
 

. 

Câu 63: Trong mặt phẳng cho hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đỉnh ( )2;2A , ( )1; 3B − , ( )2;2C − . 

Điểm M thuộc trục tung sao cho MA MB MC+ + nhỏ nhất có tung độ là 

 A. 
1

3
.  B. 

1

3
− . C. 

1

2
. D. 1. 

Lời giải 

Chọn A 

Gọi G là trọng tâm tam giác ABC 
1 1

;
3 3

G
 
 
 

. M thuộc trục tung nên ( )0; MM y . 

Ta có 3MA MB MC MG+ + = 3MG= . 

Do đó MA MB MC+ + nhỏ nhất khi MG nhỏ nhất. 
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Lại có 
1 1

;
3 3

MMG y
 

= − 
 

2 2
1 1 1

3 3 3
MMG y

   
 = + −    

   
. 

Khi đó MG nhỏ nhất bằng 
1

3
xảy ra khi và chỉ khi 

1 1
0

3 3
M My y− =  = . 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

 

Câu 1. Trong mặt phẳng toạ độ, cho các điểm (0;2); (1;1); ( 1; 2)− −A B C . Các điểm , A B ,
C  lần lượt 

chia các đoạn , ,BC CA AB  theo các tỉ số 
1

1; ; 2
2

− − . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 1
0;

2
A  
= − 
 

 
  

b) (2;6)B    

c) 1 4
;

3 3
C   

=  
 

 
  

d) Ba điểm , ,  A B C  thẳng hàng.   

Câu 2. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho ( 2;5), ( 4; 2), (1;5)− − −A B C . Các mệnh đề sau đúng hay 

sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Ba điểm , ,A B C  không thẳng hàng.   

b) 5 8
;

3 3

 
− 
 

G  là tọa độ trọng tâm của tam giác ABC . 
  

c) Tứ giác ABCD  là hình bình hành khi đó tọa độ điểm D  là (3;10)D    

d) 45ACB =    

Câu 3. Cho 3 , 2a i j b i j= − + = + . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) ( 1;3)a = −    

b) (1;2)b =    

c) (1;5)a b+ =    

d) (2;1)a b− =    

Câu 4. Cho 3 , 2a i j b j= + = − . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 
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Mệnh đề Đúng Sai 

a) ( 3;1)a = −    

b) (0; 2)b = −    

c) (3;1)a b+ =    

d) (3; 3)a b− = −    

Câu 5. Cho 3 2 ,a i j b i j= + = − . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) (3; 2)a = −    

b) ( 1;1)b = −    

c) 2 3 (9;1)a b+ =    

d) 2 (1;4)a b− =    

Câu 6. Cho 
1 1

2 ,
2 2

a i j b i j= + = − . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 1
; 2

2
a

 
= − 
 

 
  

b) 1
1;

2
b

 
= − 
 

 
  

c) 5
2 3 4;

2
a b

 
+ =  

 
 

  

d) 3
2 ;3 . 

2
a b

 
− = − 

 
 

  

 

Câu 7. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các vectơ (2; 2), (4;1)a b= − =  và (0; 1)c = − . Các mệnh 

đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 2 3 (0; 2)a b c− − = −    

b) Vectơ (1; 1)e = − cùng phương, cùng hướng với vectơ a    

c) 
Vectơ 

1
1;

4
f

 
= − − 
 

 cùng phương, cùng hướng với vectơ b  
  

d) 1 5

2 2
= +a b c  

  



  31   
   

 

Câu 8. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có các đỉnh thỏa mãn 

2 , , 4= − = + = +OA i j OB i j OC i j . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) (2; 1), (1;1), (4;1)A B C−    

b) 
E  là trung điểm AB  nên 

3
;0

2

 
 
 

E  
  

c) 
G  là trọng tâm ABC  nên 

2 1
;

3 3
G
 
 
 

 
  

d) Điểm D  sao cho ABCD  là hình bình hành nên (2; 1)D −    

 

Câu 9. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các điểm ( 4;1), (2;4), (2; 2)− −A B C . Các mệnh đề sau 

đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Tọa độ điểm D  sao cho C  là trọng tâm tam giác ABD  là (8;11)D    

b) Tọa độ điểm E  thuộc trục hoành sao cho , ,A B E  thẳng hàng là ( 6;0)−E    

c) (0; 6), (6; 3)BC AC= − = −    

d) Tọa độ F  thỏa mãn 2 2= − +AF BC AC CF  là (20;5)F    

Câu 10. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ba điểm ( 2; 1), (1;3), (2; 3)− − −A B C . Các mệnh đề sau 

đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) , ,A B C  là ba đỉnh một tam giác.   

b) Điểm ( )0; 2I −  là trung điểm của AB    

c) 
Điểm M  thuộc Ox  sao cho +AM BM  bé nhất có hoành độ bằng 

5

4
 

  

d) Điểm N  thuộc Oy  sao cho +BN CN  bé nhất có tung độ bằng 2    

Câu 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các vectơ (2;3), ( 1;2), ( 6;4)= = − = −a b c . Các mệnh đề 

sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) | | 13a =    

b) | | 3b =    
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c) | | 13c =    

d) 
Vectơ d  cùng phương với a  và có độ dài bằng 

13

2
 có tọa độ 

3
1;

2

 
 
 

 hay 

3
1;

2

 
− − 
 

. 

  

Câu 12. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ABC  với ( ) ( )4 3; 1 , 0;3A B− , (8 3;3)C . Các mệnh đề 

sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 8AC =    

b) Tam giác ABC  cân tại B    

c) 16 3ABCS =    

d) 30ABC =    

 

Câu 13. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ABC  với (4;6), (5;1)A B , (1; 3)C − . Các mệnh đề sau 

đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) ( )1; 5AB = −    

b) Tọa độ điểm D  thuộc Ox  cách đều hai điểm ,A B  có hoành độ bằng 13    

c) 1 5
;

2 2

 
− 
 

I  là tọa độ tâm của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  
  

d) 
Bán kính R  của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  bằng 

13

2
 

  

 

Câu 14. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho bốn điểm (7; 3), (8;4), (1;5)A B C− , (0; 2)D − . Các mệnh 

đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) (1;7), ( 6;8)= = −AB AC    

b) , ,A B C  là ba đỉnh một tam giác.   

c) Tọa độ điểm (8;4)K  là chân đường cao kẻ từ A  của tam giác ABC .   

d) Bốn điểm , , ,A B C D  là bốn đỉnh của một hình vuông.   

Câu 15. Cho các vectơ 
1

2 3 , 5 , 3 , 2
3

a i j b i j c i d j= + = − = = − . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 
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Mệnh đề Đúng Sai 

a) (2;3)a =    

b) 1
;5

3
b

 
=  
 

 
  

c) (0;3)c =    

d) (0; 2)d = −    

Câu 16. Cho các vectơ 
1 3

3 , , , 4 , 3
2 2

= − = + = − + = − =a i j b i j c i j d j e i . Các mệnh đề sau đúng 

hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) (1; 3)a = −    

b) 1
;1

2
b

 
=  
 

 
  

c) 3
1;

2
c

 
=  
 

 
  

d) (0; 4), (3;0)d e= − =    

 

Câu 17. Cho các vectơ 
1

(2;0), 1; , (4; 6)
2

 
= = − = − 

 
a b c . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 1
1;

2
a b

 
+ = − 

 
 

  

b) 63
2 3 5 27;

2
a b c

 
− + = − 

 
 

  

c) 

Cho 0+ − =ma b nc  khi đó 

1

3

1

12

m

n







=

=

 

 

  

d) 4 12= − −c a b    

Câu 18. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm (3; 5), (1;0)−A B . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 5
2;

2
I
 
 
 

 là trung điểm của AB  
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b) Tọa độ điểm C  sao cho 3= −OC AB  là (6; 15)C −    

c) Tọa độ điểm D  đối xứng với A  qua C  là (9;25)D    

d) 
Tọa độ điểm M  chia đoạn AB  theo tỉ số 3= −k  là 

3 5
;

2 4
M
 
 
 

 
  

Câu 19. Cho ba điểm ( 1;1), (2;1), ( 1; 3)− − −A B C . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) , ,A B C  là ba đỉnh của một tam giác.   

b) 12ABCS =    

c) Tứ giác ABCD  là hình bình hành khi ( 4; 3)D − −    

d) 
Điểm N  thuộc trục Oy  sao cho N  cách đều ,B C  có tung độ bằng  

5

8
−  

  

Câu 20. Cho tam giác ABC  có (4;1), (2;4), (2; 2)−A B C . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) ABCD  là hình bình hành khi (4;5)D    

b) Tọa độ điểm E  để tam giác BCE  nhận điểm A  làm trọng tâm là (8;1)E    

c) 
Tọa độ trực tâm H  của tam giác ABC  là 

13
;1

2

 
 
 

H  
  

d) 
Tọa độ tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  là 

3
;1

4
I
 
 
 

 
  

Câu 21. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho 2 , 3= = −a i b j .  Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) (2;0)a =    

b) (0; 3)b = −    

c) ( )2;3a b+ =    

d) 3 2 (6;6)a b− =    

Câu 22. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm ( 1;3), (2;5)−A B . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) (3; 2)AB = −    

b) ( 3;2)BA = −    

c) Tọa độ điểm M  thỏa mãn: ( 4;1)= −AM là ( 5;4)−M    

d) Tọa độ điểm N  thỏa mãn 4= −NB AB  là (14;13)N    
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Câu 23. Trong mặt phẳng Oxy , cho Cho (2,1), (0, 3), 3A B OC j i− = + . Các mệnh đề sau đúng hay 

sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) (3;1)C    

b) 2 (3;7)OA OB− =    

c) Tọa điểm D  sao cho (7; 9)= −AD  là (9; 8)−D    

d) Tọa điểm E  sao cho 2= −OE OA OB  là (2;7)E  

 

  

Câu 24. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Ba điểm ( 1;1), (0; 1), (1;1)− −A B C  tạo thành tam giác cân   

b) Ba điểm (0;2), (6;4), (1; 1)−A B C tạo thành tam giác cân   

c) Ba điểm ( 2;1), (3;2), (2;7)−A B C tạo thành tam giác vuông    

d) Ba điểm (1;1), (2;4), (10; 2)A B C − tạo thành tam giác cân   

Câu 25. Cho (1;1), (2;4), (10; 2)A B C − . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) ABC  vuông tại A .    

b) 12ABCS =    

c) 
Độ dài trung tuyến

13

2
BN =  

  

d) (6;1)I là tọa độ tâm đường tròn ngoại tiếp ABC .   

Câu 26. Biết 
1 3

3 ; ; ; 4 ; 3
2 2

a i j b i j c i j d j e i= − = + = − + = − = . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) (1;3)a =    

b) 1
; 1

2
b

 
= − 
 

 
  

c) 3
1;

2
c

 
=  
 

 
  

d) (0; 4); (3;0)d e= − =    

Câu 27. Cho (1; 2), (0;3)a b= − = . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 
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Mệnh đề Đúng Sai 

a) (1,1)a b+ =    

b) (1,5)a b− =    

c) 2 3 (2,13)a b− =    

d) 2 (1,4)a b+ =    

 

Câu 28. Cho hai điểm (3; 5), (1;0)−A B . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) ( 2;5)AB = −    

b) Toạ độ điểm C  sao cho 3= −OC AB  là (6; 5)C −    

c) Tọa độ điểm D  đối xứng của A  qua C  có hoành độ bằng 7    

d) 
Tọa độ điểm M  chia đoạn AB  theo tỉ số 3= −k  là 

3 5
;

2 4
M
 

− 
 

 
  

 

Câu 29. Cho ba điểm (1; 2), (0;4), (3;2)−A B C . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) ( 1;6)AB = −    

b) (2;4); (3; 2)AC BC= = −    

c) 
Tọa độ trung điểm của đoạn AB  là 

1
;1

2

 
 
 

I  
  

d) Tọa độ điểm N  sao cho 2 4 0+ − =AN BN CN  là (11;12)N    

 

Câu 30. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho (2;1), ( 1; 2), ( 3;2)A B C− − − . Các mệnh đề sau đúng hay 

sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 
Tọa độ trung điểm của đoạn thẳng AC  là 

1 3
;

2 2
M
 
− 
 

 
  

b) ( 3; 3), ( 5;1)AB AC= − − = −    

c) Ba điểm , ,A B C  thẳng hàng.   
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d) 
Tọa độ trọng tâm tam giác ABC  là 

2 1
;

3 3
G
 
 
 

 
  

Câu 31. Cho (1,3), (6, 2), ( ,1)a b c x= = − = . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) ⊥a b    

b) Khi 3x = −  thì ⊥a c .   

c) 
Khi 

1

3
x =  thì a  cùng phương c . 

  

d) 

20

 ⊥


 =

a d

b d
 thì (3; 1)d = −  

  

 

LỜI GIẢI 

 

Câu 1. Trong mặt phẳng toạ độ, cho các điểm (0;2); (1;1); ( 1; 2)− −A B C . Các điểm , A B ,
C  lần lượt 

chia các đoạn , ,BC CA AB  theo các tỉ số 
1

1; ; 2
2

− − . Khi đó: 

a) 
1

0;
2

A  
= − 
 

 

b) (2;6)B  

c) 
1 4

;
3 3

C   
=  
 

 

b) Ba điểm , ,  A B C  thẳng hàng. 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

 

a) Theo đề bài ta có 1A B AC A  = − = −   là trung điểm đoạn BC . Theo công 

thức trung điểm ta có: 

1
; 0;

2 2 2

B C B Cx x y y
A A + +   
=  = −  

  
 



  38   
   

Vì B  chia CA  tỉ số 
1

2
 nên 

1

2
B C B A = .  

 

1

2 2
1

1
2

1

2 6
1

1
2

C A

B

C A

B

x x

x

y y

y






−

= = −
 −


 −
 = = −


−


 Vậy ( 2; 6).B − −  

Tương tự tính được 
2 4

;
3 3

C   
=  
 

. 

b) Ta có 
11 2 11

2; ; ;
2 3 6

A B AC      
= − − =   
   

. 

Rõ ràng 3A B AC   = −  nên , ,A B C    thẳng hàng. 

Câu 2. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho ( 2;5), ( 4; 2), (1;5)− − −A B C . Khi đó: 

a) Ba điểm , ,A B C  không thẳng hàng. 

b) 
5 8

;
3 3

 
− 
 

G  là tọa độ trọng tâm của tam giác ABC . 

c) Tứ giác ABCD  là hình bình hành khi đó tọa độ điểm D  là (3;10)D  

d) 45ACB =  
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Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

a) Ta có: ( 2; 7), (3;0)= − − =AB AC . 

Do 
3 0

2 7


− −
 nên ,AB AC  không cùng phương. Vì vậy ba điểm , ,A B C  không thẳng hàng. 

b) Do G  là trọng tâm của tam giác ABC  nên 
5 8

;
3 3

 
− 
 

G . 

c) Giả sử ( ; )D x y . Ta có: ( 2; 7), (1 ;5 )= − − = − −AB DC x y . 

Tứ giác ABCD  là hình bình hành nếu 
2 1 3

7 5 12. 

− = − =
=   

− = − =

x x
AB DC

y y
 Vậy (3;12)D . 

d) Ta có: 
2 2 2 2( 2) ( 7) 53, [1 ( 2)] (5 5) 3= − + − = = − − + − =AB AC , 

2 2

[1 ( 4)] [5 ( 2)] 74.BC = − − + − − =  

Ta có: ( 2) 3 ( 7) 0 6 = −  + −  = −AB AC . 

Suy ra 
6 2 53

cos cos( , )
53| | | | 53 3

 −
= = = = −

 

AB AC
BAC AB AC

AB AC
 nên 106BAC . 

Ta có: 2.5 7.7 59 = + =BA BC . 

Suy ra 
59

cos cos( , )
| | | | 53 74


= = =

 

BA BC
ABC BA BC

BA BC
 nên 20ABC . 

Vậy ( )180 ( ) 180 106 20 54    = − +  − + =ACB BAC ABC . 

Câu 3. Cho 3 , 2= − + = +a i j b i j . Khi đó: 

a) ( 1;3)a = −  

b) (1;2)b =  

c) (1;5)a b+ =  

d) (2;1)a b− =  

Lời giải 
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a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

Ta có : ( 1;3), (1;2) (0;5), ( 2;1)= − =  + = − = −a b a b a b . 

Câu 4. Cho 3 , 2= + = −a i j b j . Khi đó: 

a) ( 3;1)a = −  

b) (0; 2)b = −  

c) (3;1)a b+ =  

d) (3; 3)a b− = −  

 

Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

Ta có: (3;1), (0; 2) (3; 1), (3;3)= = −  + = − − =a b a b a b . 

Câu 5. Cho 3 2 ,= + = −a i j b i j . Khi đó: 

a) (3; 2)a = −  

b) ( 1;1)b = −  

c) 2 3 (9;1)a b+ =  

d) 2 (1;4)a b− =  

Lời giải: 

a) Sai b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

Ta có : 
2 (6;4)

(3;2), (1; 1) 2 3 (9;1)
3 (3; 3)

=
= = −   + =

= −

a
a b a b

b
; 2 ( 2;2) 2 (1;4)− = −  − =b a b . 

Câu 6. Cho 

1 1
2 ,

2 2
= + = −a i j b i j

. Khi đó: 

a) 
1

; 2
2

a
 

= − 
 
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b) 
1

1;
2

b
 

= − 
 

 

c) 
5

2 3 4;
2

a b
 

+ =  
 

 

d) 
3

2 ;3 . 
2

a b
 

− = − 
 

 

Lời giải: 

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Đúng 

 

Ta có : 

2 (1;4)
1 1 5

;2 , 1; 2 3 4;3
3 3;2 2 2

2

=
     

= = −   + =       
= −      
 

a

a b a b
b

; 

3
2 ( 2;1) 2 ;3 . 

2
b a b

 
− = −  − = − 

 
 

Câu 7. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các vectơ (2; 2), (4;1)a b= − =  và (0; 1)c = − . Khi đó: 

a) 2 3 (0; 2)a b c− − = −  

b) Vectơ (1; 1)e = − cùng phương, cùng hướng với vectơ a  

c) Vectơ 
1

1;
4

f
 

= − − 
 

 cùng phương, cùng hướng với vectơ b  

c) 
1 5

2 2
= +a b c  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

 

Ta có : 

2 (4; 4)

( 4; 1) 2 3 (0; 2)

3 (0;3)

= −

− = − −  = − − = −
− =


a

b d a b c

c

. 

Ta (2; 2) 2= − =a e  nên ,a e  là hai vectơ cùng phương với nhau, hơn nữa chúng cùng hướng với nhau 

vì , 2 0= = a ke k . 
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Tương tự : (4;1) 4= = −b f , tức là , 4 0= = − b kf k  nên b  và f  là hai vectơ cùng phương, ngược 

hướng với nhau. 

Gọi ,m n  là các số thỏa mãn = +a mb nc  ( ,b c  không cùng phương). 

Khi đó : 

1

2 4 0 2

2 1 ( 1) 5

2

 
= =  +  

 
− =  +  −  =

 

m
m n

m n
n

. Vậy 
1 5

2 2
= +a b c . 

Câu 8. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có các đỉnh thỏa mãn 

2 , , 4= − = + = +OA i j OB i j OC i j . Khi đó: 

a) (2; 1), (1;1), (4;1)A B C−  

b) E  là trung điểm AB  nên 
3

;0
2

 
 
 

E  

c) G  là trọng tâm ABC  nên 
2 1

;
3 3

G
 
 
 

 

d) Điểm D  sao cho ABCD  là hình bình hành nên (2; 1)D −  

Lời giải: 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

a) Ta có : 2 (2; 1), (1;1), 4 (4;1)= −  − = +  = + OA i j A OB i j B OC i j C . 

b) E  là trung điểm AB  nên 
2 1 3 1 1

, 0
2 2 2 2 2

+ ++ − +
= = = = = =A B A B

E E

x x y y
x y  hay 

3
;0

2

 
 
 

E  

c) G  là trọng tâm ABC  nên 
2 1 4 7

3 3 3

+ + + +
= = =A B C

G

x x x
x , 

1 1 1 1

3 3 3

+ + − + +
= = =A B C

G

y y y
y  hay 

7 1
;

3 3

 
 
 

G . 

d) Ta có : ABCD  là hình bình hành 

2 4 1 5

1 1 1 1

D A C B D D

D A C B D D

x x x x x x
AD BC

y y y y y y

− = − − = − =  
 =     

− = − + = − = − 
 

Vậy (5; 1)−D . 
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Câu 9. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các điểm ( 4;1), (2;4), (2; 2)− −A B C . Khi đó: 

a) Tọa độ điểm D  sao cho C  là trọng tâm tam giác ABD  là (8;11)D  

b) Tọa độ điểm E  thuộc trục hoành sao cho , ,A B E  thẳng hàng là ( 6;0)−E  

c) (0; 6), (6; 3)BC AC= − = −  

d) Tọa độ F  thỏa mãn 2 2= − +AF BC AC CF  là (20;5)F  

Lời giải: 

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Sai 

 

C là trọng tâm tam giác ABD  

4 2
2

83 3
. 

1 4 11
2

3 3

A B D D
C

D

A B D D D
C

x x x x
x

x

y y y y y
y

 + + − + +
= =  = 

    
+ + + + = − = − =

 

 

Vậy (8; 11)−D . 

Gọi ( ;0) ( 4; 1), (6;3)  = + − =E x Ox AE x AB . 

Ba điểm , ,A B E  thẳng hàng  AE  cùng phương 
4 1

6 3

+ −
 =

x
AB  4 2 6 + = −  = −x x . Vậy 

( 6;0)−E . 

Gọi ( ; )F x y . Ta có: ( 4; 1), (0; 6), (6; 3)= + − = − = −AF x y BC AC  

2 ( 12;6), ( 2; 2),2 (2 4;2 4). AC CF x y CF x y− = − = − + = − +  

Suy ra: 2 2 (2 16;2 4)− + = − +BC AC CF x y . 

Ta có : 
4 2 16 20

2 2
1 2 4 5

 + = − =
= − +   

− = + = −

x x x
AF BC AC CF

y y y
. Vậy (20; 5)−F . 

Câu 10. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ba điểm ( 2; 1), (1;3), (2; 3)− − −A B C . Khi đó: 

a) , ,A B C  là ba đỉnh một tam giác. 

b) Điểm ( )0; 2I −  là trung điểm của AB  
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b) Điểm M  thuộc Ox  sao cho +AM BM  bé nhất có hoành độ bằng 
5

4
 

c) Điểm N  thuộc Oy  sao cho +BN CN  bé nhất có tung độ bằng 2  

Lời giải: 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Sai 

 

Ta có : (3;4), (4; 2)= = −AB AC ; vì 
3 4

,
4 2
 
−

AB AC  không cùng phương. 

Vậy , ,A B C  không thẳng hàng hay , ,A B C  là ba đỉnh một tam giác. 

Trung điểm AB  có tọa độ 
1

;1
2

 
− 
 

 

Do 1.3 0 = − A By y  nên hai điểm ,A B  nằm khác phía so với trục Ox . Vì M  thuộc Ox  mà 

+AM BM  bé nhất nên , ,A M B  thẳng hàng hay ,AB AM  cùng phương. 

Gọi ( ;0) ( 2;1)  = +M x Ox AM x . 

Ta có : ,AB AM  cùng phương 
2 1 5

4 8 3
3 4 4

+
 =  + =  = −

x
x x . 

Vậy 
5

;0
4

 
− 
 

M . 

Do 1.2 0 = B Cx x  nên hai điểm ,B C  nằm cùng phía so với trục Oy . Lấy C΄  đối xứng với C  qua 

Oy , suy ra ( 2; 3)C − −΄  (lúc này C΄  và B  khác phía so với trục )Oy . 

Vì N  thuộc Oy  nên CN C N= ΄ . Do vậy BN CN BN C N+ = + ΄ ; tổng này bé nhất khi và chỉ khi 

, ,B N C΄  thẳng hàng hay ,BC BN΄  cùng phương. 

Gọi (0; ) ( 1; 3), ( 3; 6)N y Oy BN y BC  = − − = − −΄ . 

Ta có : ,BC BN΄  cùng phương 
1 3

6 3 9 1
3 6

− −
 =  = − +  =

− −

y
y y . 

Vậy (0;1)N . 

Câu 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các vectơ (2;3), ( 1;2), ( 6;4)= = − = −a b c . Khi đó: 
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a) | | 13a =  

b) | | 3b =  

c) | | 13c =  

b) Vectơ d  cùng phương với a  và có độ dài bằng 
13

2
 có tọa độ 

3
1;

2

 
 
 

 hay 
3

1;
2

 
− − 
 

. 

Lời giải: 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

 

Ta có : 2 2 2 2 2 2| | 2 3 13,| | ( 1) 2 5,| | ( 6) 4 2 13= + = = − + = = − + =a b c . 

Vì d  cùng phương với a  nên tồn tại k  để (2 ;3 )= =d ka k k  

2 2 2| | 4 9 13 . d k k k = + =  

Mặt khác 2 213 13 13 1
| | 13 13

2 2 4 2
=  =  =  = d k k k . 

Vậy có hai vectơ thỏa mãn đề bài là 
3

1;
2

 
=  
 

d  hay 
3

1;
2

 
= − − 
 

d . 

 

Câu 12. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ABC  với ( ) ( )4 3; 1 , 0;3A B− , (8 3;3)C . Khi đó: 

a) 8AC =  

b) Tam giác ABC  cân tại B  

b) 16 3ABCS =  

b) 30ABC =  

Lời giải: 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

a) Ta có ( ) ( )
2

24 3;4 4 3 4 8AB AB= −  = − + =  
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2 2

2 2

(4 3;4) (4 3) 4 8,

(8 3;0) (8 3) 0 8 3.

AC AC

BC BC

=  = + =

=  = + =

 

Ta thấy 8= =AB AC  nên tam giác ABC  cân tại A . 

b) Chu vi tam giác : 2 8 8 8 3 8(2 3)= + + = + + = +ABC p AB AC BC . 

Nửa chu vi tam giác là 4(2 3)= +p . 

Diện tích tam giác: ( )( )( ) 16 3 = − − − =ABCS p p AB p AC p BC . 

c) Ta có : 
2 2 2 2 2 28 8 (8 3) 1

cos 120
2 2.8.8 2

+ − + −
= = = −  =



AB AC BC
A BAC

AB AC
. 

 Vì tam giác ABC  cân tại A  nên 30= =ABC ACB . 

Câu 13. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho ABC  với (4;6), (5;1)A B , (1; 3)C − . Khi đó: 

a) ( )1; 5AB = −  

b) Tọa độ điểm D  thuộc Ox  cách đều hai điểm ,A B  có hoành độ bằng 13  

c) 
1 5

;
2 2

 
− 
 

I  là tọa độ tâm của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  

d) Bán kính R  của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  bằng 
13

2
 

Lời giải: 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

a) ( )1; 5AB = −  

b) Gọi 2 2 2( ;0) ( 4) (0 6) 8 52  = − + − = − +D x Ox AD x x x ; 

2 2 2( 5) ( 1) 10 26. BD x x x= − + − = − +  

Ta có: 2 2 2 28 52 10 26 2 26 13=  − + = − +  = −  = −AD BD x x x x x x . Vậy ( 13;0)−D . 

c) Gọi ( ; )I x y  là tâm đường tròn ngoại tiếp ABC . Ta có : IA IB IC= =  

2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

( 4) ( 6) ( 5) ( 1)

( 4) ( 6) ( 1) ( 3)

IA IB x y x y

IA IC x y x y

 = − + − = − + − 
  

= − + − = − + + 
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1

2 10 26 2

6 18 42 5

2

 
= − − = − 

  
− − = −  =

 

x
x y

x y
y

. Vậy 
1 5

;
2 2

 
− 
 

I . 

d) Bán kính đường tròn là : 

2 2
1 5 130

4 6
2 2 2

   
= = − − + − =   

   
R IA . 

Câu 14. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho bốn điểm (7; 3), (8;4), (1;5)A B C− , (0; 2)D − . Khi đó: 

a) (1;7), ( 6;8)= = −AB AC  

b) , ,A B C  là ba đỉnh một tam giác. 

c) Tọa độ điểm (8;4)K  là chân đường cao kẻ từ A  của tam giác ABC . 

d) Bốn điểm , , ,A B C D  là bốn đỉnh của một hình vuông. 

Lời giải: 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

a) Ta có: (1;7), ( 6;8)= = −AB AC .  

b) Vì 
1 7

6 8


−
 nên hai vectơ ,AB AC  không cùng phương, suy ra ba điểm , ,A B C  là ba đỉnh của một 

tam giác. 

c) Gọi ( ; )K x y  là điểm cần tìm, ta có: ( 7; 3), ( 8; 4)= − + = − −AK x y BK x y , ( 7;1)= −BC . 

Ta có: 
0( do )

,  cùng phu'o'ng 

AK BC AK BC

BK BC

  = ⊥



 

7( 7) 1( 3) 0

8 4

7 1

− − + + =


 − −
= −

x y

x y  
7 52 8

7 36 4

− + = − =
  

+ = =

x y x

x y y
.  

Vậy (8;4)K . 

d) Ta có: (1;7)= = DC AB ABCD  là hình bình hành (1). 

Mặt khác: ( 7;1), 1 ( 7) 7 1 0= −  =  − +  =  ⊥AD AB AD AB AD  (2); 5 2= =AB AD  (3). 

Từ (1), (2), (3) suy ra ABCD  là bốn đỉnh của một hình vuông. 

Câu 15. Cho các vectơ 
1

2 3 , 5 , 3 , 2
3

a i j b i j c i d j= + = − = = − . Khi đó: 

a) (2;3)a =  
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b) 
1

;5
3

b
 

=  
 

 

c) (0;3)c =  

d) (0; 2)d = −  

Lời giải: 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

Ta có: 
1

(2;3), ; 5 , (3;0), (0; 2)
3

 
= = − = = − 

 
a b c d . 

Câu 16. Cho các vectơ 
1 3

3 , , , 4 , 3
2 2

= − = + = − + = − =a i j b i j c i j d j e i . Khi đó: 

a) (1; 3)a = −  

b) 
1

;1
2

b
 

=  
 

 

c) 
3

1;
2

c
 

=  
 

 

d) (0; 4), (3;0)d e= − =  

Lời giải: 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

 

Ta có: 
1 3

(1; 3), ;1 , 1; , (0; 4), (3;0)
2 2

a b c d e
   

= − = = − = − =   
   

. 

Câu 17. Cho các vectơ 
1

(2;0), 1; , (4; 6)
2

 
= = − = − 

 
a b c . Khi đó: 

a) 
1

1;
2

a b
 

+ = − 
 

 

b) 
63

2 3 5 27;
2

a b c
 

− + = − 
 

 

c) Cho 0+ − =ma b nc  khi đó 

1

3

1

12

m

n







=

=

 

d) 4 12= − −c a b  
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Lời giải: 

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Đúng 

 

a) 
1

1;
2

a b
 

+ =  
 

 

b) Ta có: 

2 (4;0)

3 63
3 3; 2 3 5 27;

2 2

5 (20; 30)

=

    
− = −  = − + = −    

   
 = −

a

b d a b c

c

 

c) Ta có: 

1
2 1 4 0

3
0 1

16 0
2

12

 
− − = =  

+ − =   
+ =  = −

 

m n m

ma b nc
n

n

 

d) Gọi: ( , )= + c xa yb x y . Ta có: 

4 2 ( 1)
4

1
126 0

2

=  + −
= −

 
= −− =  +  



x y
x

yx y
  

Vậy 4 12= − −c a b . 

Câu 18. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm (3; 5), (1;0)−A B . Khi đó: 

a) 
5

2;
2

I
 
 
 

 là trung điểm của AB  

b) Tọa độ điểm C  sao cho 3= −OC AB  là (6; 15)C −  

c) Tọa độ điểm D  đối xứng với A  qua C  là (9;25)D  

d) Tọa độ điểm M  chia đoạn AB  theo tỉ số 3= −k  là 
3 5

;
2 4

M
 
 
 

 

Lời giải: 

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

a) Gọi ( );C CC x y . Ta có: ( ); , ( 2;5) 3 (6; 15)= = −  − = −C COC x y AB AB ; 

6
3 .  (6; 15). 

15

C

C

x
OC AB C

y

=
= −   −

= −
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b) D  đối xứng với A  qua C  hay C  là trung điểm của 
2

2

+
=

 
+ =



A D
C

A D
C

x x
x

AD
y y

y

 

2 2.6 3 9
(9; 25).

2 2( 15) ( 5) 25

D C A

D C A

x x x
D

y y y

= − = − =
  −

= − = − − − = −
 

c) M  chia đoạn AB  theo tỉ số 
( )
( )

 − = −
 =  

− = −

A M B M

A M B M

x x k x x
k MA kMB

y y k y y
. 

Suy ra: 
1

1

− 
= −


−  =

 −

A B
M

A B
M

x k x
x

k

y k y
y

k

 mà 3=k  nên 

3 3.1 3

3 54 2
;

5 3.0 5 2 4

4 4

+
= =  

 −  
− +   = = −



M

M

x

M

y

.  

 

Câu 19. Cho ba điểm ( 1;1), (2;1), ( 1; 3)− − −A B C . Khi đó: 

a) , ,A B C  là ba đỉnh của một tam giác. 

b) 12ABCS =  

c) Tứ giác ABCD  là hình bình hành khi ( 4; 3)D − −  

d) Điểm N  thuộc trục Oy  sao cho N  cách đều ,B C  có tung độ bằng  
5

8
−  

Lời giải: 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

a) Ta có (3;0), (0; 4)= = −AB AC . Xét số thực k  thỏa mãn 
3 .0

0 ( 4)

=
=  

= −

k
AB k AC

k
 (vô lí). Do vậy 

không tồn tại số k  thỏa mãn =AB k AC  hay hai vectơ ,AB AC  không cùng phương; suy ra ba điểm A

, ,B C  không thẳng hàng. Vậy , ,A B C  là ba đỉnh của một tam giác. 

b) Ta có: 2 2 2 23 0 3, 0 ( 4) 4, ( 3; 4)= + = = + − = = − −AB AC BC , 
2 23 4 5= + =BC .  

Dễ thấy 2 2 2+ =AB AC BC  nên ABC  vuông tại A .  

Chu vi tam giác ABC  là: 2 3 4 5 12= + + = + + =p AB AC BC .  
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Diện tích tam giác là: 
1 1

3 4 6
2 2

 =  =   =ABCS AB AC . 

c) Gọi ( ; ) ( 1 ; 3 ), (3;0) = − − − − =D x y DC x y AB .  

ABCD  là hình bình hành 
1 3 4

3 0 3

− − = = −
 =   

− − = = −

x x
AB DC

y y
 ( 4; 3) − −D  

d) Gọi 

2 2 2

2 2 2

(0 2) ( 1)
(0; )

(0 1) ( 3)

 = − + −
 

= + + +

BN y
N y

CN y
. 

N  cách đều B  và 2 2 =  =C BN CN BN CN  

2 2 2 2 2 2 5
2 ( 1) 1 ( 3) 2 5 6 10

8
 + − = + +  − + = + +  = −y y y y y y y  

5
0;

8

 
 − 

 
N  

Câu 20. Cho tam giác ABC  có (4;1), (2;4), (2; 2)−A B C . Khi đó: 

a) ABCD  là hình bình hành khi (4;5)D  

b) Tọa độ điểm E  để tam giác BCE  nhận điểm A  làm trọng tâm là (8;1)E  

c) Tọa độ trực tâm H  của tam giác ABC  là 
13

;1
2

 
 
 

H  

d) Tọa độ tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  là 
3

;1
4

I
 
 
 

 

Lời giải: 

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Đúng 

 

a) Gọi ( ; ) (2 ; 2 ), ( 2;3) = − − − = −D x y DC x y AB . ABCD  là hình bình hành 

2 2 4

2 3 5

 − = − =
 =   

− − = = −

x x
AB DC

y y
 hay (4; 5)−D .  

b) Tam giác BCE  nhận điểm A  làm trọng tâm nên 

2 2
4

83 3

14 2
1

33

 + + + +
= =  = 

   
=+ + − +   ==

 

B C E E
A

E

EB C E E
A

x x x x
x

x

yy y y y
y

. 

Vậy (8;1)E . 
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c) Gọi ( ; ) ( 4; 1), ( 2; 4); (0; 6) = − − = − − = −H x y AH x y BH x y BC , ( 2; 3)= − −AC  

H  là trực tâm tam giác ABC  nên 
0

0

 ⊥  = 
 

⊥  = 

AH BC AH BC

BH AC BH AC
 

13
0( 4) 6( 1) 0

2
2( 2) 3( 4) 0

1

 
− − − = = 

  
− − − − =  =

x y x

x y
y

 hay 
13

;1
2

 
 
 

H  

d) Gọi ( ; )I x y  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

Ta có 
2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

( 4) ( 1) ( 2) ( 4)
:

( 4) ( 1) ( 2) ( 2)

 = − + − = − + −
= =   

= − + − = − + + 

AI BI x y x y
IA IB IC

AI CI x y x y
 

3
8 2 17 4 8 20 4 6 3 3

;14
8 2 17 4 4 8 4 6 9 4

1

x y x y x y x
I

x y x y x y
y


− − + = − − + − + = =    

       
− − + = − + + − − = −     =

 

Câu 21. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho 2 , 3= = −a i b j .  Khi đó: 

a) (2;0)a =  

b) (0; 3)b = −  

c) ( )2;3a b+ =  

d) 3 2 (6;6)a b− =  

Lời giải 

a)  Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

 

Ta có (2;0), (0; 3)= = −a b , ( )2; 3a b+ = −  

Khi đó 3 (6;0), 2 (0;6)= − =a b  nên 3 2 (6 0;0 6) (6;6)= − = + + =m a b . 

Câu 22. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm ( 1;3), (2;5)−A B . Khi đó: 

a) (3; 2)AB = −  

b) ( 3;2)BA = −  

c) Tọa độ điểm M  thỏa mãn: ( 4;1)= −AM là ( 5;4)−M  

d) Tọa độ điểm N  thỏa mãn 4= −NB AB  là (14;13)N  
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Lời giải 

a) Sai b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

Ta có ( ); (3;2)= − − =B A B AAB x x y y  và tương tự ( 3; 2)BA = − − . 

( ; ), ( 1; 3)= + −M x y AM x y . 

Do ( 4;1)= −AM  nên 
1 4 5

3 1 4

 + = − = −
 

− = =

x x

y y
. Vậy ( 5;4)−M .  

Tương tự gọi điểm ( );N NN x y  ta có ( )2 ;5 , (3;2)= − − =N NNB x y AB . Ta có 

2 4.3 14
4

5 4.2 13

 − = − =
= −   

− = − = 

N N

N N

x x
NB AB

y y
. Vậy (14;13)N . 

 

Câu 23. Trong mặt phẳng Oxy , cho Cho (2,1), (0, 3), 3A B OC j i− = + . Khi đó: 

a) (3;1)C . 

b) 2 (3;7)OA OB− =  

c) Tọa điểm D  sao cho (7; 9)= −AD  là (9; 8)−D  

d) Tọa điểm E  sao cho 2= −OE OA OB  là (2;7)E  

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

3 3 (3;1)= +  = + OC j i OC i j C  

Ta có 
2 7 9

(7; 9)
1 9 8

 − = =
= −   

− = − = − 

D D

D D

x x
AD

y y
. Vậy (9; 8)−D . 

Ta có 2 (2;7)− =OA OB  nên (2;7)=OE . Vậy (2;7)E . 

Câu 24. Xét tính đúng, sai của các mệnh đề sau:  

a) Ba điểm ( 1;1), (0; 1), (1;1)− −A B C  tạo thành tam giác cân 
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b) Ba điểm (0;2), (6;4), (1; 1)−A B C tạo thành tam giác cân 

c) Ba điểm ( 2;1), (3;2), (2;7)−A B C tạo thành tam giác vuông  

d) Ba điểm (1;1), (2;4), (10; 2)A B C − tạo thành tam giác cân 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

 

a) 1 4 5; 4 2; 1 4 5 ( 5)= + = = = = + =  = = AB AC BC AB BC ABC  cân tại B . 

b) 36 4 2 10; 1 9 10; 25 25 5 2= + = = + = = + =AB AC BC  Vì 

2

2 2 2

2 2

50

50

 =
 = + 

+ =

BC
BC AB AC ABC

AB AC
 vuông tại A  

c) 25 1 26; 16 36 52; 1 25 26= + = = + = = + =AB AC BC . 

Vì 2 2 2( 52)= + = AC AB BC ABC  vuông tại B . 

Mà ( 26)= = BA BC ABC  vuông cân tại A . 

d) 1 9 10; 64 36 10; 81 9 90 3 10= + = = + = = + = =AB BC AC . 

2 2 2( 100) = + = BC AB AC ABC  vuông tại A .  

Câu 25. Cho (1;1), (2;4), (10; 2)A B C − . Khi đó: 

a) ABC  vuông tại A .  

b) 12ABCS =  

c) Độ dài trung tuyến
13

2
BN =  

d) (6;1)I là tọa độ tâm đường tròn ngoại tiếp ABC . 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

a) 1 9 10; 64 36 10; 81 9 90 3 10= + = = + = = + = =AB BC AC . 

2 2 2( 100) = + = BC AB AC ABC  vuông tại A .  
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b) 
1 1

10 3 10 15
2 2

 =  =   =ABCS AB AC . 

c) Gọi N  là trung điểm 

1 10 11

11 12 2 2
;

1 2 1 2 2

2 2 2

+ +
= = =  

  −  
+ −   = = = −



A C
N

A C
N

x x
x

AC N
y y

y

 

2 2
11 1 136

2 4
2 2 2

   
= − + − − =   

   
BN . 

d) Gọi I  là tâm đường tròn ngoại tiếp  ABC ABC  vuông tại A   I  là trung điểm 

2 10
6

2 2
(6;1)

4 2
1

2 2

+ +
= = =

 
+ − = = =



B C
I

B C
I

x x
x

BC I
y y

y

. 

Câu 26. Biết 

1 3
3 ; ; ; 4 ; 3

2 2
= − = + = − + = − =a i j b i j c i j d j e i

. Khi đó: 

a) (1;3)a =  

b) 
1

; 1
2

b
 

= − 
 

 

c) 
3

1;
2

c
 

=  
 

 

d) (0; 4); (3;0)d e= − =  

Lời giải 

a) Sai b) Sai c) Sai d) Đúng 

 

1 1 3 3
3 (1; 3); ;1 ; 1;

2 2 2 2

   
= −  = − = +  = = − +  = −   

   
a i j a b i j b c i j c  

4 (0; 4); 3 (3;0)= −  = − =  =d j d e i e . 

Câu 27. Cho (1; 2), (0;3)= − =a b . Khi đó: 

a) (1,1)a b+ =  

b) (1,5)a b− =  

c) 2 3 (2,13)a b− =  

d) 2 (1,4)a b+ =  
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Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

 

(1,1), (1, 5), 2 3 (2, 13)= + = = − = − = − = −x a b y a b z a b . 

2 (1,4)a b+ =  

Câu 28. Cho hai điểm (3; 5), (1;0)−A B . Khi đó: 

a) ( 2;5)AB = −  

a) Toạ độ điểm C  sao cho 3= −OC AB  là (6; 5)C −  

c) Tọa độ điểm D  đối xứng của A  qua C  có hoành độ bằng 7  

d) Tọa độ điểm M  chia đoạn AB  theo tỉ số 3= −k  là 
3 5

;
2 4

M
 

− 
 

 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

 

Gọi 
6

( ; ) ( , ); ( 2;5). 3
15

=
 = = − = −  

= −

a
C a b OC a b AB OC AB

b
. 

Vậy (6; 15)−C . 

Gọi ( ; ) ( 6; 15) (3; 10) = − +  = −D c d CD c d AC ; 

6 3
(9; 25)

15 10

− =
=   −

+ = −

c
AC CD D

d
 

Gọi ( ; ) (3 ; 5 ), (1 ; ) = − − − = − −M x y MA x y MB x y . 

Vì M  chia đoạn AB  theo tỉ số 
3 3(1 ) 3 5

3 3 ;
5 3( ) 2 4

− = − −  
= −  = −   −  

− − = − −  

x x
k MA MB M

y y
 

Câu 29. Cho ba điểm (1; 2), (0;4), (3;2)−A B C . Khi đó: 

a) ( 1;6)AB = −  

b) (2;4); (3; 2)AC BC= = −  
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c) Tọa độ trung điểm của đoạn AB  là 
1

;1
2

 
 
 

I  

d) Tọa độ điểm N  sao cho 2 4 0+ − =AN BN CN  là (11;12)N  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 

 

( 1;6); (2;4); (3; 2)= − = = −AB AC BC . 

Vì I  là trung điểm của đoạn AB  nên 

1 0 1

2 2

2 4
1

2

+
= =


− + = =



I

I

x

y

. Vậy 
1

;1
2

 
 
 

I . 

Gọi ( ; )N x y . Ta có: ( 1; 2); ( ; 4); ( 3; 2)= − + = − = − −AN x y BN x y CN x y  

Vi 
1 2 4( 3) 0 11

2 4 0 . (11;2)
2 2( 4) 4( 2) 0 2

 − + − − = =
+ − =   

+ + − − − = =

x x x x
AN BN CN N

y y y y
. 

Câu 30. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho (2;1), ( 1; 2), ( 3;2)A B C− − − . Khi đó: 

a) Tọa độ trung điểm của đoạn thẳng AC  là 
1 3

;
2 2

M
 
− 
 

 

b) ( 3; 3), ( 5;1)AB AC= − − = −  

c) Ba điểm , ,A B C  thẳng hàng. 

d) Tọa độ trọng tâm tam giác ABC  là 
2 1

;
3 3

G
 
 
 

 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

Gọi M  là trung điểm 

2 3 1

1 32 2
;

1 2 3 2 2

2 2

M

M

x

AC M

y

−
= = −  

  −  
+   = =



. 
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Tính được ( 3; 3), ( 5;1)AB AC= − − = −  dẫn đến hai vectơ đó không cùng phương. Nói cách khác ba 

điểm , ,A B C  tạo thành một tam giác. 

Gọi G  là trọng tâm tam giác 

2 1 3 2

2 13 3
;

1 2 2 1 3 3

3 3

G

G

x

ABC G

y

− −
= = −  

  −  
− +   = =



. 

Câu 31. Cho (1,3), (6, 2), ( ,1)a b c x= = − = . Khi đó: 

a) ⊥a b . 

b) Khi 3x = −  thì ⊥a c . 

c)  Khi 
1

3
x =  thì a  cùng phương c . 

d) 
20

 ⊥


 =

a d

b d
 thì (3; 1)d = −  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Đúng 

 

a) 1 6 3 ( 2) 0 =  +  − =  ⊥a b a b . 

b) Ta có: 1 1 2 2 0 1. 3.1 0 3⊥  + =  + =  = −a c a c a c x x . 

c) a  cùng phương 1 2

1 2

1 1

1 3 3
 =  =  =

c c x
c x

a a
. 

d) 
1 1 2 2 1 2 1

1 1 2 2 1 2 2

0 3 0 30

20 6 2 20 120 20

   + = + = =⊥  =    
       

+ = − = = − =  =    

a d a d d d da d a d

b d b d d d db d b d
 (3; 1) = −d . 

 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

 

Câu 1. Tìm tọa độ của vectơ u  biết (2 1; 2)− −u m  và cùng phương với ( 2; 3)− +v m . 

Trả lời:………………… 
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Câu 2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm (5;3), ( 3;5)−M N . Tìm tọa độ điểm P  nằm 

trên trục hoành sao cho ba điểm , ,M N P  thẳng hàng 

Trả lời:………………… 

Câu 3. Cho các điểm  ( ) ( ) ( )1;2 , 2;0 ; 0;5A B C− tìm tọa độ điểm M  sao cho 

2 3 0+ + =AM BM CM .  

Trả lời:………………… 

Câu 4. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho ( ;2), ( 3; )a m b n= = −  và ( 2 ;7)c m= − . Tìm ,m n  biết:

= +c a b  

Trả lời:………………… 

Câu 5. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho ( ;2), ( 3; )a m b n= = −  và ( 2 ;7)c m= − . Tìm ,m n  biết:

2 3= −c a b . 

Trả lời:………………… 

Câu 6. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho (2;2), (1; 3), ( 3;0)− −A B C . Tìm toạ độ điểm E  thoả 

mãn 2 3= − +AE AB AC . 

Trả lời:………………… 

Câu 7. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho tam giác ABC  có ( 3;4), ( 1; 2)− − −A B , (8;1)C . 

Tìm toạ độ điểm M  trên đường thẳng BC  sao cho diện tích của tam giác ABC  bằng ba lần 

diện tích của tam giác ABM . 

Trả lời:………………… 

Câu 8. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho hai điểm (1;5), (9;3)A B . Tìm toạ độ điểm M  thuộc 

trục hoành sao cho 90=AMB . 

Trả lời:………………… 

Câu 9. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho hai vectơ (3 ;4 1)= −a m m  và ( 2; 2)=b  (với m  là 

tham số). Tìm m  để góc giữa hai vectơ a  và b  bằng 45 . 

Trả lời:………………… 

Câu 10. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho hai điểm (4; 2)−A  và (10;4)B . Tìm toạ độ điểm M  

trên trục tung sao cho | |+MA MB  đạt giá trị nhỏ nhất. 
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Trả lời:………………… 

Câu 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các vectơ (2; 1), (1;1)= − =a b  và ( )22 2;1d m m= + −

. 

Tìm m  dương biết rằng d  cùng phương với a . 

Trả lời:………………… 

Câu 12. Cho các vectơ (1; 2), ( 2; 6), ( ; 4 )= − = − − = + − −a b c m n m n . 

Tìm hai số ,m n  sao cho c  cùng phương a  và | | 3 5=c . 

Trả lời:………………… 

Câu 13. Cho các vectơ 
1

5 , 4
2

= − = −a i j b xi j . Tìm x  để: ⊥a b  

Trả lời:……………… 

Câu 14. Cho các vectơ 
1

5 , 4
2

= − = −a i j b xi j . Tìm x  để: | | | |=a b . 

Trả lời:……………… 

Câu 15. Cho các vectơ 
1

5 , 4
2

= − = −a i j b xi j . Tìm x  để: ,a b  cùng phương với nhau. 

Trả lời:……………… 

Câu 16. Cho tam giác ABC  có các đỉnh (1;1), (2;4), (10; 2)−A B C . Tính diện tích tam giác ABC . 

Trả lời:……………… 

Câu 17. Cho tam giác ABC  có các đỉnh (1;1), (2;4), (10; 2)−A B C . Tính cos B . 

Trả lời:……………… 

Câu 18. Tìm điểm C  sao cho tam giác ABC  vuông cân tại B  với (2;4), (1;1)A B . 

Trả lời:……………… 

Câu 19. Tìm đỉnh D  của hình thang cân ABCD  với (2;0), (0;2), (0;7)A B C . 

Trả lời:……………… 

Câu 20. Cho ba điểm ( 1;4), (1;1), (3; 1)A B C− − . Tìm điểm M  thuộc trục hoành sao cho 

| |−MA MB  bé nhất. 

Trả lời:……………… 
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Câu 21. Cho ba điểm ( 1;4), (1;1), (3; 1)A B C− − . Tìm điểm N  thuộc trục hoành sao cho 

| |−NA NC  bé nhất. 

Trả lời:……………… 

Câu 22. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các điểm (2,4), ( 1,3)−A B , (2,5)C . Tìm tọa độ điểm 

E  thỏa mãn đẳng thức vectơ 3 2 0− + =AE EC EB  

Trả lời:……………… 

Câu 23. Cho hai vectơ (1;2)=a  và (5;3)=b . Tìm tọa độ của vectơ 2= −u a b  và 3= +v a b  

Trả lời:……………… 

Câu 24. Cho hai vectơ (2; 2)= −a  và (1;4)=b . Hãy phân tích vectơ (5;0)=c  theo hai vecto a  

và b . 

Trả lời:……………… 

Câu 25. Cho ( ;2), ( 5;1), ( ;7)= = − =a x b c x . Tìm x  biết 2 3= +c a b  

Trả lời:……………… 

Câu 26. Cho ba điểm (1;0), (0;3), ( 3; 5)− −A B C . Tìm tọa độ điểm M  thuộc Ox  sao cho 

| 2 3 2 |= − +T MA MB MC  đạt giá trị nhỏ nhất. 

Trả lời:……………… 

Câu 27. Cho (2 1;3), (1; 2)= − = +u x v x . Có hai giá trị của x  để u  cùng phương với v . Tính 

tích hai giá trị đó. 

Trả lời:……………… 

Câu 28. Cho (2; 4), (6;0), ( ;4)−A B C m . Định m  để , ,A B C  thẳng hàng. 

Trả lời:……………… 

Câu 29. Cho (1;2), ( 2;6)−A B . Tìm tọa độ điểm M  trên trục Oy  sao cho ba điểm , ,A B M  thẳng 

hàng. 

Trả lời:……………… 

Câu 30. Cho (5;2), (7; 3)= = −a b . Tìm x  thỏa 
38

30

 =


 =

a x

b x
. 

Trả lời:……………… 

Câu 31. Tìm góc giữa a  và b  trong trường hợp sau: (4;3), (1;7)= =a b   
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Trả lời:……………… 

Câu 32. Cho (2;3), (9;4), (5; )A B C y . Tìm y  để ABC  vuông tại C . 

Trả lời:……………… 

Câu 33. Cho ABC  có ( 3;6), (1; 2), (6;3)− −A B C . Tìm tâm đường tròn ngoại tiếp ABC . 

Trả lời:……………… 

Câu 34. Trong mặt phẳng tọa độ ( )Oxy  cho tam giác ABC  có (1;0)A ; ( 1;1); (5; 1)− −B C . Tìm 

tọa độ trực tâm H  của tam giác ABC . 

Trả lời:……………… 

Câu 35. Cho (0; 2), (5;0)−A B . Tìm tọa độ điểm C  sao cho ABC  đều. 

Trả lời:……………… 

Câu 36. Cho (2;4), ( 2;1)−A B . Tìm điểm C  trên trục hoành sao cho ABC  cân tại A . 

Trả lời:……………… 

Câu 37. Cho ABC  có (5;6), (4; 1), ( 4;3)− −A B C  Tìm tọa độ điểm K  là hình chiếu vuông góc 

của A  lên BC . 

Trả lời:……………… 

Câu 38. Cho ( 3;2), (4;3)−A B . Tìm điểm M  trên trục hoành sao cho ABC  vuông tại M . 

Trả lời:……………… 

Câu 39. Cho (4;4), (0;1)A B . Tìm điểm C  trên Oy  sao cho trung trực của AC  đi qua B . 

Trả lời:……………… 

Câu 40. Cho ABC  có (5;6), (4; 1), ( 4;3)− −A B C . Tìm tọa độ điểm M  thuộc đoạn BC  sao cho 

5 =MAB MACS S . 

Trả lời:……………… 

Câu 41. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho 
1

5
2

u i j= −  và 4v ki j= − . Tìm các giá trị thực của 

k  để 2 | | | |u v= . 

Trả lời:……………… 
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Câu 42. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho (0;4), ( 2; 1), (5; 1)A B C− − − . Gọi G  là trọng tâm tam 

giác ,ABC I  là trung điểm đoạn CG . Trên AC  lấy điểm F  sao cho 
1

4
CF FA= .  Tìm tọa độ 

điểm F ? 

Trả lời:……………… 

Câu 43. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có ( 4;1), (2;4), (2; 2)A B C− − . 

Tìm tọa độ trực tâm H  của tam giác ABC . 

Trả lời:……………… 

Câu 44. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có ( 4;1), (2;4), (2; 2)A B C− − . 

Tìm tọa độ điểm I  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

Trả lời:……………… 

Câu 45. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho bốn điểm (0;1), (1;3), (2;7)A B C  và (0;3)D . Tìm giao 

điểm của hai đường thẳng AC  và BD . 

Trả lời:………………………. 

Câu 46. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm (3;6), (2; )A B x . Xác định tọa độ điểm B  

biết rằng 12OA OB = . 

Trả lời:………………………. 

Câu 47. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm (2;0)A  và (0;2)B . Tìm tọa độ điểm C  sao 

cho tam giác ABC  vuông cân tại C . 

Trả lời:………………………. 

Câu 48. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có (0;4), ( 3;0)A B −  và (10;4)C . Gọi 

,M N  là chân các đường phân giác trong và phân giác ngoài của góc A . Tìm tọa độ M  và N . 

Trả lời:………………………. 

Câu 49. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD  có (3;4), (8;1)A C . Gọi M  là 

trung điểm của cạnh ,BC N  là giao điểm của BD  và AM . Xác định các đỉnh còn lại của hình 

bình hành ABCD , biết 
13

;2
3

N
 
 
 

. 

Trả lời:………………………. 

Câu 50. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có (1;3), ( 3;1), (5; 6)A B C− − . 
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Tìm tọa độ điểm P  cố định và hằng số k  để hệ thức sau thỏa mãn với mọi điểm M : 

2MA MB MC kMP+ + = . 

Trả lời:………………………. 

Câu 51. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có (1;3), ( 3;1), (5; 6)A B C− − . 

Tìm tọa độ điểm E  trên Ox  sao cho EA EB+  đạt giá trị nhỏ nhất. 

Trả lời:………………………. 

Câu 52. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có (1;3), ( 3;1), (5; 6)A B C− − . 

Tìm tọa độ điểm F  trên Oy  sao cho | 3 2 |FA FB FC+ −  đạt giá trị nhỏ nhất. 

Trả lời:………………………. 

LỜI GIẢI 

 

Câu 1. Tìm tọa độ của vectơ u  biết (2 1; 2)− −u m  và cùng phương với ( 2; 3)− +v m . 

Trả lời: (1; 2); ( 8; 2)u u− − −  

Lời giải 

Vì (2 1; 2)u m− −  cùng phương với ( 2; 3)v m− +  nên (2 1)( 3) ( 2)( 2) 0m m− + − − − = , 

hay 
22 5 7 0m m+ − =  

Do đó, 1m =  hoặc 
7

2
m = − . 

Vậy toạ độ của vectơ cân tìm là (1; 2); ( 8; 2)u u− − − . 

Câu 2. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm (5;3), ( 3;5)−M N . Tìm tọa độ điểm P  nằm 

trên trục hoành sao cho ba điểm , ,M N P  thẳng hàng 

Trả lời: (17;0)P  

Lời giải 

P là điểm nằm trên trục hoành nên ( ,0)P x . Ta có: ( 8;2); ( 5; 3)MN MP x= − = − −  
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Ba điểm , ,M N P  thẳng hàng khi 

17
5 ( 8)

3
3 .2

2

x
x k

MP kMN
k k

 =
− =  − 

=   
− = = − 



 

Vậy (17;0)P . 

Câu 3. Cho các điểm  ( ) ( ) ( )1;2 , 2;0 ; 0;5A B C− tìm tọa độ điểm M  sao cho 

2 3 0+ + =AM BM CM .  

Trả lời: 
1 17

;
2 6

M
 
− 
 

 

Lời giải 

Ta có ( 1; 2), ( 2; ), ( ; 5)AM x y BM x y CM x y− − + − . Từ điều kiện đã cho ta suy ra 

( 1) 2( 2) 3 0

2 2 3( 5) 0

x x x

y y y

− + + + =


− + + − =
. Giải hệ phương trình ta được 

1 17
,

2 6
x y= − = , suy 

ra 
1 17

;
2 6

M
 
− 
 

. 

Câu 4. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho ( ;2), ( 3; )a m b n= = −  và ( 2 ;7)c m= − . Tìm ,m n  biết:

= +c a b  

Trả lời: 1, 5= =m n  

Lời giải 

Ta có: 
2 3 1

7 2 5.

− = − =
= +   

= + =

m m m
c a b

n n
 Vậy 1, 5= =m n . 

Câu 5. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho ( ;2), ( 3; )a m b n= = −  và ( 2 ;7)c m= − . Tìm ,m n  biết:

2 3= −c a b . 

Trả lời: 
9

, 1
4

m n= − = −  

Lời giải 

Ta có: 2 3 (2 9;4 3 )− = + −a b m n . 
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Do đó 

9
2 2 9  9

2 3 , 1.4
7 4 3 4

1

m m m
c a b m n

n
n

 
− = + = − 

= −    = − = − 
= −  = −

  

Câu 6. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho (2;2), (1; 3), ( 3;0)− −A B C . Tìm toạ độ điểm E  thoả 

mãn 2 3= − +AE AB AC . 

Trả lời: ( 11;6).−E  

Lời giải 

Giả sử ( ; )E x y . Ta có: ( 2; 2), ( 1; 5), ( 5; 2)= − − = − − = − −AE x y AB AC . Suy ra 

2 3 ( 13;4)− + = −AB AC . Do đó 
2 13 11

2 3
2 4 6.

 − = − = −
= − +   

− = =

x x
AE AB AC

y y
  

Vậy ( 11;6).−E  

Câu 7. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho tam giác ABC  có ( 3;4), ( 1; 2)− − −A B , (8;1)C . 

Tìm toạ độ điểm M  trên đường thẳng BC  sao cho diện tích của tam giác ABC  bằng ba lần 

diện tích của tam giác ABM . 

Trả lời: (2; 1)−M  và ( 4; 3)− −M . 

Lời giải 

Vì M  nằm trên đường thẳng BC  nên diện tích của tam giác ABC  bằng ba lần diện tích của 

tam giác ABM  khi và chỉ khi 3=BC BM  (hai tam giác có cùng đường cao kẻ từ A ). 

Giả sử ( ; )M x y . Ta có: ( 1; 2), (9;3)= + + =BM x y BC . 

Trường hợp 1: 3=BC BM . 

Ta có: 
9 3( 1) 2

3
3 3( 2) 1

 = + =
=   

= + = −

x x
BC BM

y y
 . Vậy (2; 1)−M . 

Trường hợp 2: 3= −BC BM . 

Ta có: 
9 3( 1) 4

3
3 3( 2) 3.

 = − + = −
= −   

= − + = −

x x
BC BM

y y
 Vậy ( 4; 3)− −M . 

Vậy có hai trường hợp điểm M  thoả mãn bài toán là: (2; 1)−M  và ( 4; 3)− −M . 
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Câu 8. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho hai điểm (1;5), (9;3)A B . Tìm toạ độ điểm M  thuộc 

trục hoành sao cho 90=AMB . 

Trả lời: (4;0)M  và (6;0)M . 

Lời giải 

Điểm M  thuộc trục hoành nên giả sử ( ;0)M m . 

Ta có: (1 ;5), (9 ;3)= − = −MA m MB m . 

Theo đề bài, 90 0 (1 )(9 ) 5 3 0=   =  − − +  =AMB MA MB m m  

2
6

10 24 0

4.

m
m m

m

 =
 − + =  

=
 

Vậy có hai trường hợp điểm M  thoả mãn bài toán là: (4;0)M  và (6;0)M . 

Câu 9. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho hai vectơ (3 ;4 1)= −a m m  và ( 2; 2)=b  (với m  là 

tham số). Tìm m  để góc giữa hai vectơ a  và b  bằng 45 . 

Trả lời: 
1

4
=m  

Lời giải 

Ta có: 
2 2

3 2 (4 1) 2 2
cos( , ) cos 45

2(3 ) (4 1) 2 2

 + −
=  =

+ −  +

m m
a b

m m
 

2

7 1
1. 

25 8 1

m

m m

−
 =

− +
 

Ta có: 225 8 1 0(1),7 1 0(2)− +  − m m m  và 27 1 25 8 1− = − +m m m  (3)  

Giải phương trình (3), thay giá trị nghiệm vào (1), (2) để kiểm tra ta có 
1

4
=m . 

Câu 10. Trong mặt phẳng toạ độ Oxy , cho hai điểm (4; 2)−A  và (10;4)B . Tìm toạ độ điểm M  

trên trục tung sao cho | |+MA MB  đạt giá trị nhỏ nhất. 

Trả lời: (0;1)  

Lời giải 
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Điểm M  thuộc trục tung nên giả sử (0; )M m . Ta có: (4; 2 )= − −MA m , (10;4 )= −MB m . Suy ra 

(14;2 2 )+ = −MA MB m . Do đó 2 2| | 14 (2 2 ) 14+ = + − MA MB m . Dấu bằng xảy ra khi 1=m . 

Vậy | |+MA MB  đạt giá trị nhỏ nhất bằng 14 khi M  có toạ độ là (0;1) . 

Câu 11. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các vectơ (2; 1), (1;1)= − =a b  và ( )22 2;1d m m= + −

. 

Tìm m  dương biết rằng d  cùng phương với a . 

Trả lời: 2=m  

Lời giải: 

Ta có : d  cùng phương với a  khi và chỉ khi 
22 2 1

2 1

+ −
=

−

m m
 

2 2
1

2 2 2 2 2 2 4 0
2

= −
 − − = −  − − =  

=

m
m m m m

m
. 

Vì m  dương nên 2=m  thỏa mãn. 

Câu 12. Cho các vectơ (1; 2), ( 2; 6), ( ; 4 )= − = − − = + − −a b c m n m n . 

Tìm hai số ,m n  sao cho c  cùng phương a  và | | 3 5=c . 

Trả lời: 
2 2

.
1 1

m m

n n

 = = −
 

= = −
 

Lời giải: 

c  cùng phương a  và 
2 2

4

1 2| | 3 5

( ) ( 4 ) 3 5

+ − −
=

−=  
 + + − − =

m n m n

c

m n m n

 

2 2 2 2 2 2

2

2 2 4 2 2

( ) ( 4 ) 45 (3 ) (6 ) 45 (3 ) (6 ) 45

2 2 2
.

1 145 45

m n m n m n m n

m n m n n n n n

m n m m

n nn

 − − = − − = = 
    

+ + + = + = + =  

 =  = = −
    

= = −=  

 

Câu 13. Cho các vectơ 
1

5 , 4
2

= − = −a i j b xi j . Tìm x  để: ⊥a b  
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Trả lời: 40x = −  

Lời giải: 

Ta có: 
1 1

; 5 , ( ; 4); ( 5)( 4) 0 40
2 2

 
= − = − ⊥  + − − =  = − 
 

a b x a b x x . 

Câu 14. Cho các vectơ 
1

5 , 4
2

= − = −a i j b xi j . Tìm x  để: | | | |=a b . 

Trả lời: 
37

2
x =   

Lời giải: 

Ta có: 
2

2 2 2 21 101
| | | | ( 5) ( 4) 16

2 2

 
=  + − = + −  + = 

 
a b x x  2 101 37

16
4 2

 + =  = x x . 

Câu 15. Cho các vectơ 
1

5 , 4
2

= − = −a i j b xi j . Tìm x  để: ,a b  cùng phương với nhau. 

Trả lời: 
2

5
x =  

Lời giải: 

Ta có: ,a b  cùng phương khi và chỉ khi 
4 2

1 5 5

2

−
=  =
−

x
x . 

Câu 16. Cho tam giác ABC  có các đỉnh (1;1), (2;4), (10; 2)−A B C . Tính diện tích tam giác ABC . 

Trả lời: 
3

2
 

Lời giải: 

Ta có: (1;3), (9; 3), 1.9 3( 3) 0= = −  = + − =  ⊥AB AC AB AC AB AC . 

Vậy tam giác ABC  vuông tại A . 

Ta có: 2 2 2 21 3 10, 9 ( 3) 3 10= + = = + − =AB AC ; 

Diện tích tam giác 
1 1 3

: 10 3 10
2 2 2

 =  =   =ABCABC S AB AC . 

Câu 17. Cho tam giác ABC  có các đỉnh (1;1), (2;4), (10; 2)−A B C . Tính cos B . 
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Trả lời: 
10

10
 

Lời giải: 

Ta có: ( 1; 3), (8; 6) 1.8 ( 3)( 6) 10= − − = −   = − + − − =BA BC BA BC . 

Suy ra: 
2 2 2 2

10 10
cos cos( , )

101 3 8 ( 6)


= = = =

 +  + −

BA BC
B BA BC

BA BC
. 

Câu 18. Tìm điểm C  sao cho tam giác ABC  vuông cân tại B  với (2;4), (1;1)A B . 

Trả lời: ( 2;2), (4;0)−  

Lời giải: 

Gọi 2 2( ; ) ( 1; 1), ( 1) ( 1) = − − = − + −C x y BC x y BC x y ; 2 2(1;3), 1 3 10= = + =BA BA . 

Tam giác ABC  vuông cân tại 
2 2

1( 1) 3( 1) 00

( 1) ( 1) 10

 − + − = = 
  

= − + − = 

x yBA BC

BA BC x y
 

2 2 2 2

4 3 4 3

(4 3 1) ( 1) 10 [3( 1)] ( 1) 10

 = − = −
  

− − + − = − + − =

x y x y

y y y y
 

2

4 3 2 4

10( 1) 10 2 0

 = − = − =
    

− = = = 

x y x x

y y y
 

Vậy có hai điểm thỏa mãn là ( 2;2), (4;0)− . 

Câu 19. Tìm đỉnh D  của hình thang cân ABCD  với (2;0), (0;2), (0;7)A B C . 

Trả lời: (7;0)D  hoặc (2;9)D  

Lời giải: 

Gọi ( ; )D x y  

( ; 7), ( 2; )

( 2;2) 2 2, (0;5) 5

CD x y AD x y

AB AB BC BC

 = − = −

= −  = =  =
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Trường hợp 1: Hình thang có hai đáy ,AB CD . 

Ta có: 
,  cùng phu'o'ng AB CD

AD BC




=
 

2 2

2 2

7
7

2 2
( 7 2) 25

( 2) 5

−
= = − +

−  
− + − + = − + =

x y
x y

y y
x y

 

2

7 7 2

2 10 25 25 0 5

 = − + = =
    

− + = = = 

x y x x

y y y y
. 

Với 
7

0

=


=

x

y
 thì 2 27 (0 7) 7 2= + − = CD AB  nên (7;0)D  thỏa mãn. 

Với 
2

5

=


=

x

y
 thì 2 22 (5 7) 2 2= + − = =CD AB  (loại). 

Trường hợp 2: Hình thang có hai đáy ,BC AD . 

Làm tương tự, ta có được điểm (2;9)D . 

Câu 20. Cho ba điểm ( 1;4), (1;1), (3; 1)A B C− − . Tìm điểm M  thuộc trục hoành sao cho 

| |−MA MB  bé nhất. 

Trả lời: 
5

;0
3

M
 
 
 

 

Lời giải: 

Ta thấy: 4.1 0 ,=  A By y A B  nằm cùng phía so với trục Ox . Ta có: | |− AM BM AB  nên 

max| |− =AM BM AB . 
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Giá trị lớn nhất này đạt được khi , ,A B M  thẳng hàng ( M  nằm ngoài )AB . Gọi 

( ;0) ( 1; 4), (2; 3)  = + − = −M x Ox AM x AB . 

Ta có: ,AM AB  cùng phương 
1 4 5

3( 1) 8
2 3 3

+ −
 =  + =  =

−

x
x x  hay 

5
;0

3
M
 
 
 

. 

Câu 21. Cho ba điểm ( 1;4), (1;1), (3; 1)A B C− − . Tìm điểm N  thuộc trục hoành sao cho 

| |−NA NC  bé nhất. 

Trả lời: 
13

;0
3

 
 
 

N  

Lời giải: 

 

Ta thấy: 4 ( 1) 0 =  − A Cy y  nên ,A C  nằm khác phía so với trục Ox .  

Lấy điểm C΄  đối xứng với C  qua Ox . Suy ra ( )3;1C΄  và C΄, A  cùng phía so với Ox  

Ta có: N Ox NC NC  = ΄ . Vì vậy : NA NC NA NC AC− = − ΄ ΄  

Suy ra: 
max

NA NC AC− = ΄ ; giá trị lớn nhất này đạt được khi , ,A C N΄  thẳng hàng ( N  nằm ngoài 

),A C΄ . 

Gọi ( ;0) ( 1; 4), (4; 3)N a Ox AN a AC  = + − = −΄ . 

Vì ,AN AC΄  cùng phương nên 
1 4 13

3 3 16
4 3 3

+ −
=  − − = −  =
−

a
a a . 

Vậy 
13

;0
3

 
 
 

N  thỏa mãn đề bài. 

Câu 22. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho các điểm (2,4), ( 1,3)−A B , (2,5)C . Tìm tọa độ điểm 

E  thỏa mãn đẳng thức vectơ 3 2 0− + =AE EC EB  

Trả lời: 
13

5;
2

E
 
 
 

 

Lời giải 
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( ; ) ( 2, 4), (2 ,5 ), ( 1 ,3 )

( 2) 3(2 ) 2( 1 ) 0 2 10 0
3 2 0

( 4) 3(5 ) 2(3 ) 0 2 13 0

E x y AE x y EC x y EB x y

x x x x
AE EC EB

y y y y

 = − − = − − = − − −

 − − − + − − = − =
− + =  

− − − + − = − =

 

5
13

 5;13
2

2

x

E
y

=
  

   
=  



 

Câu 23. Cho hai vectơ (1;2)=a  và (5;3)=b . Tìm tọa độ của vectơ 2= −u a b  và 3= +v a b  

Trả lời: (16;11)=v  

Lời giải 

Ta có: 2 (2;4)=a  và (5;3)=b  nên ta suy ra 2 ( 3;1)− = −a b . Vậy ( 3;1)= −u . 

Ta có (1;2),3 (15;9), 3 (16;11)= = + =a b a b . Vậy (16;11)=v . 

Câu 24. Cho hai vectơ (2; 2)= −a  và (1;4)=b . Hãy phân tích vectơ (5;0)=c  theo hai vecto a  

và b . 

Trả lời: 2= +c a b  

Lời giải 

Giả sử = +c xa yb . Khi đó ta có (2 ; 2 4 )= + − +c x y x y . 

Mặt khác (5;0)=c  suy ra 
2 5 2

2 4 0 1

 + = =
 

− + = =

x y x

x y y
. 

Vậy 2= +c a b . 

Câu 25. Cho ( ;2), ( 5;1), ( ;7)= = − =a x b c x . Tìm x  biết 2 3= +c a b  

Trả lời: 15x =  

Lời giải 

Ta có 2 (2 ;4),3 ( 15;3)= = −a x b  suy ra 2 3 (2 15;7)= + = −c a b x . 

Mặt khác ( ;7)=c x  nên 2 15 15− =  =x x x  

Câu 26. Cho ba điểm (1;0), (0;3), ( 3; 5)− −A B C . Tìm tọa độ điểm M  thuộc Ox  sao cho 

| 2 3 2 |= − +T MA MB MC  đạt giá trị nhỏ nhất. 
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Trả lời: ( 4;0)−M  

Lời giải 

( ;0)+  M Ox M m  

| 2 3 2 | | 2 3 2 |+ = − + = + − +T MA MB MC MO OA OB OC  

Đặt 2 3 2= + − +u MO OA OB OC  

2 3 2 ( 4; 19); ( ;0) ( 4; 19)− + = − − = −  = − − −OA OB OC MO m u m  

2 2

min| | ( 4) 19 19, 19 4= = + +  =  = −T u m T m . Vậy ( 4;0)−M . 

Câu 27. Cho (2 1;3), (1; 2)= − = +u x v x . Có hai giá trị của x  để u  cùng phương với v . Tính 

tích hai giá trị đó. 

Trả lời: 
5

2
−  

Lời giải 

Với 2= −x  : Ta có ( 5;3); (1;0)= − =u v  

Vì 
1 0

5 3


−
 nên hai vectơ ;u v  không cùng phương 

Với 2 −x  : Ta có ;u v  cùng phương khi và chỉ khi 
2 1 3

1 2

−
 =

+

x

x
 

2

1

(2 1)( 2) 3 2 3 5 0 5

2

=
 − + =  + − =  −
 =


x

x x x x
x

. 

Vậy tích của chúng là 
5 5

1
2 2

 
 − = − 
 

. 

Câu 28. Cho (2; 4), (6;0), ( ;4)−A B C m . Định m  để , ,A B C  thẳng hàng. 

Trả lời: 10=m  

Lời giải 

Ta có (4;4); ( 2;8)= = −AB AC m . 

, ,A B C  thẳng hàng , AB AC  cùng phương 
2 8

10
4 4

−
 =  =

m
m . 
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Vậy 10=m  thì , ,A B C  thẳng hàng. 

Câu 29. Cho (1;2), ( 2;6)−A B . Tìm tọa độ điểm M  trên trục Oy  sao cho ba điểm , ,A B M  thẳng 

hàng. 

Trả lời: 
10

0;
3

 
 
 

M  

Lời giải 

Ta có M  trên trục (0; )Oy M y  

Ba điểm , ,A B M  thẳng hàng khi AB  cùng phương với AM  

Ta có ( 3;4), ( 1; 2)= − = − −AB AM y . 

AB  cùng phương với 
1 2 10

3 4 3

− −
 =  =

−

y
AM y . Vậy 

10
0;

3

 
 
 

M . 

Câu 30. Cho (5;2), (7; 3)= = −a b . Tìm x  thỏa 
38

30

 =


 =

a x

b x
. 

Trả lời: (6,4)x =  

Lời giải 

1 1 2 2 1 2 1

1 1 1 2 1 2 2

38 38 5 2 38 6
(6,4).

30 7 3 30 430

a x a x a x x x x
x

b x b x x x xb x

  = + =  + = =  
    =   

+ = − = = =    

 

Câu 31. Tìm góc giữa a  và b  trong trường hợp sau: (4;3), (1;7)= =a b   

Trả lời: 45  

Lời giải 

2 2 2 2

4.1 3.7 25 1
cos( , ) ( , ) 45

| | | | 5.5 2 24 3 1 7

 +
= = = =  =

 +  +

a b
a b a b

a b
 

Câu 32. Cho (2;3), (9;4), (5; )A B C y . Tìm y  để ABC  vuông tại C . 

Trả lời: 
0

7

y

y

=


=
 

Lời giải 
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( 3;3 ); (4;4 );= − − = − CA y CB y ABC  vuông tại 0 ⊥   =C CA CB CA CB  

2 2
0

12 (3 )(4 ) 0 12 12 3 4 0 7 0
7

=
 − + − − =  − + − − + =  − =  

=

y
y y y y y y y

y
. 

Câu 33. Cho ABC  có ( 3;6), (1; 2), (6;3)− −A B C . Tìm tâm đường tròn ngoại tiếp ABC . 

Trả lời: (1;3)I  

Lời giải 

Gọi ( ),I II x y  là tâm đường tròn ngoại tiếp   = =ABC IA IB IC . 

2 2

2 2

 =  =
  

= = 

IA IB IA IB

IA IC IA IC
 

( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )

2 2 2 2

2 2 2 2

 − + − = − + −
 

− + − = − + −

A I A I B I B I

A I A I C I C I

x x y y x x y y

x x y y x x y y
 

( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )

2 2 2 2

2 2 2 2

3 6 1 2

3 6 6 3

 − − + − = − + − −
 

− − + − = − + −

I I I I

I I I I

x y x y

x y x y
 

2 2 2 2

2 2 2 2

9 6 36 12 1 2 4 4

9 6 36 12 36 12 9 6

 + + + − + = − + + + +
 

+ + + − + = − + + − +

I I I I I I I I

I I I I I I I I

x x y y x x y y

x x y y x x y y
 

8 16 40 1
(1;3)

18 6 0 3

 − = − =
   

− = = 

I I I

I I I

x y x
I

x y y
. 

Câu 34. Trong mặt phẳng tọa độ ( )Oxy  cho tam giác ABC  có (1;0)A ; ( 1;1); (5; 1)− −B C . Tìm 

tọa độ trực tâm H  của tam giác ABC . 

Trả lời: ( 8; 27)− −H  

Lời giải 

( ; )H x y  là trực tâm của tam giác 
0

(1)
0

 ⊥  = 
  

⊥  = 

AH BC AH BC
ABC

BH AC BH AC
. 

Ta có: ( 1; ); (6; 2); ( 1; 1), (4; 1)= − = − = + − = −AH x y BC BH x y AC . 

6( 1) 2 0 6 2 6 8
(1)

4( 1) 1 ( 1) 0 4 5 27

 − −  = − = = −
    

+ −  − = − = − = − 

x y x y x

x y x y y
. 
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Vậy ( 8; 27)− −H . 

Câu 35. Cho (0; 2), (5;0)−A B . Tìm tọa độ điểm C  sao cho ABC  đều. 

Trả lời: 
5 2 3 2 5 3

;
2 2

C
 + +

−  
 

 hoặc 
5 2 3 2 5 3

;
2 2

 − − +
  
 

C  

Lời giải 

ABC  đều 
2 2

2 2

 =  =
 = =   

= = 

AB BC AB BC
AB BC AC

BC AC BC AC
 

( )

( ) ( )
2

10 4 21 1

2 29 5

C C

C C

x y

x y

+ =
 

= − +

 

(1) 
21 10

4

−
 = C

C

x
y  thay vào ( )

2
2 21 10

(2) : 29 5
4

− 
= − +  

 

C
C

x
x  

5 2 3 2 5 3
;

2 2

 + +
 −  

 
C  hoặc 

5 2 3 2 5 3
;

2 2

 − − +
  
 

C  

Câu 36. Cho (2;4), ( 2;1)−A B . Tìm điểm C  trên trục hoành sao cho ABC  cân tại A . 

Trả lời: ( 1;0)C −  hoặc (5;0)C  

Lời giải 

( );0 .  CC Ox C x ABC  cân tại 2 2 =  =A AB AC AB AC  

( )
22 2 2

1
( 2 2) (1 4) 2 (0 4) ( 1;0)

5

= −
 − − + − = − + −   −

=

C

C

C

x
x C

x
 hoặc (5;0)C . 

Câu 37. Cho ABC  có (5;6), (4; 1), ( 4;3)− −A B C  Tìm tọa độ điểm K  là hình chiếu vuông góc 

của A  lên BC . 

Trả lời: (8;3)K  

Lời giải 

Gọi ( ),K KK x y  là hình chiếu vuông góc của A  lên BC  
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( )

( ) ( )

0
.

 cùng phuong  cùng phuong 

5; 6 ; (1;1); 4; 1 .

1( 5) 1( 6) 0
8

(*) (8;3).4 1
3

1 1

*

K K K K

K K
K

K K
K

AK BC AK BC

BC BK BC BK

AK x y BC BK x y

x y
x

Kx y
y

 ⊥  = 
  

 

= − − = = − +

− + − =
=

   − +
== 



 

Câu 38. Cho ( 3;2), (4;3)−A B . Tìm điểm M  trên trục hoành sao cho ABC  vuông tại M . 

Trả lời: (3;0) hoac ( 2;0)M M −  

Lời giải 

( ) ( ) ( );0 ; 3 ;2 ; 4 ;3  = − − = −M M MM Ox M x MA x MB x . 

( )( )

 vuông tai 

3
0 3 4 6 0 (3;0) hoac ( 2;0).

2

M

M M

M

ABC M MA MB MA MB

x
MA MB x x M M

x

Δ  ⊥  ⊥

=
  =  − − − + =   −

= −

 

Câu 39. Cho (4;4), (0;1)A B . Tìm điểm C  trên Oy  sao cho trung trực của AC  đi qua B . 

Trả lời: ( ) ( )0;6 0; 4C C −  

Lời giải 

( )0;  CC Oy C y . 

Trung trực AC  đi qua B B  nằm trên đường trung trực đoạn AC BA BC =  

( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2 2

4 0 4 1 0 0 1

0

4

C

C

C

y

y

y

 − + − = − + −

=
 

= −

 

( ) ( )0;6 0; 4C C  −  

Câu 40. Cho ABC  có (5;6), (4; 1), ( 4;3)− −A B C . Tìm tọa độ điểm M  thuộc đoạn BC  sao cho 

5 =MAB MACS S . 

Trả lời: 
8 7

;
3 3

M
 
− 
 

 

Lời giải 
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Kẻ . 5 ⊥ =MAB MACAH BC S S  

 

1 1
5 5

2 2
AH MB AH MC MB MC  =    =  

Mà MB  và MC  ngược hướng 5 = −MB MC  

( )

( )

5

5

B M C M

B M C M

x x x x

y y y y

− = − −
 

− = − −

 

( )

( )

4 5 4 8 7
; .

3 31 5 3

M M

M M

x x
M

y y

− = − − −  
  −  

− − = − −  

 

Câu 41. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho 
1

5
2

u i j= −  và 4v ki j= − . Tìm các giá trị thực của 

k  để 2 | | | |u v= . 

Trả lời: 
85

.
85

k

k

 = −


=

 

Lời giải 

Ta có 
1 1

5 ; 5
2 2

u i j u
 

= −  = − 
 

 và 4 ( ; 4)v ki j v k= −  = − . 

2

2 2 2 2 2
851

2 | | | | 2 ( 5) ( 4) 16 101 85 .
2 85

k
u v k k k

k

 = − 
=  + − = + −  + =  =   

  =  

Câu 42. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho (0;4), ( 2; 1), (5; 1)A B C− − − . Gọi G  là trọng tâm tam 

giác ,ABC I  là trung điểm đoạn CG . Trên AC  lấy điểm F  sao cho 
1

4
CF FA= .  Tìm tọa độ 

điểm F ? 
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Trả lời: (4;0)F  

Lời giải 

 

a) Ta có: ( 2; 5)AB = − −  và (5; 5)AC = − . 

Vì 
2 5

5 5

− −

−

 nên AB  không cùng phương với AC  

  Ba điểm , ,A B C  không thẳng hàng   Ba điểm , ,A B C  tạo thành một tam giác. 

b) G  là trọng tâm 

0 2 5
1

23
1;

4 1 1 2 3

3 3

G

G

x

ABC G

y

− +
= =  

    
− −   = =



. 

I  là trung điểm 

1 5
3

2 1
3;2

61
13

2 6

I

I

x

GC I

y

+
= =

  
  −  

−  
= = −



. 

1
5 (0 )

41 4
(4;0).

014
1 (4 )

4

F F
F

F
F F

x x
x

CF FA F
y

y y


− = − =

=    
= + = −

  

Câu 43. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có ( 4;1), (2;4), (2; 2)A B C− − . 

Tìm tọa độ trực tâm H  của tam giác ABC . 

Trả lời: 
1

;1
2

H
 
 
 

 

Lời giải 

Gọi ( ; )H x y  là trực tâm của ABC . 
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Ta có *)
0

(
0

⊥  =


 
 
 ⊥  =

AH BC AH BC

BH AC BH AC
. 

Ta có ( 4; 1), (0; 6), ( 2; 4), (6; 3)AH x y BC BH x y AC= + − = − = − − = − . 

Nên 

1
6( 1) 0 1

(*) 2
6( 2) 3( 4) 0 2 0

1

  
− − = = =  

    
− − − = − =   =

y y x

x y x y
y

. 

Vậy 
1

;1
2

H
 
 
 

. 

Câu 44. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có ( 4;1), (2;4), (2; 2)A B C− − . 

Tìm tọa độ điểm I  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

Trả lời: 
1

;1
4

I
− 

 
 

 

Lời giải 

Giả sử ( ; )I x y  là tâm đường tròn ngoại tiếp ABC . 

Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của cạnh BC  và AC . 

Ta có (2;1)M  và 
1

1;
2

N
 
− − 
 

. 

Vì I  là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC  nên 

6(1 ) 0 1
0

41
6( 1 ) 3( ) 00 12

y
IM BC IM BC x

IN AC x yIN AC y

  − − = 
⊥  = = −   

     
⊥ − − − − − = =    =  

Vậy 
1

;1
4

I
− 

 
 

. 

Câu 45. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho bốn điểm (0;1), (1;3), (2;7)A B C  và (0;3)D . Tìm giao 

điểm của hai đường thẳng AC  và BD . 

Trả lời: 
2

;3
3

I
 
 
 

 

Lời giải 
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Gọi ( ; )I x y  là giao điểm AC  và BD  

Suy ra ,AI AC  cùng phương và ,BI BD  cùng phương. 

Mặt khác, ( ; 1), (2;6)AI x y AC= − =  suy ra 
1

6 2 2(1)
2 6

x y
x y

−
=  − = − . 

Và ( 1; 3), ( 1;0)BI x y BD= − − = −  suy ra 3y = . 

Thế vào (1) ta có 
2

3
x = . 

Vậy 
2

;3
3

I
 
 
 

 là điểm cần tìm. 

Câu 46. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm (3;6), (2; )A B x . Xác định tọa độ điểm B  

biết rằng 12OA OB = . 

Trả lời: (2;1)B  

Lời giải 

Ta có: (3;6), (2; )OA OB x= = . 

Khi đó: 12 3.2 6 12 1OA OB x x =  + =  = . 

Vậy tọa độ điểm B  cần tìm là (2;1)B . 

Câu 47. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hai điểm (2;0)A  và (0;2)B . Tìm tọa độ điểm C  sao 

cho tam giác ABC  vuông cân tại C . 

Trả lời: 1 2(0;0), (2;2)C C  

Lời giải 

Gọi ( ; )C x y , khi đó (2 ; ), ( ;2 )CA x y CB x y= − − = − − . 

Điều kiện để tam giác ABC  vuông cân tại C  là 

2 2 2 2

0

0(2 ) (2 )
.

(2 ) ( ) ( )(2 ) 0 2

2

x

yCA CB x y x y

CA CB x x y y x

y

   =
  

== − + = + −     ⊥ −  − + − − = =    =  
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Vậy có hai điểm C  thỏa mãn yêu cầu bài toán là 
1 2(0;0), (2;2)C C . 

Câu 48. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có (0;4), ( 3;0)A B −  và (10;4)C . Gọi 

,M N  là chân các đường phân giác trong và phân giác ngoài của góc A . Tìm tọa độ M  và N . 

Trả lời: 
4 4

;
3 3

M
 
 
 

, ( 16; 4)N = − −  

Lời giải 

Ta có: 
( 3; 4) 5

(10;0) 10

AB AB

AC AC

 = − −  =


=  =

. 

Gọi ( );M MM x y . 

Ta có: 
( )

( )

41
3 10

1 32

1 42
0 4

2 3

MM M

M M M

xx x
AB

MB MC MC
AC

y y y

 
=− − = −  −  

= −  = −    
 − = −  − =

 

. 

Suy ra 
4 4

;
3 3

M
 
 
 

. 

Gọi ( );N NN x y . 

Ta có 

( )

( )

1
3 10

161 2

412
0 4

2

N N
N

N
N N

x x
xAB

NB NC NC
yAC

y y


− − =  − = −

=  =    
= − − =  −



. 

Suy ra ( 16; 4)N = − − . 

Câu 49. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho hình bình hành ABCD  có (3;4), (8;1)A C . Gọi M  là 

trung điểm của cạnh ,BC N  là giao điểm của BD  và AM . Xác định các đỉnh còn lại của hình 

bình hành ABCD , biết 
13

;2
3

N
 
 
 

. 

Trả lời: (2;1), (9;4)B D  

Lời giải 
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Vì I  là tâm của hình bình hành ABCD  

Nên I  là trung điểm của AC  

3 8 11

11 52 2
; .

4 1 5 2 2

2 2

I

I

x

I

y

+
= =  

   
+   = =

  

Xét tam giác ABC  thì ,Bi AM  là hai đường trung tuyến nên N  là trọng tâm tam giác ABC . 

Do đó 

3 813

23 3
(2;1)

14 1
2

3

B

B

BB

x

x
B

yy

+ +
= =

  
=+ +  =



. 

Gọi ( );D DD x y . 

Do I  trung điểm của 
2 11 9

1 5 4

D D

D D

x x
BD

y y

 + = =
  

+ = = 
 nên (9;4)D . 

Vậy (2;1), (9;4)B D . 

Câu 50. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có (1;3), ( 3;1), (5; 6)A B C− − . 

Tìm tọa độ điểm P  cố định và hằng số k  để hệ thức sau thỏa mãn với mọi điểm M : 

2MA MB MC kMP+ + = . 

Trả lời: 4k =  

Lời giải 

Gọi I  là điểm sao cho 2 0 (2; 2)IA IB IC I+ + =  − . 

Ta có: 2 4 (1)MA MB MC kMP MI kMP+ + =  =  
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Do hệ thức đã cho đúng với mọi M , nên (1) cũng đúng với mọi M . 

Do đó (1) cũng đúng khi M P , khi đó: 4 (2; 2)PI kPP P I P=    − . 

Từ đó suy ra (1) 4 4MI kMI k =  = . 

Câu 51. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có (1;3), ( 3;1), (5; 6)A B C− − . 

Tìm tọa độ điểm E  trên Ox  sao cho EA EB+  đạt giá trị nhỏ nhất. 

Trả lời: ( 2;0)E −  

Lời giải 

Gọi ( ;0)E e . 

Ta có: ,A B  nằm cùng phía với Ox . 

Gọi ( 3; 1)B − −  là điểm đối xứng của B  qua Ox . 

Khi đó: EA EB EA EB+ = +  đạt giá trị nhỏ nhất khi , ,A E B  thẳng hàng. 

Suy ra 
1 9 3

3 3
3 3

e eAE
AE EB

EB





− = − −
=  =  

=
 

2 ( 2;0)e E = −  −  

Câu 52. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  có (1;3), ( 3;1), (5; 6)A B C− − . 

Tìm tọa độ điểm F  trên Oy  sao cho | 3 2 |FA FB FC+ −  đạt giá trị nhỏ nhất. 

Trả lời: (0;9)F  

Lời giải 

Gọi J  là điểm sao cho 3 2 0 ( 9;9)JA JB JC J+ − =  − . 

Suy ra 3 2 2 | 3 2 | 2FA FB FC FJ FA FB FC FJ+ − =  + − = . 

Nên | 3 2 |FA FB FC+ −  đạt giá trị nhỏ nhất khi FJ  nhỏ nhất. 

Khi đó F  là hình chiếu của J  trên Oy . 

Vậy (0;9)F . 
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