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§4 – PHƯƠNG TRÌNH QUY VỀ PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 

 

 

 

  

 

 

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

 

❶. Phương trình dạng:  

Để giải phương trình:  

Ta la m như sau:  

Bướ c ➀: Bì nh phướng hai vế , ru t gọ n rọ i gia i phướng trì nh ba  c 2 họa  c ba  c nha t. 

Bướ c ➁: Thư  la i ca c gia  tri   tì m đướ c cọ  thọ a phướng trì nh ban đa u hay khọ ng? Sau đọ  kế t 

lua  n nghiế  m 

Hoặc ඥ𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = ඥ𝑑𝑥2 + 𝑒𝑥 + 𝑓 ⇔ ቐ

𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥+ 𝑐 ≥ 0
𝑑𝑥2 + 𝑒𝑥+ 𝑓 ≥ 0

𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑑𝑥2 + 𝑒𝑥+ 𝑓

 

❷. Phương trình dạng:  

Để giải phương trình:  

Ta la m như sau:  

Bướ c ➀: Bì nh phướng hai vế , ru t gọ n rọ i gia i phướng trì nh ba  c 2 họa  c ba  c nha t. 

Bướ c ➁: Thư  la i ca c gia  tri   tì m đướ c cọ  thọ a phướng trì nh ban đa u hay khọ ng? Sau đọ  

kế t lua  n nghiế  m 

Hoặc ඥ𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 𝑑𝑥+ 𝑒 ⇔ ൜
𝑑𝑥 + 𝑒 ≥ 0

𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = ሺ𝑑𝑥 + 𝑒ሻ2
 

Chú ý: Một số dạng phương trình chứa ẩn dưới dấu căn khác 

➀. Dạng:  ξ𝐴 = 𝐵 ⇔ ቄ
𝐵 ≥ 0
𝐴 = 𝐵2

  

➁. Dạng:  ξ𝐴 + ξ𝐵 = ξ𝐶 ⇔ ൜
𝐴 ≥ 0 ;𝐵 ≥ 0

𝐴 + 𝐵 + 2ξ𝐴𝐵 = 𝐶
 

➂. Dạng:  ξ𝐴 + ξ𝐵 = ξ𝐶 + ξ𝐷. 

 

Lý thuyết 
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Câu 1. Cho phương trình ( )22 3 5 *x x x+ + = − − . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương 2 vế của phương trình ta được 
2 9 22 0x x− − =    

b) Phương trình 
22 3 5x x x+ + = − − và phương trình 

2 9 22 0x x− − =  có chung tập 

nghiệm 

  

c) 11; 2x x= = −  là nghiệm của phương trình (*)   

d) Tập nghiệm của phương trình (*) là S =    

Câu 2. Cho phương trình 
2 24 5 2 3 1x x x x− − = + + (*). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương hai vế của phương trình (*), ta được  
2 7 6 0x x− + =    

b) 1x = −  là nghiệm của phương trình (*)   

c) Tổng các nghiệm của phương trình (*) bằng 1−    

d) Phương trình (*) có 1 nghiệm phân biệt   

Câu 3. Cho phương trình 
2 25 8 2 2− + = +x x x  (*). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

Ⓑ. Trắc nghiệm Đ/S 

 

Nế u A+B = C+D (họa  c A.B = C.D) thì  bì nh phướng 2 vế  ta đướ c phướng trì nh tướng đướng. 

Nế u A+C = B+D (họa  c A.C = B.D)  thì  pha i đưa phướng trì nh vế  da ng:   sau 

đọ  bì nh phướng hai vế , tì m nghiế  m sau đọ  thư  la i đế  chọ n nghiế  m. 

➃. Dạng:    

La  p phướng hai vế  ta đướ c: . 

Sau đọ  thay thế :  va ọ phướng trì nh, ta đướ c:   

Chú ý: sư  thay thế  na y cọ  thế  da n đế n nghiế  m ngọa i lai, vì  va  y pha i thư  la i nghiế  m. 

 

Lý thuyết 
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a) 2 2 0+ x  đúng  x .    

b) Bình phương hai vế ta được − =2

4 3 0x x    

c) Phương trình (*) có 2 nghiệm   

d) Tổng các nghiệm của phương trình (*) bằng 0   

Câu 4. Cho phương trình 
22 6 2+ − = +x x x (*) . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương 2 vế phương trình ta được 
2 3 10 0x x− − =    

b) Điều kiện của phương trình (*) là 2x     

c) Phương trình (*) có 2 nghiệm   

d) Tổng bình phương các nghiệm của phương trình (*) bằng 20   

Câu 5. Cho phương trình ( )2( 1) 4 4 14 0+ + − − + + =x x x x  (*). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện: 4x     

b) Phương trình (*) có 3 nghiệm phân biệt   

c) Các nghiệm của phương trình (*) nhỏ hơn 5   

d) Tổng các nghiệm của phương trình (*) bằng 2   

Câu 6. Cho phương trình ( )
2

2 22 3 2 2 (2 3) 0+ − − + + − + =x x x x  (*) .Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện: 3x  −    

b) Phương trình (*) có 3 nghiệm phân biệt   

c) 7

3
=x  là nghiệm của phương trình (*) 

  

d) Nghiệm của phương trình (*) nhỏ hơn 2   

Câu 7. Cho phương trình 
2 2 4 2+ + = −x x x  (*). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện 2x     

b) Bình phương 2 vế phương trình (*) ta được 
2 3 1 0x x+ + =    

c) Phương trình (*) có 2 nghiệm phân biệt   

d) Các nghiệm của phương trình (*) thuộc    

Câu 8. Cho phương trình 
2 22 5 11+ = − +x x x  (*). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 
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Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện: 0x     

b) Bình phương 2 vế phương trình (*) ta được 
2 6 0x x+ − =    

c) Phương trình (*) có 1 nghiệm   

d) Giả sử ( )1 2 1 2,x x x x  là nghiệm của phương trình (*) khi đó: 1 22 7x x− =    

Câu 9. Cho 2 phương trình ( )5 10 8 1x x+ = −  và ( )23 9 1 2 2x x x− + = − . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Phương trình (1) có 1 nghiệm   

b) Phương trình (2) có 2 nghiệm   

c) Phương trình (1) và (2) có chung tập nghiệm   

d) Tổng các nghiệm của phương trình (1) và (2) bằng 6   

Câu 10. Cho các phương trình sau ( )2 22 2 3 1x x x x− − = − + +  và ( )22 3 1 2x x x+ = − + . Các mệnh đề 

sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt   

b) Phương trình (2) có 1 nghiệm   

c) 
Tổng các nghiệm của phương trình (1) bằng 

3

2
 

  

d) 
Tổng các nghiệm của phương trình (2) bằng 

2

3
 

  

Câu 11. Cho các phương trình sau: ( )3 2 1x x− =  và ( )7 11 1 0 2x x+ + + = . Các mệnh đề sau đúng hay 

sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt   

b) Phương trình (2) có 2 nghiệm phân biệt   

c) Tổng các nghiệm của phương trình (1) bằng 1   

d) Nghiệm của phương trình (2) nhỏ hơn 5    

Câu 12. Cho phương trình 2 2( 2) 2 4 4− + = −x x x . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện 2x     

b) Phương trình có 3 nghiệm   



 

6 

  

c) Tổng các nghiệm của phương trình bằng 5   

d) Các nghiệm của phương trình là các số chẵn   

 

Câu 13. Cho phương trình 2 3 10 2( 3) 3 1 0− + + − + =x x x x . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện: 3x     

b) Phương trình có 3 nghiệm   

c) Các nghiệm của phương trình nhỏ hơn 2   

d) Các nghiệm của phương trình là số lẻ   

Câu 14. Cho phương trình  2 25 28 29 5 6 (1)x x x x− − = − +  . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương hai vế của phương trình (1), ta được: 
24 23 35 0x x− − =    

b) Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt   

c) Nghiệm lớn nhất của phương trình (1) là một số tự nhiên   

d) Nghiệm nhỏ nhất của phương trình (1) là một số nguyên âm   

Câu 15. Cho phương trình 
2 25 2 2 3− − + = − −x x x x (2). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương hai vế phương trình (2), ta được: 
22 3 5 0x x+ − =     

b) Phương trình (2) có chung tập nghiệm với phương trình 2 5 0x+ =    

c) Phương trình (2) có 2 nghiệm phân biệt   

d) Các nghiệm của phương trình (2) nhỏ hơn 3    

Câu 16. Cho phương trình 
2 22 3 2 5 0+ − − − + =x x x (3). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương hai vế phương trình (3), ta được: 
22 2 3 0x x+ − =     

b) Phương trình (3) có chung tập nghiệm với phương trình 
23 2 8 0x x+ − =    

c) Phương trình (3) có một nghiệm   

d) Phương trình (3) có các nghiệm là các số nguyên âm   

Câu 17. Cho phương trình 
2 6 17 3− + =x x  (1). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương hai vế phương trình (1), ta được: 
2 6 8 0x x− + =     
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b) Phương trình (1) có một nghiệm   

c) Phương trình (1) có một nghiệm nhỏ hơn 3   

d) Tổng các nghiệm của phương trình (1) bằng 6   

Câu 18. Cho phương trình 
23 9 1 2− + = −x x x (2). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương hai vế phương trình (2), ta được: 
22 5 3 0x x− − =    

b) Phương trình (2) có chung tập nghiệm với phương trình 2 1 0x+ =    

c) 
Tổng các nghiệm của phương trình (2) bằng 

5

2
 

  

d) Nghiệm nhỏ nhất của phương trình (2) nhỏ hơn 0    

Câu 19. Cho phương trình 
24 2 2+ − + =x x x (3). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Bình phương hai vế phương trình (3), ta được 
22 3 0x x− =    

b) Phương trình (3) có chung tập nghiệm với phương trình 2 6 0x− =    

c) Phương trình (3) có 2 nghiệm phân biệt   

d) Tổng các nghiệm của phương trình (3) bằng 3     

Câu 20. Cho phương trình 3 2 1 7− = + +x x (1). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 
Điều kiện 

2

3
x   

  

b) Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt   

c) Phương trình (1) có chung tập nghiệm với phương trình ( )
2

9 0x − =    

d) Tổng các nghiệm của phương trình (1) bằng 11   

Câu 21. Cho phương trình 2( 2) 2 7 4− + = −x x x  (3). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 
Điều kiện 

7

2
x   

  

b) Phương trình (3) có 2 nghiệm phân biệt   

c) Tổng các nghiệm của phương trình (3) bằng 3   

d) Các nghiệm của phương trình (3) là các số tự nhiên   

Câu 22. Cho phương trình 
22 1 3 1 0− + − + =x x x  (4). Các mệnh đề sau đúng hay sai? 
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Mệnh đề Đúng Sai 

a) 
Điều kiện: 

1

2
x  

  

b) Phương trình (4) có 3 nghiệm phân biệt   

c) Phương trình (4) có nghiệm lớn nhất là một số tự nhiên   

d) Tổng các nghiệm của phương trình (4) bằng 3 2−    

Câu 23. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Phương trình 
24 3 3 2 3− − = +x x x  có 2 nghiệm phân biệt   

b) Phương trình 
2 212 28 2 14 24+ + = + +x x x x có 2 nghiệm phân biệt   

c) Phương trình 
2 24 5 8 2 2 2 0− − + − + − =x x x x có 2 nghiệm phân biệt   

d) Phương trình 
2 22 12 14 5 26 6− − = − −x x x x có 2 nghiệm phân biệt   

Câu 24. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Phương trình 
2 4 3 2 5− + − = −x x x  có 2 nghiệm phân biệt   

b) Phương trình 
2 3 4 3 1+ + − =x x x  có 2 nghiệm phân biệt   

c) Phương trình 2 2 8 3( 4)− − = −x x x  có 2 nghiệm phân biệt   

d) Phương trình 
211 64 97 3 11− + = −x x x  có 2 nghiệm phân biệt   

Câu 25. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Phương trình 3 1 1 8+ + + =x x có 2 nghiệm phân biệt   

b) Phương trình 7 4 1 3+ − + =x x  có 2 nghiệm phân biệt   

c) Phương trình 5 1 2 3 14 7+ + + = +x x x có 2 nghiệm phân biệt   

d) Phương trình 3 3 5 2 4− − − = −x x x có 2 nghiệm phân biệt   

Câu 26. Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Phương trình 
2 24+ − = −x x x x có 2 nghiệm   

b) Phương trình 
2 23 2 2 5 1− + = − −x x x x có 2 nghiệm   

c) Phương trình 
22 1 5+ − = −x x x có 2 nghiệm   
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d) Phương trình 
2 6 3 4− + + = −x x x có 2 nghiệm   

Câu 27. Cho phương trình 2( 1) ( 2) 2− + + =x x x x x . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 0=x  là nghiệm của phương trình   

b) Phương trình có 2 nghiệm phân biệt   

c) Tổng các nghiệm của phương trình bằng 9   

d) Nghiệm lớn nhất của phương trình nhỏ hơn 2   

Câu 28. Cho phương trình 2 2( 3) 10 12+ − = − −x x x x . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện 10 10x−      

b) 3= −x  là nghiệm của phương trình    

c) Phương trình có 2 nghiệm phân biệt   

d) Tổng các nghiệm của phương trình bằng 3    

Câu 29. Cho phương trình 
2 5 5+ + =x x . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện 5x  −    

b) Phương trình tương đương với phương trình 2 ( 5) ( 5) 0x x x x− + + + + =    

c) Phương trình có 2 nghiệm phân biệt   

d) Tích các nghiệm của phương trình là một số dương   

Câu 30. Cho phương trình 22 6 10 5( 2) 1 0− + − − + =x x x x . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) Điều kiện 1x  −    

b) Phương trình tương đương với phương trình 22( 2) 2( 1) 5( 2) 1 0x x x x− + + − − + =    

c) 0x =  là nghiệm của phương trình   

d) Tổng các nghiệm của phương trình bằng 11   

Câu 31. Cho phương trình 
24 2 3 8 1+ + = +x x x . Các mệnh đề sau đúng hay sai? 

Mệnh đề Đúng Sai 

a) 
Điều kiện: 

3

2
x   
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b) 
Phương trình tương đương với phương trình 

2 2
3 1

2 2 3
2 2

x x
   

− = + −   
   

 
  

c) Phương trình có 4 nghiệm phân biệt   

d) 
Phương trình có một nghiệm dương lớn hơn 

3

2
 

  

 

LỜI GIẢI 

 

Câu 1. Cho phương trình ( )22 3 5 *x x x+ + = − − . Khi đó: 

a) Bình phương 2 vế của phương trình ta được 
2 9 22 0x x− − =  

b) Phương trình 
22 3 5x x x+ + = − − và phương trình 

2 9 22 0x x− − =  có chung tập nghiệm 

c) 11; 2x x= = −  là nghiệm của phương trình (*) 

d) Tập nghiệm của phương trình (*) là S =  

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

 

2 22 3 5 0 2 3 5x x x x x x+ + + + =  + + = − − . 

Bình phương hai vế của phương trình, ta được: 

2 2 22 3 10 25 9 22 0 11x x x x x x x+ + = + +  − − =  =  hoặc 2x = −  

Thay lần lượt 11; 2x x= = −  vào phương trình đã cho, ta thấy hai giá trị này đều không thỏa mãn. Do đó, 

phương trình đã cho vô nghiệm. 

Vậy tập nghiệm của phương trình đã cho là S =  

Câu 2. Cho phương trình 
2 24 5 2 3 1x x x x− − = + + (*). Khi đó: 

a) Bình phương hai vế của phương trình (*), ta được  
2 7 6 0x x− + =  

b) 1x = −  là nghiệm của phương trình (*) 

c) Tổng các nghiệm của phương trình (*) bằng 1−  

d) Phương trình (*) có 1 nghiệm phân biệt 

Lời giải 
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a) Sai b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

2 2 2 24 5 2 3 1 0 4 5 2 3 1.x x x x x x x x− − − + + =  − − = + +  

Bình phương hai vế của phương trình, ta được: 
2 2 24 5 2 3 1 7 6 0 1x x x x x x x− − = + +  + + =  = −   

hoặc 6x = − . 

Thay lần lượt 1; 6x x= − = −  vào phương trình đã cho, ta thấy hai giá trị này đều thoả mãn. 

Vậy tập nghiệm của phương trình đã cho là { 1; 6}S = − − . 

Câu 3. Cho phương trình 
2 25 8 2 2− + = +x x x  (*). Khi đó: 

a) 
2 2 0+ x  đúng  x .  

b) Bình phương hai vế ta được − =2

4 3 0x x  

c) Phương trình (*) có 2 nghiệm 

d) Tổng các nghiệm của phương trình (*) bằng 0 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

 

a) Ta có: 
2 2 0+ x  đúng  x .  

Bình phương hai vế ta được 
2 2 2

0
5 8 2 2 4 8 0

2

x
x x x x x

x

 =
− + = +  − =  

=
 

Vậy tập nghiệm của phương trình là {0;2}=S . 

Câu 4. Cho phương trình 
22 6 2+ − = +x x x (*) . Khi đó: 

a) Bình phương 2 vế phương trình ta được 
2 3 10 0x x− − =  

b) Điều kiện của phương trình (*) là 2x   

c) Phương trình (*) có 2 nghiệm 

d) Tổng bình phương các nghiệm của phương trình (*) bằng 20 

Lời giải 
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a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

b) Ta có: 
2

2 2 2

2 0 2
2 6 2

2 6 ( 2) 3 10 0

 +   −
+ − = +   

+ − = + − − =

x x
x x x

x x x x x
 

Phương trình 
2 3 10 0− − =x x  có hai nghiệm 2, 5= − =x x . Ta thấy 2= −x  và 5=x  đều thoả mãn 2 −x . 

Vậy tập nghiệm của phương trình là { 2;5}= −S . 

Câu 5. Cho phương trình ( )2( 1) 4 4 14 0+ + − − + + =x x x x  (*). Khi đó: 

a) Điều kiện: 4x   

b) Phương trình (*) có 3 nghiệm phân biệt 

c) Các nghiệm của phương trình (*) nhỏ hơn 5 

d) Tổng các nghiệm của phương trình (*) bằng 2 

Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Đúng 

 Ta có: ( )( )2

2

1 0

1 4 4 14 0

4 4 14 0.

x

x x x x

x x x

 + =
+ + − − + + =  

+ − − + + =

 

Phương trình 1 0+ =x  có nghiệm là 1= −x . 

Ta có: 
2 24 4 14 0 4 4 14+ − − + + =  + = − + +x x x x x x (1) 

Bình phương hai vế phương trình (1) ta có:  

2 24 4 14 3 10 0 5+ = − + +  − − =  =x x x x x x  hoặc 2= −x  (đều thoả mãn 4 0)+ x . 

Vậy tập nghiệm của phương trình ban đầu là { 2; 1;5}= − −S . 

Câu 6. Cho phương trình ( )
2

2 22 3 2 2 (2 3) 0+ − − + + − + =x x x x . (*) Khi đó: 

a) Điều kiện: 3x  −  

b) Phương trình (*) có 3 nghiệm phân biệt 

c) 
7

3
=x  là nghiệm của phương trình (*) 

d) Nghiệm của phương trình (*) nhỏ hơn 2 



 

13 

  

Lời giải 

a) Sai b) Sai c) Sai d) Đúng 

Ta có: ( ) ( )
22 2

2
2 3 2 2 0

2 3 2 2 2 3 0

2 3 0.

x x x
x x x x

x

 + − − + =
+ − − + + − + =  

− + =

 

Phương trình 2 3 0 3 2− + =  + =x x  có nghiệm 1=x . 

Ta có: 
2 22 3 2 2 0 2 3 2 2+ − − + =  + − = −x x x x x x  (2) 

Bình phương hai vế phương trình (2) ta có: 
2 2 22 3 4 8 4 3 10 7 0 1+ − = − +  − + =  =x x x x x x x  hoặc 

7

3
=x  

(đều thoả mãn 2 2 0− x ). Tuy nhiên chỉ có 1=x  thoả mãn phương trình 2 3 0− + =x . 

Vậy tập nghiệm của phương trình ban đầu là {1}=S . 

Câu 7. Cho phương trình 
2 2 4 2+ + = −x x x  (*). Khi đó: 

a) Điều kiện 2x   

b) Bình phương 2 vế phương trình (*) ta được 
2 3 1 0x x+ + =  

c) Phương trình (*) có 2 nghiệm phân biệt 

d) Các nghiệm của phương trình (*) thuộc  

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

Cách giải 1: 

Bình phương hai vế phương trình, ta được: 

2 22 4 2 3 2 0 1 2. x x x x x x x+ + = −  + + =  = −  = −  

Thay giá trị 1= −x  vào phương trình: 3 3=  (thỏa mãn). 

Thay giá trị 2= −x  vào phương trình: 4 4=  (thỏa mãn). 

Vậy tập nghiệm phương trình là { 1; 2}= − −S . 

Cách giải 2: 

Ta có: 
2

2

2 0
2 4 2

2 4 2

− 
+ + = −  

+ + = −

x
x x x

x x x
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2

2 2 1

1 2 23 2 0

x x x

x x xx x

    = −
    

= −  = − = −+ + =  

 

Vậy tập nghiệm phương trình là { 1; 2}= − −S . 

Câu 8. Cho phương trình 
2 22 5 11+ = − +x x x  (*). Khi đó: 

a) Điều kiện: 0x   

b) Bình phương 2 vế phương trình (*) ta được 
2 6 0x x+ − =  

c) Phương trình (*) có 1 nghiệm 

d) Giả sử ( )1 2 1 2,x x x x  là nghiệm của phương trình (*) khi đó: 1 22 7x x− =  

Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

Cách giải 1: 

Bình phương hai vế phương trình, ta được: 

2 2 22 5 11 6 0 2 3. x x x x x x x+ = − +  + − =  =  = −  

Thay giá trị 2=x  vào phương trình: 13 13=  (thỏa mãn). 

Thay giá trị 3= −x  vào phương trình: 23 23=  (thỏa mãn). 

Vậy tập nghiệm phương trình là {2; 3}= −S . 

Cách giải 2: 

Ta có: 

2

2 2 2

2 2

22 5 0,
2 5 11 6 0

32 5 11

 =+    
+ = − +   + − =  

= −+ = − + 

xx x
x x x x x

xx x x
. 

Vậy tập nghiệm phương trình là {2; 3}= −S . 

Câu 9. Cho 2 phương trình ( )5 10 8 1x x+ = −  và ( )23 9 1 2 2x x x− + = − . Khi đó: 

a) Phương trình (1) có 1 nghiệm 

b) Phương trình (2) có 2 nghiệm 

c) Phương trình (1) và (2) có chung tập nghiệm 

d) Tổng các nghiệm của phương trình (1) và (2) bằng 6 
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Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

(1) 5 10 8+ = −x x . 

Cách giải 1: 

Bình phương hai vế phương trình, ta được: 

2 2
3

5 10 64 16 21 54 0 .
18

x
x x x x x

x

=
+ = − +  − + =  

=
 

Thay 3=x  vào phương trình đã cho: 25 5=  (thỏa mãn). 

Thay 18=x  vào phương trình đã cho: 100 10= −  (không thỏa mãn).  

Vậy tập nghiệm phương trình: {3}=S . 

Cách giải 2: 

Ta có: 
2

8 0
5 10 8

5 10 64 16

− 
+ = −  

+ = − +

x
x x

x x x
 

2

8 8
3

3 1821 54 0

x x
x

x xx x

 
   = 

=  =− + = 
 

Vậy tập nghiệm phương trình: {3}=S . 

(2) 
23 9 1 2− + = −x x x . 

Cách giải 1: 

Bình phương hai vế phương trình, ta được: 

2 2 2 1
3 9 1 4 4 2 5 3 0 3 . 

2
x x x x x x x x− + = − +  − − =  =  = −  

Thay 3=x  vào phương trình đã cho, ta được: 1 1=  (thỏa mãn). Thay 
1

2
= −x  vào phương trình đã cho, ta 

được: 
25 5

4 2
= −  (không thỏa mãn). Vậy tập nghiệm phương trình: {3}=S . 
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Cách giải 2: 

Ta có: 2

2 2

2 0
3 9 1 2

3 9 1 4 4 0

− 
− + = −  

− + = − + =

x
x x x

x x x x
 

2

2
2

31
32 5 3 0

2

x
x

x
x xx x

  
   = 

=  = −− + = 


 

Vậy tập nghiệm phương trình: {3}=S . 

Câu 10. Cho các phương trình sau ( )2 22 2 3 1x x x x− − = − + +  và ( )22 3 1 2x x x+ = − + . Khi đó: 

a) Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt 

b) Phương trình (2) có 1 nghiệm 

c) Tổng các nghiệm của phương trình (1) bằng 
3

2
 

d) Tổng các nghiệm của phương trình (2) bằng 
2

3
 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

(1) Bình phương hai vế phương trình, ta có: 

2 2 2 5
2 2 3 2 3 5 0 1 . 

2
x x x x x x x x− − = − + +  − − =  = −  =  

Thay các giá trị 
5

1,
2

= − =x x  vào phương trình đã cho, ta thấy chúng đều thỏa mãn. 

Vậy tập nghiệm phương trình là: 
5

1;
2

 
= − 
 

S . 

(2) Bình phương hai vế phương trình, ta có: 

2 2 1
3 1 2 3 2 1 0 1 . 

3
x x x x x x x− + = +  − − =  =  = −  

Thay các giá trị 
1

1,
3

= = −x x  vào phương trình đã cho, ta thấy chúng đều thỏa mãn. Vậy tập nghiệm phương 

trình là: 
1

1;
3

 
= − 
 

S . 
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Câu 11. Cho các phương trình sau: ( )3 2 1x x− =  và ( )7 11 1 0 2x x+ + + = . Khi đó: 

a) Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt 

b) Phương trình (2) có 2 nghiệm phân biệt 

c) Tổng các nghiệm của phương trình (1) bằng 1 

d) Nghiệm của phương trình (2) nhỏ hơn 5  

Lời giải 

a) Sai b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

(1) Ta có: 
2 2

0 0 0
3 2 1

3 2 2 3 0 1 3

   
− =     =  

− = + − = =  = − 

x x x
x x x

x x x x x x
. Vậy tập nghiệm phương 

trình là: {1}=S . 

(2) Ta có: 7 11 1 0 7 11 1+ + + =  + = − −x x x x  

2 2

1
1 0 1 5 65

.5 65
37 11 2 1 5 10 0

2

x
x x

x
x x x x x x

   −
− −   − −  

    =   
+ = + + − − = =  



 

Vậy tập nghiệm phương trình là: 
5 65

3

 − 
=  
  

S . 

Câu 12. Cho phương trình 2 2( 2) 2 4 4− + = −x x x . Khi đó: 

a) Điều kiện 2x   

b) Phương trình có 3 nghiệm 

c) Tổng các nghiệm của phương trình bằng 5 

d) Các nghiệm của phương trình là các số chẵn 

Lời giải 

a)  Sai b) Đúng c) Sai d) Đúng 

Ta có: 2 2( 2) 2 4 4− + = −x x x  

2

2

2 0
( 2) 2 4 ( 2)( 2)

2 4 2

− =
 − + = − +  

+ = +

x
x x x x

x x
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2 2 2

2 2 2 2

02 0 2 2

42 4 4 4 4 0 0 4

 = = = =
   

    =+   −  −           =+ = + + − = =  =   

x x x x

xx x x

xx x x x x x x

. 

Vậy tập nghiệm phương trình là: {0;2;4}=S . 

Câu 13. Cho phương trình 2 3 10 2( 3) 3 1 0− + + − + =x x x x . Khi đó: 

a) Điều kiện: 3x   

b) Phương trình có 3 nghiệm 

c) Các nghiệm của phương trình nhỏ hơn 2 

d) Các nghiệm của phương trình là số lẻ 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

Ta có: 2 3 10 2( 3) 3 1 0− + + − + =x x x x  

( )2 2 2

2 2

6 9 ( 3 1) 2( 3) 3 1 0 [( 3) 3 1] 0

( 3) 3 1 0 3 1 3

3 0 3 3
1.

1 83 1 9 6 9 8 0

x x x x x x x

x x x x

x x x
x

x xx x x x x

 − + + + + − + =  − + + =

 − + + =  + = −

−    
    =  

=  =+ = − + − + =  

 

Vậy tập nghiệm của bất phương trình là: {1}=S . 

Câu 14. Cho phương trình  2 25 28 29 5 6 (1)x x x x− − = − +  . Khi đó: 

a) Bình phương hai vế của phương trình (1), ta được: 
24 23 35 0x x− − =  

b) Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt 

c) Nghiệm lớn nhất của phương trình (1) là một số tự nhiên 

d) Nghiệm nhỏ nhất của phương trình (1) là một số nguyên âm 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 

Bình phương hai vế của phương trình (1), ta được: 
2 2 25 28 29 5 6 4 23 35 0 7− − = − +  − − =  =x x x x x x x  

hoặc 
5

4
= −x . 
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Thay lần lượt các giá trị trên vào phương trình đã cho, ta thấy 7=x  và 
5

4
= −x  thỏa mãn. 

Vậy nghiệm của phương trình (1) là 7=x  và 
5

4
= −x . 

Câu 15. Cho phương trình 
2 25 2 2 3− − + = − −x x x x . (2) Khi đó: 

a) Bình phương hai vế phương trình (2), ta được: 
22 3 5 0x x+ − =   

b) Phương trình (2) có chung tập nghiệm với phương trình 2 5 0x+ =  

c) Phương trình (2) có 2 nghiệm phân biệt 

d) Các nghiệm của phương trình (2) nhỏ hơn 3  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

Bình phương hai vế phương trình (2), ta được: 
2 2 25 2 2 3 2 3 5 0 1− − + = − −  + − =  =x x x x x x x  hoặc 

5

2
= −x . 

Thay lần lượt các giá trị trên vào phương trình (1) ta thấy chỉ có 
5

2
= −x  thỏa mãn. Vậy nghiệm của phương 

trình (1) là 
5

2
= −x . 

Câu 16. Cho phương trình 
2 22 3 2 5 0+ − − − + =x x x . (3) Khi đó: 

a) Bình phương hai vế phương trình (3), ta được: 
22 2 3 0x x+ − =   

b) Phương trình (3) có chung tập nghiệm với phương trình 
23 2 8 0x x+ − =  

c) Phương trình (3) có một nghiệm 

d) Phương trình (3) có các nghiệm là các số nguyên âm 

Lời giải 

a) Sai b) Sai c) Đúng d) Sai 

 

2 2 2 22 3 2 5 0 2 3 2 5+ − − − + =  + − = − +x x x x x x .(3) 

Bình phương hai vế phương trình (3), ta được: 
2 2 22 3 2 5 3 2 8 0 2+ − = − +  + − =  = −x x x x x x  hoặc 

4

3
=x . 
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Thay lần lượt các giá trị trên vào phương trình (3) ta thấy chỉ có 
4

3
=x  thỏa mãn.  

Vậy nghiệm của phương trình (2) là 
4

3
=x . 

Câu 17. Cho phương trình 
2 6 17 3− + =x x . (1) Khi đó: 

a) Bình phương hai vế phương trình (1), ta được: 
2 6 8 0x x− + =   

b) Phương trình (1) có một nghiệm 

c) Phương trình (1) có một nghiệm nhỏ hơn 3 

d) Tổng các nghiệm của phương trình (1) bằng 6 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

a) Bình phương hai vế phương trình (1), ta được: 
2 26 17 9 6 8 0 2− + =  − + =  =x x x x x  hoặc 4=x . 

Thay lần lượt các giá trị trên vào phương trình đã cho, ta thấy 2=x  và 4=x  thỏa mãn. 

Vậy nghiệm của phương trình (1) là 2=x  và 4=x . 

Câu 18. Cho phương trình 
23 9 1 2− + = −x x x . (2) Khi đó: 

a) Bình phương hai vế phương trình (2), ta được: 
22 5 3 0x x− − =  

b) Phương trình (2) có chung tập nghiệm với phương trình 2 1 0x+ =  

c) Tổng các nghiệm của phương trình (2) bằng 
5

2
 

d) Nghiệm nhỏ nhất của phương trình (2) nhỏ hơn 0  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

Bình phương hai vế phương trình (2), ta được: 

2 2 2 23 9 1 (2 ) 3 9 1 4 4x x x x x x x− + = −  − + = − +  
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2 1
2 5 3 0

2
 − − =  = −x x x  hoặc 3=x . 

Thay lần lượt các giá trị trên vào phương trình đã cho, ta thấy chỉ có 
1

2
= −x  thỏa mãn. 

Vậy nghiệm của phương trình (2) là 
1

2
= −x . 

Câu 19. Cho phương trình 
24 2 2+ − + =x x x .(3) Khi đó: 

a) Bình phương hai vế phương trình (3), ta được 
22 3 0x x− =  

b) Phương trình (3) có chung tập nghiệm với phương trình 2 6 0x− =  

c) Phương trình (3) có 2 nghiệm phân biệt 

d) Tổng các nghiệm của phương trình (3) bằng 3   

Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Đúng 

2 24 2 2 4 2 2+ − + =  + − = −x x x x x x . 

Bình phương hai vế phương trình ta được 

2 2 2 2 24 2 ( 2) 4 2 4 4 2 6 0 0+ − = −  + − = − +  − =  =x x x x x x x x x x  hoặc 3=x . 

Thay lần lượt các giá trị trên vào phương trình đã cho, ta thấy chỉ có 3=x  thỏa mãn. 

Vậy nghiệm của phương trình (3) là 3=x . 

Câu 20. Cho phương trình 3 2 1 7− = + +x x . (1) Khi đó: 

a) Điều kiện 
2

3
x   

b) Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt 

c) Phương trình (1) có chung tập nghiệm với phương trình ( )
2

9 0x − =  

d) Tổng các nghiệm của phương trình (1) bằng 11 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

Điều kiện: 
3 2 0 2

7 0 3

− 
 

+ 

x
x

x
. 



 

22 

  

(1) 3 2 7 1 3 2 8 7 7 5 − = + +  − = + + +  + = −x x x x x x x  

2

5
5 0

99
7 10 25

2

 
−  

   == 
+ = − +   =

x
x

xx
x x x

x

. 

Kết hợp điều kiện, ta được nghiệm của phương trình là 9=x . 

Câu 21. Cho phương trình 2( 2) 2 7 4− + = −x x x  (3). Khi đó: 

a) Điều kiện 
7

2
x   

b) Phương trình (3) có 2 nghiệm phân biệt 

c) Tổng các nghiệm của phương trình (3) bằng 3 

d) Các nghiệm của phương trình (3) là các số tự nhiên 

Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Đúng 

Điều kiện: 
7

2 7 0
2

+    −x x . 

2( 2) 2 7 4 ( 2) 2 7 ( 2)( 2)− + = −  − + = − +x x x x x x x  

2 0
( 2)[ 2 7 ( 2)] 0

2 7 2

− =
 − + − + =  

+ = +

x
x x x

x x
. 

+) 2 0 2− =  =x x  (thỏa mãn). 

+) 
2 2

2 0 2
2 7 2

2 7 ( 2) 2 3 0

 +   −
+ = +   

+ = + + − =

x x
x x

x x x x
. 

Vậy phương trình (3) có hai nghiệm 2=x  và 1=x . 

Câu 22. Cho phương trình 
22 1 3 1 0− + − + =x x x . (4) Khi đó: 

a) Điều kiện: 
1

2
x  

b) Phương trình (4) có 3 nghiệm phân biệt 

c) Phương trình (4) có nghiệm lớn nhất là một số tự nhiên 

d) Tổng các nghiệm của phương trình (4) bằng 3 2−  
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Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

Điều kiện: 
1

2
x . 

2 2 2(4) 2 1 (2 1) 0 ( 2 1 ) ( 2 1) 0 − − + − − =  − − + − − =x x x x x x x x  

( 2 1 ) ( 2 1)( 2 1) 0 − − + − − + − =x x x x x x  

2 1
( 2 1)( 1 2 1) 0

2 1 1

 − =
 − − − + + − =  

− = −

x x
x x x x

x x
 

2 2

0

2 1


 

− =

x

x x
 hoặc 

2

1 0
1

2 1 (1 )

− 
 =

− = −

x
x

x x
 hoặc 2 2= −x . 

So với Điều kiện, nghiệm của phương trình là 1=x  hoặc 2 2= −x . 

Câu 23. Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau: 

a) Phương trình 
24 3 3 2 3− − = +x x x  có 2 nghiệm phân biệt 

b) Phương trình 
2 212 28 2 14 24+ + = + +x x x x có 2 nghiệm phân biệt 

c) Phương trình 
2 24 5 8 2 2 2 0− − + − + − =x x x x có 2 nghiệm phân biệt 

d) Phương trình 
2 22 12 14 5 26 6− − = − −x x x x có 2 nghiệm phân biệt 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

 

a) 
3

; 2
4

= − =x x . 

b) 1 5= − +x . 

c) 2= −x  và 
5

6
=x . 

d) Phương trình vô nghiệm. 
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Câu 24. Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau: 

a) Phương trình 
2 4 3 2 5− + − = −x x x  có 2 nghiệm phân biệt 

b) Phương trình 
2 3 4 3 1+ + − =x x x  có 2 nghiệm phân biệt 

c) Phương trình 2 2 8 3( 4)− − = −x x x  có 2 nghiệm phân biệt 

d) Phương trình 
211 64 97 3 11− + = −x x x  có 2 nghiệm phân biệt 

Lời giải 

a) Sai b) Sai c) Đúng d) Sai 

a) 
14

5
=x . 

b) 
3 105

16

− +
=x . 

c) 4=x  hoặc 7=x . 

d) Phương trình vô nghiệm. 

Câu 25. Xác định tính đúng, sai của các khẳng định sau: 

a) Phương trình 3 1 1 8+ + + =x x có 2 nghiệm phân biệt 

b) Phương trình 7 4 1 3+ − + =x x  có 2 nghiệm phân biệt 

c) Phương trình 5 1 2 3 14 7+ + + = +x x x có 2 nghiệm phân biệt 

d) Phương trình 3 3 5 2 4− − − = −x x x có 2 nghiệm phân biệt 

Lời giải 

a) Sai b) Sai c) Đúng d) Đúng 

a) 8=x . 

b) 3=x . 

c) 
1

9
= −x  hoặc 3=x . 

d) 2=x  hoặc 4=x . (HD: pt 3 3 2 4 5 − = − + −x x x ) 
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Câu 26. Xét tính đúng, sai của các khẳng định sau 

a) Phương trình 
2 24+ − = −x x x x có 2 nghiệm 

b) Phương trình 
2 23 2 2 5 1− + = − −x x x x có 2 nghiệm 

c) Phương trình 
22 1 5+ − = −x x x có 2 nghiệm 

d) Phương trình 
2 6 3 4− + + = −x x x có 2 nghiệm 

Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Sai 

 

a)  2S = .  

b)  1;3S = − . 

c)  2; 13S = − . 

d)  2S = . 

Câu 27. Cho phương trình 2( 1) ( 2) 2− + + =x x x x x . Khi đó: 

a) 0=x  là nghiệm của phương trình 

b) Phương trình có 2 nghiệm phân biệt 

c) Tổng các nghiệm của phương trình bằng 9 

d) Nghiệm lớn nhất của phương trình nhỏ hơn 2 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

 

Điều kiện: 

( 1) 0 0 1
0

( 2) 0 2 0
1

0 0

 −    
= 

+    −     
  

x x x x
x

x x x x
x

x x

.  

Với 0=x  thì phương trình trở thành 0 0 0=  =x  là một nghiệm của pt. 

Với 1x  thì pt 2( 1 2) 2 1 2 2 − + + =  − + + =x x x x x x x  
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2 2

1
1 2 2 ( 1)( 2) 4 ( 1)( 2)

2

11

922
( ).  

91 8
2

84

x x x x x x x x

xx

x N

xx x x x

 − + + + − + =  − + = −

 
  

   = 
  =+ − = − +

 

 

Suy ra nghiệm của phương trình là 
9

 0 .
8

x x=  =  

Câu 28. Cho phương trình 2 2( 3) 10 12+ − = − −x x x x . Khi đó: 

a) Điều kiện 10 10x−    

b) 3= −x  là nghiệm của phương trình  

c) Phương trình có 2 nghiệm phân biệt 

d) Tổng các nghiệm của phương trình bằng 3  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

Điều kiện: 
210 0 10 10−  −  x x . 

( )

2 2

2

(*) ( 3) 10 ( 3)( 4) ( 3) 10 ( 4) 0

3

10 4 1

x x x x x x x

x

x x

  + − = + −  + − − − =
 

= −
 

− = −

 

Ta có: 10 10 4 10 4 0 4 0−    −  −   − x x x  nên (1) vô nghiệm. 

Vậy phương trình có nghiệm duy nhất 3= −x . 

Câu 29. Cho phương trình 
2 5 5+ + =x x . Khi đó: 

a) Điều kiện 5x  −  

b) Phương trình tương đương với phương trình 2 ( 5) ( 5) 0x x x x− + + + + =  

c) Phương trình có 2 nghiệm phân biệt 

d) Tích các nghiệm của phương trình là một số dương 
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Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 

Điều kiện: 25 0 5 ( 5) ( 5) 0+    −   − + + + + =x x pt x x x x  

( )

( )

2 2( 5) ( 5) 0 ( 5)( 5) ( 5) 0

5 1
( 5)( 1 5) 0

5 1 2

x x x x x x x x x x

x x
x x x x

x x

 − + + + + =  − + + + + + + =

 + = −
 + + + − + = 
 + = +

 

Kết hợp với điều kiện, nghiệm của phương trình là 
1 21

2

−
=x  hoặc 

1 17

2

− +
=x . 

Câu 30. Cho phương trình 22 6 10 5( 2) 1 0− + − − + =x x x x . Khi đó: 

a) Điều kiện 1x  −  

b) Phương trình tương đương với phương trình 22( 2) 2( 1) 5( 2) 1 0x x x x− + + − − + =  

c) 0x =  là nghiệm của phương trình 

d) Tổng các nghiệm của phương trình bằng 11 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

Điều kiện: 21. 2( 2) 2( 1) 5( 2) 1 0 −  − + + − − + =x pt x x x x  

2 22( 2) ( 2) 1 2( 1) 4( 2) 1 0

( 2)[2( 2) 1] 2 1[2( 2) 1] 0

2( 2) 1 0
[2( 2) 1][( 2) 2 1] 0

2 1 ( 2) 0

x x x x x x

x x x x x x

x x
x x x x

x x

    − − − + + + − − + =
   

 − − − + − + − − + =

 − − + =
 − − + − − + =  

+ − − =

 

2

2

2 3
(1) 1 2( 2) 3

4 17 15 0 5

4

 
   =

 + = −    = − + =  =
 

x

x x
x x x

x x
x

. 

2

2
(2) 1 2 8

8 0

x
x x x

x x


 + = −   =

− =
. 

So với điều kiện, phương trình có hai nghiệm: 3=x  hoặc 8=x . 

Câu 31. Cho phương trình 
24 2 3 8 1+ + = +x x x . Khi đó: 
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a) Điều kiện: 
3

2
x   

b) Phương trình tương đương với phương trình 

2 2
3 1

2 2 3
2 2

x x
   

− = + −   
   

 

c) Phương trình có 4 nghiệm phân biệt 

d) Phương trình có một nghiệm dương lớn hơn 
3

2
 

Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Sai d) Đúng 

Điều kiện: 
3

2 3 0
2

+    −x x . 

2 2

2 29 1 3 1
 pt 4 6 ( 2 3) 2 2 3 2 2 3

4 4 2 2
x x x x x x

   
 − + = + − + +  − = + −   

   
 

3 1 5 21
2 2 3

2 3 2 12 2 4
.

3 1 2 3 1 2 3 172 2 3
2 2 4

x x x
x x

x xx x x

   −
− = + − =  + = −    

  + = − +− = − + =  


 

Kết hợp với điều kiện, nghiệm của phương trình là 
5 21

4

−
=x  hoặc 

3 17

4

+
=x . 

 

 

Câu 1. Cho tam giác ABC  vuông tại A  có 6 =BC cm . Điểm D  nằm trên tia AB  sao cho 

3  , 8 = =DB cm DC cm  (xem hình vẽ). Đặt =AC x . Tính diện tích tam giác BCD  (làm tròn kết quả đến hàng 

phân mười). 

 

Trả lời: ………………………… 

Ⓒ. Trả lời ngắn 
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Câu 2. Lúc 8 giờ sáng, hai ô tô cùng xuất phát tại vị trí A  và vị trí B  cách nhau 100 km  chạy về thành phố 

T . Vận tốc của hai ô tô chạy từ vị trí A  và vị trí B  lân lượt là 55  /km h  và 45  /km h . Biết rằng tại thời điểm ô 

tô đi từ vị trí A  đến địa điểm D  cách thành phố 14 T km  thì ô tô đi từ vị trí B  đến địa điểm C  cách thành phố 

T  là 6 km . Hỏi thời điểm đó là mấy giờ? 

 

Trả lời: ………………………… 

Câu 3. Một chú thỏ ngày nào cũng ra bờ suối ở vị trí A , cách cửa hang của mình tại vị trí B  là 370 m  để 

uống nước, sau đó chú thỏ sẽ đến vị trí C  cách vị trí 120 A m  để ăn cỏ rồi trở về hang. Tuy nhiên, hôm nay sau 

khi uống nước ở bờ suối, chú thỏ không đến vị trí C  như mọi ngày mà chạy đến vị trí D  để tìm cà rốt rồi mới 

trở về hang (xem hình bên dưới). Biết rằng, tổng thời gian chú thỏ chạy từ vị trí A  đến vị trí D  rồi về hang là 

30 giây (không kể thời gian tìm cà rốt), trên đoạn AD  chú thỏ chạy với vận tốc là 13  /m s , trên đoạn BD  chú 

thỏ chạy với vận tốc là 15  /m s . Tính khoảng cách giữa hai vị trí C  và D . 

 

Trả lời: ………………………… 

Câu 4. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 2 4 1 | 2 1| 1− − − + =x x x  

Trả lời: ………………………… 

Câu 5. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 22 | | 3 5− + = − +x x x . 

Trả lời: ………………………… 
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Câu 6. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 23 9 1 | 2 |− + = −x x x ; 

Trả lời: ………………………… 

Câu 7. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 
1

2 1
4

+ − = +x x x . 

Trả lời: ………………………… 

Câu 8. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 
2 23 3 3 6 3− + + − + =x x x x ; 

Trả lời: ………………………… 

Câu 9. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 2( 1)( 4) 3 5 2 6+ + − + + =x x x x  

Trả lời: ………………………… 

Câu 10. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 3 6 (3 )(6 ) 3;+ + − = + − +x x x x   

Trả lời: ………………………… 

Câu 11. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 3 7 1+ = +x x . 

Trả lời: ………………………… 

Câu 12. Người ta làm ra một cái thang bắc lên tầng hai của một ngôi nhà (hình vẽ), muốn vậy họ cần làm một 

thanh đỡ BC  có chiều dài bằng 4 m , đồng thời muốn đảm bảo kỹ thuật thì tỉ số độ dài 
5

3
=

CE

BD
. Hỏi vị trí A  

cách vị trí B  bao nhiêu mét? 

 

Trả lời: ………………………… 

Câu 13. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 
2 22 6 12 7 0− + − + =x x x x ; 
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Trả lời: ………………………… 

Câu 14. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 2 2 2 1 1 4+ + + − + =x x x . 

Trả lời: ………………………… 

Câu 15. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 
24 4 2 12 2 16+ + − = − + −x x x x ; 

Trả lời: ………………………… 

Câu 16. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 32 3 2 3 6 5 8 0− + − − =x x . 

Trả lời: ………………………… 

Câu 17. Xét nửa đường tròn đường kính 10=MN . Xét điểm B  (không trùng hai điểm ,M N ) di động trên 

nửa đường tròn và hình chiếu của B  trên đoạn MN  là điểm A , vẽ hình chữ nhật ABCD  với C  cũng thuộc 

nửa đường tròn. Tìm độ dài IA  biết rằng chu vi hình chữ nhật ABCD  bằng 22 . 

 

Trả lời: ………………………… 

Câu 18. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để phương trình sau có nghiệm 
2 22 1 1+ + = + + −x x x mx m . 

Trả lời: ………………………… 

Câu 19. Cho tam giác ABC  có cạnh 10=BC , góc ABC  bằng 60 . Trên cạnh AB  ta lấy điểm M  sao cho 

3=AM  (như hình vẽ). 

 

Tính độ dài đoạn thẳng BM  biết rằng 
8

9
=CM CA  (đáp số gần đúng đến hàng phần trăm) . 
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Trả lời: ………………………… 

Câu 20. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để phương trình 
22 2 2 2− − = −x x m x  có nghiệm. 

Trả lời: ………………………… 

Câu 21. Cho phương trình 
22 2 4 1− − = −x mx x . Tìm tất cả các giá trị của tham số m  sao cho phương trình 

đã cho có nghiệm. 

Trả lời: ………………………… 

Câu 22. Ông An muốn làm cái cửa bằng nhôm có dạng nửa hình tròn ở phía trên và phía dưới có dạng hình 

chữ nhật như hình vẽ. Biết rằng đường kính của nửa hình nửa hình tròn cũng là cạnh phía trên của hình chữ nhật 

và đường chéo của hình chữ nhật có độ dài 5,2 mét; diện tích của nửa hình tròn bằng 
3

10
 diện tích của phần 

hình chữ nhật. 

 

Tính số tiền ông An phải trả cho biết 21 m  cửa có giá 1300000 đồng (kết quả lấy gần đúng đến hàng phần mười). 

Trả lời: ………………………… 

Câu 23. Tìm điều kiện của tham số m  để phương trình sau có hai nghiệm phân biệt 

2 21 2 1+ + = + + +x x x mx m . 

Trả lời: ………………………… 

Câu 24. Tìm m  để phương trình 
2 2 2 1+ + = +x mx x  có hai nghiệm phân biệt. 

Trả lời: ………………………… 

Câu 25. Tìm điều kiện của m  để phương trình 
2 2 2 1+ − = −x x m x  có 2 nghiệm thực phân biệt. 

Trả lời: ………………………… 

Câu 26. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để phương trình: 
22 5 3+ + − =x mx x  có đúng một nghiệm. 

Trả lời: ………………………… 
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Câu 27. Một ngọn hải đăng đặt tại vị trí A  cách bờ biển một khoảng cách . 6 =AB km . Trên bờ biển có một 

cái kho ở vị trí C  cách B  một khoảng là 15 km . 

Để nhận lương thực và các nhu yếu phẩm mỗi tháng người canh hải đăng phải đi xuống máy từ A  đến bến tàu 

M  trên bờ biển với vận tốc 10  /km h  rồi đi xe gắn máy đến C  với vận tốc 30  /km h  (xem hình vẽ). 

 

Tính tổng quảng đường người đó phải đi biết rằng thời gian đi từ A  đến C  là 1h14 phút. 

Trả lời: ………………………… 

LỜI GIẢI 

 

Câu 1. Cho tam giác ABC  vuông tại A  có 6 =BC cm . Điểm D  nằm trên tia AB  sao cho 

3  , 8 = =DB cm DC cm  (xem hình vẽ). Đặt =AC x . Tính diện tích tam giác BCD  (làm tròn kết quả đến hàng 

phân mười). 

 

Trả lời: ( )27,65  cm  

Lời giải 

Áp dụng định lí Pytago cho tam giác ABC  vuông tại A , ta được: 2 2 2AC AB BC+ = . 

Suy ra 2 2 2 2 26 36 (  )AB BC AC x x cm= − = − = − . 

Áp dụng định lí Pytago cho tam giác ACD  vuông tại A , ta được: 2 2 2AC AD CD+ = . 
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Suy ra 2 2 2 2 28 64 (  )AD CD AC x x cm= − = − = − . 

Mà AB BD AD+ =  nên 
2 236 3 64x x− + = −  (1). 

Bình phương hai vế của phương trình (1), ta được: 

2 2 2 2 219 935
36 6 36 9 64 36 5,1.

6 36
x x x x x x− + − + = −  − =  =    

Diện tích của tam giác BCD  là: ( )21
5,1 3 7,65  

2
cm  = . 

Câu 2. Lúc 8 giờ sáng, hai ô tô cùng xuất phát tại vị trí A  và vị trí B  cách nhau 100 km  chạy về thành phố 

T . Vận tốc của hai ô tô chạy từ vị trí A  và vị trí B  lân lượt là 55  /km h  và 45  /km h . Biết rằng tại thời điểm ô 

tô đi từ vị trí A  đến địa điểm D  cách thành phố 14 T km  thì ô tô đi từ vị trí B  đến địa điểm C  cách thành phố 

T  là 6 km . Hỏi thời điểm đó là mấy giờ? 

 

Trả lời: 9 giờ 12 phút (sáng). 

Lời giải 

Gọi x  (giờ) là thời gian ô tô đi từ vị trí A  đến địa điểm ( 0)D x  . Vì hai ô tô xuất 

phát cùng một lúc nên thời gian ô tô đi từ vị trí B  đến địa điểm C  cũng là x  giờ. 

Do đó, quảng đường AD  và BC  lần lượt là ( )55x km  và ( )45x km . 

Suy ra khoảng cách từ vị trí A  và vị trí B  đến thành phố T  lần lượt là 55 14(  )x km+  

và 45 6(  )x km+ . 

Vì khoảng cách giữa hai vị trí A  và B  là 100 km  nên ta có phương trình: 
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2 2 2(55 14) (45 6) 100 5050 2080 232 10000.x x x x+ + + =  + + =  

Giải phương trình này và kết hợp với điều kiện 0x  , ta nhận 
6

5
x = . 

Đổi: 
6

5
 giờ 1=  giờ 12 phút. 

Vậy thời điểm ô tô đi từ vị trí A  đến địa điểm D  là: 

8 giờ 1+  giờ 12 phút =9 giờ 12 phút (sáng). 

Câu 3. Một chú thỏ ngày nào cũng ra bờ suối ở vị trí A , cách cửa hang của mình tại vị trí B  là 370 m  để 

uống nước, sau đó chú thỏ sẽ đến vị trí C  cách vị trí 120 A m  để ăn cỏ rồi trở về hang. Tuy nhiên, hôm nay sau 

khi uống nước ở bờ suối, chú thỏ không đến vị trí C  như mọi ngày mà chạy đến vị trí D  để tìm cà rốt rồi mới 

trở về hang (xem hình bên dưới). Biết rằng, tổng thời gian chú thỏ chạy từ vị trí A  đến vị trí D  rồi về hang là 

30 giây (không kể thời gian tìm cà rốt), trên đoạn AD  chú thỏ chạy với vận tốc là 13  /m s , trên đoạn BD  chú 

thỏ chạy với vận tốc là 15  /m s . Tính khoảng cách giữa hai vị trí C  và D . 

 

Trả lời: 50(  )m  

Lời giải 

Gọi thời gian chú thỏ chạy trên đoạn AD  là (0 30)x x   (giây), khi đó thời gian 

chú thỏ chạy trên đoạn BD  là 30 x−  (giây). Do đó, quãng đường AD  và BD  lần lượt là 13 (  )x m  và 

15(30 )( )x m− . 

Độ dài quãng đường BC  là: 2 2370 120 350(  )m− = . 

Tam giác ACD  vuông tại C  nên 2 2(13 ) 120 (  )CD x m= − . 

Mặt khác, 350 15(30 )( )CD BC BD x m= − = − − . 
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Do đó, ta có: 2 2(13 ) 120 350 15(30 )x x− = − − . 

Giải phương trình này và kết hợp với điều kiện 0 30x  , ta nhận 10x =  (giây). 

Vậy khoảng cách giữa vị trí C  và vị trí D  là: 350 15 (30 10) 50(  )m−  − = . 

Câu 4. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 2 4 1 | 2 1| 1− − − + =x x x  

Trả lời: 
6 21

; 1
3

S
 − + 

= − 
  

 

Lời giải 

Trường hợp 1: Với 2 1 0x+   hay 
1

2
x  − , phương trình đã cho trở thành: 

2 24 1 (2 1) 1 4 1 2 2x x x x x x− − − + =  − − = + (1) 

Bình phương hai vế của phương trình (1), ta được: 

2 2 24 1 4 8 4 3 12 5 0x x x x x x− − = + +  + + =   

6 21

3
x

− +
 =  hoặc 

6 21
.

3
x

− −
=   

Mà 
1

2
x  −  nên ta nhận 

6 21
.

3
x

− +
=   

Thay 
6 21

3
x

− +
=  vào phương trình đã cho, ta thấy giá trị này thoả mãn.  

Trường hợp 2: Với 2 1 0x+   hay 
1

2
x  − , phương trình đã cho trở thành 

2 24 1 2 1 1 4 1 2 .x x x x x x− − + + =  − − = −  (2) 

Bình phương hai vế của phương trình (2), ta được:  

2 2 2 1
4 1 4 3 4 1 0

3
x x x x x x

−
− − =  + + =  = hoặc 1.x = −  

Mà 
1

2
x  − nên ta nhận 1x = − . 

Thay 1x = −  vào phương trình đã cho, ta thấy giá trị này thoả mãn. 
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Vậy tập nghiệm của phương trình đã cho là 
6 21

; 1
3

S
 − + 

= − 
  

. 

Câu 5. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 22 | | 3 5− + = − +x x x . 

Trả lời: 
11 209

2;
2

S
 − − 

=  
  

 

Lời giải 

Trường hợp 1: Với 0x  , phương trình đã cho trở thành 

22 3 5x x x− + = − + . (1) 

Bình phương hai vế của phương trình (1), ta được: 

2 2 22 3 10 25 9 22 0 2x x x x x x x− + = − +  + − =  =  hoặc 11x = − . 

Mà 0x   nên ta nhận 2x = . 

Thay 2x =  vào phương trình đã cho, ta thấy giá trị này thoả mãn. 

Trường hợp 2: Với 0x  , phương trình trở thành 

22 3 5.(2)x x x+ + = − +  

Bình phương hai vế của phương trình (2), ta được: 

2 2 22 3 10 25 11 22 0x x x x x x+ + = − +  + − =  

11 209

2
x

− +
 =  hoặc 

11 209
.

2
x

− −
=  

Mà 0x   nên ta nhận 
11 209

2
x

− −
= . 

Thay 
11 209

2
x

− −
=  vào phương trình đã cho, ta thấy giá trị này thoả mãn. 

Vậy tập nghiệm của phương trình đã cho là 
11 209

2;
2

S
 − − 

=  
  

. 

Câu 6. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 23 9 1 | 2 |− + = −x x x ; 
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Trả lời: 
7

3;
2

 
= − 
 

S  

Lời giải 

Cách giải 1: 

Bình phương hai vế phương trình, ta có: 

2 2 2 7
3 9 5 8 16 2 21 0 3 . 

2
x x x x x x x x− − = − +  − − =  = −  =  

Thay 3= −x  vào phương trình, ta được: 49 | 7 |= −  (thỏa mãn). 

Thay 
7

2
=x  vào phương trình, ta được: 

1 1

2 2
= −  (thỏa mãn). 

Vậy tập nghiệm phương trình là: 
7

3;
2

 
= − 
 

S . 

 Cách giải 2: 

Ta có: 2

2 2

| 4 | 0,
3 9 5 | 4 |

3 9 5 8 16

−   
− − = −  

− − = − +

x x
x x x

x x x x
 

2 7
2 21 0 3

2
x x x x − − =  = −  =  

Vậy tập nghiệm phương trình là: 
7

3;
2

 
= − 
 

S . 

Câu 7. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 
1

2 1
4

+ − = +x x x . 

Trả lời: vô nghiệm. 

Lời giải 

Ta có: 
1 1

2 1 1 2 1 1
4 4

+ − = +  − + − + = +x x x x x x  

2 1 1
( 1 1) 1 1

4 4
 − + = +  − + = +x x x x  
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2

3
0

3 4
1

3 94
1

2 16


− 

 − = −  
 − = − +


x

x x

x x x

 

2

3 3

2 2

5 25 5
0

2 16 4

x x

x

x x x
x

 
   

    
 − + = =

 

 

Vậy phương trình đã cho vô nghiệm. 

Câu 8. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 
2 23 3 3 6 3− + + − + =x x x x ; 

Trả lời: {1;2}=S  

Lời giải 

Đặt 2 3 3( 0)= − + t x x t , suy ra 2 2 2 23 3 3 3= − +  − = −t x x t x x . 

Phương trình trở thành: 

( )2 2

2 2

3 0 3
3 6 3 3 3 1.

13 9 6

t t
t t t t t

tt t t

−  
+ − + =  + = −    = 

=+ = − + 
 

Với 1=t  thì 
2 2 23 3 1 3 3 1 3 2 0 1 2− + =  − + =  − + =  =  =x x x x x x x x . Vậy tập nghiệm của phương 

trình là {1;2}=S . 

Câu 9. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 2( 1)( 4) 3 5 2 6+ + − + + =x x x x  

Trả lời: {2; 7}= −S  

Lời giải 

2 2 2( 1)( 4) 3 5 2 6 5 2 3 5 2 0+ + − + + =  + − − + + =x x x x x x x x . 

Đặt 2 2 2 2 25 2( 0) 5 2 2 5= + +   = + +  − = +t x x t t x x t x x . 

Phương trình trở thành: ( )2 2
1 ( ) 

2 2 3 0 3 4 0
4

t l
t t t t

t

= −
− − − =  − − =  

=
 Với 4=t  thì 

2 2 2
7

5 2 4 5 2 16 5 14 0
2

= −
+ + =  + + =  + − =  

=

x
x x x x x x

x
. 
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Vậy tập nghiệm của phương trình là: {2; 7}= −S . 

Câu 10. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 3 6 (3 )(6 ) 3;+ + − = + − +x x x x  

Trả lời: { 3;6}= −S  

Lời giải 

Đặt 3 6 ( 0)= + + − t x x t  

2
2 9

(3 ) (6 ) 2 (3 )(6 ) (3 )(6 ). 
2

t
t x x x x x x

−
 = + + − + + −  = + −  

Phương trình đã cho trở thành: 
2

2
1 (l) 9

3 2 3 0
3 (n) 2

tt
t t t

t

= −−
= +  − − =  

=
. 

Với 3=t  thì 
2 33 9

(3 )(6 ) (3 )(6 ) 0
62

= −−
= + −  + − =  

=

x
x x x x

x
.  

Vậy tập nghiệm của phương trình là: { 3;6}= −S . 

Câu 11. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 3 7 1+ = +x x . 

Trả lời: {1}=S  

Lời giải 

Đặt 3 33 7 7 7= +  = +  − =t x t x t x . 

Phương trình trở thành: 
3 3

3 2

1 0
1 7 7 1

7 2 1

− 
= + −  − = −  

− = − +

t
t t t t

t t t
 

3 2 2

1 1 1
2.

22 8 0 ( 2)( 4) 0

t t t
t

tt t t t t t

   
    =  

=− + − = − + + =  
 

Với 2=t  thì 32 7 1− =  =x x . 

Vậy tập nghiệm của phương trình là: {1}=S . 

Câu 12. Người ta làm ra một cái thang bắc lên tầng hai của một ngôi nhà (hình vẽ), muốn vậy họ cần làm một 

thanh đỡ BC  có chiều dài bằng 4 m , đồng thời muốn đảm bảo kỹ thuật thì tỉ số độ dài 
5

3
=

CE

BD
. Hỏi vị trí A  

cách vị trí B  bao nhiêu mét? 
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Trả lời: 3 m  

Lời giải 

Đặt 0= AB x . Xét tam giác ABC  vuông tại B  có: 
2 4= +AC x . 

Theo tính chất định lí Ta-lét, ta có: 
2 16 5

3

+
=  =

AC CE x

AB BD x
 

2

2 2 2

5 0 0
3 16 5 3.

9( 16) 25 16 144

x x
x x x

x x x

  
 + =    = 

+ = = 
 

Vậy hai vị trí ,A B  cách nhau 3 m . 

Câu 13. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 
2 22 6 12 7 0− + − + =x x x x ; 

Trả lời: {1}=S  

Lời giải 

Đặt ( )
2

2 2 2 27
6 12 7( 0) 6 2 7 2

6

−
= − +   = − +  = −

t
t x x t t x x x x . 

Với 1=t  thì 
2

2 21 7
2 2 1 0 1

6

−
= −  − + =  =x x x x x . 

Vậy tập nghiệm phương trình là: {1}=S . 

Câu 14. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 2 2 2 1 1 4+ + + − + =x x x . 

Trả lời: {3}=S  
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Lời giải 

Đặt 2 21( 0) 1 1= +   = +  = −t x t t x x t . 

Thay vào phương trình, ta có: 

( )2 2 22 1 2 2 4 2 2 1 4 2 ( 1) 4

2 | 1| 4 2( 1) 4 2 (n). 

t t t t t t t t

t t t t t

− + + − =  + + − =  + − =

 + − =  + − =  =
 

Với 2=t  thì 22 1 3= − =x . Vậy tập nghiệm phương trình là: {3}=S . 

Câu 15. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 
24 4 2 12 2 16+ + − = − + −x x x x ; 

Trả lời: {5}=S  

Lời giải 

Điều kiện: 4x .Đặt 4 4 ( 0)= + + − t x x t  

2 24 4 2 ( 4)( 4) 2 2 16 = + + − + − + = + −t x x x x x x . 

Phương trình trở thành: 2 2
3 (lo?i) 

12 12 0
4 (nh?n) 

= −
= −  − − =  

=

t
t t t t

t
 

Với 4=t  thì 
2 2 24 2 2 16 16 8= + −  − = −x x x x  

2 2

8 0 8
5

516 64 16

x x
x

xx x x

−  
   = 

=− = − + 
 

Vậy tập nghiệm phương trình là: {5}=S . 

Câu 16. Tìm tập nghiệm phương trình sau: 32 3 2 3 6 5 8 0− + − − =x x . 

Trả lời: { 2}= −S  

Lời giải 

Đặt 
3

33 2
3 2 3 2

3

+
= −  = −  =

t
t x t x x . 

Phương trình trở thành: 
3 2

2 3 6 5 8 0
3

+
+ −  − =

t
t  
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3

3
3 22

3 2 3 2

2

8 2 0
48 5

3 8 2 8 5
3 24 15 64 32 49. 64 32 4

3

4 4

15 4 32 40 0 15 4 32 40 0

4 4
2.

2( 2)(15 26 20) 0

t
tt

t t
t t tt t

t t

t t t t t t

t t
t

tt t t

− 
− 

 = −   −
− = − += − + 



  
  

+ − + = + − + = 

 
   = − 

= −+ − + = 

 

Với 2= −t  thì 
3( 2) 2

2
3

− +
= = −x . 

Vậy tập nghiệm của phương trình là: { 2}= −S . 

Câu 17. Xét nửa đường tròn đường kính 10=MN . Xét điểm B  (không trùng hai điểm ,M N ) di động trên 

nửa đường tròn và hình chiếu của B  trên đoạn MN  là điểm A , vẽ hình chữ nhật ABCD  với C  cũng thuộc 

nửa đường tròn. Tìm độ dài IA  biết rằng chu vi hình chữ nhật ABCD  bằng 22 . 

 

Trả lời: bằng 4 hoặc bằng 
24

5
  

Lời giải 

Đặt (0;5) 2=   =IA x AD x . 

Xét tam giác IAB  vuông tại A , ta có: 
2 25= −AB x . 

Chu vi hình chữ nhật ABCD  là: 

2 2 2

2 2
2

2 2 4 2 5 22 25 11 2

11
11

11 2 0 242
4 .2

24 525 121 44 4
45 44 96 0

5

AB AD x x x x

x
x x

x x
x x x

x xx x

+ = + − =  − = −


  −    

    =  =  
− = − +   =  =− + = 
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Vậy khoảng cách giữa hai điểm ,I A  bằng 4 hoặc bằng 
24

5
 thỏa mãn đề bài. 

Câu 18. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để phương trình sau có nghiệm 
2 22 1 1+ + = + + −x x x mx m . 

Trả lời: ( ; 1 2 2] [ 1 2 2; ) − − −  − + +m  

Lời giải 

Ta có: 
2

2 2

2 2

2 1 0
2 1 1

2 1 1

 + + 
+ + = + + −  

+ + = + + −

x x
x x x mx m

x x x mx m
 

2

2

2 1 0

(1 ) 2 0 (*)

x x

x m x

 + + 
 

+ − + =
 

Dễ thấy 

2

2 1 7
2 1 2 0,

4 8

 
+ + = + +    

 
x x x x  

Do đó phương trình đã cho có nghiệm khi và chỉ khi phương trình (*)  có nghiệm 

2 2(1 ) 4(2 ) 0 2 7 0 = − − −   + − m m m m  

1 2 2  1 2 2. m m  − +   − −  

Vậy phương trình có nghiệm khi ( ; 1 2 2] [ 1 2 2; ) − − −  − + +m . 

Câu 19. Cho tam giác ABC  có cạnh 10=BC , góc ABC  bằng 60 . Trên cạnh AB  ta lấy điểm M  sao cho 

3=AM  (như hình vẽ). 

 

Tính độ dài đoạn thẳng BM  biết rằng 
8

9
=CM CA  (đáp số gần đúng đến hàng phần trăm) . 

Trả lời: 25,59BM  hoặc 6,99BM . 

Lời giải 
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Đặt ( 0)= BM x x . 

Ta có 
2 2 22 cos60 100 10= + −   = + −AC AN NC AN NC x x  

2 2 22 cos60 ( 3) 100 10( 3)= + −   = + + − +CM BM BC BM BC x x  

2 4 79= − +x x  

Theo đề bài ta có: 
2 28 8

10 100 4 79
9 9

=  − + = − +AC BC x x x x  ( ) ( )2 281 10 100 64 4 79 − + = − +x x x x  

217 554 3044 0 25,59 − + =  x x x  hoặc 6,99x . 

Vậy 25,59BM  hoặc 6,99BM . 

Câu 20. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để phương trình 
22 2 2 2− − = −x x m x  có nghiệm. 

Trả lời: 2m   

Lời giải 

2

2 2 2

 2 0 2
2 2 2 2 . 

2 2 2 ( 2) 2 4 2 (*)

x x
x x m x

x x m x x x m

 −  
− − = −   

− − = − + − = 
 

Xét hàm số 2( ) 2 4,( 2)= + − f x x x x  

 

Phương trình đã cho có nghiệm (*)  có nghiệm 2 2 4 2    x m m . 

Câu 21. Cho phương trình 
22 2 4 1− − = −x mx x . Tìm tất cả các giá trị của tham số m  sao cho phương trình 

đã cho có nghiệm. 

Trả lời: [ 1; ) − +m  

Lời giải 

2

2 2 2

1 1
2 2 4 1

2 2 4 2 1 2( 1) 5 0(*)

x x
x mx x

x mx x x x m x

  
− − = −   

− − = − + − − − = 
 

Do pt (*)  có 5 0= − ac  nên pt (*)  luôn có 2 nghiệm trái dấu. 
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Nên để pt đã cho có nghiệm thì pt (*)  có 2 nghiệm 
1 2,x x  thỏa mãn ( )( )1 2 1 21 1 1 0   − − x x x x  

( )1 2 1 2 1 0 5 2( 1) 1 0 1. x x x x m m − + +   − − − +    −  

Vậy phương trình đã cho có nghiệm khi [ 1; ) − +m . 

Câu 22. Ông An muốn làm cái cửa bằng nhôm có dạng nửa hình tròn ở phía trên và phía dưới có dạng hình 

chữ nhật như hình vẽ. Biết rằng đường kính của nửa hình nửa hình tròn cũng là cạnh phía trên của hình chữ nhật 

và đường chéo của hình chữ nhật có độ dài 5,2 mét; diện tích của nửa hình tròn bằng 
3

10
 diện tích của phần 

hình chữ nhật. 

 

Tính số tiền ông An phải trả cho biết 21 m  cửa có giá 1300000 đồng (kết quả lấy gần đúng đến hàng phần mười). 

Trả lời: 22230000 (đồng). 

Lời giải 

Gọi ( )( 0)x m x  là đường kính của nửa đường tròn. 

Khi đó hình chữ nhật có hai kích thước là x  và 2 25,2 − x . 

Diện tích nửa hình tròn là 
2

8

 x
 và diện tích hình chữ nhật là 2 25,2 −x x . 

Theo giả thiết ta có: 
2

2 2 2 23 5
5,2 5,2

8 10 12


= −  = −

x
x x x x  

2 2 2 2 225 676 25 676
1 3,2(  )

144 25 144 25
 

 
 = −  + =   

 
x x x x m . 

Diện tích cánh cửa là: ( )
2

2 2 23,2
3,2 5,2 3,2 17,1  

8

 
+ −  m . 

Do đó số tiên ông An phải trả là: 1300000 17,1 22230000 =  (đồng). 



 

47 

  

Câu 23. Tìm điều kiện của tham số m  để phương trình sau có hai nghiệm phân biệt 

2 21 2 1+ + = + + +x x x mx m . 

Trả lời: 3 2 2m  − hoặc 3 2 2 +m . 

Lời giải 

pt 

2 2

2 2 2

1 0 1 0

1 2 1 ( 1) 0 (*)

 + +  + + 
  

+ + = + + + + − + = 

x x x x

x x x mx m x m x m
 

Vì 

2

2 1 3
1 0,

2 4

 
+ + = + +    

 
x x x x  nên phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt khi và chỉ khi (*)  có 

hai nghiệm phân biệt 2 2( 1) 4 0 6 1 0 3 2 2 − −   − +    −m m m m m  hoặc 3 2 2 +m . 

Câu 24. Tìm m  để phương trình 
2 2 2 1+ + = +x mx x  có hai nghiệm phân biệt. 

Trả lời: 
9

2
m  

Lời giải 

( )2

1

2

3 (4 ) *1 0

x
Pt

x m x


 −

 
 + − − =

. 

Phương trình đã cho có hai nghiệm ( )*  có hai nghiệm phân biệt lớn hơn hoặc bằng 
1

2
−   đồ thị hàm số 

23 (4 ) 1= + − −y x m x  trên 
1

;
2

 
− +
 

 cắt trục hoành tại hai điểm phân biệt. 

Xét hàm số 23 (4 ) 1= + − −y x m x  trên 
1

;
2

 
− +
 

. Ta có 
4

2 6

−
− =

b m

a
 

TH1: Nếu 
4 1

1
6 2

−
 −  

m
m  thì hàm số đồng biến trên 

1
;

2

 
− +
 

 nên 1m  không thỏa mãn yêu cầu bài 

toán. 

TH2: Nếu 
4 1

1
6 2

−
 −  

m
m  :  

Ta có bảng biến thiên 
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Suy ra đồ thị hàm số ( )23 4 1y x m x= + − −  trên 
1

;
2

 
− +
 

 cắt trục hoành tại hai điểm phân biệt 

( )21 4 2 9 1
0 0 8 28

2 6 4 12

− −   
 −      − + −   

   

m m
y y m m  (1)  

Vì 2 28 28 ( 4) 12 0,− + − = − − −  m m m m  nên (1) 
9

2 9 0
2

 −   m m  (thỏa mãn 1m  ) 

Vậy 
9

2
m  là giá trị cần tìm. 

Câu 25. Tìm điều kiện của m  để phương trình 
2 2 2 1+ − = −x x m x  có 2 nghiệm thực phân biệt. 

Trả lời: 
5

2
4

m   

Lời giải 

2

2 2
2

1
2 1 0

2 2 1 2
2 (2 1)

3 6 1 (*)

 
−   

+ − = −   
+ − = −  − + = −

x x
x x m x

x x m x
x x m

 

Phương trình đã cho có hai nghiệm thực phân biệt khi và chỉ khi phương trình (*)  có hai nghiệm phân biệt lớn 

hơn hoặc bằng 
1

2
. 

Xét hàm số 2( ) 3 6 1= − +f x x x  trên 
1

;
2

 
+

 
 ta có bảng biến thiên 

 

Từ bảng biến thiên ta thấy yêu cầu bài toán thỏa mãn khi 
5

2
4

−  −  −m  
5

2
4

  m . 
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Câu 26. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để phương trình: 
22 5 3+ + − =x mx x  có đúng một nghiệm. 

Trả lời: 
23

3
m   

Lời giải 

Ta có 
22 5 3+ + − =x mx x  (1) 

22 5 3 + + = +x mx x  
2 2 2

3 3

2 5 ( 3) ( 6) 4 0

  −  −
  

+ + = + + − − =

x x

x mx x x m x
 

Vì phương trình (2) có . 4 0= − a c  nên luôn có hai nghiệm 
1 20 x x . 

Vì 
2 3 −x  nên 

2x  là một nghiệm của (1). Do đó để (1) có nghiệm duy nhất thì 

1

6
3 3 12

2

− + − 
 −   −    −

m
x m . 

2

2 2

12 0

12

12 52 12 12 0 2312
.

12 52 (12 ) 323

3

− 

 
  − +  −  −      − +  −    

m

m

m m m m m
m

m m m
m

 

Câu 27. Một ngọn hải đăng đặt tại vị trí A  cách bờ biển một khoảng cách . 6 =AB km . Trên bờ biển có một 

cái kho ở vị trí C  cách B  một khoảng là 15 km . 

Để nhận lương thực và các nhu yếu phẩm mỗi tháng người canh hải đăng phải đi xuống máy từ A  đến bến tàu 

M  trên bờ biển với vận tốc 10  /km h  rồi đi xe gắn máy đến C  với vận tốc 30  /km h  (xem hình vẽ). 

 

Tính tổng quảng đường người đó phải đi biết rằng thời gian đi từ A  đến C  là 1h14 phút. 

Trả lời: 17(  )km  

Lời giải 
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Ta có 1  14h  phút 
37

(  )
30

= h . Gọi (  )( 6)= AM x km x  Suy ra thời gian đi từ A  đến M  là (  )
10

x
h . Khi đó 

2 36= −BM x  và 
215 36= − −CM x . 

Thời gian đi từ M  đến C  là 
215 36

30

− −x
. 

Theo giả thiết ta có phương trình: 
215 36 37

10 30 30

− −
+ =

x x
. 

Giải phương trình ta được 10(  )=x km  

Do đó tổng quảng đường phải đi là ( )210 15 10 36 17(  )+ = + − − =AM MC km  

 

 

Câu 1: Nghiệm của phướng trình 3 5 2x+ =  là 

 A. 1x = − .  B. 0x = . C. 4x = . D. 
1

3
x = − . 

Lời giải 

Chọn D 

Phướng trình 
1

3 5 2 3 5 4
3

x x x+ =  + =  = − . 

Câu 2: Tập nghiệm của phướng trình 2 3 4x+ =  là 

 A. 
2

13
S

 
=  
 

. B. 
2

13
S

 
= − 
 

. C. 
13

2
S

 
= − 
 

. D. 
13

2
S

 
=  
 

. 

Lời giải 

Chọn D 

Ta có 
13

2 3 4 2 3 16
2

x x x+ =  + =  =  

Câu 3: Tổng các nghiệm của phướng trình 2 2 3 15 5x x x+ − = −  là 

 A. 7S = .  B. 7S = − . C. 6S = . D. 4S = . 

Lời giải 

Chọn B 

Ⓓ. Câu hỏi trắc nghiệm 
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2

2

2

0

2 3 15 5

3

3

3

2 97 1

15 5
2 1

8

5

0

5
x x

x

x

x
x x

x x

x

xx x

−
+ − = −  



 
  





+ − = −

 

=  = −+ − =

 

2 9x x =  = −  

Vậy 2 9 7S = − = − . 

Câu 4: Tập nghiệm S  của phướng trình và 2 4 2x x− = −  là 

 A.  0S = .  B.  2S = . C.  0;2S = . D. S = . 

Lời giải 

Chọn B 

2 4 2x x− = −
( )

22

2 0

4 2

x

x x

− 
 

− = −

2

4 8 0

x

x


 

− =

2

2

x

x


 

=
2x = . 

Vậy tập nghiệm của phướng trình  2S = . 

Câu 5: Chọ phướng trình 3 4x x+ = (1). Mệnh đề nàọ sau đây đúng? 

 A. ( ) 21 3 4 .x x + =  B. ( )
23 4

1 .
0

x x

x

 + =
 


 

 C. ( )
23 4

1 .
3 4 0

x x

x

 + =
 

+ 
 D. ( )1 3 4 .x x + =  

Lời giải 

Chọn B 

Ta có ( )
23 4

1
0

x x

x

 + =
 


. 

Câu 6: Tập nghiệm S  của phướng trình 2 3 3x x− = −  là 

 A. .S =   B.  6 .S =  

 C.  6;2 .S =  D.  2 .S =  

Lời giải 

Chọn B 
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Ta có 
( )

2 2

3 3
2 3 3 6

8 12 02 3 3

x x
x x x

x xx x

  
− = −    = 

− + =− = −  
 

Vậy tập nghiệm của phướng trình là  6 .S =  

Câu 7: Tập nghiệm S  của phướng trình 2 3 3x x− = −  là 

 A. S = .  B.  6S = . C.  6;2S = . D.  2S = . 

Lời giải 

Chọn B 

( )
2

2

3 0
2 3 3

2 3 3

3
3

62
8 12 0

6

x
x x

x x

x
x

xx
x x

x

− 
− = −  

− = −


 

   == 
− + =   =

. 

Vậy phướng trình có tập nghiệm  6S = . 

Câu 8: Giải phướng trình 3 2 3 2x x x− + = − . 

 A. 
3

2
x  .  B. 

3

2
x = . C. 

3

2
x  . D. 0x = . 

Lời giải 

Chọn D 

Điều kiện: 
3

3 2 0
2

x x−    . 

Với điều kiện trên, phướng trình 3 2 3 2x x x− + = − 0x = . 

Vậy phướng trình đã chọ có một nghiệm 0x = . 

Câu 9: Giải phướng trình 2 3 3x x− = −  ta có tập nghiệm T  là 

 A. 6T = .  B. T = . C.  6T = . D.  2;6T = . 

Lời giải 

Chọn C 
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Ta có 
( )

2

3 0
2 3 3

2 3 3

x
x x

x x

− 
− = −  

− = −

 

2

3
3

62
8 12 0

6

x
x

xx
x x

x


 

   == 
− + =   =

. 

Vậy phướng trình có tập nghiệm  6T = . 

Câu 10: Phướng trình sau có baọ nhiêu nghiệm: 2 2x x− = − ? 

 A. 0 .  B. 1. C. 2 . D. Vô số. 

Lời giải 

Chọn B 

Điều kiện: 
2 0

2 0

x

x

− 


− 

2

2

x

x


 


2x = . 

Thay 2x =  vàọ phướng trình ta được 0 0=  hay 2x =  là nghiệm của phướng trình. 

Câu 11: Số nghiệm của phướng trình 23 9 7 2x x x− + = −  là 

 A. 3 .  B. 1. C. 0 . D. 2 . 

Lời giải 

Chọn C 

( )
2

22

2 0
3 9 7 2

3 9 7 2

x
x x x

x x x

− 
− + = −  

− + = −

 

2

2 0

2 5 3 0

x

x x

− 
 

− + =

2

1
.

3

2

x

x
x

x



 =

  
 =


 

Vậy phướng trình vô nghiệm. 

Câu 12: Nghiệm của phướng trình 5 6 6x x+ = −  bằng 

 A. 15 .  B. 6 . C. 2  và 15 . D. 2 . 

Lời giải 



 

54 

  

Chọn A 

 2 2

6
6 0 6

5 6 6 152
5 6 12 36 17 30 0 15

x
x x

x x xx
x x x x x x

−  
+ = −     ==+ = − + − + = =

. 

Vây phướng trình đã chọ có nghiệm duy nhất là 15x = . 

Câu 13: Tập nghiệm của phướng trình ( )22 4 3 0x x x− − + =  là 

 A.  2;3S = . B.  2S = . C.  1;3S = . D.  1;2;3S = . 

Lời giải 

Chọn A 

Điều kiện 2 0 2x x−    . 

Với điều kiện trên, phướng trình đã chọ tướng đướng với 

2

2 0 2

1, 34 3 0

x x

x xx x

− = = 
 

= =− + = 
. So với điều kiện chỉ có 2x = , 3x =  thỏa. 

Vậy tập nghiệm của phướng trình là  2;3S = . 

Câu 14: Số nghiệm của phướng trình 2 3 3 1.x x+ = −  là 

 A. 0 .  B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 

Chọn B 

Điều kiện xác định: x   

( )
2

22

3 1 0
3 3 1

3 3 1

x
x x

x x

− 
+ = −  

+ = −

 

2

1

1 3

13 1

8 6 2 0 1

4

x

x
xx

x x
x




 
   == 

 − − =  = −


 

Kết luận. 
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Câu 15: Tập nghiệm của phướng trình ( )− − − =2 2 . 1 0x x x  là 

 A. {1; 2} .  B. {-1;1; 2} . C.   1; 2 . D. {-1; 2} . 

Lời giải 

Chọn A 

Điều kiện:  1x . 

( )
 = −

 − − = 
− − − =   = 

− =  =

2

2

1
2 0

2 . 1 0 2
1 0

1

x
x x

x x x x
x

x

 

Sọ sánh điều kiện kết luận phướng trình có nghiệm = =1; 2x x . 

Câu 16: Số nghiệm của phướng trình 
2

2 0
3

x
x

x

−
− + =

−
 là 

 A. 3 .  B. 2 . C. 1. D. 0 . 

Lời giải 

Chọn D 

Điều kiện: 
2 0 2

3 0 3

x x

x x

−   
 

−   
. 

Hệ bất phướng trình vô nghiệm. Suy ra phướng trình ban đầu vô nghiệm. 

Câu 17: Số nghiệm của phướng trình sau 22 3 1 1x x x− − + =  là 

 A. 0 .  B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 

Chọn B 

22 3 1 1x x x− − + = . 

( )
2

2 22

1 0 1
2 3 1 1 1

02 3 1 1

x x
x x x x

x xx x x

−  
 − + = −    = 

− =− + = − 

 

Vậy số nghiệm của phướng trình là 1. 



 

56 

  

Câu 18: Phướng trình ( )2 2 26 17 6x x x x x− − = −  có bao nhiêu nghiệm phân biệt? 

 A. 2.  B. 1. C. 3. D. 4. 

Lời giải 

Chọn C 

( ) ( )( )2 2 2 2 26 17 6 6 17 1 0x x x x x x x x− − = −  − − − =  

2

2

2

2

0( )
6 0

6( ) 0
17 0

417
17 1

17 1

x TM
x x

x L x
x

xx
x

x

 =
 − =  

= = 
−     =   
− =  − =

 

Vậy phướng trình có 3 nghiệm phân biệt. 

Câu 19: Số nghiệm của phướng trình 2 22 5 2 3x x x x− + = − + là 

 A. 2 .  B. 3 . C. 1. D. 0 . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: 2 2 5 0,  x x x− +     

Đặt 2 2 5t x x= − + , ta có phướng trình trở thành 2t t= −  

( )
2 2

2
2 2

2 41
5 4 02

4

t
t t

t t tt
t tt t

t


  

= −     ==  
− + == −   =

. 

Khi đó ( )
224 2 5 1 0 1x x x x= − +  − =  = . Thử lại ta thấy 1x =  thỏa mãn. 

Suy ra phướng trình đã chọ có một nghiệm. 

Câu 20: Phướng trình 2 4 2 2x x x− + = −  có bao nhiêu nghiệm? 

 A. 3 .  B. 0 . C. 2 . D. 1. 

Lời giải 

Chọn D 
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2 4 2 2x x x− + = −
( )

22

2 2 0

4 2 2

x

x x x

− 
 

− + = −
2

1

5 12 4 0

x

x x


 

− + =

( )

( )

1

2

2

5

x

x n

x l




=
 

 =

. 

Vậy 2x =  là nghiệm của phướng trình. 

Câu 21: Tập nghiệm S  của phướng trình 2 3 3x x− = −  là 

 A. S = .  B.  2S = . C.  6;2S = . D.  6S = . 

Lời giải 

Chọn D 

2 3 3x x− = −
( )

2

3 0

2 3 3

x

x x

− 
 

− = −
2

3

2 3 6 9

x

x x x


 

− = − +
2

3

8 12 0

x

x x


 

− + =
 

3

66

2

x

xx

x




  ==
 =

. 

Câu 22: Tổng các nghiệm của phướng trình: 2 1 2x x− = −  bằng 

 A. 6 .  B. 1. C. 5 . D. 2 . 

Lời giải 

Chọn C 

Với điều kiện 2 0 2x x−     ta có phướng trình đã chọ tướng đướng với phướng 

trình: 2 2
1( )

2 1 ( 2) 6 5 0
5( / )

x L
x x x x

x t m

=
− = −  − + =  

=
. 

Vậy phướng trình có nghiệm duy nhất 5x = . 

Câu 23: Phướng trình ( )2 2 26 17 6x x x x x− − = −  có bao nhiêu nghiệm phân biệt? 

 A. 2.  B. 1. C. 3. D. 4. 

Lời giải 

Chọn C 
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( ) ( )( )2 2 2 2 26 17 6 6 17 1 0x x x x x x x x− − = −  − − − =

2

2

2

2

0( )
6 0

6( ) 0
17 0

417
17 1

17 1

x TM
x x

x L x
x

xx
x

x

 =
 − =  

= = 
−     =   
− =  − =

 

Vậy phướng trình có 3 nghiệm phân biệt. 

Câu 24: Phướng trình 
4

2 2
2 3

x
x

− + =
− +

 có tất cả bao nhiêu nghiệm? 

 A. 0.  B. 1. C. 2. D. 3. 

Lời giải. 

Chọn B 

Điều kiện xác định của phướng trình 0 2.2 x x  −  

Từ phướng trình đã chọ ta được 

( ) ( )

2 2

2 2 3 2 3

0
0 0

2 1.1
2 2 0

2

4 2x x x

x
x x

x x xx
x x x x

x

− − + − +


   

− =     == 

+ =


− = + − =    = −

 

So với điều kiện 2x   thì 1x =  là nghiệm duy nhất của phướng trình. 

Câu 25: Nghiệm của phướng trình ( )2 10 5 2 1+ − = −x x x  là 

 A. 
3

4
=x .  B. 3 6= −x . 

 C. 3 6= +x . D. 3 6= +x  và 2=x . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ( )
( )

2

22 2

2 1 0 1
10 5 2 1

3 18 9 010 5 4 8 4

x x
x x x

x xx x x x

 −  
+ − = −   

− + − =+ − = − + 
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1

3 63 6

3 6

x

xx

x



  = += +


= −

 

Vậy nghiệm của phướng trình là: 3 6x = + . 

 

 

 

 

 

 

 


