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 ▶BÀI ❸. HÀM SỐ LƯỢNG GIÁC VÀ ĐỒ THỊ   

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức      

 

❶. Hàm số chẵn, hàm số lẻ 

Cho hàm số  với tập xác định . 

● Hàm số  được gọi là hàm số chẵn nếu  thì  và . 

● Hàm số  được gọi là hàm số lẻ nếu  thì  và . 

Đồ thị hàm số chẵn nhận trục tung làm trục đối xứng, đồ thị hàm số lẻ nhận gốc toạ độ làm tâm 

đối xứng. 

❷. Hàm số tuần hoàn 

Cho hàm số  với tập xác định . Hàm số  được gọi là tuần hoàn nếu tồn tại 

một số  khác 0 sao cho với mọi , ta có: 

●   và ; 

●  . 

Số  dương nhỏ nhất (nếu có) thoả mãn các tính chất trên được gọi là chu kì của hàm số tuần 

hoàn đó. 

❸. Một số hàm số lượng giác cơ bản 

a) Hàm số  

Hàm số  có tập xác định là ; tập giá trị là đoạn . 

Đồ thị hàm số  được biểu diễn ở Hình 5 : 

o  
Tính chất: Hàm số  là hàm số lẻ, có đồ thị đối xứng qua gốc toạ độ ; tuần hoàn chu kì 

; đồng biến trên mỗi khoảng  và nghịch biến trên mỗi khoảng 

 với . 

b) Hàm số  

Hàm số  có tập xác định là ; tập giá trị là đoạn . 

Đồ thị hàm số  được biểu diễn ở Hình 6 : 
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Tính chất: Hàm số  là hàm số chẵn, có đồ thị đối xứng qua trục tung; tuần hoàn chu kì 

; đồng biến trên mỗi khoảng  và nghịch biến trên mỗi khoảng  

với . 

c) Hàm số  

Hàm số  có tập xác định là  tập giá trị là . 

Đồ thị hàm số  được biểu diễn ở Hình 7: 

 

Tính chất: Hàm số  là hàm số lẻ, có đồ thị đối xứng qua gốc toạ độ ; tuần hoàn chu kì 

; đồng biến trên mỗi khoảng  với . 

d) Hàm số  

Hàm số  có tập xác định ; tập giá trị là . 

● Đồ thị hàm số  được biểu diễn ở Hình 8 : 

 

Tính chất: Hàm số  là hàm số lẻ, có đồ thị đối xứng qua gốc toạ độ ; tuần hoàn chu kì 

; nghịch biến trên mỗi khoảng  với . 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶: Dựa vào đồ thị để tính giá trị của hàm số, xét sự tương giao 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Dủ ng đo  thị  hạ m so , tí m gịạ  trị  củ ạ x  trể n đoạ n [ 2 ;2 ] −  để : 

ạ) Hạ m so  siny x=  nhạ  n gịạ  trị  bạ ng 1 ; 

b) Hạ m so  siny x=  nhạ  n gịạ  trị  bạ ng 0 ; 

c) Hạ m so  cosy x=  nhạ  n gịạ  trị  bạ ng 1− ; 

d) Hạ m so  cosy x=  nhạ  n gịạ  trị  bạ ng 0 . 

Lời giải 

Trể n đoạ n [ 2 ;2 ] − , 

ạ) Hạ m so  siny x=  nhạ  n gịạ  trị  bạ ng 1 vơ ị 
3

;
2 2

x
  

 − 
 

. 

b) Hạ m so  siny x=  nhạ  n gịạ  trị  bạ ng 0 vơ ị { 2 ; ;0; ;2 }x     − − . 

c) Hạ m so  cosy x=  nhạ  n gịạ  trị  bạ ng 1−  vơ ị { ; }x   − . 

d) Hạ m so  cosy x=  nhạ  n gịạ  trị  bạ ng 0 vơ ị 
3 3

; ; ;
2 2 2 2

x
    

 − − 
 

. 

Câu 2: Dủ ng đo  thị  hạ m so , hạ̃y cho bịể t: 

ạ) Vơ ị mo ị [ 1;1]m − , co  bạo nhịể ủ gịạ  trị  ;
2 2

 


 
 − 
 

 sạo cho sin m = ;  

b) Vơ ị mo ị m , co  bạo nhịể ủ gịạ  trị  ;
2 2

 


 
 − 
 

 sạo cho tan m = . 

Lời giải 

ạ) So  gịạ  trị  ;
2 2

 


 
 − 
 

 sạo cho sin m =  bạ ng so  gịạo địể m củ ạ đo  thị  hạ m so  siny x=  trể n đoạ n 

;
2 2

  
− 
 

 vạ  đựơ ng thạ ng y m= . Cạ n cự  vạ o đo  thị  hạ m so , vơ ị mo ị [ 1;1]m − , co  đủ ng mo  t gịạ  trị  

;
2 2

 


 
 − 
 

 sạo cho sin m = . 

b) So  gịạ  trị  ;
2 2

 


 
 − 
 

 sạo cho tạn m =  bạ ng so  gịạo địể m củ ạ đo  thị  hạ m so  tany x=  trể n 

khoạ ng ;
2 2

  
− 
 

 vạ  đựơ ng thạ ng y m= . Cạ n cự  vạ o đo  thị  hạ m so , vơ ị mo ị m , co  đủ ng mo  t gịạ  

trị  ;
2 2

 


 
 − 
 

 sạo cho tạn m = . 
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⬩Dạng ❷: Xét sự đồng biến, nghịch biến của hàm số lượng giác 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 3: Xể t sự  bịể n thịể n củ ạ mo ị hạ m so  sạủ trể n cạ c khoạ ng tựơng ự ng: 

ạ) siny x=  trể n khoạ ng 
9 7 21 23

; , ;
2 2 2 2

      
− −   
   

; 

b) cosy x=  trể n khoạ ng ( 20 ; 19 ), ( 9 ; 8 )   − − − − . 

Lời giải 

ạ) Tạ co : 

9 7
; 4 ; 4

2 2 2 2

   
 

   
 − − = − − −   
   

. Do hạ m so  siny x=  đo ng bịể n trể n khoạ ng ;
2 2

  
− 
 

 nể n hạ m 

so  đo  củ̃ng đo ng bịể n trể n khoạ ng 
9 7

;
2 2

  
− − 
 

. 

21 23 3
 - ; 10 ; 10 . 

2 2 2 2

   
 

   
= + +   

   
Do hạ m so  siny x=  nghị ch bịể n trể n khoạ ng 

3
;

2 2

  
 
 

 nể n 

hạ m so  đo  củ̃ng nghị ch bịể n trể n khoạ ng 
21 23

;
2 2

  
 
 

. 

b) Tạ co : 

- ( 20 ; 19 ) (0 20 ; 20 )    − − = − − . 

Do hạ m so  cosy x=  nghị ch bịể n trể n khoạ ng (0; )  nể n hạ m so  đo  củ̃ng nghị ch bịể n trể n khoạ ng 

( 20 ; 19 ) − − . 

- ( 9 ; 8 ) ( 8 ;0 8 )    − − = − − − . 

Do hạ m so  cosy x=  đo ng bịể n trể n khoạ ng ( ;0)−  nể n hạ m so  đo  củ̃ng đo ng bịể n trể n khoạ ng 

( 9 ; 8 ) − − . 

 

⬩Dạng ❸: Xét tính chã̃n, lẻ của hàm số 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 4: Xể t tí nh chạ n, lể  củ ạ cạ c hạ m so : 

ạ) sin cosy x x=   

b) tan coty x x= + ; 

c) 2siny x= . 

Lời giải 

ạ) Hạ m so  ( ) sin cosy f x x x= =   lạ  hạ m so  lể  ví : 

- Tạ  p xạ c đị nh lạ  D = . 

- x   thí  x−   vạ  ( ) sin( ) cos( ) (sin cos ) ( )f x x x x x f x− = −  − = −  = − . 

b) Hạ m so  ( ) tan coty g x x x= = +  lạ  hạ m so  lể  ví : 
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- Tạ  p xạ c đị nh lạ  \
2

D k k
 

=  
 

. 

- x D   thí  x D−   vạ  ( ) tan( ) cot( ) (tan cot ) ( )g x x x x x g x− = − + − = − + = − . 

c) Hạ m so  2( ) siny h x x= =  lạ  hạ m so  chạ n ví : 

- Tạ  p xạ c đị nh lạ  D = . 

- x   thí  x−   vạ  2 2 2( ) sin ( ) ( sin ) sin ( )h x x x x h x− = − = − = = . 

Câu 5: Xể t tí nh chạ n, lể  củ ạ cạ c hạ m so  sạủ: 

ạ) cos 2y x= ; 

b) 3siny x= ; 

c) tan
2

y x
 

= + 
 

 

d) cos
6

y x
 

= + 
 

 

Lời giải 

ạ) Hạ m so  cos 2y x=  co  tạ  p xạ c đị nh lạ  . Vơ ị mo ị x , tạ co  x−   vạ  

cos[2 ( )] cos( 2 ) cos 2x x x − = − = . Do đo  hạ m so  cos 2y x=  lạ  hạ m so  chạ̃̃n. 

b) Hạ m so  3siny x=  co  tạ  p xạ c đị nh lạ  . Vơ ị mo ị x , tạ co  x−   vạ  
3 3 3sin ( ) ( sin ) sinx x x− = − = − . Do đo  hạ m so  3siny x=  lạ  hạ m so  lể . 

c) Hạ m so  tan
2

y x
 

= + 
 

 xạ c đị nh khị vạ  chí  khị ,
2 2

x k k
 

+  +  , tự c lạ  ,x k k  . Sủy rạ 

hạ m so  tan
2

y x
 

= + 
 

 co  tạ  p xạ c đị nh lạ  \{ }D k k=  .  

Vơ ị mo ị x D , tạ co  ,x k k−  −  , củ̃ng co  nghí̃ạ lạ  ,x k k−   , hạy x D−  .  

Mạ  t khạ c, tạ lạ ị co  tan tan tan tan .
2 2 2 2

x x x x
   


       
− + = − − = − − + = − +       
       

 

Do đo  hạ m so  tan
2

y x
 

= + 
 

 lạ  hạ m so  lể . 

d) Hạ m so  cos
6

y x
 

= + 
 

 co  tạ  p xạ c đị nh lạ  D = . Đạ  t ( ) cos
6

f x x
 

= + 
 

. 

Xể t hạị gịạ  trị  ;
3 3

D
 

−  , tạ thạ y rạ ng: 

3
cos cos 0; cos cos .

3 3 6 2 3 3 6 6 2
f f

                
= + = = − = − + = − =         

         
 

Ví  
3 3

f f
    

−    
   

 vạ  
3 3

f f
    

−  −   
   

 nể n hạ m so  cos
6

y x
 

= + 
 

 kho ng phạ ị lạ  hạ m so  chạ n 

củ̃ng kho ng phạ ị lạ  hạ m so  lể . 
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Câu 6: Xể t tí nh chạ n lể  củ ạ cạ c hạ m so  sạủ: 

ạ) sin 3y x x=  

b) 
1 cos3

1 cos3

x
y

x

+
=

−
 

c) 3 cos2y x x=  

d) sin cosy x x= − . 

Lời giải 

ạ) Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  . Nể ủ kí  hịể  ủ ( ) sin 3f x x x=  thí  vơ ị mo ị x , tạ co : 

 và ( ) ( )sin 3( ) sin 3 ( ).x f x x x x x f x−  − = − − = =  

Vạ  y hạ m so  đạ̃ cho lạ  hạ m so  chạ n. 

b) Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  
2

\
3

D k k
 

=  
 

. 

Nể ủ kí  hịể  ủ 
1 cos3

( )
1 cos3

x
f x

x

+
=

−
 thí  vơ ị mo ị x D , tạ co : 

1 cos3( ) 1 cos3
 và ( ) ( ).

1 cos3( ) 1 cos3

x x
x D f x f x

x x

+ − +
−  − = = =

− − −
 

Vạ  y hạ m so  đạ̃ cho lạ  hạ m so  chạ n. 

c) Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  . Nể ủ kí  hịể  ủ 3( ) cos2f x x x=  thí  vơ ị mo ị x D , tạ co : 

3 3 và ( ) ( ) cos2( ) cos2 ( ).x D f x x x x x f x−  − = − − = − = −  

Vạ  y hạ m so  đạ̃ cho lạ  hạ m so  lể . 

d) Nể ủ kí  hịể  ủ ( ) sin cosf x x x= −  

thí  ( 1) sin( 1) cos( 1) sin1 cos1 (1)f f− = − − − = − −   vạ  ( 1) (1)f f−  − . 

Vạ  y hạ m so  đạ̃ cho kho ng lạ  hạ m so  chạ n vạ  củ̃ng kho ng lạ  hạ m so  lể . 

⬩Dạng ❹: Vẽ đồ thị hàm số 

☞Các ví dụ minh họa 

 

Câu 7: Cho hạ m so  cosy x=  vơ ị [0;3 ]x  . 

ạ) Vể̃ đo  thị  củ ạ hạ m so  đạ̃ cho. 

b) Hạ m so  đạ̃ cho đo ng bịể n, nghị ch bịể n trể n nhự̃ng khoạ ng nạ o? 

c) Tạ ị cạ c địể m nạ o thí  gịạ  trị  củ ạ hạ m so  lơ n nhạ t, nho  nhạ t? 

d) Tí m cạ c gịạ  trị  củ ạ [0; ]x   sạo cho cos3 0x  . 

Lời giải 

ạ) Tạ co  đo  thị  củ ạ hạ m so  cosy x=  trể n đoạ n [0;3 ]  nhự sạủ: 
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b) Hạ m so  đo ng bịể n trể n khoạ ng ( ;2 )  , nghị ch bịể n trể n cạ c khoạ ng (0; )  vạ  (2 ;3 )  . 

c) Gịạ  trị  củ ạ hạ m so  lơ n nhạ t khị 0x =  vạ  2x = . 

Gịạ  trị  củ ạ hạ m so  nho  nhạ t khị x =  vạ  3x = . 

d) Đạ  t 3t x= . Ví  0 x    nể n 0 3t   . 

Tự  đo  thị  củ ạ hạ m so  ơ  trể n, tạ co  cos 0t   khị vạ  chí  khị 
3

2 2
t

 
   hoạ  c 

5
3

2
t


  .  

Do đo  
6 2

x
 
   hoạ  c 

5

6
x


  . 

Câu 8: Cho hạ m so  coty x=  vơ ị (0; ) ( ;2 )x     . 

ạ) Vể̃ đo  thị  củ ạ hạ m so  đạ̃ cho. 

b) Tí m cạ c gịạ  trị  củ ạ x  sạo cho 
3

cot
3

x = . 

c) Tí m cạ c gịạ  trị  củ ạ (0; )x   sạo cho 
3

cot 2
3

x  . 

Lời giải 

ạ) Tạ co  đo  thị  củ ạ hạ m so  coty x=  trể n (0; ) ( ;2 )    nhự sạủ: 

 

b) Vơ ị (0; ) ( ;2 )x      tạ co  
3

cot
3

x =  khị 
3

x


=  hoạ  c 
4

3
x


= . 

c) Đạ  t 2t x= . Ví  0 x    nể n 0 2t   . 

Hạ m so  coty t=  xạ c đị nh khị ,t k k  .  
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Kể t hơ p vơ ị địể ủ kịể  n 0 2t   , sủy rạ (0; ) ( ;2 )t     . 

 

Tự  đo  thị  trể n, tạ co  
3

cot
3

t   khị vạ  chí  khị 
3

t


   hoạ  c 
4

2
3

t


  . 

Do đo  
6 2

x
 
   hoạ  c 

2

3
x


  . 

Câu 9: Xể t tí nh tủạ n hoạ n củ ạ cạ c hạ m so  sạủ: 

ạ) sin 3y x=  

b) 2y x=  

Lời giải 

ạ) Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  D = . Nể ủ kí  hịể  ủ ( ) sin 3f x x=  thí  vơ ị mo ị 

x D , tạ co  
2 2

,
3 3

x D x D
 

+  −   vạ  

2 2
sin 3 sin(3 2 ) sin 3 ( )

3 3
f x x x x f x

 


   
+ = + = + = =   

   
. 

Vạ  y hạ m so  đạ̃ cho lạ  hạ m so  tủạ n hoạ n. Chủ  y  rạ ng, chủ kí  củ ạ hạ m so  nạ y lạ  
2

3


. 

b) Kí  hịể  ủ 2( )f x x= . Nể ủ ( ) ( )f x T f x+ =  vơ ị mo ị x  thí  2 2( )x T x+ =  vơ ị mo ị x . Cho n 

0x =  tạ đựơ c 
2 0T = , hạy 0T = . Vạ  y hạ m so  2y x=  kho ng tủạ n hoạ n. 

 

⬩Dạng ❺: Tìm tập xác định của hàm số 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 10: Tí m tạ  p xạ c đị nh củ ạ cạ c hạ m so  sạủ: 

ạ) 
sin

cos 1

x
y

x
=

+
 

b) 
2

2

1 sin

x
y

x
=

−
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c) 
cos

1 sin

x
y

x
=

+
; 

d) 
1 sin

1 sin

x
y

x

+
=

−
. 

Lời giải 

ạ) Bịể ủ thự c 
sin

cos 1

x

x +
 co  nghí̃ạ khị cos 1x  −  hạy 2 ,x k k  +  . 

Vạ  y tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  

\{ 2 }.D k k = +   

b) Bịể ủ thự c 
2

2

1 sin

x

x−
 co  nghí̃ạ khị 2 21 sin 0 cos 0x x−     

,
2

x k k


  +   

Vạ  y tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  \ .
2

D k k



 

= +  
 

 

c) Bịể ủ thự c 
cos

1 sin

x

x+
 co  nghí̃ạ khị sin 1x  −  hạy 2 ,

2
x k k


 − +  . 

Vạ  y tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ : \ 2
2

D k k



 

= − +  
 

. 

d) Bịể ủ thự c 
1 sin

1 sin

x

x

+

−
 co  nghí̃ạ khị sin 1x   hạy 2 ,

2
x k k


 +  . 

Vạ  y tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ : \ 2
2

D k k



 

= +  
 

. 

Chú ý. Cho hạ m so  ( )y f x=  xạ c đị nh trể n tạ  p D . 

- Tạ go ị M  lạ  gịạ  trị  lơ n nhạ t củ ạ hạ m so  ( )y f x=  trể n tạ  p D  vạ  kí  hịể  ủ lạ  

max ( )x DM f x=  nể ủ ( ) ,f x M x D    vạ  to n tạ ị 0x D  thoạ  mạ̃n ( )0f x M= . 

- Tựơng tự , m  lạ  gịạ  trị  nho  nhạ t củ ạ hạ m so  ( )y f x=  trể n tạ  p D  vạ  kí  hịể  ủ lạ  

min ( )x Dm f x=  nể ủ ( ) ,f x m x D    vạ  to n tạ ị 0x D  thoạ  mạ̃n ( )0f x m= . 

- Khị kho ng no ị rõ tạ  p D  tạ sể̃ hịể ủ lạ  gịạ  trị  lơ n nhạ t vạ  gịạ  trị  nho  nhạ t đựơ c lạ y trể n tạ  p 
xạ c đị nh củ ạ no . 

Nhận xét. Nể ủ tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  ( )y f x=  lạ  đoạ n [ ; ]m M  thí  m  vạ  M  tựơng ự ng sể̃ 

lạ  gịạ  trị  nho  nhạ t vạ  gịạ  trị  lơ n nhạ t củ ạ hạ m so . 

Câu 11: Tí m tạ  p xạ c đị nh củ ạ cạ c hạ m so  sạủ: 

ạ) cot 3y x=  

b) 1 cos 4y x= −  
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c) 
2 2

cos 2

sin cos

x
y

x x
=

−
 

d) 
1 cos 2

1 sin 2

x
y

x

+
=

−
 

Lời giải 

ạ) Bịể ủ thự c cot 3x  co  nghí̃ạ khị sin3 0x   hạy ,
3

x k k


  . Vạ  y tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  

\
3

D k k
 

=  
 

 

b) Bịể ủ thự c 1 cos4x−  co  nghí̃ạ vơ ị mo ị x  ví  cos4 1x   vơ ị mo ị x . Vạ  y tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  

. 

c) Bịể ủ thự c 
2 2

cos 2 cos 2

sin cos cos 2

x x

x x x
=

− −
 co  nghí̃ạ khị 

cos 2 0 hay ,
4 2

x x k k
 

  +   

Vạ  y tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  \
4 2

D k k
  

= +  
 

 

d) Bịể ủ thự c 
1 cos 2

1 sin 2

x

x

+

−
 co  nghí̃ạ khị sin 2 1x   hạy ,

4
x k k


 +  . 

Vạ  y tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  lạ  \ .
4

D k k



 

= +  
 

 

Câu 12: Tí m tạ  p gịạ  trị  củ ạ cạ c hạ m so  sạủ, tự  đo  sủy rạ gịạ  trị  lơ n nhạ t vạ  gịạ  trị  nho  nhạ t củ ạ 
chủ ng: 

ạ) 2 3siny x= + ; 

b) 
21 4cos

5

x
y

+
=  

c) 2 22 4sin cosy x x= −  

d) 22sin cos2y x x= − . 

Lời giải 

ạ) Ví  1 sin 1x−    nể n 3 3sin 3x−   , do đo  1 2 3sin 5x−  +   vơ ị mo ị x . Vạ  y tạ  p gịạ  
trị  củ ạ hạ m so  lạ  đoạ n [ 1;5]− . Sủy rạ gịạ  trị  lơ n nhạ t củ ạ hạ m so  lạ  5, đạ t đựơ c khị sin 1x =  

hạy 2 ( )
2

x k k


= +   vạ  gịạ  trị  nho  nhạ t củ ạ hạ m so  lạ  1− , đạ t đựơ c khị sin 1x = −  hạy 

2 ( )
2

x k k


= − +  . 



  12   
   

b) Ví  20 cos 1x   nể n 20 4cos 4x  , do đo  
21 1 4cos

1
5 5

x+
   vơ ị mo ị x . Vạ  y tạ  p gịạ  

trị  củ ạ hạ m so  lạ  đoạ n 
1

;1
5

 
 
 

. Sủy rạ gịạ  trị  lơ n nhạ t củ ạ 

hạ m so  lạ  1, đạ t đựơ c khị 2cos 1 sin 0x x=  =  hạy , ( )x k k=   vạ  gịạ  trị  nho  nhạ t củ ạ 

hạ m so  lạ  
1

5
, đạ t đựơ c khị cos 0x =  hạy , ( )

2
x k k


= +  . 

c) Tạ co  2 2 2 22 4sin cos 2 sin 2 1 cos 2y x x x x= − = − = + . Ví  20 cos 2 1x   nể n 
21 1 cos 2 2x +  , vơ ị mo ị x . Vạ  y tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  lạ  đoạ n [1;2] . Sủy rạ, gịạ  trị  lơ n 

nhạ t củ ạ hạ m so  lạ  2, đạ t đựơ c khị 2cos 2 1 sin 2 0x x=  =  hạy , ( )
2

x k k


=   vạ  gịạ  trị  

nho  nhạ t củ ạ hạ m so  lạ  1, đạ t đựơ c khị cos2 0x =  hạy , ( )
4 2

x k k
 

= +  . 

d) Tạ co  22sin cos2 1 2cos2y x x x= − = − . Ví  1 cos2 1x−    nể n 1 1 2cos2 3x−  −  , vơ ị 

mo ị x . Vạ  y tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  lạ  đoạ n [ 1;3]− . Sủy rạ, gịạ  trị  lơ n nhạ t củ ạ hạ m so  lạ  

3, đạ t đựơ c khị cos2 1x = −  hạy , ( )
2

x k k


= +   vạ  gịạ  trị  nho  nhạ t củ ạ hạ m so  lạ  1− , 

đạ t đựơ c khị cos2 1x =  hạy , ( )x k k=  . 

 

⬩Dạng ❻: Ứng dụng  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 13: Mo  t dạo đo  ng địể ủ ho ạ co  phựơng trí nh lị đo   dạo đo  ng lạ : cos( )x A t = + , trong đo  t  lạ  

thơ ị gịạn tí nh bạ ng gịạ y, A  lạ  bịể n đo   dạo đo  ng vạ  x  lạ  lị đo   dạo đo  ng để ủ đựơ c tí nh bạ ng 

cểntịmể t, 0  . Khị đo , chủ kí  T  củ ạ dạo đo  ng lạ  
2

T



= . Xạ c đị nh gịạ  trị  củ ạ lị đo   khị 

3
0, , , ,

4 2 4

T T T
t t t t t T= = = = =  vạ  vể̃ đo  thị  bịể ủ dịể n lị đo   củ ạ dạo đo  ng địể ủ ho ạ trể n đoạ n 

[0;2 ]T  trong trựơ ng hơ p: 

ạ) 3  , 0A cm = = ; 

b) 3  ,
2

A cm


= = − ; 

c) 3  ,
2

A cm


= = . 

Lời giải 

ạ) Khị 3  , 0A cm = = , tạ co : 
2

3cos( ) 3cosx t t
T




 
= =  

 
. 

Tạ co  bạ ng xạ c đị nh gịạ  trị  lị đo   tạ ị mo  t so  thơ ị địể m vạ  đo  thị  cạ n vể̃ ơ  Hí nh 9: 

t    0  
 

4

T
   

2

T
   

3

4

T
  

 T   

x    3   0   3−   0   3  
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b) Khị 3  ,
2

A cm


= = − , tạ co : 
2

3cos 3cos
2 2

x t t
T

  

   

= − = −   
   

. 

Tạ co  bạ ng xạ c đị nh gịạ  trị  lị đo   tạ ị mo  t so  thơ ị địể m vạ  đo  thị  cạ n vể̃ ơ  Hí nh 10: 

t    0  
 

4

T
   

2

T
   

3

4

T
  

 T   

x    0   3   0   3−   0  

 

c) Khị 3  ,
2

A cm


= = , tạ co : 
2

3cos 3cos
2 2

x t t
T

  

   

= + = +   
   

. 

Tạ co  bạ ng xạ c đị nh gịạ  trị  lị đo   tạ ị mo  t so  thơ ị địể m vạ  đo  thị  cạ n vể̃ ơ  Hí nh 11 : 

t    0  
 

4

T
   

2

T
   

3

4

T
  

 T   

x    0   3−   0   3   0  

 

 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 



  14   
   

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

Câu 1: Tập xác định của hàm số 1 cos 2y x= +  là: 

A.  . B. . C. [ 1; )− + . D. 
1

;
2

 
− +
 

. 

Lời giải 

Chọn B 

Câu 2: Tập xác định của hàm số 
1 cos

1 sin

x
y

x

−
=

+
 là: 

A. .  B.  .  

C. \ 2
2

k k



 
− +  
 

. D. \ 2
2

k k



 

+  
 

. 

Lời giải 

Chọn C 

Câu 3: Tập xác định của hàm số 
1 sin

cos

x
y

x

−
=  là: 

A. \ 2
2

k k



 
− +  
 

. B. \ 2
2

k k



 

+  
 

.  

C. \
2

k k



 

+  
 

. D. \{ }k k  . 

Lời giải 

Chọn C 

Câu 4: Tập xác định của hàm số 
2

1
tan

1 cot
y x

x
= +

+
 là: 

A. \
2

k k
 

 
 

. B. \
4

k k



 
− +  
 

.  

C. \
4

k k



 

+  
 

. D. \ 2
4

k k



 
− +  
 

. 

Lời giải 

Chọn A 

Câu 5: Hàm số nào sau đây là hàm số lẻ? 

A. 2cosy x= − . B. 2siny x= − . C. tan cosy x x= − . D. 2sin 2y x= − + . 

Lời giải 

Chọn B 

Câu 6: Hàm số nào sau đây là hàm số chẵn? 

A. cos 5y x= + . B. tan coty x x= + . C. sin( )y x= − . D. sin cosy x x= − . 

Lời giải 
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Chọn A 

Câu 7: Hàm số cosy x=  nghịch biến trên khoảng: 

A. (0; ) . B. ( ;2 )  . C. ;
2 2

  
− 
 

 D. ( ;0)− . 

Lời giải 

Chọn A 

Câu 8: Hàm số nào trong các hàm số sau đồng biến trên khoảng 
3

;
2 2

  
 
 

? 

A. siny x= . B. cosy x= . C. tany x= . D. coty x= . 

Lời giải 

Chọn C 

Câu 9: Tìm tập xác định của hàm số 
1 sin

cos

x
y

x

−
=  

A. 
2

x k


 + . B. 2
2

x k


 − + . 

C. 2
2

x k


 + . D. x k . 

Lời giải 

Chọn A 

Hàm số 
1 sin

cos

x
y

x

−
= xác định khi cos 0

2
x x k


   + . 

Câu 10: Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  tan 2y x=  lạ ? 

A. \ ,
4

D k k



 

= +  
 

. B. \ ,
4 2

D k k
  

= +  
 

. 

C. \ ,
2

D k k
 

=  
 

. D. \ ,
2

D k k



 

= +  
 

. 

Lời giải 

Chọn B 

Địể u kiể  n: cos2 0x  2
2

x k


  + ,
4 2

x k k
 

  +  . 

Vạ  y tạ  p xạ c đị nh lạ  \ ,
4 2

D k k
  

= +  
 

. 

Câu 11: Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  
2sin 1

1 cos

x
y

x

+
=

−
 lạ  

A. 2x k  . B. x k . C. 
2

x k


 + . D. 2
2

x k


 + . 

Lời giải 
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Chọn A 

Hàm số xác định khi: 1 cos 0 2x x k −    . 

Câu 12: Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  
sin3

cos 2

x
y

x
=

+
lạ  

A. \ ,
2

D k k
 

= +   
 

. B.  \ ,D k k=   . 

C. \ ,
3

D k
 

=  
 

. D. D = . 

Lời giải. 

Chọn D 

Địều kiện: cos 2 0x +  (lủôn đúng x  ). 

Câu 13: Hạ m so  nạ o sạủ đạ y nghị ch bịể n trể n ;
2




 
 
 

? 

A. siny x= − . B. cosy x= . C. coty x= − . D. tany x= . 

Lời giải 
Chọn B 

Với ;
2

x



 

 
 

 : Khi giá trị của x  tăng thì gịá trị tựơng ứng của hàm số cosy x=  giảm 

  Hàm số cosy x=  nghịch biến trên ;
2




 
 
 

. 

Câu 14: Hạ m so  nạ o sạủ đạ y đo ng bịể n trể n khoạ ng ;
2




 
 
 

? 

A. siny x= . B. cosy x= . C. tany x= . D. coty x= . 

Lời giải 

Chọn C 

Câu 15: Trể n khoạ ng nạ o sạủ đạ y thí  hạ m so  cosy x=  đo ng bịể n? 

A. ( );0− . B. 
3

;
2 2

  
− − 
 

. C. ( )0; . D. ;
2 2

  
− 
 

. 

Lời giải 

Chọn A 

Câu 16: Tí m mể  nh để  đủ ng. 

A. Hàm số coty x=  đồng biến trên khoảng ( )0; . 

B. Hàm số siny x=  đồng biến trên khoảng 
3 5

;
2 2

  
 
 

. 

C. Hàm số siny x=  nghịch biến trên khoảng ( );2  . 
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D. Hàm số cosy x=  nghịch biến trên khoảng ;
2 2

  
− 
 

. 

Lời giải 
Chọn B 

Câu 17: Hạ m so  nạ o sạủ đạ y đo ng bịể n trể n khoạ ng ;

2

 
 

 
? 

A. cos=y x . B. tan=y x . C. cot=y x . D. sin=y x . 

Lời giải 
Chọn B 

Câu 18: Khạ ng đị nh nạ o dựơ ị đạ y lạ  sai? 
A. Hàm số cosy x=  là hàm số lẻ. B. Hàm số coty x=  là hàm số lẻ. 

C. Hàm số siny x=  là hàm số lẻ. D. Hàm số tany x=  là hàm số lẻ. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có các kết quả sau: 
+ Hàm số cosy x=  là hàm số chẵn. 

+ Hàm số coty x=  là hàm số lẻ. 

+ Hàm số siny x=  là hàm số lẻ. 

+ Hàm số tany x=  là hàm số lẻ. 

Câu 19: Cho n khạ ng đị nh sạị vể  tí nh chạ n, lể  củ ạ hạ m so . 

A. Hàm số coty x=  là hàm lẻ. B. Hàm số siny x=  là hàm lẻ. 

C. Hàm số cosy x=  là hàm chẵn. D. Hàm số tany x=  là hàm chẵn. 

Lời giải 

Chọn D 

Hàm số tany x=  là hàm lẻ vì ( )tan tanx x− = −  

Câu 20: Hạ m so  nạ o sạủ đạ y lạ  hạ m so  chạ n trể n ? 

A. .cos2y x x= . B. ( )2 1 .siny x x= + .C. 
2

cos

1

x
y

x
=

+
. D. 

2

tan

1

x
y

x
=

+
. 

Lời giải 

Chọn C 

Xét hàm số ( ) 2

cos

1

x
y f x

x
= =

+
 có tập xác định D =  

 x D x D  −   

 x D  : ( )
( )

( )
( )2 2

cos cos

11

x x
f x f x

xx

−
− = = =

++ −
 

Vậy hàm số f  là hàm chẵn. 

Câu 21: Hạ m so  nạ o sạủ đạ y lạ  hạ m so  lể  trể n tạ  p xạ c đị nh củ ạ no ? 
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A. 
sin

1 sin

x
y

x
=

−
. B. 

2sin

1 cos

x
y

x
=

+
. C. 

2

cos x
y

x x
=

+
. D. 

2

tan

1 sin

x
y

x
=

+
. 

Lời giải 

Chọn D 

Xét hàm số ( ) 2

tan

1 sin

x
y f x

x
= =

+
 có tập xác định \ ,

2
D k k




 
= +  

 
 

 x D x D  −   

 x D  : ( )
( )

( )
( )2 2

tan tan

1 sin 1 sin

x x
f x f x

x x

− −
− = = = −

+ − +
 

Vậy hàm số f  là hàm lẻ. 

Câu 22: Trong cạ c hạ m so  sạủ, hạ m so  nạ o lạ  hạ m so  chạ n trể n ? 

A. sin
2

y x
 

= − 
 

.B. tany x= . C. siny x= . D. sin
6

y x
 

= + 
 

. 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có sin cos
2

y x x
 

= − = 
 

 là hàm số chẵn trên  (thểo định nghĩạ). 

Câu 23: Trong cạ c hạ m so  sạủ đạ y, hạ m so  nạ o lạ  hạ m so  tủạ n hoạ n? 

A. tany x= . B. coty x x= . C. siny x x= . D. 
1

y
x

= . 

Lời giải 

Chọn A 
Ta có: hàm số tany x=  tuần hoàn với chu kì  . 

Câu 24: Cho n khạ ng đị nh sai. 

A. Hàm số tan siny x x= +  là hàm số tuần hoàn với chu kì 2 .  

B. Hàm số oscy x=  là hàm số tuần hoàn với chu kì 2 .  

C. Hàm số cot tany x x= +  là hàm số tuần hoàn với chu kì .  

D. Hàm số siny x=  là hàm số tuần hoàn với chu kì .  

Lời giải 

Chọn D 

Hàm số siny x=  và cosy x=  tuần hoàn với chu kì 2 .  

Hàm số tany x=  và coty x=  tuần hoàn với chu kì .  

Nên khẳng định sai là .D  

Câu 25: Hạ m so  sin 2y x=  tủạ n hoạ n vơ ị chủ ky  bạ ng bạo nhịể ủ? 
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A. 4T = . B. 2T = . C. T = . D. 
2

T


= . 

Lời giải 
Chọn C 

Hàm số sin 2y x=  tuần hoàn với chu kỳ bằng 
2

.
2

T


= =  

Câu 26: Trong cạ c hạ m so  sạủ đạ y, hạ m so  nạ o lạ  hạ m so  tủạ n hoạ n? 

A. siny x= . B. siny x x= + . C. .cosy x x= . D. 
sin x

y
x

= . 

Lời giải 

Chọn A 
Hàm số siny x=  là hàm số tuần hoàn với chu kỳ 2 . 

Câu 27: Hạ m so  3 5siny x= −  co  gịạ  trị  lơ n nhạ t bạ ng 

A. 2.  B. 4.  C. 6.  D. 8.  
Lời giải 

Chọn D 

Ta có 1 sin 1 5 5sin 5.x x−     −  −  

3 5 3 5sin 5 3.x +  −  − +  

8 3 5sin 2.x  −  −  

max 8y =  khi ( )sin 1 2
2

x x k k


=  = +  . 

Vậy max 8y =  khi ( )2 .
2

x k k


= +   

Câu 28: Tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  coty x=  lạ  

A. ( );0− . B.  1;1− . C. ( )1;1− . D. . 

Lời giải 
Chọn D 

Câu 29: Tí m gịạ  trị  lơ n nhạ t củ ạ hạ m so  3sin 7
4

y x . 

A. max 7y . B. max 4y . C. max 3y . D. max 4y . 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có 1 sin 1 10 4
4

x y . Do đó max 4y . 

Câu 30: Gịạ  trị  nho  nhạ t củ ạ hạ m so  2sin 5y x= +  lạ  

A. 3 . B. 2 . C. 5 . D. 4 . 

Lời giải 

Chọn A 
* Ta có: : sin 1 3x x y   − →  . Vậy min 3y = . 
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Câu 31: Tí m tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  cos 2y x= . 

A.  1;1− . B. ( )1;1− . C.  2;2− . D. 
1 1

;
2 2

− 
 
 

. 

Lời giải 

Chọn A 

Câu 32: Tí m tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  sin 1y x= − . 

A.  0;1 . B.  1;0− . C.  2;0− . D.  2;0 . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: 1 sin 1 2 sin 1 0 2 0x x y−    −  −   −   . 

Vậy tập giá trị của hàm số sin 1y x= −  là  2;0T = − . 

Câu 33: Tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  4siny x=  lạ  

A.  1;1− . B.  2;2− . C.  6;6− . D.  4;4− . 

Lời giải 

Chọn D 

Ta có 1 sin 1,−    x x  

4 4, −    y x  

Vậy tập giá trị của hàm số 4siny x=  là  4;4− . 

Câu 34: Tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  2sin 2 3y x  lạ  

A. 1;5 . B. 2;3 . C. 2;3 . D. 0;1 . 

Lời giải 

Chọn A 
Do 1 sin 2 1 2 2sin 2 2 1 2sin 2 3 5x x x . 

Câu 35: Tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  sin 3y x=  lạ  

A.  3;3− . B. ( )1;1− . C.  1;1− . D. ( )3;3− . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có 1 sin3 1x−   với mọi x . 

Nên hàm số sin 3y x=  có tập giá trị là  1;1T = − . 

Câu 36: Tạ  p gịạ  trị  củ ạ hạ m so  siny x= lạ  

A. . B.  0;1 . C.  1;1− . D. ( )1;1− . 

Lời giải 



  21   
   

Chọn C 

Vì 1 sin 1,x x−     nên tập giá trị của hàm số là  1;1− . 

Câu 37: Cho đo  thị  hạ m so  ( )f x  nhự hí nh vể̃ dựơ ị đạ y. Ho ị tị nh tịể n đo  thị  hạ m so  ( )f x  thểo vểctơ 

;0
2

v
 

=  
 

 thí  đựơ c đo  thị  hạ m so  

 

A. tany x= . B. siny x= . C. cosy x= . D. coty x= . 

Lời giải 

Chọn B 

Theo hình vẽ thì đồ thị trong hình là của hàm số cosy x= . Khi tịnh tiến thểo vểctơ 

;0
2

v
 

=  
 

 thì tạ đựợc đồ thị của hàm số cos sin
2

y x x
 

= − = 
 

. 

Câu 38: Đựơ ng cong trong hí nh dựơ ị đạ y lạ  đo  thị  củ ạ mo  t hạ m so  trong bo n hạ m so  đựơ c lịể  t kể  ơ  
bo n phựơng ạ n , , ,A B C D . 

 
Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

A. sin
2

x
y = . B. cos

2

x
y = . C. cos

4

x
y = − . D. sin

2

x
y

 
= − 

 
. 

Lời giải 

Chọn D 

ĐTHS đị qủạ địểm ( ); 1 −  nên ta chọn đáp án 

D. 

Câu 39: Đựơ ng cong trong hí nh dựơ ị đạ y lạ  đo  thị  củ ạ mo  t hạ m so  trong bo n hạ m so  đựơ c lịể  t kể  ơ  
bo n phựơng ạ n A, B, C, 

D. 
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Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

A. 1 sin 2y x= + . B. cosy x= . C. siny x= − . D. cosy x= −  

 
Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 
A. 1 sin 2y x= + . 

B. cosy x= . 

C. siny x= − . 

D. cosy x= − . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: cosy x= . 

Câu 40: Đo  thị  củ ạ hạ m so  sin
4

y x
 

= + 
 

 đị qủạ địể m nạ o sạủ đạ y? 

A. ;0
4

M
 
 
 

. B. 
2

0;
2

N
 
  
 

. C. ;1
2

P
 
 
 

. D. ( )0;1Q . 

Lời giải 
Chọn B 

Với 
2

0 sin
4 2

x y


=  = = . 

Câu 41: Cho cạ c hạ m so  sạủ. 

(I) 3 3 4y x x= − + − (II) 4

2

1
3 4

1

x
y x x

x

+
= − + − +

+
 

(III) siny x= (IV) tan coty x x= +  

Có bao nhiêu hàm số có tập xác định là ? 

A. 2 . B. 4 . C. 1 . D. 3 . 

Lời giải 

Chọn D 

+ Hàm số 3 3 4y x x= − + −  là hàm đạ thức nên có tập xác định là . 

+ Do 2 1 0,x x+     nên hàm số 4

2

1
3 4

1

x
y x x

x

+
= − + − +

+
 có tập xác định là . 

+ Hàm số siny x=  có tập xác định là . 
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+ Hàm số tan coty x x= +  xác định khi và chỉ khi 
sin 0

cos 0

x

x





sin2 0x 

2
x k


 

( )k . 

Nên hàm số tan coty x x= +  có tập xác định là \
2

D k k
 

=  
 

. 

Vậy có 3  hàm số có tập xác định là . 

Câu 42: Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  tany x= −  lạ : 

A. \ ,
2

D k k



 

= +  
 

. B.  \ ,D k k=  . 

C.  \ 2 ,D k k=  . D. \ 2 ,
2

D k k



 

= +  
 

. 

Lời giải 

Chọn A 

Hàm số tany x= −  xác định khi: 
2

x k


 + , k . 

Vậy tập xác định của hàm số là: \ ,
2

D k k



 

= +  
 

. 

Câu 43: Tí m tạ  p xạ c đị nh D  củ ạ hạ m so  
2019

sin
y

x
= . 

A. \ ,
2

D k k
 

= +  
 


 . B. D = . 

C.  \ 0D = .  D.  \ ,D k k=  . 

Lời giải 

Chọn D 

Hàm số xác định khi ( )sin 0x x k k     . 

Tập xác định  \ ,D k k=  . 

Câu 44: Tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  
1

1 cos
y

x
=

−
 

A.  \ ,D k k=  . B. \ 2 ,
2

D k k



 

= +  
 

. 

C.  \ 2 ,D k k=  . D. D = . 

Lời giải 

Chọn C 

Đk: 1 cos 0 cos 1 2 ,x x x k k−       . 
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Câu 45: Tí m tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  
tan

?
sin 1

x
y

x
=

−
 

A. .   B. \ 2 ,
2

k k



 

+  
 

. 

C. \ ,
2

k k



 

+  
 

. D.  \ ,k k  . 

Lời giải 

Chọn C 

Hàm số xác định 
cos 0

sin 1

x

x


 


 ( )2

2
2

x k

k

x k








 +

 
  +


 

Vậy tập xác định của hàm số là: \ ,
2

D k k



 

= +  
 

. 

Câu 46: Tí m tạ  p xạ c đị nh củ ạ hạ m so  1 cos coty x x= − + ? 

A.  \ ; k k .  B. ( ;1− . 

C. \ ;
2

 
+   

 
k k . D.    1;1 \ 0− . 

Lời giải 
Chọn A 

ĐKXĐ: 
( )1 cos 0

;

sin 0

x x

x k k

x

−  
   


 

Lời giải 

Chọn A 

Hàm số xác định 
1 cos 0 cos 1

,
sin 0

x x
x k k

x x k




−   
     

  
. 

Tập xác định của hàm số  \ ,D k k=  . 

Câu 47: Tạ  p xạ c đị nh D  củ ạ hạ m so  tan coty x x= +  lạ  

A.  \ ,D k k=  . B. \ ,
2

k
D k

 
=  

 
. 

C. \ ,
2

D k k



 

= +  
 

. D.  \ 2 ,D k k=   

Lời giải 

Chọn B 
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Địều kiện để hàm số tan coty x x= +  xác định là 
sin 0

cos 0 2
2

x k
x k

x
x x k








 

   
  + 



,

k . 

Câu 48: Xể t hạ m so siny x= trể n đoạ n  ;0− . Khạ ng đị nh nạ o sạủ đạ y lạ  đủ ng? 

A. Hàm số đã cho nghịch biến trên đoạn ;
2




 
− − 
 

; đồng biến trên đoạn ;0
2

 
− 
 

 

B. Hàm số đã cho nghịch biến trên các đoạn ;
2




 
− − 
 

 và ;0
2

 
− 
 

 

B. Hàm số đã cho nghịch biến trên các đoạn ;
2




 
− − 
 

 và ;0
2

 
− 
 

 

C. Hàm số đã cho đồng biến trên các đoạn ;
2




 
− − 
 

 và ;0
2

 
− 
 

 

D. Hàm số đã cho đồng biến trên đoạn ;
2




 
− − 
 

; nghịch biến trên đoạn ;0
2

 
− 
 

  

Lời giải 

Chọn A 

Ta có bảng biến thiên của hàm số siny x= trên đoạn  ; −  

 

Khị đó, hàm số nghịch biến trên đoạn ;
2




 
− − 
 

; đồng biến trên đoạn ;0
2

 
− 
 

 

Câu 49: Khạ ng đị nh nạ o sạủ đạ y đủ ng? 

A. siny x=  là hàm số nghịch biến trên ;
4 4

  
− 
 

. 

B. cosy x=  là hàm số nghịch biến trên 
3

;
4 4

  
 
 

. 

C. siny x=  là hàm số nghịch biến trên 
2

0;
3

 
 
 

. 

D. tany x=  là hàm số nghịch biến trên 
3

;
4 4

  
 
 

. 

Lời giải 

Chọn B 
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Dựạ vào đựờng tròn lựợng giác ta thấy cosy x=  là hàm số nghịch biến trên ( )0;  nên 

cosy x= là hàm số nghịch biến trên 
3

;
4 4

  
 
 

. 

Câu 50: Xể t hạ m so  cosy x=  vơ ị  ; .x   −  Khạ ng đị nh nạ o sạủ đạ y đủ ng? 

A. Hàm số nghịch biến trên ( );0−  và đồng biến trên ( )0; . 

B. Hàm số nghịch biến trên ( );0−  và ( )0; . 

C. Hàm số đồng biến trên ( );0−  và ngịch biến trên ( )0; . 

D. Hàm số đồng biến trên ( );0−  và ( )0; . 

Lời giải 

Chọn C 

Hàm số cosy x=  đồng biến trên khoảng ( );0−  và nghịch biến trên ( )0; . 

Câu 51: Cho hạ m so  siny x= . Mể  nh để  nạ o sạủ đạ y lạ  đủ ng? 

A. Hàm số đồng biến trên khoảng ;
2




 
 
 

, nghịch biến trên khoảng 
3

;
2



 
 
 

. 

B. Hàm số đồng biến trên khoảng 
3

;
2 2

  
− − 
 

, nghịch biến trên khoảng ;
2 2

  
− 
 

. 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng 0;
2

 
 
 

, nghịch biến trên khoảng ;0
2

 
− 
 

. 

D. Hàm số đồng biến trên khoảng ;
2 2

  
− 
 

, nghịch biến trên khoảng 
3

;
2 2

  
 
 

. 

Lời giải 

Chọn D 

Cách 1: Hàm số siny x= đồng biến trên các khoảng 2 ; 2
2 2

k k
 

 
 
− + + 
 

( )k  và 

nghịch biến trên các khoảng 
3

2 ; 2
2 2

k k
 

 
 

+ + 
 

( )k . 

Do đó đáp án D đúng. 

Cách 2: Dùng chức năng Tạblể(Modể 7) củạ MTCT để khảo sát SBT trên từng khoảng. 

Câu 52: Vơ ị 0;
4

x
 

 
 

, mể  nh để  nạ o sạủ đạ y lạ  đủ ng? 

A. Cả hai hàm số sin 2y x= −  và 1 cos 2y x= − +  đều nghịch biến. 

B. Cả hai hàm số sin 2y x= −  và 1 cos 2y x= − +  đềủ đồng biến. 

C. Hàm số sin 2y x= − nghịch biến, hàm số 1 cos 2y x= − +  đồng biến. 

D. Hàm số sin 2y x= −  đồng biến, hàm số 1 cos 2y x= − +  nghịch biến. 
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Lời giải 

Chọn A 

Với 0;
4

x
 

 
 

2 0;
2

x
 

  
 

sin 2y x =  đồng biến, 1 cos 2y x= − +  nghịch biến. 

Vậy cả hai hàm số sin 2y x= −  và 1 cos 2y x= − +  đều nghịch biến. 

Câu 53: Trong cạ c hạ m so  sạủ co  bạo nhịể ủ hạ m so  lạ  hạ m so  chạ n trể n tạ  p xạ c đị nh củ ạ no ? 

tan 2y x= , 2018siny x= , ( )3y c x = +os , coty x= . 

A. 2 . B. 4 . C. 3 . D. 1. 

Lời giải 

Chọn C 

Hàm số tan 2y x=  có 

Tập xác định: \ , .
4 2

D k k
  

= +  
 

 

Ta có: x D x D  −   và ( ) ( ) ( )tan 2 tan 2f x x x f x− = − = − = − . 

Vậy hàm số tan 2y x=  là hàm số lẻ. 

Hàm số ( )cos 3 cosy x x= + = −  là hàm số chẵn. 

Tựơng tự, kiểm trạ đựợc các hàm số 
2018sin ; coty x y x= =  là các hàm số chẵn trên tập 

xác định của nó. 

Câu 54: Trong cạ c hạ m so  sạủ, hạ m so  nạ o lạ  hạ m so  chạ n? 

A. .siny x x= . B. tany x .  

C. 1 siny x . D. cos .siny x x . 

Lời giải 
Chọn A 

Xét hàm số .siny x x f x  

D  

x D x D  

.sin .sinf x x x x x f x  

Nên f x  là hàm số chẵn. 

Câu 55: Hạ m so  nạ o sạủ đạ y lạ  hạ m so  lể̃ trể n tạ  p xạ c đị nh củ ạ no ? 

A. cos .y x=   B. sin .y x x=   

C. sin cos 2 .y x x= −  D. 2sin .y x=  

Lời giải 

Chọn C 
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Hàm số sin cos 2y x x= −
 
xác định trên .  

Ta có x D x D  −   

( ) ( ) ( ) ( ) ( )sin cos 2 sin cos 2f x x x x x f x− = − − − = − − = −    

Vậy sin cos 2y x x= −
 
hàm số lẽ. 

Câu 56: Trong cạ c hạ m so  sạủ, hạ m so  nạ o lạ  hạ m so  chạ n trể n ? 

A. sin
2

y x
 

= − 
 

. B. tany x= .  

C. siny x= .  D. sin
6

y x
 

= + 
 

. 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có sin cos
2

y x x
 

= − = 
 

 là hàm số chẵn trên  (thểo định nghĩạ). 

Câu 57: Trong cạ c hạ m so  sạủ đạ y, hạ m so  nạ o co  đo  thị  đo ị xự ng qủạ trủ c tủng? 

A. tan=y x . B. cos=y x . C. sin=y x . D. cot=y x . 

Lời giải 
Chọn B 

Hàm số cos=y x  là hàm số chẵn nên có đồ thị đối xứng qua trục tung. 

Câu 58: Hàm số siny x=  đồng biến trên khoảng: 

A. 
9 11

;
2 2

  
 
 

 

B. 
11 13

;
2 2

  
 
 

. 

C. (10 ;11 )  . 

D. (9 ;10 )  . 

Lời giải 

Chọn B 

Câu 59: Số giá trị [ ;2 ]   −  sao cho 
1

cos
3

 =  là: 

A. 1 . 

B. 2 . 

C. 3 . 

D. 4 . 

Lời giải 

Chọn C 
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⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

Câu 60: Cho hàm số ( ) tan 2 1f x x= − . Khi đó: 

a) Giá trị của hàm số tại 
8

x


=  bằng 0 

b) Giá trị của hàm số tại 
3

x


=  bằng 3 1− −  

c) Có ba giá trị x  thuộc [0; ]  khi hàm số đạt giá trị bằng 2− . 

d) Hàm số đã cho là hàm tuần hoàn. 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

 

a) b) Ta có: 

tan 2 1 1 1 0
8 8

tan 2 1 3 1
3 3

f

f

 

 

   
=  − = − =   

   

   
=  − = − −   

     

c) Ta có : ( ) 2 tan 2 1 2 tan 2 1f x x x= −  − = −  = −  

2 ( ) ( ).
4 8 2

x k k x k k
  

 = − +   = − + 
 

Vì [0; ]x   nên 
3 7

;
8 8

x
  

 
 

 (khi đó 1; 2k k= = ). 

d) Tập xác định hàm số là: \
4 2

  
= +  

 
D k k∣ . 

Với mọi x D , ta có: 
2

x D


   và 

tan 2 1 tan(2 ) 1 tan 2 1 ( ).
2 2

f x x x x f x
 


   

+ = + − = + − = − =   
     

Vậy hàm số đã cho là hàm tuần hoàn. 

Câu 61: Cho hàm số 2( ) sin cos 1f x x x= + − . Khi đó; 

a) Tập xác định của hàm số D =  

b) ( ) ( )f f − = −  

c) ( ) ( )f x f x− =  

d) Hàm số đã cho là hàm số chẵn 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 
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Tập xác định của hàm số: D = . Với mọi x D , ta có: 

x D−   và 2 2( ) sin ( ) cos( ) 1 sin cos 1 ( )f x x x x x f x− = − + − − = + − = . 

Vậy hàm số đã cho là hàm số chẵn. 

Câu 62: Cho hàm số ( ) tanf x x x= − . Khi đó: 

a) Tập xác định của hàm số: \
2




 
= +  

 
D k k∣ .  

b) ( ) ( )
3 3

f f
 

= −  

c) ( ) ( )f x f x− = −  

d) Hàm số đối xứng với nhau qua trụcOy  

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

Hàm số xác định ( )
2

x k k


  +  . 

Tập xác định của hàm số: \
2




 
= +  

 
D k k∣ . Với mọi x D , ta có: x D−   và 

( ) tan( ) ( ) tan (tan ) ( )f x x x x x x x f x− = − − − = − + = − − = − . 

Vậy hàm số đã cho là hàm số lẻ. 

Câu 63: Cho hàm số ( ) | | sinf x x x= . Khi đó: 

a) Tập xác định của hàm số:  \ 0D =  

b) ( ) ( )f f − = −  

c) Hàm số đã cho đối xứng qua gốc tọa độ ( )0;0O  

d) ( ) ( )f x f x− = −  

Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Đúng 

Tập xác định của hàm số: D = . 

Với mọi x D , ta có: x D−   và ( ) | | sin( ) | | sin ( )f x x x x x f x− = − − = − = − . 

Vậy hàm số đã cho là hàm số lẻ. 

Câu 64: Cho hàm số 3( ) | tan | 3f x x x x= + − . Khi đó: 

a) Tập xác định của hàm số: \ ,
2

D k k



 

= +  
 

.  

b) ( ) ( ). f f − = −  

c) Hàm số đã cho đối xứng qua gốc tọa độ ( )0;0O  

d) Hàm số đã cho là hàm số chẵn. 
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Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

Tập xác định của hàm số: \ ,
2

D k k



 

= +  
 

.  

Với mọi x D , ta có: 

3 3 và ( ) | tan( ) | ( ) 3( ) | tan | 3 ( ). x D f x x x x x x x f x−  − = − + − − − = + − =
 

Vậy hàm số đã cho là hàm số chẵn. 

Câu 65: Chiều cao so với mực nước biển trung bình tại thời điểm t  (giây) của mỗi cơn sóng 

được cho bởi hàm số ( ) 75sin
8

t
h t

 
=  

 
, trong đó ( )h t  được tính bằng centimét. 

a) Chiều cao của sóng tại các thời điểm 5 giây bằng 69,3(  )cm  

b) Chiều cao của sóng tại các thời điểm 20 giây bằng 75(  )cm  

c) Trong 30 giây đầu tiên (kể từ mốc 0t =  giây), thời điểm để sóng đạt chiều cao lớn nhất 6 

giây  

d) Trong 30 giây đầu tiên (kể từ mốc 0t =  giây), thời điểm để sóng đạt chiều cao lớn nhất 18 

giây  

(Tất cả kết quả được làm tròn đến hàng phần mười) 

 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

a) Khi 5t = , ta có: 
.5

(5) 75sin 69,3(  )
8

h cm
 

=  
 

. 

b) Khi 20t = , ta có: 
20

(20) 75sin 75(  )
8

h cm
  

= = 
 

. 

c) d) Ta có: sin 1 75sin 75
8 8

t t    
     

   
 hay ( ) 75h t  . 



  32   
   

Giá trị lớn nhất của ( )h t  là 75, khi đó sin 1 2 ( )
8 8 2

t t
k k

  


 
=  = +  

 
 4 16 ( )t k k = +  . 

Vì [0;30] {4;20}t t    (ứng với k  bằng 0 và 1).  

Vậy tại các thời điểm 4 giây hoặc 20 giây (trong 30 giây đầu tiên) thì cơn sóng đạt chiều cao 

cực đại (là 75 cm ). 

Câu 66: Tìm được tập giá trị các hàm số sau trên tập xác định của chúng: 

a) Hàm số 3siny x=  có tập giá trị là [ 3;3]T = − . 

b) Hàm số 2cos 1y x= − có tập giá trị là [ 3;1]T = − . 

c) Hàm số 2030 4cosy x= − có tập giá trị là [2026;2034]T = . 

d) Hàm số 2sin 4sin 1y x x= + − có tập giá trị là [ 3;3]T = − . 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 

a) Với mọi x , ta có: 1 sin 1 3 3sin 3 3 3x x y−    −    −   . 

Vậy tập giá trị của hàm số là [ 3;3]T = − . 

b) Với mọi x , ta có: 1 cos 1 2 2cos 2x x−   −    2 1 2cos 1 2 1 3 1x y− −  −  −  −   . 

Vậy tập giá trị của hàm số là [ 3;1]T = − . 

c) Với mọi x , ta có: 1 cos 1 4 4cos 4x x−     −  −  

4 2030 4cos 2030 4 2030 2034 2026x y +  − +  − +    . 

Vậy tập giá trị của hàm số là [2026;2034]T = . 

d) Ta có: 2 2 2sin 4sin 1 sin 4sin 4 5 (sin 2) 5y x x x x x= + − = + + − = + − . 

Với mọi x , ta có: 1 sin 1 1 sin 2 3x x−     +   

2 2 2 2 2 21 (sin 2) 3 1 5 (sin 2) 5 3 5 4 4x x y  +   −  + −  − −   . 

Vậy tập giá trị của hàm số là [ 4;4]T = − . 

Câu 67: Cho các hàm số sau ( ) 2 | cos |f x x= ; 
2( ) 1 3sing x x= − . Khi đó: 

a) Giá trị lớn nhất của hàm số ( )f x  bằng 2 

b) Giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )f x  bằng 0 

c) Giá trị lớn nhất của hàm số ( )g x  bằng 2 

d) Giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )g x  bằng 2−  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

a) b) Với mọi x , ta có: 1 cos 1 0 | cos | 1 0 2 | cos | 2x x x−         . 
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Vậy giá trị lớn nhất của hàm số bằng 2, khi đó cos 1 ( )x x k k=   =  . 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số bằng 0, khi đó cos 0 ( )
2

x x k k


=  = +  . 

c) d) Với mọi x , ta có: 2 21 sin 1 0 sin 1 0 3sin 3x x x−        −  −  21 1 3sin 2x  −  −  

hay 1 2y  − . 

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số bằng 1, khi đó sin 0 ( )x x k k=  =  . 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số bằng 2− , khi đó sin 1 ( )
2

x x k k


=   = +  . 

Câu 68: Cho các hàm số sau ( ) sinf x x=  và ( ) cosg x x= . Khi đó: 

a) Hàm số ( ) sinf x x=  đồng biến trên khoảng ;
2 2

  
− 
 

 

b) Hàm số ( )f x  nghịch biến trên khoảng 
3 5

;
4 4

  
 
 

. 

c) Hàm số ( )g x  nghịch biến trên khoảng (0; ) . 

d) Hàm số ( )g x  đồng biến trên khoảng 
25 13

;
6 3

  
 
 

. 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 

a) Hàm số ( ) sinf x x=  đồng biến trên khoảng ;
2 2

  
− 
 

. 

Vì 
3 5 3

; ;
4 4 2 2

      
   

   
 nên hàm số ( )f x  nghịch biến trên khoảng 

3 5
;

4 4

  
 
 

. 

b) Hàm số ( ) cosg x x=  nghịch biến trên khoảng (0; ) . 

Vì 
25 13

4 , 4
6 6 3 3

   
 = + = + , đồng thời ; 0;

6 3 2

     
   

   
 nên hàm số ( ) cosg x x=  nghịch biến 

trên khoảng ;
6 3

  
 
 

, suy ra hàm số cũng nghịch biến trên khoảng 
25 13

;
6 3

  
 
 

. 

Câu 69: Cho hàm số ( ) 2cos 1f x x= +  và ( ) sin tang x x x= + . Khi đó: 

a) Tập xác định hàm số ( )f x : D = .  

b) Hàm số ( )f x  là hàm tuần hoàn. 

c) Tập xác định hàm số ( )g x : \
3

D k k



 

= +  
 

.  

d) Hàm số ( )g x  là hàm không tuần hoàn. 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

a) b) Tập xác định hàm số: D = .  
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Với mọi x D  thì 2x D   và ( 2 ) 2cos( 2 ) 1 2cos 1 ( )f x x x f x + = + + = + = . 

Vậy hàm số đã cho là hàm tuần hoàn. 

c) d) Tập xác định hàm số: \
2

D k k



 

= +  
 

.  

Với mọi x D  thì 2x D   và ( 2 ) sin( 2 ) tan( 2 ) sin tan ( )f x x x x x f x  + = + + + = + = . 

Vậy hàm số đã cho là hàm tuần hoàn. 

Câu 70: Cho hàm số ( ) tanf x x=  và 2 sin 2
( ) cot

2

x
g x x= − . Khi đó: 

a) Tập xác định hàm số ( )f x : \
2

D k k



 

= +  
 

. 

b) Hàm số ( )f x  là hàm không tuần hoàn. 

c) Tập xác định hàm số ( )g x : \{ }D k k=  . 

d) Hàm số ( )g x  là hàm tuần hoàn. 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

a) b) Tập xác định hàm số: \
2

D k k



 

= +  
 

. 

Với mọi x D  thì x D   và ( ) tan( ) tan ( )f x x x f x + = + = = . 

Vậy hàm số đã cho là hàm tuần hoàn. 

c) d) Tập xác định hàm số: \{ }D k k=  . 

Với mọi x D  thì x D   và 

2 2sin 2( ) sin 2
( ) cot ( ) cot ( ).

2 2

x x
f x x x f x


 

+
+ = + − = − =

 

Vậy hàm số đã cho là hàm tuần hoàn. 

Câu 71: Cho hàm số 
( ) 2 3cosf x x= +

 và 
( ) sin cosg x x x= +

. Khi đó: 

a) Giá trị lớn nhất của hàm số ( )f x  bằng 5  

b) Hàm số ( )f x  đạt giá trị nhỏ nhất khi 2 ( )x k k = +   

c) Giá trị lớn nhất của hàm số ( )g x  bằng 2−  

d) Hàm số ( )g x  đạt giá trị nhỏ nhất khi 
3

2 ( ).
4

x k k


= − +    

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 
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a) b) Với mọi x , ta có: 1 cos 1 3 3cos 3 1 2 3cos 5x x x−   −   −  +  . 

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số bằng 5 , khi đó cos 1 2 ( )x x k k=  =  .. 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số bằng -1 , khi đó cos 1 2 ( )x x k k = −  = +  . 

c) d) Ta có: sin cos 2 sin
4

x x x
 

+ = + 
 

. 

Với mọi x , ta có: 1 sin 1 2 2 sin 2
4 4

x x
    

−  +   −  +    
   

. 

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số bằng 2 , khi đó sin 1
4

x
 

+ = 
 

 

2 ( ) 2 ( ).
4 2 4

x k k x k k
  

  + = +   = + 
 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số bằng 2− , khi đó sin 1
4

x
 

+ = − 
 

 

3
2 ( ) 2 ( ).

4 2 4
x k k x k k

  
  + = − +   = − + 

 

Câu 72: Cho hàm số 
( ) 2 sinf x x= −

 và 
( ) 3 sin cos 2g x x x= − +

. Khi đó: 

a) Giá trị lớn nhất của hàm số ( )f x  bằng 3  

b) Giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )f x  bằng 1 

c) Giá trị lớn nhất của hàm số ( )g x  bằng 4  

d) Giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )g x  bằng 0 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

 

a) b) Với mọi x , ta có: 1 sin 1 1 sin 1 3 2 sin 1x x x−     −  −   −   3 2 sin 1x  −  . 

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số bằng 3 , khi đó sin 1 2 ( )
2

x x k k


= −  = − +  . 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số bằng 1 , khi đó sin 1 2 ( )
2

x x k k


=  = +  . 

c) d) Ta có: 
3 1

3 sin cos 2 2 sin cos 2 2sin 2
2 2 6

x x x x x
   

− + = − + = − +       
. 

Với mọi x , ta có: 1 sin 1 2 2sin 2
6 6

x x
    

−  −   −  −    
   
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0 2sin 2 4. 
6

x
 

  − +  
   

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số bằng 4 , khi đó sin 1
6

x
 

− = 
 

 

2
2 ( ) 2 ( ).

6 2 3
x k k x k k

  
  − = +   = + 

 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số bằng 0, khi đó sin 1
6

x
 

− = − 
 

 

2 ( ) 2 ( ).
6 2 3

x k k x k k
  

  − = − +   = − +   

Câu 73: Tìm được tập xác định của hàm số. Khi đó: 

a) Hàm số cot 3
4

y x
 

= − 
 

 xác định khi ( )
12 3

k
x k

 
 +   

b) Hàm số sin 1y x= −  có tập xác định là D =  

c) Hàm số 
sin

2 cos

x
y

x
=

−
 có tập xác định là D =  

d) Hàm số tan 2 cot 2y x x= +  xác định khi 
cos 2 0

sin 2 0

x

x





 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

 

a) Hàm số xác định 3 ( ) ( )
4 12 3

k
x k k x k

  
 −     +  . 

Vậy tập xác định của hàm số: \
12 3

  
= +  

 

k
D k∣ . 

b) Hàm số xác định sin 1 0 sin 1 sin 1 2 ( )
2

x x x x k k


 −     =  = +  . 

Vậy tập xác định của hàm số: 2
2




 
= +  
 

D k k∣ . 

c) Hàm số xác định 2 cos 0 cos 2x x −     (đúng với mọi x ). 

Vậy tập xác định của hàm số: D = . 

d) Hàm số xác định 
cos 2 0

sin 2 0

x

x


 


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2 4 2
( , ) ( , ).2

2
2

x k
x k

k l k l

x l x l

 







 
 +  + 

    
  

   

Vậy tập xác định của hàm số: \ ; ,
4 2 2

   
= +  

 
D k l k l∣ . 

Câu 74: Cho các hàm số  ( ) 3 2sinf x x= − ; và 
1

( ) tan cos
2 3

x
g x x= − , khi đó: 

a) Hàm số ( )f x  có tập xác định là: D = .  

b) Hàm số ( )f x  đã cho là hàm tuần hoàn. 

c) Hàm số ( )g x  xác định khi 2 ( )x k k  .  

d) Hàm số ( )g x  đã cho là hàm không tuần hoàn. 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

a) b) Hàm số xác định 
3

3 2sin 0 sin
2

x x −     (đúng với mọi x ). 

Vì vậy tập xác định hàm số là: D = .  

Với mọi x D  thì 2x D   và ( 2 ) 3 2sin( 2 ) 3 2sin ( )f x x x f x + = − + = − = . 

Vậy hàm số đã cho là hàm tuần hoàn. 

c) d) Hàm số xác định cos 0 ( ) 2 ( )
2 2 2

x x
k k x k k


      +    +  .  

Vì vậy tập xác định hàm số là: \{ 2 } = + D k k∣ . 

Với mọi x D  thì 2x D   và 

2 1
( 2 ) tan cos( 2 )

2 3

1 1
tan cos tan cos ( ).

2 3 2 3

x
f x x

x x
x x f x


 



+
+ = − +

 
= + − = − = 

   

Vậy hàm số đã cho là hàm tuần hoàn. 

Câu 75: Cho các hàm số sau: 2( ) 5 3sinf x x= − ;  ( ) tan cosg x x x x= − . Khi đó: 

a) Tập xác định hàm số ( )f x  là: D = .  

b) Hàm số ( )f x  đã cho là hàm số lẻ. 

c) Tập xác định hàm số ( )g x  là: \
2

D k k



 

= +  
 

.  

d) Hàm số ( )g x  đã cho là hàm số lẻ. 
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Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

a) b) Tập xác định hàm số là: D = .  

Với mọi x D  thì x D−   và 2 2( ) 5 3sin ( ) 5 3sin ( ).f x x x f x− = − − = − =
 

Vậy hàm số đã cho là hàm số chẵn. 

c) d) Tập xác định hàm số là: \
2

D k k



 

= +  
 

.  

Với mọi x D  thì x D−   và ( ) tan( ) ( )cos( ) tan cos ( )f x x x x x x x f x− = − − − − = − + = − . 

Vậy hàm số đã cho là hàm số lẻ. 

Câu 76: Cho các hàm số sau: ( ) 2cos3 1f x x= − ;  ( ) | 2sin 2 | | 2sin 2 |g x x x= + + − . Khi đó: 

a) Tập xác định hàm số ( )f x  là: D = .  

b) Hàm số ( )f x  đã cho là hàm số chẵn. 

c) Tập xác định hàm số ( )g x  là: D = .  

d) Hàm số ( )g x  đã cho là hàm số lẻ. 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 
 

a) b) Xét ( ) 2cos3 1y f x x= = −  

Tập xác định D =  suy ra x D   thì x D−  . 

Ta có: ( ) 2cos( 3 ) 1 2cos3 1 ( )f x x x f x− = − − = − = . 

Do đó hàm số đã cho là hàm số chẵn. 

c) d) Xét ( ) | 2sin 2 | | 2sin 2 |y f x x x= = + + −  

Tập xác định D =  suy ra x D   thì x D−  . 

Ta có: ( ) | 2sin( ) 2 | | 2sin( ) 2 | | 2sin 2 | | 2sin 2 |f x x x x x− = − + + − − = − + + − −  

| 2sin 2 | | 2sin 2 | | 2sin 2 | | 2sin 2 | ( )x x x x f x= − + + − − = − + + = . 

Do đó hàm số đã cho là hàm số chẵn. 

Câu 77: Cho các hàm số sau: 3( ) 3sinf x x= ;  ( ) 5cos 2
3

g x x
 

= − + 
 

. Khi đó: 

a) Tập xác định hàm số ( )f x  là: D = .  

b) Hàm số ( )f x  đã cho là hàm số chẵn. 

c) Tập xác định hàm số ( )g x  là: D = .  
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d) Hàm số ( )g x  đã cho là hàm số lẻ. 

Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 
 

a) b) Xét 3( ) 3siny f x x= =  

Tập xác định D =  suy ra x D   thì x D−  . 

Ta có: 3 3( ) 3sin ( ) 3sin ( )f x x x f x− = − = − = − . 

Do đó hàm số đã cho là hàm số lẻ. 

c) d) Xét ( ) 5cos 2
3

y f x x
 

= = − + 
 

 

Tập xác định D =  suy ra x D   thì x D−  . 

Ta có 

5 3
5cos 5cos

12 1212 6 3 6 2

5cos 5cos 0
12 1212 6 3 2

f ff

f ff

    

    

 −         
− − = − − + = − =         

          
 

          −  −= − + = − =                    

. 

Do đó hàm số đã cho không chẵn, không lẻ. 

Câu 78: Tìm được tập xác định các hàm số sau. Khi đó: 

a) Hàm số tan
2

y x
 

= − 
 

 xác định cos 0
2

x
 

 −  
 

 

b) Hàm số 
1 cos

sin

x
y

x

+
=  có tập xác định là \{ }D k k=  . 

c) Hàm số cot 3
4

y x
 

= − 
 

 xác định ( )
12 3

k
x k

 
 +  . 

d) Hàm số 
cot

3 tan 3

x
y

x
=

−
 xác định 

sin 0

cos 0

x

x


 


 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 

a) Hàm số tan
2

y x
 

= − 
 

 xác định cos 0
2

x
 

 −  
 

 

( ) ( ).
2 2

x k k x k k
 

   −  +    + 
 

Vậy tập xác định của hàm số: \{ } = + D k k∣ . 

b) Hàm số 
1 cos

sin

x
y

x

+
=  xác định sin 0 ( )x x k k     . 
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Vậy tập xác định của hàm số: \{ }D k k=  . 

c) Hàm số cot 3
4

y x
 

= − 
 

 xác định 3 ( )
4 12 3

k
x k x k

  
 −    +  . 

Vậy tập xác định của hàm số: \
12 3

k
D k

  
= +  

 
. 

d) Hàm số 
cot

3 tan 3

x
y

x
=

−
 xác định 

sin 0

cos 0

3 tan 3 0

x

x

x

 


 


− 

 

( ) ( ).
2 2

tan 3

3

x k x k

x k k x k k

x x k

 

 
 




 
  
 
 

  +    +  
 
   + 

 

Vậy tập xác định của hàm số: \ ,
2 3

 


 
= +  

 

k
D k k∣ . 

Câu 79: Tìm được tập xác định của các hàm số sau. Khi đó: 

a) Hàm số 
1

sin
y

x
=  có tập xác định là: \{ }= D k k∣  

b) Hàm số 
1

cos 2 1
3

y

x


=
 

− + 
 

xác định khi: cos 2 1
3

x
 

−  − 
 

 

c) Hàm số 
tan 2

1
3sin

x
y

x

+
= +  có tập xác định là: \

2

 
=  

 
D k k∣  

d) Hàm số 
4 4

3

sin cos
y

x x
=

−
 xác định khi: sin 2 0x   

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 

 

a) Hàm số xác định khi: sin 0 ,( )x x k k     

Vậy tập xác định của hàm số là \{ }= D k k∣ . 

b) Hàm số xác định khi: 
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cos 2 1 0 cos 2 1 2 2 ,
3 3 3

4 2
2 2 , ( )

3 3

x x x k

x k x k k

  
 

 
 

   
− +   −  −  −  +   

   

  +   + 
 

Vậy tập xác định của hàm số là 
2

\
3




 
= +  

 
D k k∣ . 

c) 
tan 2

1
3sin

x
y

x

+
= +  

Hàm số xác định khi 
cos 0

sin 2 0 2 , ( )
sin 0 2

x
x x k x k k

x





      


. 

Vậy tập xác định của hàm số là \
2

 
=  

 
D k k∣ . 

d) 
4 4

3

sin cos
y

x x
=

−
 

Hàm số xác định khi: ( )( )4 4 2 2 2 2sin cos 0 sin cos sin cos 0x x x x x x−   − +   

2 2sin cos 0 cos 2 0

cos 2 0 2 ,( )
2 4 2

x x x

k
x x k x k

  


 −   − 

    +   + 
 

Vậy tập xác định của hàm số là \
4 2

  
= +  

 

k
D k∣ . 

Câu 80: Tìm được tập xác định của các hàm số sau. Khi đó: 

a) Hàm số tan cot 2y x x= +  xác định khi 
cos 0

sin 2 0

x

x





 

b) Hàm số cosy x= −  có tập xác định là D =  

c) Hàm số 24 siny x= −  có tập xác định là D =  

d) Hàm số sin 1 cos 1y x x= − + −  có tập xác định là D =  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Sai 

 

a) tan cot 2y x x= +  

Hàm số xác định khi 
cos 0 2

, ( )2
sin 2 0 2

2
2

x k
x x k

x k k
x

x k x k


 

 




  
 +    +  

      
   

  

. 
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Vậy tập xác định của hàm số là \
2

 
=  

 
D k k∣ . 

b) cosy x= −  

Hàm số xác định khi cos 0 cosx x x −      . 

Vậy tập xác định của hàm số là D = . 

c) 24 siny x= −  

Hàm số xác định khi 
2 24 sin 0 sin 4x x x−       (vì ta có )20 sin 1 4,x x     . 

Vậy tập xác định của hàm số là D = . 

d) sin 1 cos 1y x x= − + −  

Hàm số xác định khi 
sin 1 0 sin 1

cos 1 0 cos 1

x x

x x

 −  
 

−  
 

Ta có : 
1 sin 1

1 cos 1

x

x

−  

−  

 

Từ (1) và (2), ta có 
sin 1

cos 1

x

x

=


=
 vô lý (vì 

2 2sin cos 1x x+ =  nên sin ,cosx x  không thể đồng thời 

bằng 1). 

Vậy tập xác định của hàm số là D = . 

Câu 81: Cho hàm số 3 sin 2
4

y x
 

= − + 
 

, khi đó: 

a) 

 

Hàm số có tập xác định D = .

  
b) Giá trị nhỏ nhất của hàm số bằng 2 

c) Giá trị lớn nhất của hàm số bằng 4 

d) Tập giá trị của hàm số là [2;4]T =  

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Đúng d) Đúng 

3 sin 2
4

y x
 

= − + 
 

 

Ta có: hàm số có tập xác định D = . 

1 sin 2 1 1 sin 2 1 4 3 sin 2 2 4 2
4 4 4

x x x y
       

−  +    − +  −   − +         
     

 

Vậy giá trị của hàm số là [2;4]T = . 
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Câu 82: Tìm được tập xác định của các hàm số sau. Khi đó: 

a) Hàm số tan 2
6

y x
 

= − 
 

 xác định khi: ( )
3 2

x k k
 

 +   

b) Hàm số cot
3

y x
 

= + 
 

 xác định khi: ( )
3

x k k


 +    

c) Hàm số 
1 cos

sin

x
y

x

−
=  có tập xác định là \{2 }D k k=   

d) Hàm số 
tan 3

cos

x
y

x
=  có tập xác định là \

8 3
D k k

  
= +  

 
 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

a) Hàm số xác định 

2
2 ( ) 2 ( ) ( )

6 2 3 3 2

\ .
3 2

x k k x k k x k k

D k k

    
 

 

 +  +    +    + 

 
 = +  

 

 

b) Hàm số xác định ( ) ( )
3 3

x k k x k k
 

  +     − +   

Vậy \
3

D k k



 

= − +  
 

. 

c) Hàm số xác định sin 0 ( ) \{ }x x k k D k k       =  . 

d) Hàm số xác định 

 c o s 0
2

( ) ( ) ( )
6 33

2
6 3

x x k

k k x k k
x k

x k




 


 

 
  +  

      +  
 +   +

 

 

Vậy \
6 3

D k k
  

= +  
 

. 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 83: Tìm tập giá trị của hàm số: 5 4sin 2 cos 2y x x= +  

Lời giải 

5 4sin 2 cos 2y x x= + . 

Hàm số có tập xác định D = . 

Ta có 5 4sin 2 cos 2 5 2sin 4y x x x= + = + . 
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Do 1 sin 4 1 2 2sin 4 2 3 5 2sin 4 7 3 7x x x y−    −     +     . 

Vậy giá trị của hàm số là [3;7]T = . 

Câu 84: Tìm tập giá trị của hàm số: 6 6sin cosy x x= +    

Lời giải 

6 6sin cosy x x= +  

Hàm số có tập xác định D = . 

Ta có: 

( ) ( )
3

6 6 2 2 2 2 2 2 23
sin cos sin cos 3sin cos sin cos 1 sin 2

4
y x x x x x x x x x= + = + − + = − . 

Do 2 2 23 3 3 1 1
0 sin 2 1 0 sin 2 1 1 sin 2 1

4 4 4 4 4
x x x y    −  −   −     . 

Vậy giá trị của hàm số là 
1

;1
4

T
 

=  
 

. 

Câu 85: Tìm tập giá trị của hàm số: sin 3 cos 3y x x= + + ; 

Lời giải 

sin 3 cos 3y x x= + +  

Ta có 
1 3

sin 3 cos 3 2 sin cos 3 2sin 3
2 2 3

y x x x x x
   

= + + = + + = + +       
. 

Do 1 sin 1 2 2sin 2 1 2sin 3 5 1 5
3 3 3

x x x y
       

−  +   −  +    + +         
     

 

Vậy giá trị của hàm số là [1;5]T = . 

Câu 86: Tìm tập giá trị của hàm số: 2cos 2sin 2y x x= + +  

Lời giải 

2cos 2sin 2y x x= + +  

Hàm số có tập xác định D = . 

Ta có: 

( )2 2 2 2

2

2 2

cos 2sin 2 1 sin 2sin 2 sin 2sin 3 (sin 1) 4

 Do 1 sin 1 2 sin 1 0 4 (sin 1) 0

4 (sin 1) 0 0 (sin 1) 4 4 0 4.

y x x x x x x x

x x x

x x y

= + + = − + + = − + + = − − +

−    −  −    − 

  − −    − − +      

Vậy giá trị của hàm số là [0;4]T = . 
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Câu 87: Tìm tập giá trị của hàm số: siny x=  trên đoạn 
2

;
3 3

  
− 
 

. 

Lời giải 

siny x=  trên đoạn 
2

;
3 3

  
− 
 

. 

Ta có đồ thị của hàm số siny x=  trên  như sau: 

 

Dựa vào đồ thị trên, ta có bảng biến thiên của hàm số siny x=  xét trên đoạn 
2

;
3 3

  
− 
 

 là: 

 

Dựa vào bảng biến thiên, ta thấy tập giá trị của hàm số là 
3

;1
2

T
 

= − 
 

. 

Câu 88: Tìm tập giá trị của hàm số 
2sin cos

sin 2cos 4

x x
y

x x

+
=

+ +
. 

Lời giải 

Tập xác định hàm số D = . 

Ta có: 
2sin cos

(sin 2cos 4) 2sin cos
sin 2cos 4

x x
y y x x x x

x x

+
=  + + = +

+ +
 

( 2)sin (2 1)cos 4 .y x y x y − + − = −  

Điều kiện để tồn tại cặp ( ; )x y  là 2 2 2( 2) (2 1) ( 4 )y y y− + −  −  

2 4 71 4 71
11 8 5 0 . 

11 11
y y y

− − − +
 − − +    

 

Vậy miền giá trị hàm số là 
4 71 4 71

;
11 11

T
 − − − +

=  
 

. 

Câu 89: Xét tính chẵn, lẻ của hàm số sau: tan 2siny x x= +  

Lời giải 
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( ) tan 2siny f x x x= = +  

ТXÐ: \ ,
2

D k k



 

= +  
 

 

Ta có: x D x D  −   

( ) tan( ) 2sin( ) tan 2sin ( )

( ) ( ),

f x x x x x f x

f x f x x D

− = − + − = − − = −

 − = −  
 

Vậy hàm số đã cho là hàm số lẻ trên D . 

Câu 90: Xét tính chẵn, lẻ của hàm số sau: 2sin cosy x x= +  

Lời giải 

2( ) sin cosy f x x x= = +  

TXĐ: D =  

Ta có: x D x D  −   

2 2( ) sin ( ) cos( ) sin ( ) cos( ) ( )

( ) ( ), .

f x x x x x f x

f x f x x D

− = − + − = + =

 − =  
 

Vậy hàm số đã cho là hàm số chẵn trên D . 

Câu 91: Tìm tất cả các giá trị m  để hàm số sau có tập xác định . 

a) 2y x m= + . 

b) 
sin 1

cos

x
y

x m

−
=

+
 

Lời giải 

a) 2y x m= + . 

Điều kiện xác định: 2 20x m x m+    −  

Hàm số xác định trên 0 0m m−    . 

b) 
sin 1

cos

x
y

x m

−
=

+
 

Điều kiện xác định: cos 0 cosx m x m+    −  

Hàm số xác định trên 
1 1

1 1

m m

m m

−  − 
  

−   −
. 

Câu 92: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất (nếu có) của hàm số: 2cos 1
3

y x
 

= − − 
 

. 

Lời giải 
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( ) 2cos 1
3

y f x x
 

= = − − 
 

. 

TXD: D = . 

Ta có: 1 cos 1,
3

x x
 

−  −    
 

 

Max 

Min 

2 2cos 2, 3 2cos 1 1,
3 3

( ) 1 cos 1 2 2 , .
3 3 3

4
( ) 3 cos 1 2 2 , .

3 3 3

x x x x

f x x x k x k k

f x x x k x k k

 

  
 

  
  

   
 −  −     −  − −      

   

 
=  − =  − =  = +  

 

 
= −  − = −  − = +  = +  

 

 

Câu 93: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất (nếu có) của hàm số: 1 sin 3y x= + − . 

Lời giải 

( ) 1 sin 3y f x x= = + − . 

Do sin 1,x x −    nên tập xác định của hàm số là D = . 

Ta có: 1 sin 1,x x−      

Min 

Max 

0 1 sin 2, 3 1 sin 3 2 3,

3 ( ) 2 3,

( ) 3 sin 1 2 , .
2

( ) 2 3 sin 1 2 , .
2

x x x x

f x x

f x x x k k

f x x x k k







  +     −  + −  −  

 −   −  

= −  = −  = − + 

= −  =  = + 

 

Câu 94: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất (nếu có) của hàm số: 22 2cos cosy x x= + +  

Lời giải 

2 2( ) 2 2cos cos (cos 1) 1y f x x x x= = + + = + +  

Vì 1 cos 1,x x−      

Nên 20 1 cos 2, 1 (1 cos ) 1 3, 1 ( ) 3,x x x x f x x +      + +          

Min 

Max 

( ) 1 cos 1 2 , .

( ) 3 cos 1 2 , .

f x x x k k

f x x x k k

 



=  = −  = + 

=  =  = 
 

Câu 95: Tìm x  để hàm số 21 3 1 cosy x= − −  đạt giá trị nhỏ nhất. 

Lời giải 

Ta có: 2 2 2cos 0 cos 0 1 cos 1  −   −   
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2 2 21 cos 1 3 1 cos 3 1 3 1 cos 2

2.y

 −   − −  −  − −  −

  −
 

(Dấu “=” xảy ra 2 2 1 cos 2
1 cos 1 cos 0 0

2

x
x x

+
 − =  =  =  

cos 2 1 2 2 , , .
2

x x k k x k k


  


 = −  = +   = +  


 

Vậy tại ,
2

x k k


= +   thì y  đạt giá trị nhỏ nhất bằng 2− . 

Câu 96: Tìm tập xác định của hàm số 
1

cot(3 )
y

x 
=

+
 

Lời giải 

1

cot(3 )
y

x 
=

+
. Điều kiện xác định: 

 c o t (3 ) 0 3 ,
2

3 ,
3 ,

, ,
6 3 6 3

 

, ,
3 3 3

\ ; , .
6 3 3

x x k k

x k k
x k k

x k k x k k

x k k x k k

D k k k


  

 
 

   

  

  

 
+  +  +  

 
+     − + 

 
 − +   − +   

  
  − +   

 

 
 = − +  

 

 

Câu 97: Tìm giá trị nguyên của tham số m  để hàm số 
1

2cos 4
m

y x
m

−
= −  xác định trên . 

Lời giải 

Để hàm số 
1

2cos 4
m

y x
m

−
= −  xác định trên  

1
2cos 4 0,

1
cos 4 1

2

1
1 1 0.

2

m
x x

m

m
x

m

m
m

m

−
 −   

−
  

−
   −  

 

Câu 98: Xét tính chẵn, lẻ của các hàm số sau: 

a) 22 cos3y x x= − . 

b) | | siny x x= . 

Lời giải 
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a) 2( ) 2 cos3y f x x x= = − . TXD: D = . 

Ta có: x D x D  −   

2 2( ) 2( ) cos( 3 ) 2 cos(3 ) ( ).

( ) ( ), .

f x x x x x f x

f x f x x D

− = − − − = − =

 − =  
 

Vậy hàm số đã cho là hàm số chẵn. 

b) | | siny x x= . TXD: D = . 

Ta có: x D x D  −   

( ) | | sin( ) | | sin( ) ( ). ( ) ( ), .f x x x x x f x f x f x x D− = − − = − = −  − = −    

Vậy hàm số đã cho là hàm số lẻ. 

Câu 99: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất (nếu có) của các hàm số: 

a) 23sin 3 4
6

y x
 

= + + 
 

 

b) sin cosy x x= +  

Lời giải 

Tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của các hàm số: 

a) 23sin 3 4
6

y x
 

= + + 
 

 

Ta có: 20 4 3sin 3 4 3 4 4 7
6

x y
 

+  + +  +    
 

. Suy ra min 4y =  và max 7y = . 

b) sin cos 2 sin cos 2 cos sin 2 sin
4 4 4

y x x x x x
   

= + =  +  = + 
 

. 

1 sin 1, 2 2
4

x x y
 

−  +    −   
 

. Suy ra min 2y = −  và max 2y = . 

Câu 100: Tính chu kỳ các hàm số 

a) 2sin 2y x= . 

b) cos3y x= . 

Lời giải 

a) 2sin 2y x= . 

ТХÐ: D = . Ta có: x D x D     

( ) 2sin[2( )] 2sin(2 2 ) 2sin 2 ( )f x x x x f x  + = + = + = = . 

Vậy ( )f x  là hàm số tuần hoàn với T = . 
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b) cos3y x= . 

TXĐ: D = . Ta có: 
2

3
x D x D


     

2 2
cos 3 cos(3 2 ) cos3 ( )

3 3
f x x x x f x

 


    
+ = + = + = =    

    
. 

Vậy ( )f x  là hàm số tuần hoàn với 
2

3
T


= . 

 

Câu 101: Tìm tập xác định của các hàm số: 

a) 1 sin3y x= + ; 

b) 
sin 2

1 cos

x
y

x
=

−
 

c) 
1 cos 2

sin

x
y

x

+
=  

d) 
1

sin cos
y

x x
=

+
 

e) 
1

1 sin cos
y

x x
=

+
 

g) cos 1y x= −  

Lời giải 

a) . 

b) \{ 2 }k k  . 

c) \{ }k k  . 

d) \
4

k k



 
− +  
 

 

e) . 

g) { 2 }k k  . 

Câu 102: Xét tính chẵn, lẻ của các hàm số: 

a) sin 2y x=  

b) | sin |y x= ; 

c) 2tany x=  

d) 1 cosy x= −  

e) tan coty x x= +  
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g) sin cos3y x x=   

Lời giải 

a) Hàm số lẻ. 

b) Hàm số chẵn. 

c) Hàm số chẵn. 

d) Hàm số chẵn. 

e) Hàm số lẻ. 

g) Hàm số lẻ. 

Câu 103: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của các hàm số: 

a) 3sin 5y x= +  

b) 1 cos2 3y x= + + ; 

c) 4 2sin cosy x x= −  

d) 
1

4 sin
y

x
=

−
. 

Lời giải 

a) Tập xác định của hàm số là . 

Ta có: x   thì 1 sin 1x−   . Do đó, 2 3sin 5 8x +  . 

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số bằng 8 khi sin 1x =  hay 2 ( )
2

x k k


= +  ; giá trị nhỏ nhất của 

hàm số bằng 2 khi sin 1x = −  hay 2 ( )
2

x k k


= − +  . 

b) Giá trị lớn nhất của hàm số bằng 3 2+  khi cos2 1x =  hay ( )x k k=  ; giá trị nhỏ nhất của 

hàm số bằng 3 khi cos2 1x = −  hay ( )
2

x k k


= +  . 

c) Ta có: 4 2sin cos 4 sin 2y x x x= −  = − . 

Giá trị lớn nhất của hàm số bằng 5 khi sin 2 1x = −  hay ( )
4

x k k


= − +  ; giá trị nhỏ nhất của 

hàm số bằng 3 khi sin 2 1x =  hay ( )
4

x k k


= +  . 

d) Giá trị lớn nhất của hàm số bằng 
1

3
 khi sin 1x =  hay 2 ( )

2
x k k


= +  ; giá trị nhỏ nhất của 

hàm số bằng 
1

5
 khi sin 1x = −  hay 2 ( )

2
x k k


= − +  . 

Câu 104: Tìm tập xác định của các hàm số sau: 

a) 
2

sin 3
y

x
= −  
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b) tan
2 6

x
y

 
= − 

 
; 

c) cot 2
4

y x
 

= − 
 

 

d) 
2

1

3 cos
y

x
=

−
. 

Lời giải 

a) 
2

sin 3
y

x
= −  xác định khi sin3 0x  , tức là 3 ,x k k   hay ,

3
x k k


  . 

Vậy tập xác định của hàm số là \
3

k k
 

 
 

. 

b) tan
2 6

x
y

 
= − 

 
 xác định khi ,

2 6 2

x
k k

 
−  +  , hay 

4
2 ,

3
x k k


 +  . 

Vậy tập xác định của hàm số là 
4

\ 2
3

k k



 

+  
 

. 

c) cot 2
4

y x
 

= − 
 

 xác định khi 2 ,
4

x k k


−    hay ,
8 2

x k k
 

 +  . 

Vậy tập xác định của hàm số là \
8 2

k k
  
+  

 
. 

d) Vì 1 cos 1x−    nên 2cos 1x   với mọi x . Suy ra 2cos 3x   với mọi x . 

Do đó hàm số 
2

1

3 cos
y

x
=

−
 xác định với mọi x . 

Vậy tập xác định của hàm số là . 

Câu 105: Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của các hàm số sau: 

a) 2 3 | cos |y x= +  

b) 2 sin 1y x= + ; 

c) 
23cos 4cos2y x x= + ; 

d) sin cosy x x= + . 

Lời giải 

a) Vì 0 | cos | 1x   nên 0 3 | cos | 3x  , do đó 2 2 3 | cos | 5x +   với mọi x . 

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số là 5 , đạt được khi | cos | 1 sin 0 , ( )x x x k k=  =  =   

và giá trị nhỏ nhất của hàm số là 2 , đạt được khi cos 0 ( ).
2

x x k k


=  = +   

b) Điều kiện sin 0x  . Vì 0 sin 1x   nên 0 2 sin 2x  , do đó 1 2 sin 1 3x +   với mọi x  

thoả mãn 0 sin 1x  . Vậy giá trị lớn nhất của hàm số là 3 , đạt được khi sin 1x =  hay 
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2 ( ).
2

x k k


= +   

Giá trị nhỏ nhất của hàm số là 1 , đạt được khi sin 0x =  hay ( )x k k=  . 

c) Ta có 2 1 cos 2 3 11
3cos 4cos 2 3 4cos 2 cos 2

2 2 2

x
y x x x x

+
= + =  + = + . 

Vì 1 cos2 1x−    nên 
11 11 11

cos 2
2 2 2

x−   , 

do đó 
3 11 3 11 3 11

4 cos 2 7
2 2 2 2 2 2

x− = −  +  + =  với mọi x . 

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số là 7 , đạt được khi cos 2 1 2 2 ( )x x k x k k =  =  =   

và giá trị nhỏ nhất của hàm số là -4 , đạt được khi cos 2 1 2 2 ( ).
2

x x k x k k


  = −  = +  = +   

d) Ta có sin cos 2 sin
4

y x x x
 

= + = + 
 

. 

Vì 1 sin 1
4

x
 

−  +  
 

 nên 2 2 sin 2
4

x
 

−  +  
 

, với mọi x . 

Vậy giá trị lớn nhất của hàm số là 2 , đạt được khi sin 1
4

x
 

+ = 
 

 

2  hay 2 ( ).
4 2 4

x k x k k
  

  + = + = +   

Giá trị nhỏ nhất của hàm số là 2− , đạt được khi sin 1
4

x
 

+ = − 
 

 

3
2  hay 2 ( ).

4 2 4
x k x k k

  
  + = − + = − +   

Câu 106: Xét tính chẵn lẻ của các hàm số sau: 

a) 
3

cos 2x
y

x
=  

b) sin 3y x x= − ; 

c) 1 cosy x= +  

d) 
3

1 cos sin 2
2

y x x
 

= + − 
 

 

Lời giải 

. a) Tập xác định của hàm số là \{0}D = . Nếu kí hiệu 
3

cos 2
( )

x
f x

x
=  thì với mọi x D , ta có 

3 3

cos 2( ) cos 2
 và ( ) ( ).

( )

x x
x D f x f x

x x

−
−  − = = − = −

−
 

Vậy hàm số đã cho là hàm số lẻ. 
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b) Tập xác định của hàm số là D = . Nếu kí hiệu ( ) sin 3f x x x= −  thì với mọi x D , ta có 

 và ( ) ( ) sin 3( ) sin 3 ( sin 3 ) ( ). x D f x x x x x x x f x−  − = − − − = − + = − − = −  

Vậy hàm số đã cho là hàm số lẻ. 

c) Tập xác định của hàm số là . Nếu kí hiệu ( ) 1 cosf x x= +  thì với mọi x D , ta có 

 và ( ) 1 cos( ) 1 cos ( ).x D f x x x f x−  − = + − = + =  

Vậy hàm số đã cho là hàm số chẵn. 

d) Tập xác định của hàm số là . 

Nếu kí hiệu 
3

( ) 1 cos sin 2 1 cos cos 2
2

f x x x x x
 

= + − = − 
 

 thì với mọi x D  ta có x D−   và 

( ) 1 cos( )cos 2( ) 1 cos cos 2 ( )f x x x x x f x− = − − − = − = . Vậy hàm số đã cho là hàm số chẵn. 

Câu 107: Xét tính tuần hoàn của các hàm số sau: 

a) sin( )y A x = +  với 0A  ; 

b) tan( )y A x = +  với 0A  ; 

c) 3sin 2 3cos 2y x x= +  

d) 3sin 2 3sin 2
6 3

y x x
    

= + + −   
   

 

Lời giải 

a) Tập xác định của hàm số là D = . Nếu kí hiệu ( ) sin( )f x A x = +  thì với mọi x D , ta có 

2 2 2 2
,  và sin sin( 2 ) sin( ) ( ).x D x D f x A x A x A x f x

   
      

   

    
+  −  + = + + = + + = + =    

    
 

Vậy hàm số đã cho là hàm số tuần hoàn. Chú ý rằng, chu kì của hàm số này là 
2


. 

Tương tự, hàm số cos( )y A x = +  cũng tuần hoàn chu kì 
2


. 

b) Nếu kí hiệu D  là tập xác định của hàm số ( ) tan( )f x A x = +  thì với mọi x D , ta có: 

,  và tan tan( ) tan( ) ( ).x D x D f x A x A x A x f x
   

      
   

    
+  −  + = + + = + + = + =    

    
 

Vậy hàm số đã cho là hàm số tuần hoàn. Chú ý rằng, chu kì của hàm số này là 



. 

Chú ý. Tương tự, hàm số cot( )y A x = +  cũng tuần hoàn chu kì 



. 

c) Ta có 3sin 2 3cos 2 3 2 sin 2
4

x x x
 

+ = + 
 

. 

Theo câu a , hàm số 3sin 2 3cos 2y x x= +  tuần hoàn chu kì  . 

d) Ta có 
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2 2 2 2
6 3 6 3

3sin 2 3sin 2 3 2sin cos 3 2 sin 2
6 3 2 2 12

x x x x

x x x

   

  

       
+ + − + − −       

            + + − =  = −     
     

 

Vậy theo câu a , hàm số 3sin 2 3sin 2
6 3

y x x
    

= + + −   
   

 là hàm số tuần hoàn chu kì  . 

Câu 108: Với giá trị nào của x , mỗi đẳng thức sau đúng? 

a) tan cot 1x x = ; 

b) 
2

2

1
1 tan

cos
x

x
+ =  

c) 
2

2

1
1 cot

sin
x

x
+ =  

d) 
2

tan cot
sin 2

x x
x

+ = . 

Lời giải 

a) Đẳng thức tan cot 1x x =  đúng với mọi x  khi  tan x  và cot x  có nghĩa, tức là 

sin 0
2sin cos 0 sin 2 0 2 ( )

cos 0 2

x
x x x x k x k k

x





        


. 

b) Đẳng thức 2

2

1
1 tan

cos
x

x
+ =  đúng với mọi x  khi cos 0x  , tức là ( )

2
x k k


 +   

c) Đẳng thức 2

2

1
1 cot

sin
x

x
+ =  đúng với mọi x  khi sin 0x  , tức là ( )x k k  . 

d) Đẳng thức 
2

tan cot
sin 2

x x
x

+ =  đúng với mọi x  khi 

sin 0
2sin cos 0 sin 2 0 2 ( ).

cos 0 2

x
x x x x k x k k

x





        


 

Câu 109: Từ đồ thị hàm số cosy x= , hãy vẽ các đồ thị hàm số sau: 

a) cosy x= −  

b) | cos |y x= ; 

c) cos 1y x= + ; 

d) cos
2

y x
 

= + 
 

 

Lời giải 

a) Lấy đối xứng đồ thị hàm số cosy x=  qua trục hoành ta được đồ thị hàm số cosy x= − . 

Trong hình trên, đồ thị hàm số cosy x=  là đường nét đứt còn đồ thị hàm số cosy x= −  là đường 

nét liền. 
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b) Ta có 
cos  khi cos 0

| cos |
cos  khi cos 0

x x
y x

x x


= = 

− 
 

Từ đó, để vẽ đồ thị hàm số | cos |y x=  đầu tiên ta vẽ đồ thị hàm số cosy x= , sau đó giữ nguyên 

phần đồ thị hàm số cosy x=  ở phía trên trục Ox  và lấy đối xứng qua trục Ox  phần đồ thị hàm 

số cosy x=  ở phía dưới trục Ox . Trong hình dưới đây, đồ thị hàm số | cos |y x=  là đường nét 

liền. 

 

c) Để vẽ đồ thị hàm số cos 1y x= + , đầu tiên ta vẽ đồ thị hàm số cosy x= , sau đó dịch chuyển 

đồ thị này dọc theo trục Oy  lên phía trên 1 đơn vị, ta được đồ thị hàm số cos 1y x= + . Trong hình 

dưới đây, đồ thị hàm số cos 1y x= +  là đường nét liền. 

 

d) Để vẽ đồ thị hàm số cos
2

y x
 

= + 
 

 đầu tiên ta vẽ đồ thị hàm số cosy x= , sau đó dịch chuyển 

đồ thị này dọc theo trục Ox  sang bên trái 
2


 đơn vị ta sẽ được đồ thị hàm số cos

2
y x

 
= + 

 
. 

Trong hình vẽ dưới đây đồ thị hàm số cos
2

y x
 

= + 
 

 là đường nét liền. 
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Chú ý rằng cos sin
2

x x
 

+ = − 
 

 nên đồ thị hàm số cos
2

y x
 

= + 
 

 cũng có thể có được bằng cách 

lấy đối xứng đồ thị hàm số siny x=  qua trục Ox . 

 

Câu 110: Xét tính chẵn, lẻ của các hàm số sau: 

a) 
sin 3x

y
x

=  

b) 25 cos
2

x
y x= − +  

c) 1 cos2y x x= + ; 

d) 
2

cot
sin

y x
x

= −  

e) | | tany x x= +  

g) tan
4

y x
 

= + 
 

 

Lời giải 

a) Tập xác định của hàm số 
sin 3x

y
x

=  là \{0}D =  thoả mãn điều kiện x D−   với mọi x D . 

Ta có 
sin[3( )] sin( 3 ) sin 3 sin 3x x x x

x x x x

− − −
= = =

− − −
. 

Vậy hàm số 
sin 3x

y
x

=  là hàm số chẵn. 

b) Tập xác định của hàm số 25 cos
2

x
y x= − +  là D =  thoả mãn điều kiện x D−   với mọi x D

. Ta có 2 25( ) cos 5 cos
2 2

x x
x x

− 
− − + = − + 

 
. 

Vậy hàm số 25 cos
2

x
y x= − +  là hàm số chẵn. 

c) Tập xác định của hàm số 1 cos2y x x= +  là D =  thoả mãn điều kiện x D−   với mọi x D

. Ta có ( ) 1 cos( 2 ) 1 cos 2x x x x− + − = − + . 

Vậy hàm số 1 cos2y x x= +  là hàm số lẻ. 

d) Tập xác định của hàm số 
2

cot
sin

y x
x

= −  là \{ }D k k=   thoả mãn điều kiện x D−   với 

mọi x D . 

Ta có 
2 2 2

cot( ) cot cot
sin( ) sin sin

x x x
x x x

 
− − = − + = − − 

−  
. 
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Vậy hàm số 
2

cot
sin

y x
x

= −  là hàm số lẻ. 

e) Tập xác định của hàm số | | tany x x= +  là \
2

D k k



 

= +  
 

 thoả mãn điều kiện x D−   

với mọi x D . 

Đặt ( ) | | tanf x x x= + . Xét hai giá trị 
4


 và 

4


−  thuộc D , ta có: tan 1

4 4 4 4
f

    
= + = + 

 
 và 

tan 1
4 4 4 4

f
      

− = − + − = −   
   

. 

Do 
4 4

f f
    

−    
   

 và 
4 4

f f
    

−  −   
   

 nên | | tany x x= +  không là hàm số chẵn cũng không 

là hàm số lẻ. 

g) Tập xác định của hàm số tan
4

y x
 

= + 
 

 là \
4

D k k



 

= +  
 

 không thoả mãn điều kiện 

x D−   với mọi x D  vì 
4

D


−   mà 
4

D

 . 

Vậy hàm số tan
4

y x
 

= + 
 

 không là hàm số chẵn cũng không là hàm số lẻ. 

Câu 111: Tìm tập giá trị của các hàm số sau: 

a) 5 2cos
3

y x
 

= − − 
 

 

b) | sin 3 | 1y x= − ; 

c) 2 tan 3y x= + ; 

d) 1 sin 2y x= − + ; 

Lời giải 

a) [3;7] ; 

b) [ 1;0]− ; 

c) ; 

d) [2;2 2]+ . 

Câu 112: Cho hàm số siny x=  với [ 2 ;2 ]x   − . 

a) Vẽ đồ thị hàm số đã cho. 

b) Tìm các giá trị của 
5 7

;
3 3

x
 − 

 
 

 sao cho sin 1
3

x
 
− = − 

 
. 

c) Tìm các giá trị của 
9 7

;
8 8

x
 − 

 
 

 sao cho sin 2 0
4

x
 

+  
 

. 

d) Tìm m  để có bốn giá trị [ 2 ;2 ]   −  phân biệt thoả mãn sin m = . 
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Lời giải 

a) Ta có đồ thị của hàm số siny x=  trên đoạn [ 2 ;2 ] −  như sau: 

 

b) Đặt 
3

t x


= − . Vì 
5 7

3 3
x

 −
   nên 2 2t −   . 

Từ đồ thị của hàm số ở trên, ta có: 

sin 1t = −  khi và chỉ khi 
2

t


= −  hoặc 
3

2
t


= . Do đó 

5

6
x


=  hoặc 

7

6
x


= − . 

c) Đặt 2
4

t x


= + . Vì 
9 7

8 8
x

 −
   nên 2 2t −   . 

Từ đồ thị của hàm số ở trên, ta có: 

sin 0t   khi và chỉ khi 2 t −   −  hoặc 0 t   . 

Do đó 
9 5

8 8
x

 
−   −  hoặc 

3

8 8
x

 
−   . 

d) Có bốn giá trị [ 2 ;2 ]   −  thoả mãn sin m =  khi và chỉ khi đường thẳng y m=  cắt đồ thị 

hàm số siny =  tại bốn điểm. Từ đồ thị hàm số ở trên, ta thấy điều này xảy ra khi và chỉ khi 

1 0m−    hoặc 0 1m  . 

Câu 113: Cho hàm số tany x=  với 
3

; ;
2 2 2 2

x
      

 − −  −   
   

. 

a) Vẽ đồ thị của hàm số đã cho. 

b) Tìm các giá trị của 
7

;
4 4

x
  

 − 
 

 sao cho 3 tan 1 0
4

x
 

+ + = 
 

. 

c) Tìm các giá trị của 
5

;
6 6

x
  

 − 
 

 sao cho 
3

tan 2
6 3

x
 

+  − 
 

. 

Lời giải 

a) Ta có đồ thị của hàm số tany x=  với 
3

; ;
2 2 2 2

x
      

 − −  −   
   

 như sau: 
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b) Ta có 3 tan 1 0
4

x
 

+ + = 
 

 khi và chỉ khi 
3

tan
4 3

x
 

+ = − 
 

. 

Đặt 
4

t x


= + . Vì 
7

4 4
x

 
−    nên 

3

2 2
t

 
−   , hay 

3
;

2 2
t

  
 − 
 

. 

Hàm số tany t=  xác định khi ,
2

t k k


 +  . Kết hợp với điều kiện 
3

;
2 2

t
  

 − 
 

, suy ra 

3
; ;

2 2 2 2
t

      
 − −  −   
   

. 

Đồ thị hàm số tany t=  với 
3

; ;
2 2 2 2

t
      

 − −  −   
   

 như sau: 

 

Từ đồ thị hàm số trên, ta có: 

3
tan

3
t = −  khi và chỉ khi 

7

6
t


= −  hoặc 

6
t


= − . 

Do đó 
17

12
x


= −  hoặc 

5

12
x


= − . 

c) Đặt 2
6

t x


= + . Vì 
5

6 6
x

 
−    nên 

3

2 2
t

 
−   , hay 

3
;

2 2
t

  
 − 
 

. 

Tương tự câu b , từ đồ thị hàm số trên, ta có: 

3
tan

3
t  −  khi và chỉ khi 

7

6 2
t

 
−   −  hoặc 

6 2
t

 
−   . 
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Do đó 
2

3 3
x

 
−   −  hoặc 

6 6
x

 
−   . 

Câu 114: Xét sự biến thiên của mỗi hàm số sau trên các khoảng tương ứng: 

a) siny x=  trên khoảng 
19 17 13 11

; , ;
2 2 2 2

      
− − − −   
   

 

b) cosy x=  trên khoảng (19 ;20 ), ( 30 ; 29 )   − − . 

Lời giải 

a) Hàm số siny x=  nghịch biến trên khoảng 
19 17

;
2 2

  
− − 
 

; đồng biến trên khoảng 

13 11
;

2 2

  
− − 
 

. 

b) Hàm số cosy x=  đồng biến trên khoảng (19 ;20 )  ; nghịch biến trên khoảng ( 30 ; 29 ) − − . 

Câu 115: Từ đồ thị hàm số cosy x= , cho biết: 

a) Có bao nhiêu giá trị của x  trên đoạn [ 5 ;0]−  để cos 1x = ; 

b) Có bao nhiêu giá trị của x  trên khoảng 
9 3

;
2 2

  
− − 
 

 để cos 0x = . 

Lời giải 

a) 3 giá trị. 

b) 2 giá trị. 

Câu 116: Từ đồ thị hàm số siny x= , tìm: 

a) Các giá trị của x  để 
1

sin
2

x = ; 

b) Các khoảng giá trị của x  để hàm số siny x=  nhận giá trị dương. 

Lời giải 

a) Giá trị của x  để 
1

sin
2

x =  là hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số siny x=  và đường thẳng 

1

2
y = . Dựa vào đồ thị, ta có 

1
sin

2
x =  khi 2

6
x k


= +  và 

5
2

6
x k


= +  với k . 

b) Hàm số siny x=  nhận giá trị dương tương ứng với phần đồ thị hàm số đó nằm phía trên trục 

hoành. Dựa vào đồ thị, ta có hàm số siny x=  nhận giá trị dương khi ( 2 ; 2 )x k k   +  với k  

Câu 117: Từ đồ thị hàm số siny x= , hãy xác định các giá trị của x  trên đoạn 
3 5

;
2 2

  
− 
 

 sao cho: 

a) sin 0x = ; 

b) sin 0x  . 

Lời giải 
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a) Trên đoạn 
3 5

;
2 2

  
− 
 

 đồ thị hàm số siny x=  cắt trục Ox  tại bốn điểm , 0,x x x = − = =  và 

2x = . Suy ra phương trình sin 0x =  có bốn nghiệm trên đoạn 
3 5

;
2 2

  
− 
 

 là , 0,x x x = − = =  

và 2x = . 

b) Bất phương trình sin 0x   là tìm những khoảng giá trị của x  mà đồ thị hàm số siny x=  nằm 

phía trên trục Ox . Từ đó, ta được tập nghiệm của bất phương trình sin 0x   trên đoạn 

3 5
;

2 2

  
− 
 

 là 
3 5

; (0; ) 2 ; .
2 2

S
 

  
   

= − −     
   

 

Câu 118: Một con lắc lò xo dao động điều hoà quanh vị trí cân bằng theo phương trình 25sin 4y t=  ở 

đó y  được được tính bằng centimét còn thời gian t  được tính bằng giây. 

 

a) Tìm chu kì dao động của con lắc lò xo. 

b) Tìm tần số dao động của con lắc, tức là số lần dao động trong một giây. 

c) Tìm khoảng cách giữa điểm cao nhất và thấp nhất của con lắc. 

Lời giải 

a) Hàm số 25sin 4y t=  tuần hoàn với chu kì 
2 1

4 2
T




= = . Suy ra chu kì dao động của con lắc lò 

xo (tức là khoảng thời gian để con lắc thực hiện được một dao động toàn phần) là 
1

2
T =  giây. 

b) Vì chu kì dao động của con lắc là 
1

2
T =  giây nên trong 1 giây con lắc thực hiện được 2 dao 

động, tức là tần số dao động của con lắc là 
1

2 f Hz
T

= = . 

c) Vì phương trình dao động của con lắc là 25sin 4y t= , nên biên độ dao động của nó là 

25 A cm= . Từ đó, khoảng cách giữa điểm cao nhất và điểm thấp nhất của con lắc là 2 50 A cm= . 
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Câu 119: Hằng ngày, Mặt Trời chiếu sáng, bóng của một toà chung cư cao 40 m  in trên mặt đất, độ dài 

bóng của toà nhà này được tính bằng công thức ( ) 40 cot
12

S t t


=  

ở đó S  được tính bằng mét, còn t  là số giờ tính từ 6 giờ sáng. 

a) Tìm độ dài bóng của toà nhà tại các thời điểm 8 giờ sáng, 12 giờ trưa, 2 giờ chiều và 5 giờ 

45 phút chiều. 

b) Tại thời điểm nào thì độ dài bóng của toà nhà bằng chiều cao toà nhà? 

c) Bóng toà nhà sẽ như thế nào khi thời gian tiến dần đến 6 giờ tối? 

Lời giải 

a) - Tại thời điểm 8 giờ sáng ta có 8 6 2t = − = . Vậy độ dài bóng của toà nhà tại thời điểm 8 giờ 

sáng là (2) 40 cot 2 40 3(  ). 
12

S m
 

=  = 
 

 

- Tại thời điểm 12 giờ trưa ta có 12 6 6t = − = . Vậy độ dài bóng của toà nhà tại thời điểm 12 giờ 

trưa là (6) 40 cot 6 0(  ).
12

S m
 

=  = 
 

 

Tại thời điểm 12 giờ trưa, Mặt Trời chiếu thẳng đứng từ trên đầu xuống nên toàn bộ toà nhà được 

chiếu xuống móng của toà nhà. 

- Tại thời điểm 2 giờ chiều ta có 14 6 8t = − = . Vậy độ dài bóng của toà nhà tại thời điểm 2 giờ 

chiều là 
40 3

(8) 40 cot 8 (  ).
12 3

S m
 

=  = 
 

 

- Tại thời điểm 5 giờ 45 chiều tối, ta có 
3 39

17 6
4 4

t
 

= + − = 
 

. Vậy độ dài bóng của toà nhà tại thời 

điểm 5 giờ 45 chiều tối là 
39 39

40 cot 59,86(  ).
4 12 4

S m
   

=     
   

 

b) Độ dài bóng của toà nhà bằng chiều cao tòa nhà khi 

( ) 40 40 cot 40 cot 1 3 12 ( ).
12 12 12 4

S t t t t k t k k
   

=  =  =   =  +  =  +   

Vì 0 12t   nên 3t =  hoặc 9t = , tức là tại thời điểm 9 giờ sáng hoặc 3 giờ chiều thì bóng của 

toà nhà dài bằng chiều cao của toà nhà. 

c) Khi thời gian tiến dần đến 6 giờ tối thì 12t → , vì vậy 
12

t


→ , do đó cot
12

t


→ − . Như vậy, 

bóng của toà nhà sẽ tiến ra vô cùng. 

 

Câu 120: Một vòng quay trò chơi có bán kính 57 m , trục quay cách mặt đất 57,5 m , quay đều 

mỗi vòng hết 15 phút. Khi vòng quay quay đều, khoảng cách (  )h m  từ một cabin gắn 

tại điểm A  của vòng quay đến mặt đất được tính bởi công thức: 
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2
( ) 57sin 57,5

15 2
h t t

  
= − + 

 
 với t  là thời gian quay của vòng quay tính bằng phút 

( 0)t   (Hình 12). 

 

a) Tính chu kì của hàm số ( )h t  ? 

b) Khi 0t =  (phút) thì khoảng cách từ cabin đến mặt đất bằng bao nhiêu? 

c) Khi quay một vòng lần thứ nhất tính từ thời điểm 0t =  (phút), tại thời điểm nào của t  thì cabin 

ở vị trí cao nhất? Ở vị trí đạt được chiều cao là 86 m  ? 

Lời giải 

a) Vì vòng quay trò chơi quay mỗi vòng hết 15 phút nên chu kì của hàm số ( )h t  bằng 15 phút. 

b) Khi 0t =  thì 57sin 57,5 0,5(  )
2

h m
 

= − + = 
 

. Vậy khi đó khoảng cách từ cabin đến mặt đất 

bằng 0,5 m . 

c) Khi quay một vòng, cabin ở vị trí cao nhất khi 
2

sin 1
15 2

t
  

− = 
 

 hay 7,5t =  (phút); cabin đạt 

được chiều cao là 86 m  lần đầu tiên khi 5t =  (phút). 

Câu 121: Huyết áp là áp lực máu cần thiết tác động lên thành động mạch nhằm đưa máu đi nuôi 

dưỡng các mô trong cơ thể. Nhờ lực co bóp của tim và sức cản của động mạch mà huyết 

áp được tạo ra. Giả sử huyết áp của một người thay đổi theo thời gian được cho bởi 

công thức: 

( ) 120 15cos150 ,p t t= + trong đó ( )p t  là huyết áp tính theo đơn vị mmHg  (milimét thuỷ ngân) 

và thời gian t  tính theo đơn vị phút. 

a) Chứng minh ( )p t  là một hàm số tuần hoàn. 

b) Huyết áp cao nhất và huyết áp thấp nhất lần lượt được gọi là huyết áp tâm thu và huyết áp tâm 

trương. Tìm chỉ số huyết áp của người đó, biết rằng chỉ số huyết áp được viết là huyết áp tâm 

thu/huyết áp tâm trương. 

Lời giải 

a) Hàm số ( )p t  có tập xác định là . Với mọi t , ta có 
1

75
t    và 

1
120 15cos(150 2 ) 120 15cos150 ( )

75
p t t t p t  
 
+ = + + = + = 

 
. 

Do đó ( )p t  là một hàm số tuần hoàn. 
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b) Vì 1 cos150 1t−    với mọi t  nên 105 ( ) 135p t   với mọi t . 

Vậy chỉ số huyết áp của người đó là 135 /105 . 

Câu 122: Một chất điểm dao động điều hoà theo phương trình 3sin
2

s t
 

=  
 

 với s  tính bằng cm  

và t  tính bằng giây. Dựa vào đồ thị của hàm số sin, hãy xác định ở các thời điểm t  nào 

trong 4 giây đầu thì 
3

2
s  − . 

Lời giải 

Trong 4 giây đầu, ta có 0 4t  , suy ra 0 2
2

t


  . 

Đặt 
2

x t


= , khi đó [0;2 ]x  . Đồ thị của hàm số siny x=  trên đoạn [0;2 ]  như sau: 

 

Dựa vào đồ thị trên đoạn [0;2 ] , ta có: 

3

2
s  −  khi 

3
3sin

2
x  −  hay 

1
sin

2
x  − , suy ra 

7 11

6 6
x

 
  . 

Do đó 
7 11

3 3
t  . 

 

Câu 123: Tìn m  để hàm số 2siny m x= −  xác định trên . 

Lời giải 

Hàm số xác định 2sin 0, 2sin , 2m x x m x x m −          . 

Vậy 2m   thoả mãn đề bài. 

Lưu ý : Giả sử hàm số ( )f x  có giá trị lớn nhất trên tập K  là Max ( )x K f x , có giá trị nhỏ nhất 

trên tập K  là Min ( )x K f x . Khi đó: 

- ( ), Max ( )x Km f x x K m f x     . 

- ( ), Max ( )x Km f x x K m f x     . 

- ( ), Min ( )x Km f x x K m f x     . 
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- ( ), Min ( )x Km f x x K m f x     . 

Câu 124: Tìm tổng giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2sin 3cos 1

sin cos 2

x x
y

x x

+ +
=

− +
. 

Lời giải 

Ta có: 
2sin 3cos 1

( 2)sin ( 3)cos 1 2
sin cos 2

x x
y y x y x y

x x

+ +
=  − − + = −

− +
. 

Điều kiện để tồn tại cặp số ( ; )x y  là 2 2 2( 2) ( 3) (1 2 )y y y− + +  −  

2 3 33 3 33
2 6 12 0

2 2
y y y

− +
 − + +     . 

Tổng giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số: 
3 33 3 33

3
2 2

− +
+ = . 

Câu 125: Tìm giá trị lớn nhất (Max )y  và giá trị nhỏ nhất (Min )y  của hàm số 

2sin sin 3y x x= + −  

Lời giải 

Đặt sin , [ 1;1]t x t=  − . Ta có: 2 3y t t= + − . 

Đây là hàm bậc hai với 
1

1, 1
2 2

b
a b

a
= =  − = − . Vì 0a   nên bề lõm parabol tương ứng sẽ 

hướng lên trên. 

Bảng biến thiên: 

 

Dựa vào bảng biến thiên, ta thấy: Max 1y = − , khi đó 1 sin 1t x=  =  2 ( )
2

x k k


 = +  . 

Tương tự Min 
13

4
y = − , khi đó 

1

2
t = −  

2
1 6

sin ( ).
72

2
6

x k

x k

x k








= − +

 = −  
 = +


 

Câu 126: Một cái guồng nước có vành kim loại ngoài cùng là một đường tròn tâm O , bán kính 

là 4 m . Xét chất điểm M  thuộc đường tròn đó và góc ( , )OA OM = . 

Giả sử mực nước lúc đang xét là tiếp xúc với đường tròn ( ;4)O  và guồng nước quay theo chiều 

dương (ngược chiều kim đồng hồ). 
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Biết rằng guồng nước quay hết một vòng sau 40 giây ( 0t =  giây khi điểm M  trùng A ). Hỏi 

thời điểm nào (trong 1 vòng quay đầu tiên) thì điểm M  ở vị trí cao nhất so với mặt nước? 

 

Lời giải 

Ta có: ( ) 4 4sinh x = + . 

 Khi M  ở vị trí cao nhất so với mặt nước (tức là ( ) 8h x =  ) thì sin 1
2


 =  =  (vì chỉ xét 1 

vòng quay đầu tiên). 

Thời gian thực hiện của guồng nước là: 
40

2 10
2

t







= =  (giây). 

Câu 127: Số giờ có ánh sáng của thành phố T  ở vĩ độ 40
 bắc trong ngày thứ t của một năm 

không nhuận được cho bởi hàm số ( ) 3 sin ( 80) 12
182

d t t
 

=  − + 
 

 với t  và 

0 365t  . Bạn An muốn đi tham quan thành phố T  nhưng lại không thích ánh sáng 

mặt trời, vậy bạn An nên chọn đi vào ngày nào trong năm để thành phố T  có ít giờ có 

ánh sáng mặt trời nhất? 

Lời giải 

Do sin ( 80) 1 3 sin ( 80) 3
182 182

t t
    

−  −   −  −   
   

 

3 sin ( 80) 12 9 ( ) 9
182

t d t
 

  − +    
 

. 

Vậy thành phố T  có ít giờ có ánh sáng mặt trời nhất khi và chỉ khi: 

sin ( 80) 1 ( 80) 2
182 182 2

t t k
  


 

− = −  − = − + 
 

 

1
80 182 2 364 11,

2
t k t k k

 
 − = − +  = −  

 
. 
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Mặt khác: 
11 376

0 364 11 365 1(
364 364

k k k −      = do )k  

364 11 353t = − =  

Vậy thành phố T  có ít giờ ánh sáng Mặt Trời nhất là 9 giờ khi 353t = , tức là vào ngày thứ 353 

trong năm. 


