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» BAI €. HAM SO LUO'NG GIAC VA PO THI

@). Tom tat Kién thirc

@. Ham s6 chiin, ham s6 1é

o Choham sb y = f(x) vé6i tap xac dinh p.

° Ham s6 y = f(x) duoc goi 1a ham sé chinnéu Vxe D thi —xe D va f(-x) = f(x).
° Ham sb y = f(x) duoc goilaham sé1é néu Vxe D thi —xe D va f(—x)=—f(x).
© D6 thi ham s6 chin nhan truc tung lam truc débi xung, dd thi ham sd 1é nhan géc toa d6 lam tam
dbi xtmg.

9. Ham s6 tuan hoan
© Cho ham sd y = f(x) v6i tap xac dinh p. Ham s6 y = f(x) duoc goi 1a tudn hoan néu ton tai
mot sé 7' khac 0 sao cho v&i moi x e D, ta co:
[ ) x+TeDvax-TeD;
() f(x+T)= f(x).
@ SO 7 duong nho nhat (n€u c6) thod man céac tinh chat trén dugc goi 1a chu ki ciia ham s6 tuan
hoan do.
€©. Mot s6 ham sb lwong giac co ban
a) Ham s6 y =sinx

© Ham sb y=sinx c6 tap xac dinh 1a R ; tap gia tri la doan [-1;1].
% Do thi ham sb y =sinx duoc biéu dién ¢ Hinh 5 :

1 y = sinx

o Hinh 5
@ Tinh chat: Him s0 y =sinx la ham so 1, c6 do thi doi xung qua goc toa d6 O ; tuan hoan chu ki

p . . T T . . X x.
27 ; dong bién trén moi khoang (—2+k2ﬂ';2+k27f J va nghich bién trén moi khoang
T LY 4 )
[E+k2x;7+k27z] Voi keZ.

b) Ham s y =cosx

© Ham sd ¥ =c0sx cb tap xac dinh 13 R ; tap gié tri 1a doan [-1;1].
% Do thi ham sb ¥ =cosx duoc biéu dién & Hinh 6 :

Hinh 6




% Tinh chit: Him s§ ¥ =cosx 1a ham s6 chin, c6 d6 thi d6i xrng qua tryc tung; tuan hoan chu ki
277 ; ddng bién trén mdi khoang (-7 + k27;k27) va nghich bién trén mdi khoang (k27;7 +k27)
Vol keZ.
¢) Him s6 y =tanx
. T
% Hamso y=tanx ¢ tap xac dinh la D:R\{E+kﬂ:|k € Z} tap giatrila R .

% DO thi ham sd y =tanx duge biéu dién & Hinh 7:

YA

) ['5’
=Y

o : 0
2 :
R

Hinh 7

© Tinh chat: Him s6 ¥ =tanx 1a ham sd 1¢, c6 d6 thi dbi xing qua géc toa d0 (: tudn hoan chu ki
A s A A X 5 T T e
7 ; dong bién trén moi khoang [—E+kﬂ;5 +ki’f} voi keZ .
d) Ham sé y = cotx

© Hamsb y=cotx c6 tap xac dinh D=R\ {kfr|k,e Z};tap giatrila R .
® DO thi ham sé y =cotx duoc biéu dién ¢ Hinh 8 :

Ay

Hinh 8

© Tinh chat: Him sé y =cotx 1a ham sb 1&, c6 dd thi ddi xung qua géc toa dd O; tudn hoan chu ki
7 ; nghich bién trén mdi khoang (kz;7 +kz) v6i ke 7 .




®. Phan dang toan co ban

+Dang @: Dwa vao d6 thi dé tinh gia tri ciia ham sé, xét sw twong giao
w-Cac vi du minh hoa

Cau 1: Dung d6 thi ham sé, tim gia tri ciia x trén doan [-27;27] dé:

a) Him s y =sin x nhan gia tri bang 1 ;

b) Ham s6 y =sin x nhan gia tri bang 0 ;

c) Him s8 y =cos X nhan gia tri bing —1;

d) Him s8 y =cos X nhan gia tri bang 0.

Loi giai
Trén doan [-27x;27],
N : A il . 3z .7
a) Ham s6 y =sin X nhan gia tri bang 1 vdi X e RCRrIE

b) Ham s6 y =sin x nhan gia tri bang 0 v&i x e{-27;-7;0; 7;27}.
c) Him s6 y =cosX nhan gia tri bang -1 véi x e{~r; 7}.

N A s L. 3r. n.w.3
d) Ham s6 y=c0sX nhan gia tri bang 0 v&i Xey——;——;—:—.

2 2 2 2

Cau 2: Dung d6 thi ham s, hay cho biét:

T , A g T .
a) V&i moi me[-1L1], c6é bao nhiéu gid tri « € {—E X E} sao cho sina=m;

;e XK. , A cs T
b) V&i moi me R, céd bao nhiéu giad tri € (—E,Ej sao cho tana =m.

Loi giai

a)Sogiatri a e {—%,%} sao cho sina =m bang s6 giao diém ctia d6 thi ham s y =sin x trén doan
{—%;%} va dudrng thing Yy =m. Cin ct vao db thi ham s8, voi mdi m e[-L1], c6 diing mot gia tri

T 7 .
a €| ——;—|saocho sina=m.
{ 2 2}

N s /a/ 3 N o 5 Woalos L ~ A
b) S6 gid tri a € (—EEJ sao cho tan @ =m bang soO giao diém cuda do thi ham s6 y=tanx trén

d w7 \ by 2 - 7 bY A . \ ~N 7 . X 7 e A 4
khoang (—E ; Ej va dwong thang y =m. Can c vao do thi ham sd, véi moi me R, c6 dang mot gia

) T
tri ae(—E;Ej sao cho tan a =m.



+Dang @: Xét sw dong bién, nghich bién ctia ham s6 lwong giac
w-Cac vi du minh hoa
Cau 3: Xét sw bién thién ciia mo6i ham sé sau trén ciac khodng twong (ng:

oz 7z (21x 23_7zj

sin x trén kh ——— == || ==
a)y= rén oang( > 2)(2 >

b) y=cosX trén khoang (-207z;-19x),(-97;,-87) .
Loi giai
a) Ta cé:

: —9—7[;—7—7[ = —2—47[;1—472 .Do ham s6 y =sin x dong bién trén khodng —Z 7 | nénham
2 2 2 2 22

s6 do cling dong bién trén khodng (—977[ ; _%rj

- (271”,237”} = [%+1O7r;37”+107rj. Do ham s6 y =sin x nghich bién trén khodng (%,37”} nén

ham s6 d6 cling nghich bién trén khodng (2717z12377rj

b) Ta cé:
- (-207;-197) = (0—207z; 7 — 207) .

Do ham s6 y=cos X nghich bién trén khoang (0;z) nén ham s6 dé ciing nghich bién trén khodng
(-207;-197).

- (-97;,-87) = (~7—8x;0-87).

Do ham s6 y=cosx dong bién trén khoang (—7;0) nén ham s6 dé ciing dong bién trén khoang
(-97;-87).

+Dang @): Xét tinh chin, 1é ctia ham s6
wCac vi du minh hoa
CAu 4: Xét tinh chan, 1é cia cAc ham sé:
a) y =sinx-cos X
b) y =tanx+cotx;
c) y=sin’X.
Loi giai
a) Ham s6 y = f (x) =sin x-cos x 1a ham s6 1é vi:
- Tap xac dinhla D=R.
- VxeR thi —x e R va f(—x) =sin(—x)-cos(—x) = —(sin x-cos x) = —f(X) .

b) Ham s6 y = g(x) = tan x+cot x 1a ham sé 1é vi:



- Tap xac dinh la D=R\{k%|k ez}.

- Vxe D thi —xe D va g(—x) = tan(—x) + cot(—x) = —(tan X+ cot X) = —g(x) .
¢) Him s8 y = h(x) =sin’ x 12 ham s& chdn vi:

- Tap xacdinhla D=R.

- ¥xeR thi —=xeR va h(—x) =sin*(=x) = (-sin x)* =sin* x =h(x) .

CAu 5: Xét tinh chdn, 1é ctia cdc ham s6 sau:

a) y =Cos2x;

b) y=sin’x;

VA
C =tan| X+—
) y=ten( x+7)

d) y= cos(x +£]
6
Loi giai

a) Ham s6 y=cos2x c6 tip xac dinh la R. V&I moi XxeR, ta c6 —-xeR va
cos[2- (—x)] = cos(-2x) = cos 2x. Do d6 ham s6 y = cos2x 1a ham sé chan.

b) Ham s6 y=sin®x c6 tdp xac dinh 1a R. V& moi xeR, ta c6 —-xeR va
sin®(=x) = (=sinx)* = —sin® x. Do d6 ham s& y =sin® x 1a ham s& 18.

¢) Ham s6 y:tan(x+%j x4c dinh khi va chi khi X+%¢%+kﬂ,k€Z,tL’l’C la x#kz,k €Z. Suy ra
ham s6 y:tan(x+%j c6 tap xéc dinh 1a D =R \{kz|k e Z}.
Véimoi xe D, tacé —x = —kr,k e Z, cling c6 nghiala —x#kz,k € Z,hay —xeD.
Mat khac, ta lai cé tan[—x+£j:—tan(x—zj:—tan(x—£+ﬁj:—tan(x+£j.
2 2 2 2
Do d6 ham s& y=tan(x+%) 1a ham sé 1&.

d) Ham s6 y:cos(x+%j c6 tip x4c dinh 1a D=R. Dit f(x):cos[x+%j.

Xét hai gia tri %;—% e D, ta thdy rang:

f (zj:cos(£+zj:cos£:0; f (—zj:cos(—£+£j:c03(—£j:£.
3 3 6 2 3 3 6 6 2

Vi f (—%j f (%) va f (-%) 2 —f (%) nén ham sé y = cos(x+%j khong phai 1a ham s6 chin

cling khong phai la ham so 1é.



CAu 6: Xét tinh chan 1é cta cac ham sd sau:

a) y = Xxsin3x
1+ cos3x

b) y=——7-—

)y 1-cos3x

c) y=x3cos2x
d) y=sinx—cosx.
Lovi giai
a) Tap xac dinh clia ham sé 12 R . Néu ki hiéu f (x) =xsin3x thivéi moi x e R, ta co:
—x e R vaf(-x) =(-x)sin3(=x) = xsin 3x = f (x).

Vay ham s6 da cho 1a ham sé chan.

b) Tap xac dinh cia ham sd1a D :R\{k%r ke Z}.
Néu ki higu £ (x) = =% thi véi moi x e D, ta co:
1-cos3x

1+cos3(—x) 1+cos3x
1-cos3(—x) 1-cos3x

f(X).

—xeDvaf(-x)=

Vay ham s6 da cho 1a ham sé chan.
¢) Tap xac dinh ctia ham s6 13 R . Néu ki hiéu f (x) = x>cos2x thi véi moi xe D, ta c6:
—xe D vaf(=x) =(-x)*cos2(-x) =—x*cos 2x = — f ().
Vay ham s6 da cho 1a ham sé 1é.
d) Né&u ki hiéu f(x) =sinx—cos x
thi f(-1) =sin(-1)—cos(-1) =-sinl-cosl= f(1) va f(-)=—-f(1).
Vay ham s6 da cho khong 1a ham s6 chdn va ciing khéng 1a ham sé 18.
+Dang @: Vé d6 thi ham s6

w-Cac vi du minh hoa

Cau 7: Cho ham s6 ¥ =C08X v X €[0:37],
a) Vé do thi cia ham s6 da cho.
b) Ham s6 da cho déng bién, nghich bién trén nhirng khoang nao?
c) Tai cac diém nao thi gia tri cia ham s6 16m nhat, nho nhat?
d) Tim cac gia tri cia X €[0; 7] sao cho cos3x <0.
Loi giai

a) Ta c6 d6 thi cia ham s0 y =cos x trén doan [0;37] nhw sau:



b) Ham sé dong bién trén khodng (r;27), nghich bién trén cac khoang (0; ) va (2r;37).
c) Gia tri cia ham s6 1é6n nhdtkhi x=0 va x=2r.

Gia tri cia ham s6 nhé nhitkhi x=7 va x=3r.

d)batt=3x.Vi0<x<7 nén 0<t<3r.

Tir d6 thi ctia ham s6 & trén, ta c6 cost <0 khi va chi khi % <t< 377[ hoac 577[ <t<3r.

Cau 8: Cho ham s8 Y = Ot X v X (0 7) U (7;27)
a) Vé do thi cia ham s6 da cho.

B3

b) Tim céc gia tri cia X sao cho cotx = 3

N

c) Tim cac gia tri cua x € (0; 7) sao cho cot2x < 3
Loi giai
a) Ta c6 do thi cha ham sé y =cot x trén (0; 7) U (r; 27) nhw sau:

B 4 A y=cotx

Y

(0]

(RS
A
(O8]

ST
&)
a

B

b) Véi x e (0; 7) u(x;27) tacod cotx=§ khi x=% hoac x:?.

c)batt=2x.ViO<x<rz nén O<t<2r.
Ham s6 y =cott xac dinh khi t #kz,k e Z.



Két hop véi diéu kién 0<t <27, suyra te(0;7)U(x;2x).

Tir d0 thi trén, ta c6 cott<§ khi va chi khi = <t <z hoic A i<
Do do %<x<z hoac 2—7T<x<7r.

Cau 9: Xét tinh tuan hoan cua cic ham so sau:

a) y=sin3x

b) y=x°

Loi giai
a) Tap xac dinh cia ham s61a D=R. N&u ki hiéu f(x) =sin3x thi véi moi

i 2 2r R
xeD,taco X+?ED, X——eD va

f (x+2?ﬁj:sin 3(x+2§] =sin(3x+27) =sin3x = f(X).
VAy ham s6 da cho 12 ham s6 tudn hoan. Chu y rang, chu ki cia ham sé nay 1a or :

b) Ki hiéu f(x)=x*. Néu f(x+T)=f(x) véi moi x thi (x+T)*=x* véi moi x. Chon
x=0 tadwoc T>=0, hay T =0.Viy ham s y = x* khong tun hoan.

+Dang @: Tim tap xac dinh ctia ham s6
w-Cac vi du minh hoa

Cau 10: Tim tip xac dinh cia cic ham sé sau:

a) y= sin x
cosx+1

2X
b)) y=——""
)y 1-sin® x



COS X

\/1+sinx'
1+sinX
d)y:/ — .
1-sinx

a) Biéu thirc

y=

Lovi giai

c6 nghia khi cosx # -1 hay X#7+k2z,keZ.
cosx+1

Viy tip xac dinh ctia ham sé 1a

D=R\{7z+k27r|keZ}.

b) Biéu thirc LZ c6 nghia khi 1-sin® x # 0 < cos” x # 0
1-sin“x

<:>x¢%+k7r,k el

Viy tip xac dinh cilaham s61a D =R\ {% +kr

keZ}.

c6 nghia khi sin x # -1 hay x¢—%+k27r,k el.

keZ}.

c6 nghia khi sinx =1 hay x¢%+k27z,k eZ.

keZ}.

- Ta goi M 1a gi4d tri 16n nhit cia ham s6 y=f(X) trén tip D va ki hiéu Ia
M =max,_, f(x) néu f(x)<M,¥xeD vatontai X, €D thodman f(x))=M.

COS X

J1+sinx

Véy tip xac dinh cia ham sé 1a: D = R\{—% +k27

c) Biéu thirc

1+sinx

1-sinx

d) Biéu thirc

Viy tip xac dinh cia ham s6 la: D =R\ {% +k27m

Chi y. Cho ham sé y = f(X) xac dinh tréntip D.

xeD
- Twong tw, m 13 gid tri nhé nhit cia ham s6 y= f(X) trén tdp D va ki hiéu Ia
m=min,_, f(x) néu f(x)>m,vxeD vatdntai X, €D thodman f(x,)=m.
- Khi khéng néiré tdp D ta sé hiéu la gia tri 1on nhat va gia tri nhé nhit dwoc 14y trén tip
xac dinh cia no.
Nhan xét. Néu tip gia tri cia ham s6 y = f(X) ladoan [m;M] thi m va M twong (rng sé
la gia tri nho nhét va gia tri 1on nhit cia ham s6.

Cau 11: Tim tip xac dinh cta cic ham sé sau:

a) y =cot3x

b) y =+/1-cos4x

10



COS2X
Q) y=—3 2
sin” X —cos” X

1+cos2x
d) y= ,/—
)y 1-sin2x

a) Biéu thirc cot3x c6 nghia khi sin3x # 0 hay x =k % ,k € Z . Vay tip xac dinh cia ham sé 1a

Lovi giai

D=R\ {k ke Z}
3
b) Biéu thirc v/1-C0s4x cé nghia véi moi X vi cos4x <1 véi moi X. Viy tip xac dinh cia ham sé 1a
R.
c) Biéu thirc cos2x  _ cos2x c6 nghia khi

sin? x—cos® X  —C0S2X

cos2X # 0 hayx¢%+k%,kez

Vay tap xac dinh cilaham s61a D =R\ {% + k%

keZ}
d) Biéu thire | -7%52X 6 nohia khi sin2x =1 hay x =~ +kz,k 7.
1-sin2x 4

keZ}

Cau 12: Tim tip gia tri cua cadc ham s6 sau, tir d6 suy ra gia tri 1on nhit va gia tri nho nhét caa

Vay tap xac dinh clia ham s61a D =R\ {% +kr

chung:

a) y=2+3sinx;
1+ 4cos® X

b) y=———

5
) y=2-4sin® xcos® X
d) y=2sin® x—cos2x.
Loi giai
a) Vi -1<sinx<1 nén —3<3sinx<3,dod6 —1<2+3sinx<5 véimoi x e R. Vay tap gia
tri ctia ham s6 1a doan [—1;5]. Suy ra gia tri lén nhat ctia ham sd 1a 5, dat dwoc khi sinx =1

hay x= % +k2z(k € Z) va gia tri nhé nhit ciia ham s6 1a -1, dat dwoc khi sin x =-1 hay

x:—%+k27z(keZ).

11



2
b) Vi 0<cos? x <1 nén 0< 4cos? x < 4, do d6 %swglvcﬁmoi x € R. Vay tap gid

5

= 2 \ ~ N 1 =7 = 7 N 2
tri cia ham so6 la doan [g ;1}. Suy ra gia tri 1én nhat cua

ham s6 13 1, dat dwoc khi cos’ x=1<>sinx =0 hay x=kr, (kK € Z) va gia tri nhé nhit cta

ham sé 14 % dat dwoc khi cosx =0 hay x:%+ krz,(keZ).

) Ta c6 y=2-4sin®xcos’x=2-sin’2x=1+cos?2x. Vi 0<cos’2x<1 nén
1<1+c0s°2x <2, véimoi x e R. VAy tap gi tri ciia ham s6 1a doan [1;2]. Suy ra, gia tri lén

nhAt ctia ham s§ 14 2, dat dwoc khi oS’ 2x=1<>sin2x =0 hay x = k%,(k € Z) va gia tri
nho nhit cia ham s6 1a 1, dat dwoc khi cos2x =0 hay x = % +k % (keZ).

d) Ta c6 y=2sin®x—cos2x=1-2c0s2x. Vi —1<cos2x<1 nén —1<1-2cos2x <3, v&i
moi x € R. VAy tip gia tri ciia ham sé 1a doan [-1;3]. Suy ra, gia tri 16m nh4t ctia ham s6 1a
3, dat dwoc khi cos2x=-1 hay x= % + k7, (k € Z) va gia tri nho nhat cia ham sé la -1,

dat dwoc khi cos2x =1 hay x=kz,(k € Z).

+Dang @: U'ng dung
w-Cac vi du minh hoa

Cau 13: Mot dao dong diéu hoa c6 phwong trinh li 6 dao dong la: x = Acos(wt + ¢), trong d6 t 1a
thoi gian tinh bang gidy, A 1a bién do dao dong va x 1ali dd dao dong déu dwoc tinh bang

centimét, w>0.Khi d6, chuki T ctia dao dongla T = 2—” Xac dinh gia tri caa li do khi
@

t=0,t= %,t = TE t= %,t =T vavé do thi biéu dién li d6 cia dao dong diéu hoa trén doan
[0;2T] trong trwong hop:

a) A=3cm,p=0;

b) A=3cm,(p:—%;

) A=3cm,p="2.
2
Loi giai
. , 2r
a) Khi A=3cm,p =0, ta c6: x=3cos(wt) =3cos ?t .
Ta c6 bang xac dinh gia tri li d6 tai mot s6 thoi diém va dé thi cin vé & Hinh 9:
t 0 T T 3_T T

4 2 4
0 3 |0 3

12



b) Khi A=3cm,p= —%, ta co: X =3cos(a)t—%j =3003(2—”t—%j.

Ta c6 bang xac dinh gia tri li d6 tai mot so6 thoi diém va d6 thi cin vé & Hinh 10:
Clo [T T[T
4 2 4
3 0

Hinh 10

c) Khi A=3cm,(0=£,tac(): x =3cos| wt+2= |=3cos 2—7zt+Z .
2 2 T 2

Ta c6 bang xac dinh gia tri li d6 tai mot so6 thoi diém va do thi cin vé & Hinh 11 :

t 0 T T 3T | T

4 2 4
X 0 -3 0 3 0
XA
3 e e e e DN R et
B
4
ON
;78 R, SO
Hinh 11

| ‘)ang toan ren luyén

13



+Dang @: Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon

Cau 1: Tép xac dinh cua ham ) y =+/1+cos2x la:

A. & B. R. C. [-L+0) . D. [—%;m}.
Loi giai
Chon B
Cau 2: Tap xdc dinh ctia ham s y = .| =X 15
1+sinx
A.R. B. .
C. R\{—%+k2ﬂ|keZ}. D. R\{%+k2ﬂ|keZ}.
Loi gidi
Chon C
Céu 3: Tap xac dinh cia ham s6 y = 1-sinx la:
COS X
A. R\{—%+k2z|kez}. B. R\{%+k2ﬂ|keZ}.

C. R\{%+k7f|k ez}. D. R\{krl|k e 7}.

Loi giai

Chon C

. £ 1 .
Cau 4: Tap xac dinh cia ham s6 y =tan X+ ———— la:
1+cot” x

A. R\{k%|k ez}. B. R\{—%+k7z|k ez}.

C. R\{%+k7r|kez}. D. R\{—%+k2ﬂ|kez}.

Loi giai
Chon A
Céu 5: Ham s6 nao sau ddy 1a ham s6 16?
A. y=-2C0SX. B. y=-2sinx. C.
Loi giai
Chon B
Cau 6: Ham s nao sau day 1a ham sb chan?
A. y=COSX+5. B. y=tanx+cotx. C.
Loi gidi

14

y =tan X —Ccos X.

y =sin(—x).

D. y=-2sinx+2.

D. y=sinXx—CosX.



Chon A

Céu 7: Ham sd y =Cc0s X nghich bién trén khoang:

A. (0;7). B. (7;27x). C. (——;Ej D. (-x;0).

Loi giai

Chon A

A N A s L sk A A A \ T 3r
Cau 8: Ham s0 nao trong cac ham so sau dong bién trén khoang (E ; 7) ?

A. y=sinx. B. y=COSX. C. y=tanx. D. y=cotx.
Loi giai
Chon C
Cau 9: Tim tap x4c dinh cta ham s6 y:1—3|nx
COS X
A x#Z 1k, B. x#—2+k2r.
T
C. X¢E+k2ﬂ'. D. x#krx.

Léi giai

Chon A

R A 1-sinXx
Hamso y =

, . f T
xac dinh khicosx #0 < x# —+krr.
COS X 2

Cau 10: Tap xac dinh ctia ham s6 y = tan 2x 1a?

A D=R\Zikrkez!. B.D=R\{Z+kZ kez!.
4 42
C. D=R\{k%,kez}. D. D=R\{%+kﬁ,kez}.
Loi giai
Chon B

Diéu kién: cos2x #0 c>2x¢%+k7z ©x¢%+k%,k el.

Vay tap xac dinh 1 D=R\{%+k%,kez}.

Cau 11: Tap xac dinh cia ham sé y:ZSL)H_1 la
1-cosx
A X#Kk2r. B. x#krx. C.x¢%+k7r. D.x¢%+k2;z.
Loi giai
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Chon A

Ham sé xac dinh khi: 1-cosx #0 < x k2 .

Cau 12: Tap xac dinh ctia ham so yzﬂlé
COSX+2
A.D=R\{g+kn,kez . B. D=R\{kr, keZ}.
C.D=R\{g, keZ}. D. D=R.

Lovi giai.
Chon D
biéu kién: cosx+2 =0 (ludn ding VxeR).
Cau 13: Ham s6 nao sau day nghich bién trén (% ; 7[]?
A. y=-sinx. B. y=CO0sX. C. y=-cotx. D.y=tanx.

Lovi giai
Chon B

7 = 72- 3 =7 . 2 ~ Y L4 = 7 2 \ ~ =2
Véi x e (E ; 7[) : Khi gia tri ciia X tang thi gia tri twong rng ciia ham sé y =C0SX giam

= Ham s6 Yy =c0sX nghich bién trén [% ; 72'}.
Cau 14: Ham s6 nao sau day dong bién trén khoang (%;7[] ?
A. y=sinx. B. y=C0SX. C. y=tanx. D. y =cotx.
Loi giai
Chon C

Cau 15: Trén khoang nao sau diy thi ham sé y =cosXx dong bién?
A. (-7;0). B. (—3—”;—Zj. C. (0;7). D. [—Z;z .
2 2
Loi giai
Chon A

Cau 16: Tim ménh dé diang.
A.Ham s6 y =cotx dong bién trén khoang (0;7).
o ) " A . 37 .5
B. Ham s6 y =sin x dong bién trén khoang 7;— .

C. Ham sd y =sin x nghich bién trén khoang (72'; 27).
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D. Ham s6 y =C0s X nghich bién trén khoang (—%%j
Loi giai
Chon B

Cau 17: Ham s6 nao sau diy dong bién trén khoang (g;nJ ?

A. y=COSX. B. y=tanx. C. y=cotx. D. y=sinx.
Lo giai
Chon B
Cau 18: Khang dinh nao dui day 1a sai?
A.Hams6 y=cosx lahams61é. B.Hamso6 y=cotx laham so 1é.

C.Hams6 y =sinx lahams61é. D.Hamsé y=tanx la ham sé 1é.

Loi giai
Chon A
Ta c6 cac két qua sau:
+ Ham s8 y =c0SX 1a ham s6 chén.
+ Ham s6 y = cot x 1a ham sd 1€.
+ Ham s y =sinx la ham so 1é.
+ Ham s6 y =tan x la ham so 1é.
Cau 19: Chon khang dinh sai vé tinh chén, 1& cia ham s6.
A.Ham s6 y =cotx la ham 1é. B. Ham s6 y =sinx la ham lé.

C.Ham s6 y=cosx laham chdn. D.Hamsd y=tanx 1a ham chén.
Lovi giai

Chon D

Ham s6 y=tanx laham1é vi tan(—x)=—tan x

Cau 20: Ham s6 nao sau diy 1a ham s6 chan trén R ?

. COS X tan x
A. y=X.C0s2X. B. y:(x2+1).5|nx.g. Y=1 & D. Y=1, e
Lori gidi
Chon C
Xétham s6 y = f(x):lcosxf c6 tap xéc dinh D=R

eVxeD=-xeD

_ cos(—x) cosx

vxeD: f(-x)= = =
° € ( X) 1+(—X)2 1+X2

(%)

Vay ham s6 f 13 ham chin.

Cau 21: Ham s6 nao sau day la ham s6 1é trén tip xac dinh ctia n6?
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sin x sin? x COS X tan x

A'yzl—sinx' B'VZM' Cy=i 2V ek
Lovi gidi

Chon D

Xéthamso y = f(x)=1:2% c6 tap xac dinh D:R\{%+k7z,keZ}

eVxeD=-xeD

tan (-x) —tan x
" vRe (=X) 1+sin®(-x) 1+sin®x ()

Vay ham s6 f 1a ham lé.
Cau 22: Trong cac ham sé sau, ham s6 ndo 12 ham s6 chan trén R ?
(7 ) . T
A. y:sm(g—xj.B. y=tanXx. C. y=sinx. D. y:sm(x+6).
Loi giai

Chon A
Tacé y=sin (%— Xj =cos X 1a ham s chan trén R (theo dinh nghia).

Cau 23: Trong cac ham s6 sau diy, ham s6 nao la ham sé tuan hoan?
A. y=tanx. B. y=xcotx. C.y=xsinx. D.yzl.
X
Loi giai

Chon A
Ta c6: ham s6 y = tan X tudn hoan véi chuki 7.

Cau 24: Chon khang dinh sai.
A. Ham s0 y =tan x+sinx 1a ham sé tudn hoan v&i chu ki 27.

B. Ham sé y=c0sX l1a ham s& tuan hoan véi chu ki 27.
C. Ham s6 y = cot x+tan x 1a ham s6 tudn hoan v&i chu ki 7.
D. Ham s6 y =sin X 1a ham s6 tudn hoan véi chu ki 7.
Loi giai
Chon D
Ham s6 y =sinX va y=C0SX tudn hoan véi chu ki 27.
Ham s6 y=tanx va y=cotx tuin hoan véi chuki 7.
Nén khang dinh sai la D.

Cau 25: Ham s6 y =sin2x tudn hoan véi chu ky bang bao nhiéu?

18



A T=4r. B.T=2r. CT=r. D.T =

Loi giai
Chon C

N ~ . " N ;. NERY 271'
Ham s6 y =sin2x tuan hoan véi chu ky bang T = - = .
Ciu 26: Trong cac ham s6 sau day, ham s6 nao la ham s6 tuin hoan?

A. y=sinx. B. y=x+sinx. C. y=X.COSX. D.y:w.
X

Loi giai
Chon A
Ham s6 y =sin x 1a ham s6 tudn hoan vé&i chu ky 27 .

Cau 27: Ham s6 y =3-5sinx c6 gia tri 16n nhit bang
A. 2. B. 4. C. 6. D. 8.
Loi giai
Chon D
Tacod —1<sinx<1=52>-5sinx>-5.
=3+5>3-5sinXx>-5+3.

< 8>3-5sinx>-2.

= V... =8 khi sinx=1:>x=%+2k7r(keZ).

VAY Yy =8 khi x=%+2k7z(k eZ).
Cau 28: Tap gia tri cia ham s6 y =cotx la
A. (-;0). B. [-11]. C. (-11). D. R.
Lovi giai
Chon D
Cau 29: Tim gia tri lén nhat ca ham s6 y = 3sin [x +E] —7.
A.maxy=—-7. B.maxy=4. C.maxy=3. D.maxy=-4.
Lovi giai
Chon D
Tacé —1§sin[x+%)§1=>—10§ y<—4.Dodd maxy=—4.
Cau 30: Gia tri nho nhit cia ham s6 y=2sinx+5 1a
A. 3. B. 2. C. 5. D. 4.
Lovi giai
Chon A
*Tacd:VxeR:sinx>-1— y>3.Viy m]Rjny:3.
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Cau 31: Tim tip gia tri cia ham s y =C0s2X.

A [-1:1]. B. (-1:1). c.[-22. D {%1% .
Lo giai
Chon A
Cau 32: Tim tip gia tri cia ham s6 y =sinx—1.
A. [0:1]. B. [-10]. C. [-2,0]. D. [2;0].
Lo giai
Chon C
Tacd: -1<sinx<1< -2<sinx-1<0< -2<y<0.
Vay tip gia tri chahamsé y=sinx-11a T = [—2;0] .
Cau 33: Tap gia tri cia ham s6 y =4sinx la
A. [-11]. B. [-2;2]. C. [-6;6]. D. [-4;4].
Loi giai
Chon D
Tacé -1<sinx<1, VxeR
& —4<y<4 VxelR
Vay tap gia tri cla ham s6 y =4sinx la [-4;4].
Cau 34: Tap giad tri cia ham s6 y = 2sin2x+3 la
A. 1,5. B. —2;3. C. 2;3. D. 0;1.

Loi giai
Chon A
Do —1<sin2x<1l& —-2<2sin2x<2<1<2sin2x+3<5,

Cau 35: Tap gia tri cia ham s6 y =sin3x la
A.[-3;3]. B. (-1;1). c [-1;1]. D. (-3;3).
Loi giai
Chon C
Ta co —1<sin3x<1véimoi X eR.
Nén hams6 y=sin3x cotipgiatrila T = [—1;1].
Ciu 36: TAp gia tri cia ham sé y =sinxla
A R. B. [0;1]. C. [-1:1]. D. (-1;1).

Lovi giai
20



Chon C

Vi —1<sinx<1,Vx e R nén tap gia tri cGa ham s6 1a [-1;1].
Cau 37: Cho d6 thiham sé f (X) nhu hinh vé dwéi day. Hoi tinh tién do6 thi ham s6 f (X) theo vecto

V= [%;oj thi dwoc db thi ham sé

= a3 T i3
\, 2 2 2 2/ x.
-1

A. y=tanx. B. y=sinx. C. y=COSX. D. y=cotx.
Loi giai
Chon B

Theo hinh vé thi d6 thi trong hinh 1a ciia ham s6 y =cos X. Khi tinh tién theo vecto

vV :(%;Oj thi ta dwoc do thi ctia ham so y:cos(x—%]=sinx.

Cau 38: buong cong trong hinh dwéi day 1a d6 thi cia mot ham s6 trong bén ham sé dwoc liét ké &
bon phwong éan A, B,C, D.

Ay

ﬁavrr I o T B 3 JN
o

Hoi ham so d6 1a ham so6 nao?

A. y=sin§. B. y=cos§. C. y=—cos§. D. y:sin(—g).
Lovi gidi

Chon D

DTHS di qua diém (7;—1) nén ta chon d4p an

D.

Cau 39: Duong cong trong hinh dwéi day 1a d6 thi cia mot ham s6 trong bén ham sé dwoc liét ké &
bon phwong 4an A, B, C,
D.
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A y
f\ X
3an 2 0 w rU/ 2 2 5mi 3m 12
n

Héi ham so dé 1a ham s nao?

A. y=1+sin2x. B. y=COSX. C. y=-sinx. D.y=-C0SX

\ X
-3n7\2\—rr/4/2 0 n/\z\n/%/z o 5 am 12
-1

Héi ham s6 d6 1a ham so nao?
A. y=1+sin2x.
B. Y =CO0S X.
C
D

. y=-sinx.
. Yy=—COSX.
Loi giai
Chon B
Ta cé: y=CO0SX.

Cau 40: D6 thi ca ham sd y =sin (x +%) di qua diém nao sau diy?

A.M(%;Oj. B.N(O;%J. C. P(z;lj. D. Q(0;1).

2

Loi giai
Chon B

Voi x=0= y=sin%:

o[

Cau 41: Cho cac ham s6 sau.
X+1

() y=—x3+3x—4(1) y=—x"+3x—4+ 5
X“+1

(II1) y =sinx (IV) y = tan X + cot x
C6 bao nhiéu ham sé c6 tip xac dinhla R ?

A 2. B. 4. C.1.

=
w

Lovi giai
ChonD

+ Ham s8 y = —x*+3x—4 1a ham da thtec nén c6 tip xac dinh 1a R.

+Do x*+1>0,¥x €R nénhamsd y = —x* +3x—4+ X2+1

cétapxacdinhla R.
X +1

+ Ham s6 y =sinX c6 tdp xac dinhla R .
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N . C o ey JSinx=0 7
+ Ham s6 y=tanx+cotx xac dinh khi va chi khi <:>sm2x¢0<:>x¢k§

COSX #

keZ}.
2

Nén ham sé y =tan x +cot x co tip xac dinh la D:R\{kE

(keZz).

Vay c¢6 3 ham sé c6 tap xac dinhla R .

Cau 42: Tap xac dinh cia ham s6 y =—tanx la:

A. D:R\{%+k7z,keZ}. B. D=R\{kz,keZ}.

C. D:R\{kZﬂ,keZ}. D. D:R\{%+k27z,kel}.
Loi giai

Chon A

Ham s6 y =—tan x xac dinh khi: x¢%+k7r, keZ.

Vay tap xac dinh ciaham sé la: D = R\{% +km,k e Z} .

Cau 43: Tim tip xac dinh D cda ham so y=2_0—19.
sin x
A. D=R\{%+kﬁ,kez}. B. D=R.
C. DzR\{O}. D. D:R\{kﬁ,keZ}.
Loi giai

Chon D
Ham s6 xac dinh khi SinX#0< x # kn(k € Z).

Tap xac dinh D =R\{k7z,k GZ}.

Cau 44: Tap xac dinh ctiahams6 y =

1-cosx
A. D:R\{kﬂ,keZ}. B. D=R\{%+k2ﬂ',kEZ}.
C. DzR\{kZﬂ,keZ}. D. D=R.

Loi giai
Chon C

Pk:1-cosx#0«<cosx=l< x=k2r,keZ.
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tan x

Cau 45: Tim tdp xac dinh cla ham s6 y = — ?
sinx-1
A R B.R\{%+k2n’,keZ}.
Q.R\{%+kﬂ,keZ}. D.R\{kﬂ,keZ}.
Lo giai
Chon C
T
X#—+Kkrz
e cosx =0
Ham s6 xac dinh @{ ) (keZz)
sinx=1 b
X#—+k2r

Vay tap xac dinh ciaham sé 1a: D = R\{%+ kz,ke Z}.

Cau 46: Tim tip xac dinh cia ham s6 y =+/1—cosx +cotx?

A. R\{kn;k EZ}. B. (—oo;l].
C. R\{g+kn;kez}. D. [-11]\{0}.
Loi giai
Chon A
{l—cosx > O(Vx)
DKXD: SxzkmkelZ
sinx =0

Lo giai

Chon A

S Xzkr, keZ.

s Nos 1-cosx=0 cosx<1
Ham s6 xac dinh < PN

sinx =0 X #=kz
Tap xac dinh cilaham s6 D=R\{kz, k e Z}.

Cau 47: Tap xac dinh D ciahamsé y=tanx+cotx la

A. D=R\{kz,keZ}. B. D:R\{%”,kez}.

C. D:R\{%+k7z,keZ}. D. DzR\{kZﬂ,keZ}
Lo giai

Chon B
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sinx=0 x=kz ki

biéu kién d€ ham s6 y = tan x +cot x xac dinh la S T S XE—,
cosx=0 X¢E+kﬂ' 2

keZ.

Ciu 48: Xét ham s6 y =sin X trén doan [—7[; 0]. Khang dinh nao sau day la ding?

A. Ham s6 da cho nghich bién trén doan {—7[; —%} déng bién trén doan {—%;0}

B. Ham s6 da cho nghich bién trén cac doan [—7[; —%} va {—% : O}

B. Ham s6 da cho nghich bién trén cac doan [—7[; —%} va {—% : O}

C. Ham s6 da cho déng bién trén cac doan [—7;; —%} va [_%;0}

D. Ham s6 da cho dong bién trén doan {—7[; —%} nghich bién trén doan [—%;0}

Lovi giai
Chon A
Ta c6 bang bién thién ctia ham s§ y =sin X trén doan [-7; 7|
T T
r  |-7 -3 0 5 s
1

Yy = sinx 0 U/ \0
\ /

—1

Khi d6, ham s6 nghich bién trén doan |:—7Z'; —%}; dong bién trén doan {—%;0}

Cau 49: Khang dinh nao sau diy ding?

A. y =sinx la ham sé nghich bién trén ( %,%j .
B. y=C0SX la ham s6 nghich bién trén (% %Tnj .
C. y =sinx la ham s6 nghich bién trén (0,%) .

Loi giai
Chon B
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Dya vao duwdng tron lwgng gidc ta thdy y =Ccos x 1a ham sé nghich bién trén (0;7) nén

y =C0S X1a ham s& nghich bién trén (Z %Tnj

Cau 50: Xét ham s6 y=C0SX voi X € [—7z;7r]. Khang dinh nao sau day ding?

A. Ham s6 nghich bién trén (-7;0) va dong bién trén (0;7).

B. Ham s6 nghich bién trén (-7;0) va (0;7).

C. Ham s6 dong bién trén (—;0) va ngich bién trén (0; 7).

D. Ham s6 dong bién trén (—7;0) va (0;7).

Loi giai

Chon C

Ham s6 y=cosx dong bién trén khodng (—7;0) va nghich bién trén (0;7).
Cau 51: Cho ham s6 y =sin x. Ménh dé nao sau diy la ding?

A. Ham s0 dong bién trén khoang ( j nghich bién trén khoang (ﬂ' 3?”}

B. Ham s6 dong bién trén khoang (—? ——j nghich bién trén khodng (—g,%j

C. Ham s6 dong bién trén khoang | 0; Z] nghich bién trén khodng (—E Oj

D. Ham s6 dong bién trén khoang ( z. j nghich bién trén khodng (% 3?”} :
Loi giai

Chon D

Cach 1: Ham s0 y =sinx dong bién trén cac khoang (—%+ k27z;%+ k27zj (k €Z) va

nghich bién trén cac khoang (% +k2r; 377[ + k27zj (k €Z).

Do dé dap an D dung.

Cach 2: Dung chirc nang Table(Mode 7) cia MTCT dé khao sat SBT trén tirng khoang.
Cau 52: Véi x e (o;%), ménh dé nao sau dy 12 ding?

A. Cd hai ham s6 y = —sin2x va y =-1+cos2x déu nghich bién.

B. Cd haiham s6 y =—sin2x va y =-1+cos2x déu dong bién.

C. Ham s6 y = —sin 2x nghich bién, ham s6 y = -1+ cos2x dong bién.

D.Ham s6 y = —sin 2x dong bién, ham sd y = -1+ cos2x nghich bién.
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Lo giai
Chon A

Véi x e (0; %J = 2X e (O;%j = y =sin2x doéng bién, y = -1+ cos2x nghich bién.

Viy cd hai ham s6 y = —sin2x va y = —1+cos2x déu nghich bién.
Cau 53: Trong cac ham sé sau c6 bao nhiéu ham sé 1a ham s chén trén tip xac dinh cta n6?
y=tan2x, y =sin®*x, y =cos(x+3z), y =|cotx|.
A. 2. B. 4. C. 3. D. 1.
Lo giai
Chon C

Ham s6 y =tan2x c6
Tép xac dinh: D:R\{%+k%,kez}.

Tacé: Vxe D= -xeD va f(-x)=tan(-2x)=—tan2x=—f(x).
Vay ham s6 y =tan2x la ham sd 1é.

Ham s8 y =c0s(X +37)=—C0sX 12 ham s chén.

2018

Twong tu, kiém tra dwoc cic ham s§ ¥ =sin™® x; y =|cot x| 1a cAc ham s chdn trén tap

xac dinh cda né.
Cau 54: Trong cac ham sé sau, ham s6 nao 12 ham sé chan?
A. y=xsinx. B.y=tanz.

C.y=1—sinz. D.y=cosz.sinz.

Loi giai
Chon A
Xéthamsd y = z.sinz = [ x
D=R
VeeD=—=x€D
f—r = —x .sin —x =zsinz=f =z

Nén f = 1aham s6 chan.

Cau 55: Ham s6 nao sau day la ham s6 1é trén tip xac dinh cta n6?

A. y=COSX. B. y =xsinx.
C. y =—sinxcos 2x. D. y=sin’x.

Lovi giai
Chon C
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Ham s6 y = —sin xcos 2x xac dinh trén R,
Taco VxeD=-xeD

f (=x)=—[sin(-x)cos(-2x) | = —(-sin xcos 2x) = - f ()
Vidy y =—sin xcos2x ham s l&.

Cau 56: Trong cic ham sé sau, ham s6 nao 12 ham s6 chan trén R ?

A. y:sin(%—xj.B. y=tanx.

C. y=sinx. D. y:sin(x+%j.

Lovi giai

Chon A
Tacé y=sin (%— Xj =cos X 1a ham s chan trén R (theo dinh nghia).

Cau 57: Trong cdc ham s6 sau day, ham s6 nao cé do thi d6i xirng qua truc tung?
A. y =tanx. B. y=cosx. C. y=sinx. D. y =cotx.
Loi giai
Chon B
Ham s8 y =cosx 1a hAm s6 ch&n nén c6 do thi ddi xing qua truc tung.

Ciu 58: Ham sb y =sinx dong bién trén khoang:

2 2

C. (107;11x).
D. (97;107x).

Loi giai
Chon B

Céu 59: S6 gia tri a e[-7;27] sao cho cosa =% la:

A. 1.
B.2.
C.3.
D.4.
Loi giai
Chgn C

28



+Dang @: Cau tric nghiém ding, sai
Cau 60: Cho ham sé f(x) =tan2x—-1. Khi d6:

a) Gia tri cua ham sé tai x =% bing 0
b) Gié trj cua ham sb tai x:% bang —/3-1
c) C6 ba gia tri x thuoc [0;z] khi ham sé dat gié tri bang —2.

d) Ham sé da cho 1a ham tuan hoan.

Loi gidi

| a) Piing | b) Pung | ¢) Sai | d) Pung

a) b) Ta co:

f[%j:tan(z%j—lzl—lzo

f (%j:tan(z-%J—lz—\@—l

c)Tacod: f(x)=—2 tan2x-1=-2<tan2x=-1
o 2x=-L1krkeZ) = x=-"+kZ(ke).
4 8 2

Vi xe[0;7] nén xe{%ﬁ;%ﬁ} (khido k=Lk=2).

d) Tap xac dinh ham s 1a: D:R\{%Jrkgl keZ}.
Véi moi xe D, ta co: Xi%eD va

f (x+%) =tan 2(x+%j—1= tan(2x+ ) —-1=tan2x-1= f (x).

Vay ham sb da cho 1a ham tuan hoan.

Cau 61: Cho ham s f(x) =sin® x+cos x—1. Khi d¢;
a) Tap xac dinh cua ham s6 D=R
b) f(-7)=-1(x)
c) f(=x)=1(x)
d) Ham sé da cho 1a ham sé chin
Loi giai

| a) Piing | b) Sai | ¢) Piing | d) Piing
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Tap xéac dinh cia ham s6: D=R. Vi moi xe D, ta co:

—XeD va f(—x)=sin?(=x) +cos(—x) —1=sin’* x+cos x—1= f ().
Vay ham s6 da cho 1a ham s6 chan.

Cau 62: Cho ham sb f (x) = tan x — x . Khi do:

a) Tap xac dinh cia ham sé: D :R\{%wm k eZ}.

T T
b) £(5)=1(-2)

C) f(=x)=—f(x)
d) Ham sb ddi xang véi nhau qua truc Oy

Léi gidi

| a) Piing | b) Sai | c) Piing | d) Sai

Ham sé xéac dinh < x = %+ kz(k 7).

Tap xac dinh caa ham sb: D :R\{%+km k eZ}. Vi moi xeD, taco: —xeD va
f (—x) =tan(—x) — (—x) = —tan X+ x =—(tan x—x) = —f (X) .

Vay ham sb da cho 1a ham sé lé.

Cau 63: Cho ham sb f (x) =| x|sin x . Khi dé:

a) Tap xéc dinh cua ham s6: D =R\{0}

b) f(-z)=—f(x)

¢) Ham s6 d cho dbi xang qua géc toa do O(0;0)

d) f(-x)=—f(x)
Léi gidi

| a) Sai | b) Ping | ¢) Pung | d) Pung

Tap xéac dinh cia ham s6: D=R.
Vaimoi xeD,taco: —xeD va f(—x) = —x|sin(—=x) =—|x|sinx =—f(x).
Vay ham sb da cho 1a ham s lé.

Cau 64: Cho ham 6 f (x) = tan x| +|x* —3x|. Khi do:

a) Tap xac dinh ciia ham sé: D = R\{%+ kz,k e Z}.

b) f(-z)=—f(x).
c) Ham s6 da cho dbi xing qua géc toa do O(0;0)
d) Ham s da cho 1a ham sb chan.
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Léi giai

| a) Piing | b) Sai | ¢) Sai | d) Pung

Tap xéc dinh cia ham sé: D = R\{%+k7z, ke Z} :

Vé&i moi xe D, ta co:

—x € D Vaf (=x) =[ tan(-x) | +|(=x)* =3(~x)| =] tan x| +|x* = 3x| = f (x).

Vay ham s6 da cho 1a ham s6 chan.

Cau 65: Chiéu cao so v&i myc nuéc bién trung binh tai thoi diém t (gidy) cia mdi con séng
dugc cho boi ham s h(t) = 755in(%) , trong d6 h(t) duoc tinh bang centimét.

a) Chiéu cao cua song tai cac thoi diém 5 gidy bang 69,3(cm)

b) Chiéu cao ciia song tai cac thoi diém 20 gidy bang 75(cm)

c) Trong 30 gidy dau tién (ké tir mbc t =0 gidy), thoi diém dé song dat chiéu cao Ién nhét 6
giay

d) Trong 30 gidy dau tién (ké tir mbc t =0 gidy), thoi diém dé song dat chiéu cao Ion nhat 18
giay

(T4t ca két qua duoc lam tron dén hang phan mudi)

Léi giai

| a) Ping | b) Piing | ¢) Sai | d) Sai

a) Khi t =5, ta c0: h(5):755in(%'5jz69,3(cm).

720

b) Khi t =20, ta co: h(20):755in( j:75(cm).

¢) d) Ta ct: sin(%} <1= 75sin(§J <75 hay h(t)<75.
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Gia tri I16n nhat caa h(t) 1a 75, khi d6 sin[%)ﬂ:% =%+ k2z(keZ) =>t=4+16k(keZ).
Vi t€[0;30] =t €{4;20} (&ng véi k bang 0 va 1).

Vay tai cac thoi diém 4 gidy hoic 20 gidy (trong 30 gidy dau tién) thi con séng dat chiéu cao
cuc dai (Ia 75cm).

Cau 66: Tim duoc tap gia tri cac ham sb sau trén tap xac dinh caa ching:
a) Ham s6 y =3sinx co tap gia tri 14 T =[-3;3].

b) Ham s6 y =2cosx—1¢0 tap gia tri la T =[-3;1].
¢) Ham sé y =2030—4cosx CO tap gia tri 12 T =[2026;2034].
d) Ham s6 y =sin? x+4sinx—1c6 tap gia tri 1a T =[-3;3].

Léi gidi

| a) Piing | b) Piing | ¢) Piing | d) Sai

a) V&i moi xeR,tacld: —1<sinx<1=-3<3sinx<3=-3<y<3.

Vay tap gia tri caa ham s6 1a T =[-3;3].

b) V&i moi xeR, tacd: —1<cosXx<1=>-2<2c0sX<2 = -2-1<2cosx-1<2-1=-3<y<1.
Vay tap gi4 tri caa ham sb 1a T =[-3;1].

c) Voimoi xeR, taco: -1<cosx<1=4>-4cosx>—-4
= 4+2030> —4c0s X + 2030 > —4 + 2030 = 2034 > y > 2026

Vay tap gia tri cua ham sb 13 T =[2026;2034].

d) Taco: y=sin®x+4sinx—1=sin’ x+4sinx+4-5=(sinx+2)*-5.
Véimoi xeR,tachd: —1<sinx<1=1<sinx+2<3

=1 <(sinx+2)*<F =1 -5<(sinx+2)*-5<3¥ -5=>-4<y<4,

Vay tap gia tri cua ham sé 13 T =[-4;4].

CAu 67: Cho cac ham sé sau T ) =2lcosx|. g() =1-3sin*x p; go.
a) Gia tri 16n nhat ctia ham s6 f (x) bang 2

b) Gia tri nho nhét ciia ham sé f (x) bang 0

c) Gia tri 16n nhét ciia ham sé g(x) bang 2

d) Gid tri nho nhét caa ham sé g(x) bang —2

Léi gidi

| a) Piing | b) Diing | c) Sai | d) Piing

a) b) V&i moi xeR,taco: —1<cosx<1=0<|cosx|<1=>0<2|cosx|<2.
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Vay gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 bang 2, khi d6 cosx=+1< x=kz(k € Z) .
Gia tri nhd nhat caa ham sé bang 0, khi d6 cosx =0« x = %+ kz(keZ).

c) d) V&i moi xeR,taco: —-1<sinx<1=0<sin®x<1=0>-3sin*x>-3 =1>1-3sin’ x>-2
hay 1>y>-2.

Vay gié tri 16n nhat caa ham sé bang 1, khi d6 sinx=0< x=kz(k € Z).
Gia tri nho nhét cua ham sé bing —2, khi d6 sinx=+1< x = %+ kz(k € Z).
Cau 68: Cho cac ham sd sau  (x) =sinx VA g(x) = cos x. Khi do:

a) Ham s& f (x) =sinx ddng bién trén khoang (—% %)

b) Ham s6 f (x) nghich bién trén khoang (37” 57”)

¢) Ham sé g(x) nghich bién trén khoang (0; ).

d) Ham s g(x) dong bién trén khoang (2%”13?”]
Loi giai
| a) Pilng | b) Piing | ¢) Piing | d) Sai
a) Ham s6 f(x) =sinx ddng bién trén khoang (—% %j
Vi (3” 57[) (7[ 3”) nén ham s f(x) nghich bién trén khoang (3—” 5—”)
4 4 2 2 4 4
b) Ham s6 g(x) = cosx nghich bién trén khoang (0; 7).
257 & 137« A (7.7 T\ A s X . - £
Vi — == +4r,——="+4r,dong thoi [—;—jcﬂo;—j nén ham so g(x) =cosx nghich bién
6 6 3 3 6 3 2
R \ 257 137
trén khoang (6 3) suy ra ham sé ciing nghich bién trén khoang (TT)
CAau 69: Cho ham s§ f(X)=2cosx+1 3 g(x)=sinx+tanx gy; 44
a) Tap xéc dinh ham s6 f(x): D=R.
b) Ham s6 f(x) Ia ham tuan hoan.
c) Tap xac dinh ham s6 g(x): D= R\{ +krlk eZ}
d) Ham s6 g(x) 1a ham khéng tuan hoan.
Loi giai
| a) Piing | b) Piing | ¢) Sai | d) Sai

a) b) Tap xac dinh ham s6: D=R.
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Véi moi xeD thi x+27eD va f(x+2x)=2cos(x+2x)+1=2cosx+1= f(X).

Vay ham sé da cho 13 ham tuan hoan.
¢) d) Tap xac dinh ham sé: D =R\{%+kﬂ'|k € Z} :

V&i moi xeD thi x£27eD va f(x+27) =sin(x+27z) +tan(x+27) =sin x+tan x = f (x) .
Vay ham sé da cho 1 ham tuan hoan.

SIN2X 1hi do:

Cau 70: Cho ham s f(x) =tanx va g(x) = cot? x—
a) Tap xac dinh ham s6 f(x): D :R\{%+k7z|k c Z}.
b) Ham s6 f(x) & ham khdng tuan hoan.

c) Tap xéc dinh ham s6 g(x): D =R\{kz|k € Z}.

d) Ham s6 g(x) 1a ham tuan hoan.

Léi gidi

| a) Piing | b) Sai | ¢) Piing | d) Piing

a) b) Tap xac dinh ham sb: D :R\{%+kﬂ|k eZ}.

Véimoi xeD thi xtzeD va f(x+7z)=tan(x+7z)=tanx = f(x).
Vay ham sb da cho 1a ham tuan hoan.
c) d) Tap xac dinh ham s6: D =R \{kz|k € Z}.

Vi moi xeD thi xtzreD va

sin2(x+7) _sin2x

f (x+7)=cot*(x+7)— cot® x = f(x).

Vay ham sb da cho 1a ham tuan hoan.

Cau 71: Cho ham s§ | (X)=2+3cosx . g(x)=sinx+cosx

a) Gia trj 16n nhét ctia ham sé f (x) bang 5
b) Ham s6 f(x) dat gia tri nho nhat khi x =7 +k27(k € Z)

Khi do:

c) Gia tri 16n nhét ciia ham sé g(x) bang —v2
d) Ham s6 g(x) dat gia tri nho nhat khi x =—3T7[+k27z(k e 7).

Léi giai

| a) Piing | b) Pung | ¢) Sai | d) Pung
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a) b) Voi moi xeR, tacO: —1<cosx<1=-3<3cosx<3=-1<2+3cosx<5.
Vay gi4 tri 16n nhat ctia ham s bang 5 , khi 6 cosx=1< x=k2z(k € Z)..

Gia tri nho nhat caa ham sé bang -1 , khi d6 cosx=-1< x=r+k27(k € Z).

c) d) Taco: sinx+cosx:\/§sin(x+%j.
Véi moi xeR, ta co: —1§sin(x+%)§1<:>—ﬁs\@sin(x+%jsﬁ.
Vay gia tri 16n nhat caa ham sb bang /2 , khi d6 sin(x+%)=1
ox+Z="1k2rke) = x="1k2x(k € 7).

4 2 4
Gi4 tri nho nhat caa ham sé bang —/2 , khi d6 sin(x+%j =-1

o x+%=—%+k27z(k e7) < x=—3Tﬂ+k27z(k e 7).

Cau72: Cho hamsé T (X)=V2=sinx , g(x)=V3sinx—cosx+2 yp. g
a) Gia tri I6n nhét cua ham sé f (x) bing /3

b) Gid tri nho nhat ciia ham s6 f (x) bang 1

c) Gid tri 16n nhat cua ham s6 g(x) bang 4

d) Gia tri nho nhét cua ham s6 g(x) bang 0

Léi gidi

| a) Pilng | b) Piing | ¢) Sai | d) Piing

a) b) V&i moi xeR,taco: —1<sinx<1=1>-sinx>-1=3>2-sinx>1 —/3>2=sinx >1.
Vay gia tri 16n nhét ciia ham sb bang /3, khi d6 sinx=-1< x=—%+k27z(k €Z).
Gié tri nho nhét cua ham sé bang 1, khi d6 sinx=1< x=%+ k2z(k €Z).

V3

c) d) Ta c6: +/3sin x—cosx+2:2[7sin x—%cosxj+2:25in(x—%j+2.

Va&i moi xeR, ta co: —1£sin(x—%]£1<:>—2£Zsin[x—%Js2
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<:>O£23in(x—%j+2£4.
Vay gi4 tri 16n nhat caa ham sé bang 4 , khi d6 sin(x—%):l
N x—%=%+k27r(k e7) = x:z?ﬂ+k27r(keZ).

Gia tri nho nhat caa ham sé bang 0, khi d6 sin(x—%j =—1

o x-%:-%wzﬁ(k eZ) < x=—%+k27r(k e 7).

Cau 73: Tim duoc tap xac dinh caa ham sé. Khi do:

a) Ham s y:cot(3x—%j xac dinh khi X¢%+k§(keZ)

b) Ham s6 y =+/sinx—1 c6 tap xac dinh 1a D=R

sin X

c) Ham sb y =
2 —COoS X

cétap xacdinhla D=R

L ) . [cos2x =0
d) Ham so y =tan2x+cot2x xac dinh khi <
sin2x =0

Léi gidi

| a) Piing | b) Sai | ¢) Piing | d) Piing

a) Ham s xac dinh <:>3X—%¢kﬂ'(k€Z)<:>X¢%+k?ﬂ(k€Z).
A bn o e Y Ls £, T krx
Vay tap xac dinh cta ham so: D:R\{EJF?' keZ}.
b) Ham s6 xac dinh < sinx-1>0 < sinx>1<sinx=1< X=%+k27r(keZ).

Vay tap xac dinh cua ham sé: D :{%Jrkzm k e Z}.

¢) Ham s6 xac dinh <> 2—cosx = 0 <> cosx = 2 (dang v6i moi xeR).
Vay tap xac dinh cua ham s6: D=R.

cos2x =0

d) Ham sb xac dinh <<
sin2x =0
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2% = =+ kx Xz ks
o 2 " Tklerysd b 2klen)
T
2x # |z x;tIE

Vay tap xac dinh caa ham sé: D=R\{%+k%;l%| kI GZ}.

Cau 74: Cho cac ham s6  f (x) =+/3—2sinx ; va g(x) = tang—%cosx,khi do:
a) Ham sb f (x) co tap x4c dinh la: D=R.

b) Ham s6 f(X) da cho la ham tuan hoan.

(x) xac dinh khi x#k27z(k € Z).

c) Ham sé g
d) Ham sé g(x) da cho 1a ham khong tuan hoan.
Léi gidi
| a) Piing | b) Diing | ¢) Sai | d) Sai

a) b) Ham s6 xac dinh <:>3—25inx20c>sinx£g (dGng véi moi xeR).

Vi vay tap xac dinh ham sé 1a: D=R.

Vi moi xeD thi x+27zeD Va f(x+27)=4/3-2sin(x+27) =+/3-2sinx = f(x).
Vay ham sb da cho 1a ham tuan hoan.

c) d) Ham sé xéc dinh <:>cos§¢0©§¢%+kﬂ(keZ)<:>x¢7r+k27r(keZ).

Vi vay tap xac dinh ham sé 1a: D =R\{z + k27l k € Z}.
V6i moi xeD thi x+27eD va

X+2r 1

f(x+27) =tan —Ecos(x+27z)

=tan 5+7r —Ecosx:tani—lcosx:f(x).
2 3 2 3

Vay ham sb da cho 1a ham tuan hoan.

CAu 75: Cho cac ham sé sau: f(x) =+/5-3sin®x; g(x)=tanx—xcosX . Khi dé:
a) Tap x4ac dinh ham s6 f(x) 1a: D=R,

b) Ham s6 f (x) da cho 1a ham sé 1é.

c) Tap x4c dinh ham s6 g(x) 1a: D =R\{%+ kr|k e Z}.

d) Ham s6 g(x) da cho 1a ham s lé.
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Léi giai

| a) Piing | b) Sai | ¢) Piing | d) Piing

a) b) Tap xac dinh ham s6 1a: D=R.

Véi moi xe D thi —xe D va f(-x) :\/5—33in2(—x) =/5-3sin’ x = f(x).

Vay ham sb da cho 1a ham s chan.
c) d) Tap xac dinh ham s6 1a: D :R\{%+kﬂ|k € Z}.

V&i moi xe D thi —xe D va f(—x) =tan(—x) —(—x)cos(-x) = —tan x+ xcos x = —f (x) .
Vay ham sb da cho 1a ham s 1é.

CAu 76: Cho c&c ham sb sau: f(x) =2cos3x—1; g(x)=2sinx+2|+|2sinx—2|. Khi d6:
a) Tap xéac dinh ham s6 f(x) I&: D=R.

b) Ham s6 f (x) da cho 1a ham s6 chén.

c) Tap xac dinh ham s6 g(x) la: D=R.

d) Ham s6 g(x) da cho 1a ham so I¢é.

Léi gidi

| a) Pilng | b) Piing | ¢) Piing | d) Sai

a) b) Xét y=f(x)=2cos3x-1

Téap xac dinh D=R suy ra vxeD thi —-xeD.
Tacod: f(—x)=2cos(—3x)—1=2c0os3x—1= f(X).
Do d6 ham s6 da cho 1a ham sé chin.

c) d) Xét y=f(x)=2sinx+2|+]|2sinx—2|
Tap xac dinh D=R suy ra vxeD thi -xeD.

Tacd: f(—x)=2sin(—=x)+2|+|2sin(—x) -2 | -2sin X+ 2| +|-2sin x—2]|
= -2sinX+2|+|-2sinx—2|= 2sin x—2| +| 2sin x+2|= f(X).

Do d6 ham sb da cho 1a ham s6 chan.
Cau 77: Cho c&c ham sé sau: f(x)=3sin®x; g(x) :—5005(2x+%). Khi do:

a) Tap x4c dinh ham sé f(x) 1a: D=R,
b) Ham s6 f(X) da cho la ham s6 chan.

c) Tap x4c dinh ham s6 g(x) 1a: D=R,
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d) Ham sb g(x) da cho la ham sé le.

Léi gidi

| a) Piing | b) Sai | ¢) Piing | d) Sai

a) b) Xét y = f(x) =3sin’x
Tap xac dinh D=R suy ra ¥xeD thi —-xeD.
Taco: f(=x)=3sin*(-x) =-3sin’ x =—f(x).

Do d6 ham sb da cho 1a ham sb lé.
c) d) Xét y=f(x) :—5005(2x+%j
Téap xac dinh D=R suy ra ¥xeD thi —xeD.
—5\@ V4 V4
fl-2L|=—5cos| - zj:—5cos(zj=— f[——jif(—j
( 12) ( 6 3 6 2 12 12
= .

T T T VA T T
f| — |=-5c0s| —+— |=-5cos| — (=0 fl-——|=-f| =
(12j (6+3j (zj ( 12} (12}

Do d6 ham s6 da cho khong chan, khéng 1é.

Taco

CAu 78: Tim duoc tap xac dinh cac ham sé sau. Khi dé:
a) Him sé y= tan(x—%] xac dinh < cos(x—%j =0

_ 1+cosx

b) Ham s6 y :
SN X

cotap xacdinh la D = R\{kﬂ| keZ}.

¢) Ham sé y = cot 3x— 7 | xé4c dinh x¢1+k—”(keZ).
4 12 3

. : ) sinx=0
d) Ham so yzﬁ xac dinh ”
J3tanx-3 cosx =0
Loi giai
| a) Piing | b) Diing | ¢) Piing | d) Sai

a) Ham sé y:tan(x—%J xac dinh @COS(X—%}&O

<:>X—%¢%+kﬂ'(keZ)<:>X¢7r+k7r(keZ).

Vay tap xac dinh cua ham sb: D = R\{z +kxl k € Z}.

\ £ 1+cosx , .. .
b) Ham so y = +, xac dinh < sinxz0< xzkxz(k e Z).
sin x
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Vay tap xac dinh cua ham s6: D =R \{kz|k e Z}.

c) Ham s y = cot| 3x— 2 | x4c dinh <:>3X—£¢k7z<:>X¢£+k—7[(keZ).
4 4 12 3
A bn g e YL . T krx
Vay tap xac dinh cta ham so: D=R\{E+?|kez}.

sinx=0

d) Him sb y = xac dinh < Jcosx =0

cot X
\/§tanx—3
J3tanx—3%0
X#kr X =K

PN x¢%+k7z(keZ)<:> x¢%+kﬂ(keZ).

tanx¢\/§

x# 2 vk
3

Vay tap xac dinh cua ham so: D:R\{%,%W;ﬂ k eZ}.

Cau 79: Tim duoc tap xac dinh cta cac ham sé sau. Khi dé:

a) Ham s y =1 c6 tap xéc dinh Ia: D = R\{kA k < Z}
SIin X

b) Ham s6 y = L xac dinh khi: cos(Zx—zj:&—l
/4 3
cos(Zx—jJrl
3
¢) Ham s6 y = B1X*2 1 ¢6 tap xdc dinh Ia: D:R\{k’—ﬁ k ez}
3sin x 2
d)Hamsb y=— > xac dinh khi: sin2x#0
sin* x —cos* x
Loi giai
| a) Pilng | b) Piing | ¢) Piing | d) Sai

a) Ham sé xac dinh khi: sinx#0 < xzkr, (k € Z)
Vay tap xac dinh cia ham sé 14 D =R \{kAl k € Z}.

b) Ham sé xac dinh khi:
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cos(Zx—%jH;ﬁO@cos(Zx—%j:&—l@ 2x—%¢7z+ k27,
A 27

©2x¢—+k27z<:>x¢?+k7z,(keZ)

Vay tap xac dinh cia ham sé 1a D :R\{%+kﬁl k EZ}.

C) yztan_x+2+1
3sin x

cosx =0
<:>sin2x¢0<:>2x¢k7zc>x;tk%,(keZ).

Ham sé xac dinh khi { _
sinx=0

Vay tap xac dinh caa ham sé 1a D :R\{kizﬁ k ez}.

3
d)y=—p—"r

sin* x —cos* x
Ham s6 xac dinh khi: sin® x—cos* x # 0 < (sin” x—cos® x) (sin® x+cos x) = 0
& sin® x—cos” x#0 <> —cos2x =0

c>c032x¢0c>2x¢%+k7z<:>x¢%+k7ﬂ,(k eZ)

A A I . 5 A Ao v k7T
Vay tap xac dinh ciahamso la D :R\{Z+?| k EZ}.
Cau 80: Tim duoc tap xac dinh cta cac ham sé sau. Khi dé:

cosx#0

a) Ham sb y =tan x+cot 2x xac dinh khi { |
sin2x =0

b) Ham s6 y =z —cosx c0 tap xac dinh 1a D=R

¢) Ham sé y=+/4—sin?x c6 tap xac dinh 1a D=R

d) Ham s6 y =+/sinx—1++/cosx—1 ¢0 tap xac dinh la D=R

Loi giai
| a) Plng | b) Piing | ¢) Piing | d) Sai
a) y =tanx+cot2x
V4 x %2 +Kr
N : . |cosx=0 = 2
Ham so xac dinh khi < X7 Xz ko @X;«tkz,(keZ).
sin2x =0 T 2
2X =k X#=Kk—=
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Vay tap xac dinh caa ham sé 14 D :R\{k%ﬁ k ez}.

b) y=+7—cosx

Ham sé xac dinh khi 7z —cosx >0« cosx <7z < xeR.

Vay tap xac dinh caa ham sé 1a D=R.
C) y=+4-sin’*x
Ham sé xac dinh khi 4—sin?x>0<sin’x<4 < xeR (vitaco OSSiI‘IZXSl<4,VXeR).

Vay tap xac dinh caa ham sé 1a D=R.

d) y=+/sinx—1+~/cosx—1

, Clsinx=1>0 sinx>1
Ham s6 xac dinh khi { {

=
cosx—-1>0 cosx>1

-1<sinx<1

Taco:
-1<cosx<1

. , sinx=1 ., . . A . R 2 .
Tu (1) va (2),taco {COS 1 vO Iy (vi sin® x+cos® x=1 nén sinx,cosx khong thé dong thoi
X —

bang 1).

Vay tap xac dinh caahamséla D=9 .

Cau 81: Cho ham sb y :3—sin(2x+%j, khi do:
a) Ham sé ¢ tap xac dinh D=R.

b) Gia tri nho nhat ciia ham sb bang 2

¢) Gié tri 16n nhat cua ham sé bang 4

d) Tap gia tri caa ham sé 12 T =[2;4]

Léi gidi

\ a) Dung \ b) Dung \ ¢) Pung \ d) DPung

. T
=3-sIn| 2X+—
y [ +4j

Ta c6: ham s6 ¢6 tap xac dinh D=R.
—135m(2x+zj£1<:>12—sm(2x+zj2—1<:>423—sm(2x+zjz2<:>42 y>2

Vay gié tri cia ham sé 1a T =[2;4].
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Cau 82: Tim duoc tap xac dinh cua cac ham sb sau. Khi do:

a) Ham s6 y:tan(Zx—%j xac dinh khi: x¢%+k%(k eZ)

b) Ham s6 y:cot[x+%) xac dinh khi: < x+%¢ kz(k € Z)

¢) Ham sé y=2=%95% ¢4 tap xac dinh 14 D = R\{2kz|k € Z}
Sin X
d) Ham 6 y = 273X ¢6 tap xdc dinh 12 D :R\{£+kz|k ez}
COS X 8 3
Loi giai
| a) Piing | b) Piing | ¢) Sai | d) Sai

a) Ham s xac dinh
o+ E e T ikakeZ) o 2x 2 FrkakeZ) o x £ ErkE (K e Z)
6 2 3 32
:D:R\{Z+k5|kez|}.
32
b) Ham sé xéc dinh @x+%¢k7z(keZ)®x¢—%+k7f(keZ)
Vay D:R\{—%+k7r|k EZ}.

c) Ham s6 x4c dinh < sinx=0< x#kr(k € Z) = D =R \{kr|k € Z}.

d) Ham s xac dinh

cosx=0 x¢£+k7z

r kel 2 (keneoxzZikEker)
3x#=—=+kx T T 6 3

2 X¢€+k§

Vay D:R\{f+kf|kez}.
6 3

+Dang @: Cau tric nghiém tra loi ngin

Cau 83: Tim tap gia tri cia ham so: y =5+4sin2xcos 2x
Loi giai

y =5+4sin2xc0s2x .

Ham s6 ¢6 tap xac dinh D=R.

Taco y=5+4sin2xcos2x =5+2sin4x.
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Do -1<sin4x <1< -2<2sin4x<2 < 3<5+2sin4x<7 < 3<y<7,
Vay giatricaahamsé 1a T =[3;7].

Cau 84: Tim tap gié tri caa ham sb: y =sin® x+cos® x
Loi giai

y =sin® x+cos® x
Ham s6 ¢6 tap xac dinh D=R.
Ta co:
. 6 6 . 2 ,\° ) 2 ) 2 3.
y =sin” X+ C0S x=(sm X + COS x) —3sIn“ Xcos x(sm X + COS x)=1—zsm 2X.

Do OSsin22x£1<:>02—§sin22x2—§<:>121—§sin22x2£<:>12 yzl.
4 4 4 4 4

Vay gidtricaahamsé 1a T =E;1}.

Cau 85: Tim tap gié tri caa ham sé: y =sin x++/3cosx+3;
Lai giai

y=sinx+\/§cosx+3

V3

Taco y:sinx+\@cosx+3:2{%sinx+7cosx)+3:Zsin(x+%j+3.

Do —lssin(x+%]31<:>—2£23in[x+%j32<:>1§ Zsin(x+%j+3§5c>ls y<5

Vay gia tri caahamsé 1a T =[L1,5].
Cau 86: Tim tap gia tri ciia ham sb: y = cos® X+ 2sin X +2
Loi gidi
y =C0S” X+ 2Sin X+ 2
Ham s6 ¢o tap xac dinh D=R.
Ta co:
y =05’ X+2sin X+ 2 = (1-sin’ x) + 2sin x+2 = —sin” x+ 2sin x+3 = —(sin x—1)° +4

Do —1<sinx<le -2<sinx—-1<0< 4> (sinx-1)*>0
S4<—(sinx-1)?<00<—(sinx-1)°+4<4<0<y<4,

Vay gié tri cia ham sé 1a T =[0;4].
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Cau 87: Tim tap gia tri cia ham sé: y =sinx trén doan {—%%ﬁ}
Loi giai

y =sinX trén doan [—1;2—”}.
3 3

Ta c6 d6 thi cia ham sé y=sinx trén R nhu sau:

: 2n

Dua vao dd thi trén, ta cé bang bién thién cua ham sé y =sinx xét trén doan {—%%ﬁ} la;

z o o
x ~3 0 2 3
1
sinx / \
0 ¥3
2
Dua vao bang bién thién, ta thay tap gia trictahamso la T = —7,1
Cau 88: Tim tap gid trj cia ham sé y = 25N X+COSX_
sinx+2cosx+4
Loi giai

Tap xac dinh ham s6 D=R.

, 2sin X+ cos X . .
Taco: y=— < y(sin X+ 2c0s x+4) = 2sin X + €C0S X
SinX+2cosx+4

< (y—-2)sinx+(2y—1)cos x = —4y.
Diéu kién dé ton tai cap (x;y) 1a (y—2)% +(2y—1)> > (-4y)?
—4-71 44471

11 '

11

< -11y*-8y+5>0< <y<

Vay mién gia tri hamsé 1a T :{

—4—\/ﬁ,—4+\/ﬂ}
11 '

11

Cau 89: Xét tinh chn, 1& cua ham sé sau: y = tan x + 2sin x
Loi gidi
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y = f(X) =tan x+2sin x
TXD: D=R\{%+k7z,kez}

Tacod: VxeD=>-xeD

f(—x) =tan(—x)+2sin(—x)=—tanx—2sinx=—1f(X)
= f(—x)=—f(x),vxeD

Vay ham s6 da cho 1a ham sé 1é trén D.

Cau 90: Xét tinh chan, & ciia ham s sau: y =sin® x+cos x
Loi giai

y = f(X) =sin® x+cos x

TXD: D=R

Taco: VxeD=-xeD

f (=x) =sin®(—=x) +cos(—x) = sin®(x) + cos(x) = f (X)
= f(-x)= f(x),vxeD.

Vay ham sb da cho 1a ham s6 chan trén D.
Cau 91: Tim tat ca cac gia tri m dé ham sé sau co tap xac dinh R.

a) y=vx’+m,

sinx—1
b) y=——-——
COS X+ m

Loi giai
a) y=+x*+m.

Diéu kién xac dinh: x>+m>0< x2>-m

Ham sd xac dinh trén R < -m>0<m<0.

sinx—-1
b) y=—"—
COS X+ m

biéu kién x4c dinh: cosx+m s 0 < cos X # —m

, -m<-1 m>1
Ham so xac dinh trén R @[ c{

-m>1 m<-1

Cau 92: Tim gié tri I6n nhat va gié tri nho nhat (néu c6) caa ham sé: y = 2cos(x—%j—1.

Léi gidi
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y = f(x) =2cos(x—%j—1.
TXD: D=R.

Taco: —-1< cos(x—%)sl,weR

& -2< 2COS(X—%)S2,VXER<:>—3S 2C0$(X—%j—1£1,VXE R

fy (X) =1 cos(x—%jzla x—%: k2w < x=2+k2z ke Z.

futin (x):—3<:>cos(x—%j=—1<:> X—%=7Z+k27[<:>x=4?ﬂ+k2ﬂ,kez.

Cau 93: Tim gié tri I6n nhét va gia tri nhé nhét (néu c6) caa ham sé: y =+/1+sinx —3.
Loi gidi

y=f(x)=1+sinx-3.

Do sinx>-1,¥xeR nén tap xac dinh chiahamsd 1a D=R.

Taco: —1<sinx<1,VxeR

& 0<1+sinX<2VxeR«< —3</1+sinx-3</2-3 VxeR
& —3< f(X)S\/§—3,VX€R

o (x)=—3<:>sinx:—l<:>x=—%+k27r,keZ.
i (x):\/§—3<:>sinx:l<:>x:§+k27r,keZ.
Cau 94: Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu cd) cua ham sé: y =2+ 2cos x +cos® x
Loi giai
y = f(X)=2+2c0sX+cos’ x = (cos x+1)* +1
Vi —1<cosx<1,VxeR
Nén 0<1+cosx<2,VxeR=1<(1+cosx)’ +1<3,Vxe R=1< f(X)<3,VxeR

fuin (X) =1l cosx=-1< Xx=7+k27,k € Z.
fux (X) =3 cosx=1< x=k27,k e Z.

Cau 95: Tim x dé ham sb y=1-3v1-cos? x dat gié tri nho nhat.
Loi gidi

Tacod: cos?>0=—cos?’<0<>1-cos®* <1
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= \/1-c0s° <1< —31-c0s® > -3« 1-341-cos® > -2

S y>-2.

1+cos2x
2

(Dau “="xdy ra «<>1-cos’x=1<>cos’x=0< 0
<:>COSZX:—1<:>2X:7z+k27z,keZ@X:%+k7z,keZ.j

Vay tai x=%+ kz,k eZ thi y dat gia tri nho nhat bang —2.

Cau 96: Tim tap xac dinh caa ham sé y =

cot(3x + )
Lai giai
1 A LA g e
y=———— . Diéu kién xac dinh:
cot(3x + )
cot(3x+7z)#0 3x+ﬁ¢g+kﬁ,kez

x+z=krkeZ X#=-—rm+kr,keZ

x¢—£+k£,keZ x¢—£+k£,keZ
6 3 6 3
= =
xz-21kZ kez |xzkZkez
3 3 3

:D:R\{—ka;kf,kez}
6 3 3

Cau 97: Tim gié tri nguyén caa tham s6 m dé ham s y =\/mT_1—ZCOS4X xéac dinh trén R

Léi gidi

Péhamsé y = \/m—_1—2cos4x x4c dinh trén R
m

c>m—_1—2COS4XZO,‘v’XeR
m

<:>m—_12cos4x21
2m

Mo 1<m<o
2m

Cau 98: Xét tinh chan, 1é cua cac ham sb sau:
a) y=2x>—cos3x.

b) y=| x|sinx.

Léi gidi
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a) y=f(x)=2x*—-cos3x. TXD: D=R.
Tacéd: VxeD=-xeD

f(=x) =2(—x)*—cos(=3x) = 2x* —cos(3x) = f (x).
= f(—x) = f(x),vxeD.

Vay ham sé da cho 1a ham sé chén.
b) y=|x|sinx. TXD: D=R.
Taco: VxeD=-xeD
f (—x) = —x|sin(—x) = —| x|sin(x) =—f (X). = f(—x) =—Tf(x), Vx e D.
Vay ham s6 di cho 1a ham sb Ié.
Cau 99: Tim gi4 tri Ion nhat va gié tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé:

a) y:3sin2(3x+%j+4

b) y =sin x+cosx
Léi gidi

Tim gi4 tri 16n nhat, gié tri nho nhat cua cac ham sé:

a) y=3sin2[3x+%j+4
Ta co: 0+4335in2(3x+%j+433+4<:>4§ y<7.Suyray,,=4vay,=7.
b) y:sinx+cosx:\/§sinx-cos%+ Zcosx-sin%:ﬁsin(x+%j.

—1ssin£x+%jsl,w©—\/§s y<«2.Suyra y,, =—2 vay,, =+2.
Cau 100: Tinh chu ky cac ham sé
a) y =2sin2x.
b) y=cos3x.
Loi giai
a) y =2sin2x.
TXD: D=R.Taclé: xeD=x+7reD
f(Xx+7)=2sin[2(X+ )] =2sin(2x+27) =2sin2x = f (X).

Vay f(x) 1aham sb tuan hoan véi T=7.
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b) y=cos3x.

TXD: D=R. Ta co: XED:xi%’”eD

f (x+2§j = cos{3(x+2§ﬂ =C0s(3x+27)=cos3x = f(X).

Vay f(x) 12 ham sb tuan hoan véi T = 2?”

Cau 101: Tim tap xac dinh cua cac ham $6:

a) y=+/1+sin3x;

b) y= sin 2x
\J1—-cos X
0) y= V1+cos2x
sin X
1
d)y=———
sin X + €os X
1
e) y=r———
1+Ssin Xcos X
g) y=+cosx—1
Loi giai
a) R.

b) R\{k2r|k €7}

c) R\{k;z|k eZ}.

d) R\{—%+k7z|kez}
e) R.

o) {k2z|k e 7}.

CAu 102: Xét tinh chén, 1é cia cic ham sb:
a) y=sin2x

b) y=sinx]|;

¢) y=tan®x

d) y=+1-cosx

e) y =tanx+cotx

50



g) y =sinXx-cos3x
Loi gidi
a) Ham s 1é.
b) Ham s6 chén.
¢) Ham s6 chan.
d) Ham s6 chén.
e) Ham s 1.
g) Ham sb 1é.
Cau 103: Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét cua cac ham sb:

a) y=3sinx+5

b) y=+/1+c0s2x +3;

c) y=4-2sinxcos X

1
4-sinx

d) y=
Loi giai
a) Tap xéac dinh cia hamsd 1a R.

Ta c6: VxeR thi —1<sinx<1.Do dd, 2<3sinx+5<8.
Vay gia tri 10n nhat cua ham sé bang 8 khi sinx =1 hay x :%+ k27z(k € Z) ; gia tri nho nhét caa
ham s6 bang 2 khi sinx=-1 hay x =—%+ k2z(k e Z).

b) Gi4 tri 16n nhat ctia ham sd bang 3+ V2 khi cos2x=1 hay x =kz(k € Z) ; gia tri nho nhat cia

ham s6 bang 3 khi cos2x=—1 hay x :%+k7r(k €e’Z).
c) Taco: y=4-2sinx-cosx=4-sin2x.
Gi4 tri 10n nhat ctia ham s bang 5 khi sin2x=-1 hay x = —%+ kz(k € Z); gia tri nho nhit cua

ham s6 bang 3 khi sin2x =1 hay X=%+kﬂ'(k€Z).

d) Gi trj 16n nhét cta ham s bing % khi sinx =1 hay x=7 +k2s(k <7); gié tri nho nhit cia
ham s bﬁng % khi sinx=-1 hay x= —%+ k2z(keZ).

Cau 104: Tim tap xac dinh cua cac ham so6 sau:

2
sin 3x

a) y=-
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b) y=t Z—z;
) y=tan 3-7)

T
c =cot| 2Xx——
)y ( 4j

1
d) y=—"—.
)Y 3-cos* x

Loi giai

a) y=——2 xéc dinh khi sin3x#0, tirc 14 3x=kz,k € Z hay x =k~ k eZ.
sin 3x 3
Vay tap x4c dinh cua ham sb 1a R\{k%|k e Z} .
b) y=tan X_ 7z xac dinh khi 5—Z;«rs£+k7r,keZ,hay X¢4—ﬂ+k27r,keZ.
2 6 2 6 2 3
Vay tap xéac dinh ctia ham s6 1a R\{%+ k2z|k Z}.
¢) y:cot(ZX—%j xac dinh khi 2X—%¢kﬂ,keZ hay x¢%+k%,kez.

Vay tap xéac dinh cta ham s6 1a R\{%+k%|k EZ}.
d) Vi —1<cosx <1 nén cos’ x<1 véi moi XxeR. Suy ra cos’x =3 v4imoi xeR.

Do d6 ham so y= xac dinh véi moi xeR.

3-cos” x
Vay tap xac dinh cia ham sbl1a R.
Céu 105: Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét caa cac ham s sau:

a) y=2+3|cosx|

b) y=2sinx +1;

¢) y=3c0s” X+4C0S2X;

d) y=SiNX+C0oSX.

Loi giai

a) Vi 0</cosx|<1 nén 0<3|cosx|<3, dodo 2<2+3|cosx|<5 voi moi xeR.

Vay gia tri 16n nhat ctia ham s6 14 5, dat dugc khi |cosx|=1<> sinx =0 x =k, (k € Z)
va gia tri nho nhét ctia ham s6 14 2 , dat duoc khi cosx =0« x = %+ kz(k € Z).

b) Piéu kién sinx>0. Vi 0<+/sinx <1 nén 0<2\sinx <2, do d6 1< 2ysinx +1<3 v6i moi X
thoa man 0<sinx<1. Vay gia tri 16n nhét cia ham sb 1a 3 , dat dugc khi sinx=1 hay
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x:%+ k27 (k € Z).

Gia tri nho nhét cua ham sd 1a 1, dat dugc khi sinx=0 hay x=kz(keZ).

c) Ta c6 y =3cos’ x+4c052x:3-#+4c052x=g+1—21c052x.

Vi —1<cos2x<1 nén —1—2131—21c052x31—21,

do do —4:§—E£§+Ec052x£§+1—1:7 voimoi xeR.
2 2 2 2 2 2

Vay gia tri 16n nhét ctia ham sb 14 7 , dat duoc khi cos2x =1 2x=k27 < x = kz(k € Z)

va gia tri nho nhét ciia ham s6 13 -4 , dat dugc khi c0s2x = -1 2x=7+k27 < x = %+ kz(k € Z).
d) Tacd y=sin x+cosx:\/§sin(x+%j :
Vi —lSSin[x+%js1 nén —\/Esﬁsin(wr%js 2,voimol xelR.
Vay gia tri 16n nhat cua ham s6 1a +/2, dat dugc khi sin(x+%j =1
o x+ 2 =" kox hayx="Z+k2x(k e Z2).
4 2 4
Gi4 tri nho nhat cua ham sb 1a 2, dat duogc khi sin (x+%) =-1

PN x+%=—%+k27r hayx:-%ﬂkz;z(k e 7).

Cau 106: Xét tinh chn 1é cua cac ham sd sau:

COoS 2X
a) y=—>3
X
b) y=x-sin3x;

¢) y=+1+cosx
d) y=1+cos xsin(%—ij

Loi giai

COS2X
X3

. a) Tap xac dinh ctia ham sd 14 D =R\{0}. Néu ki hiéu f(x)=

thi voimoi xe D, tacd

CoS2(—X) _  COS2X _
(_X)3 X3

—xeDvaf(-x)=

—f(x).

Vay ham sb da cho 14 ham sé 1é.
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b) Tap x4c dinh cia ham s6 13 D=R. Néu ki hiéu f(x)=x—sin3x thi v6i moi xe D, ta co
—x e D vaf(=x)=(—x)—sin3(—x) = —x+sin3x = —(x—sin 3x) = — f (X).
Vay ham sb da cho 1a ham sé 1é.

¢) Tap xéac dinh ctia ham s6 1a R . Néu ki hiéu f(x) =+/1+cosx thi v4i moi xe D, ta co

~x e D Vaf(-x) = {1+ cos(—x) = v/1+cosx = f(x),

Vay ham sb da cho 1a ham s chén.

d) Tap x4c dinh cia hams61a R .

Néu ki hiéu f(x) :1+cosxsin(3?”—2xj:1—cosx0052x thi vé1i moi xeD ta ¢c6 —xeD va

f (=x) =1-cos(—x) cos 2(—x) =1—cos xcos 2x = f (x). Vay ham sd di cho 1 ham sb chén.
CAu 107: Xét tinh tudn hoan cta cac ham sb sau:
a) y=Asin(wx+¢@) voéi A>0;
b) y=Atan(wx+¢@) véi A>0;

c¢) y=3sin2x+3cos2x

d) y= 3sin(2x+%)+35in (Zx—%j

Loi giai

a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a D=R. Néu ki hiéu f(x) = Asin(wx+¢) thi véi moi xe D, ta c6

x+2—7re D,x—z—”e Dvaf (x+2—”J: Asin(a)(x+2—”)+goj: Asin(wx + 27z + @) = Asin(ox + @) = T (X).
@ (4 @ @

A \ A 3~ \1x A A \ ;o3 v e \ L os 4. 2T
Vay ham s6 da cho 1a ham s6 tuan hoan. Chua y rang, chu ki ctia ham s6 nay la —.
1)

\ A ~ A \ 1 2
Tuong tu, ham s6 y = Acos(wX + ¢) cling tuan hoan chu ki il
)

b) Néu ki hiéu D 1a tap xéac dinh ctia ham sd f (x) = Atan(wx + @) thi véi moi xe D, ta co:

x+ 2% e D, x—ZeDvaf (x+£j: Atan[co(x+£j+(pj= Atan(wx+ 7 + @) = Atan(wx + @) = T (x).
@ w 0] w

A \ A 1~ \1a A A \ ;o3 N \ A A oqa T
Vay ham s6 da cho 1a ham so0 tuan hoan. Chu y rang, chu ki ciia ham s6 nay la —.
®

Chii y. Tuong tu, ham sd y = Acot(wx +¢) ciing tudn hoan chu ki z
®

c) Ta c6 3sin2x+3cos2x :Bﬁsin(2x+%j.

Theo cau a, ham sd y =3sin2x+3c0s2x tuan hoan chu ki 7.

d) Ta co
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T T T T

(2x+6)+(2x—3] (2X+6)_(2X_3)
3sin 2x+£ +3sin 2x—z =3-2sin cos =342sin 2x—£
6 3 2 12

2
Vay theo cdu a, ham sb y= 3sin(2x+%)+35in {Zx—gj 12 ham sd tuan hoan chu ki 7.

Céu 108: Vi gia tri nao cia X, mdi dang thic sau ding?

a) tanxcotx=1;

b) 1+tan’ x =

cos® X

c) 1+cot’ x=——
sin® x

d) tan x+cot X = — .
sin 2x

Loi giai
a) Pang thic tan xcotx=1 dung voi moi X khi tanx va cotx cé nghia, tic Ia
{sinx;to

<:>23inxcosx¢0<:>sin2x¢0<:>2x¢k7z<:>x;tkz(keZ).
cosx =0 2

b) Pang thic 1+tan® x = —

dng v&i moi X khi cosx =0, tic 1a x # = +kz(k € Z)
COS” X 2

¢) Pang thirc 1+ cot? x = — >— dung vo1 moi X khi sinx=0, tic 1a xzkz(keZ).
sin” x

d) Ping thirc tan x+cotx =

ding véi moi X khi

sin 2x

sinx#0 . . V4
< 2sinxcosx#=0<sin2x#0 < 2x#kr < x =k —(k € Z).
cosx =0 2
CAu 109: Tir dd thi ham sb Yy =C0S X, hdy vé cac dd thi ham s sau:
a) Yy =—C0SX
b) y=[cosx|;

c) y=cosx+1;

d) y= cos(x+£j
2
Loi giai
a) Liy ddi xtmg d6 thi ham s6 y =cosx qua truc hoanh ta duoc d6 thi ham sd y=—cosx.

Trong hinh trén, dd thi ham sé y=cosx 1a duong nét it con do thi ham sd y=-cosx 1a duong
nét lién.
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cos X khi cosx>0

b) Tacd y=cosx|= .
—cos x khi cosx<0

Tir d6, dé v& db thi ham sb y =cosx| dau tién ta v& do thi ham sb y=cosx, sau d6 giir nguyén
phan d6 thi ham s6 y=cosx & phia trén truc Ox va liy d6i xtmg qua truc Ox phan d6 thi ham
s& y=cosx & phia dudi truc Ox. Trong hinh dudi ddy, do thi ham sé y=|cosx| 1a duong nét
lién.

AY
l y = |cosx|
4 ! AN ! T O T~ ' 7 N \\ il
Sro T sNPtr D N s T s
2 2 —1 y=cosx 2 2

c) Dé v& @6 thi ham sd y =cosx+1, dau tién ta v& do thi ham sb y =cos X, sau do dich chuyén
db thi nay doc theo truc Oy 1én phia trén 1 don vi, ta dugc dd thi ham s6 y=cosx+1. Trong hinh
dudi day, d6 thi ham sb y =cosx+1 1a dudng nét lién.

y=cosx + 1

d) Dé v& do thi ham s6 y = cos[x + %) dau tién ta v& d6 thi ham sd y =cosx, sau d6 dich chuyén
X c N ~ ,. T . ~ A . 13 £

do thi nay doc theo truc Ox sang bén trai > don vi ta s€ dugc do thi ham so y= cos(x+%).

Trong hinh vé& dudi day do thi ham sé y = cos(x + %) 1a duong nét lién.

le
y = cosx

1
- ~_ I3t - <~ | ~~ L T T T -~
N _— |~ ~
/ N2 1// N2 /17\ N
5T —2::\\//—11 S 0 N T /3nm 21\ 5w\
Z O N A= P =
7 - 2 1 ~——~ 2 2

X
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Chu y rang COS(X + %j =—sinx nén dd thi ham s6 y = cos(x + %) ciing c6 thé c6 dugc bang cach

liy d6i xtng d6 thi ham s6 y =sinx qua truc OX.

Cau 110: Xét tinh chan, 1é ctia cac ham so sau:

_sin3x

a) y=

b) y=-5%° +cos§

C) Y =X+1+C0s2xX;

d) y:cotx—_i
sin x

e) y= x|+tanx

T
=tan —
o y-im{x+7)

Loi giai

sin 3x

a) Tap xac dinh ctia ham sb y = 13 D =R\{0} thoa man diéu kién —xe D v&imoi xeD.

o sin[3(-x)] _sin(-3x) _—sin3x _sin3x
—X —X —X X

Tac

sin 3x

Vay ham so y= 12 ham s6 chan.

A ; . , \ £ X 5. .~ A A re .
b) Tap xé4c dinh cia ham s0 y = -5x° + COSE la D=R thod man di¢u kién —xe D v6imoi xeD

. Ta c6 —5(—x)* +cos (%Xj =-5x"+ cos% :

A \ A X 153 1a A o1
Vay ham s6 y =-5x*+ COSE la ham so6 chan.

¢) Tap xac dinh ctia ham s6 y = x+/1+c0s2x 14 D=R thoa mén diéu kién —xe D v&i moi xe D

.Ta cd (—X)4/1+c0s(—2X) = —X+/1+C0S2X .
Vay ham s6 y = x+/1+cos2x 1a ham s6 1¢é.

d) Tap xéc dinh cia ham sé y=cotx——>— 13 D=R\{kz|k € Z} thoa min diéu kién —x& D voi
SIn X

moi xeD.

Ta co cot(-x) —— 2 =—COtX+_L:—(cotx—_i].
sin(—x) sin x sin x
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A \ A 2 \ \ A 12
Vay ham s6 y =cotx——— 1a ham so Ié.
sin x

e) Tap xac dinh ctia ham sé y=|x|+tanx l1a D= R\{%+ kz|k e Z} thoa mén diéu kién —xe D

voimoi XeD.

T

bat f(x)= x|+tanx. Xét hai gia tri % va —% thudéc D, ta co: f(%):

+tan£:£+1 va
4 4

1a ham s0 1&.
g) Téap xac dinh ctia ham s6 y =tan (x+%) la D= R\{%+ kz|k Z} khong thoa man diéu kién

—XeD v61mo1 xeD vi _ZGD ma Ze D.

Vay ham sb y =tan (x+%j khong 12 ham sb chin ciing khong 13 ham sb 1¢.

Cau 111: Tim tap gia tri ciia cac ham s6 sau:
a) y= 5—2005(%—xj

b) y=[sin3x|-1;
c) y=2tanx+3;
d) y=+I-sinx+2;
Loi giai
a) [3;7];
b) [-10];
c) R;
d) [22++/2].
Cau 112: Cho ham s Y =SINX ygi X<l-2m27]
a) V& d6 thi ham sb da cho.

b) Tim cac gia tri cla x e {_STE%I} sao cho sin (% - x] =-1.

c) Tim céc gid tri cua x e [Tﬂ%ﬂ sao cho sin (2x+%j >0.

d) Tim m dé c6 bon gia tri a e[-27;27] phan biét thod man sine =m.
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Loi giai

a) Ta c6 dd thi ctia ham s y =sinx trén doan [-27;27] nhu sau:

b) Pt t=Z —x. Vi F <x<'" nén —27<t<2r.
3 3 3
Ttr d6 thi ctia ham sd & trén, ta co:
sint =L khi va chi khi t=-7 hodi t:%[.Do d6 x:%’” holic x:—%”.

c) bat t:2x+%.Vi _%ZSXS%Z nén 27 <t<2r.

Ttr @6 thi ctia ham s6 & trén, ta co:
sint >0 khi va chi khi -2z <t<-x hodac O<t<r.
Do do —9—”<x<—5—ﬂ hoac —£<x<3—ﬂ.

8 8 8 8
d) C6 bdn gia tri a e[-27;27] thoa min sine =m khi va chi khi dudng thang y=m cat dd thi
ham s0 y=sina tai bon diém. Tur d6 thi ham so & trén, ta thay di€u nay xdy ra khi va chi khi
—-1<m<0 hoac 0<m«<1.

CAu 113: Cho ham s6 y=tanx véi XE(—%;—%jU(—%;ZJ.

a) V& d6 thi cia ham s6 da cho.

b) Tim céc gia tri cua x e [—77”%} sao cho \/§tan(x+%]+1: 0.

3

c) Tim céc gid tri cua x e {—5{%} sao cho tan (2x+%j >——

3
Loi giai
a) Ta co dd thi ciia ham s y=tanx vOi x e (—%;—%)u(—%;%j nhu sau:
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/ 0 /~ X

J
NS
-

J

b) Ta co \/§tan(x+%]+1:0 khi va chi khi tan(x+% =—§.

Détt:x+z.Vi —7—”£x§Z nén —s_ﬂgtgﬁ,hayte 3.z .
4 4 4 2 2

Ham sb y=tant xac dinh khi t¢%+k7z,keZ. Két hop véi diéu kién te[—%;%} suy ra

Do thi ham sb y =tant voi te[—?’?ﬂ;—%)u(—z;%j nhu sau:

Tt @6 thi ham so trén, ta co:

Ne

tant =2 khi va chi khi t=—~ hogc t=—~.
3 6 6

Do d6 X=—17—ﬂ- hodc x:_s_ﬂ.
12 1
c)Détt:2x+£.Vi —S—ﬁSxSZ nén —3—”St§£,hayte _3_”;2 )
6 6 6 2 2 22

Tuong tu cau b, tir @b thi ham s6 trén, ta co:

B3

tant=—Y2 khi va chi khi —Z <t<-Z hosc - % <t<”.
3 6 6 2
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Do do6 —%§x<—£ hoac —££x<%.

Cau 114: Xét su bién thién cua moi ham so0 sau trén cac khoang tuong tng:

a) y=sinx trén khoang [_19272;_17;}(_1271__11;)

b) y=cosx trén khoang (19r;20x),(—307z;—-297).

Loi giai
N X . . K A . 1972' 177 A 4 A ”
a) Ham s6 y=sinx nghich bién trén khoang _T;_T ; dong bién trén khoang
(_13_”._&)
2 2

b) Ham s6 y=cosx dong bién trén khoang (197;207) ; nghich bién trén khoang (-307;-297).
Céu 115: Tir d6 thi ham s6 y =cosx, cho biét:

a) C6 bao nhiéu gia tri ciia x trén doan [-57;0] dé cosx =1;

b) C6 bao nhi€u gia tri cua x trén khodng (—97”;—3?”) dé cosx=0.
Loi giai

a) 3 gia tri.

b) 2 gié tri.

CAu 116: Tur d6 thi ham s6 y =sin x, tim:
T x - 1
a) Cac gia tri cia x dé sinx= E;
b) Cac khoang gia tri cia x dé ham s6 y =sinx nhan gia tri duong.
Loi giai
L4 : 9 A . l < B A e < R 5 A s 1 A - \ \ <
a) Gia tri cua x dé sinx= 5 1a hoanh d6 giao diém cua do thi ham s6 y =sinx va duong thang

y:%.Duavaodéthi,tacé sinx=% khi x=7 +k2r vi x=%”+k27z véi keZ.

b) Ham s6 y =sinx nhan gi4 tri dwong twong g v&i phan do thi ham sé d6 nam phia trén truc
hoanh. Dua vao db thi, ta c6 ham sd y =sinx nhan gia tri dwong khi x e (k27;7+k27) v6i k e Z

CAu 117: T d6 thi ham sd y =sin X, hay x4c dinh cac gia tri cua X trén doan {—37”577[} sao cho:

a) sinx=0;
b) sinx>0.

Loi giai
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a) Trén doan {—3?”5?”} dd thi ham s6 y =sinx cit truc Ox tai bdn diém x=-7,x=0,x=7 va

x =27 . Suy ra phuong trinh sinx =0 c¢6 bdn nghiém trén doan [—3?”5?”} la X=-7,x=0,x=7

va X=2r.
b) Bét phuong trinh sinx >0 1a tim nhitng khoang gié tri ciia x ma d6 thi ham sd y =sinx nam
phia trén tryc Ox. Tir d6, ta dugc tdp nghiém cua bat phuong trinh sinx >0 trén doan

[_3_”;5_”} 1a s :(—%;—EJU(O;E)U(ZE;S—EJ.
2 2 2 2

Cau 118: Mot con lic 10 xo dao dong diéu hoa quanh vi tri cAn bang theo phuong trinh y = 25sin4zt &
d6 y duoc dugce tinh bang centimét con thoi gian t duoc tinh bang giay.

¥ ¥ |
= <2 %
- -] e
: z ¥
F 3 =
. B & st
Vi tri -1)‘<°
can bang

a) Tim chu ki dao dong ctia con lic 16 xo.
b) Tim tan s6 dao dong ciia con lic, tic 1a s6 1an dao dong trong mot gidy.
¢) Tim khoang cach giira diém cao nhit va thap nhét ctia con lic.
Loi giai
\ 4 . A . \ 2 1 . R , oo
a) Ham so0 y =25sin4xt tuan hoan véichuki T = 4—7[ =5 Suy ra chu ki dao dong cua con lac 1o
Vs
) \ 5 N e A < [N A A \ A \ 1 [N
x0 (trc 1a khoang thoi gian d€ con lac thuc hién dugc mot dao dong toan phan) 1a T = > giay.
) . A \ Lo 1 .. A z =
b) Vi chu ki dao dong ciacon lacla T = 5 gidy nén trong 1 giay con lac thuc hién dugc 2 dao

dong, tuc la tan sb dao dong cua con lic1a f = Tl =2Hz.

c¢) Vi phuong trinh dao dong cta con lic 1a y=25sin4xt, nén bién d6 dao dong cua no6 1a
A=25cm. Tir d6, khoang cach giita diém cao nhat va diém thap nhat cua con lic 1a 2A=50cm.
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Cau 119: Héng ngay, Mat Troi chiéu sang, bong ciia mot toa chung cu cao 40m in trén mat dét, do dai

bong cua toa nha nay duoc tinh bang cong thire S(t) =40

cotﬁt‘
12
§d6 S duogc tinh bang mét, con t 1a s gio tinh tir 6 gio sang.
a) Tim d0 dai bong cua toa nha tai cac thoi diém 8 gio sang, 12 gio trua, 2 gio chiéu va 5 gio
45 phut chiéu.
b) Tai thoi diém nao thi d6 dai bong cuia toa nha bang chiéu cao toa nha?
¢) Bong toa nha s& nhu thé nao khi thoi gian tién dan dén 6 gio t5i?
Loi giai
a) - Tai thoi diém 8 gid sang ta co t=8-6=2. Vay do dai bong cta toa nha tai thoi diém 8 gio

T
cot[ﬁ . 2)‘ = 40ﬁ(m).

sang la S(2) =40

- Tai thoi diém 12 gid trua ta cd t=12—6=6. Vay do dai bong ctia toa nha tai thoi diém 12 gid

trua 13 S(6) = 40 cot[% : 6)‘ = 0(m).

Tai thoi diém 12 gi¢ trua, Mét Troi chiéu thang dig tir trén dau xudng nén toan bd toa nha dugc
chiéu xuéng mong cua toa nha.

- Tai thoi diém 2 gid chiéu ta c6 t=14—-6=8. Vay do dai bong ciia toa nha tai thoi diém 2 gio

chiéu 1a S(8) =40 cot(% 8)‘ = %(m).

- Tai thoi didm 5 gidr 45 chidu ti, ta c6 t = (17 ; %) 6= % . Viy @ dai bong ciia tod nha tai thoi

diém 5 gio 45 chidu téila S (%) = 40‘00t(%-%} ~59,86(m).

b) D6 dai bong ciia toa nha bang chiéu cao toa nha khi

S(t) =40 < 40

cot =t
12

40 cot Lt=4le Lt =22 1 kr >t =+3+12k(k € 7).
12 12 4

Vi 0<t<12 nén t=3 hoidc t=9, tirc 13 tai thoi diém 9 gid sang hodc 3 gid chiéu thi bong cua
toa nha dai bang chiéu cao cua toa nha.

¢) Khi thoi gian tién dan dén 6 gio t6i thi t —12, vi vy %t — 7,dodo cot%t — —o. Nhu viy,
bong ciia toa nha sé& tién ra vo cung.
Céu 120: Mot vong quay trd choi c¢6 ban kinh 57m, truc quay cach mit dat 57,5m, quay déu

mdi vong hét 15 phut. Khi vong quay quay déu, khoang cach h(m) tir mét cabin gin
tai diém A cua vong quay dén mat dat duoc tinh boi cong thuc:
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h(t) :578in(i—gt—%j+57,5 v6i t 13 thoi gian quay ctia vong quay tinh bing phut

(t>0) (Hinh 12).

Hinh 12
a) Tinh chu ki ctia ham s6 h(t) ?
b) Khi t =0 (phut) thi khoang cach tir cabin dén mit dt bang bao nhiéu?

¢) Khi quay mot vong 1an thtr nhat tinh tir thoi diém t =0 (phit), tai thoi diém ndo cua t thi cabin
& vi tri cao nhat? O vi tri dat duoc chiéu cao 1a 86m ?

Loi giai
a) Vi vong quay tro choi quay mdi vong hét 15 phat nén chu ki cia ham sb h(t) bang 15 phut.

b) Khi t=0 thi h :57sin[—%J+57,5 =0,5(m). Vay khi d6 khoang cach tir cabin dén mat dat

bﬁng 0,5m.

¢) Khi quay mot vong, cabin & vi tri cao nhat khi sin (i—gt —%) =1 hay t=7,5 (phut); cabin dat

duoc chiéu cao 1a 86m 1an dau tién khi t =5 (phat).

Céu 121: Huyét ap 1 4p luc mau can thiét tac dong 1én thanh dong mach nham dwa mau di nudi
dudng cac mo trong co thé. Nho luc co bop cua tim va strc can ctiia dong mach ma huyét
ap duogc tao ra. Gia sir huyét ap cia mot nguoi thay doi theo thoi gian duoc cho boi
cong thirc:

p(t) =120+15c0s150xt, trong d6 p(t) 13 huyét ap tinh theo don vi mmHg (milimét thuy ngan)
va thoi gian t tinh theo don vi phut.

a) Ching minh p(t) 1a mot ham s tudn hoan.

b) Huyét ap cao nhat va huyet ap thap nhat lan lu’0't dugc g01 la huyet ap tam thu va huyet ap tam
truong. Tim chi s6 huyét 4p ctia ngudi do, biét rang chi sb huyét ap dugc viét 1a huyét ap tam
thu/huyét 4p tim truong.

Loi giai
a) Haim s6 p(t) c6 tip xac dinh 1a R. V6i moi teR, ta co ti7—15eR va
p(t + 7—15j =120+15c0s(1507zt +27) =120+15c0s1507t = p(t) .

Do d6 p(t) 1a mot ham sb tuan hoan.
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b) Vi —=1<c0s1507t <1 véi moi t e R nén 105< p(t) <135 véi moi teR.
Vay chi s6 huyét ap ctia ngudi d6 1a 135/105.
Céu 122: Mot chat diém dao dong diéu hoa theo phuong trinh s = 3sin (%tj v6i s tinh bang cm

va t tinh bang giay. Dya vao d6 thi cia ham so6 sin, hay xac dinh & cac thoi diém t nao

trong 4 gidy dau thi s < —g :
Loi giai
Trong 4 gidy dau, tacé 0<t<4,suyra OS%tSZn.

biat x= %t , khi d6 x €[0;27]. D6 thi ctia ham sb y =sinx trén doan [0;27] nhu sau:

V A

\
Dua vao db thi trén doan [0;27], ta c6:

s£—§ khi 3sinxs-§ hay sinxs-l,suyra 7—ﬂgxsﬁ.
2 2 2 6 6

Dodo L <t<it.
3153

Cau 123: Tin m dé ham s6 y=+m—2sinx xac dinhtrén R .

Lo giai
Ham sb xac dinh ©m-2sinx>0,¥xeR < m>2sinx,¥xeRem>2.
Vay m> 2 thoa mén dé bai.
Luu ¥ : Gia sirham sé f(x) c6 gia tri Ion nhat trén tap K 1a Max _, f(x), c6 gia tri nho nhat
f(x). Khi do:

xeK
trén tap K la Min__,
- m2 f(x),VxeK <& m=Max, , f(X).
-m> f(x),Vxe K om>Max,_, f(x).

-m< f(x),VxeK<m<Min,_, f(X).
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- m< f(x),VxeK &m<Min,_, f(x).

2sin x+3cosx+1
SinX—cosx+2

Cau 124: Tim tong gia tri Ion nhat va gia tri nho nhat cua ham sé y =
Loi gidi
_ 2sinx+3cosx+1

Taco: y="— < (y—2)sinx—(y+3)cosx=1-2y.
Sin X—COoS X+ 2

Diéu kién dé ton tai cap s6 (x;y) 1a (y—2)* +(y+3)? > (1-2y)?
3-4/33 3+4/33

<y<

< 2y +6y+12>0 <
y y 2 2

Tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham sé: 3.

3—\/@+3+\/§_
2 2

Cau 125: Tim gi4 tri 16n nhat (Max y) va gia tri nho nhat (Miny) caa ham sé

y =sin’*x+sinx—3

Léi gii

bat t=sinx,te[-11]. Tacd: y=t*+t-3.

Day la ham bac hai véi a=1,b=1= —23 = —% . Vi a>0 nén bé 16m parabol twong (g s&
a

hudng 1én trén.

Bang bién thién:

|
t - = 1
—0 1 > +00
Y -3 -1
\ _B /
4
T

Dua vao bang bién thién, ta thay: Max y=-1, khi d6 t=1<sinx=1 < x=E+k2;z(k e’Z).
Tuong ty Min yz—%, khi d6 tz—%

x=-"1k2zx

@Sinx:—l@ (ke Z).
2 T
X:?‘FkZﬂ'

Cau 126: Mot cai gudng nudc ¢ vanh kim loai ngoai cuing 1a mot duong tron tim O, béan kinh
la 4m. Xét chat diém M thudc dudng tron d6 va goc a = (OA,OM).
Gia str muc nudce luc dang xét 1a tiép xtc voi dudng tron (0;4) va gudng nudc quay theo chiéu
duong (nguoc chiéu kim dong hd).
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Biét ring gudng nudc quay hét mot vong sau 40 gidy (t =0 giay khi diém M trung A). Hoi
thoi diém nao (trong 1 vong quay dau tién) thi diém M & vi tri cao nhat so véi mit nuéce?

Léi giai

Taco: h(x)=4+4sina .
Khi M & vj tri cao nhat so véi mit nudc (tic 12 h(x) =8 ) thi sina =1= « =% (vichixét 1
vong quay dau tién).

T
.40
Thoi gian thyc hién cua gudng nudc la: t = 22— =10 (gidy).
T
Cau 127: S6 gio c6 anh sang cua thanh phd T ¢ vi do 40" bac trong ngay thir t cia mot nam
khéng nhuan dugc cho boi ham sé d(t) :3-sin{% (t—80)}+12 Véi teZ va

0 <t <365. Ban An muén di tham quan thanh phé T nhung lai khong thich anh sang
mat troi, vay ban An nén chon di vao ngay nao trong nim dé thanh phé T ¢6 it gio c6
anh sang mat troi nhat?
Loi gidi
Do sin{i(t—SO)} >-1= 3-5in{i(t—80)} >3
182 182
= 3-sin| 2 (t-80) |+12>9=d(t) > 9.
182

Vay thanh phé T ¢4 it gio cd anh sang mit trai nhat khi va chi khi:

sin| 2 (t—80) | = -1 2~ (t-80) =~ + k27
182 182 2

c>t—80:182(—%+2kj<:>t:364k—11,k el.
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Mit khac: 0<364k —11<365 < 11 <k< 376

<22 o k=1do keZ)
364 364

=1=364-11=353
Vay thanh phé T c6 it gio 4nh sang Mat Troi nhat 1a 9 gio khi t =353, tic 1a vao ngay thi 353

trong nam.
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