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Ity >>§3- HAI MAT PHANG VUONG GOC

@. Tém tit kién thae

[ ) >
@. GOC GIUA HAI MAT PHANG

& Pinh nghia: Goc giira hai mat phang 1a goc gitra hai duong thang lan luot vuéng goc véi hai
mat phang do.

al(a)

bJ_(ﬁ)}j((a)’(ﬁ))z(@)'

©. HAI MAT PHANG VUONG GOC

@ Hai mat phang vuéng goc: Hai mat phang vudng goc véi nhau néu goc giira chiing bang
90°,

o (P)L(Q)=((P).(0))=90°
(@)/1(5)=(().(5))=0"

@ Chay

()=(8)=(().(5))=0"

@ Cach xac dinh goc khac: Dung cho hai mat phang cit nhau: “Géc giira hai mat phang la
g6c gitta hai duong thing ciing vudng goc véi giao tuyén tai mot diém”.
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Bwéc 1. Tim giao tuyén d cua (P) va (Q).
Buéc 2. Chon diém O trén d, tir do:

+) Trong (P) dung Ox L d.

+) Trong (Q) dung Oy L d.

00 0

© Khido: ((a),(ﬂ)) =(0x,0p).

& Luwu y: Viéc xac dinh diém O c6 thé duoc thuc hién theo cach sau: Chon diém M trén (Q) sao
cho dé dang xé4c dinh hinh chiéu H cua né trén (P). Dung MO L d thi khi d6
((@).(8))=MoH.

Piéu kién hai mat phang vudng goc
@ BPinh ly 1: Hai mat phang vudng goc véi nhau khi va chi khi trong mat phang nay c6 mot
duong thang vudng goc véi mat phang kia.

ac(P)
{a J_(Q):> (P)L(Q).

€. TINH CHAT CO BAN VE HAI MAT PHANG VUONG GOC
@ Pinh ly 2: Vi hai mat phang vudng goc vai nhau, bat cir duong thang nao nam trong mat
phang nay va vudng goc véi giao tuyén ciing vudng goc voi mat phang kia.
(P)L(Q)
ac(P)
b=(P)n(Q)
alb

=al(0).

&' Nhan xét: Cho hai mat phang (P) va (Q) vubng gdc véi nhau. Néu tir mot diem thude mat
phang (P) dung mét duong thang vudng goc véi mat phang (Q) thi duong thang nay nam
trong (P).

Ae(P)
(P)L(Q) =ac(P).
dea l(0)
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@ Binh ly 3: Néu hai mat phang cat nhau cling vudng goc véi mot mit phing thir 3 thi giao
tuyén cua chiing ciing vudéng goc v6i mit phang thir 3.

(P)L(R)
(0)L(R) =AL(R).
(P)n(Q)=A

@. HINH LANG TRU PUNG, HINH HQP CHU NHAT, HINH LAP PHUONG
a) Hinh lang tru dirng
@ Hinh lang tru ding 1a hinh lang tru c6 cac canh bén vubng goc véi hai mat day.
@ Céac mat bén la cac hinh chir nhat.
@ Cac mat bén vubng goc véi hai day.
b) Hinh ling tru déu
@ Hinh ling tru déu 13 hinh ling try dimg c6 day 1a da giac déu.
c) Hinh hgp ding
@ Hinh h¢p d&ng 1a hinh lang try ding c6 day 1a hinh binh hanh.
d) Hinh hgp chir nhat
@ Hinh hgp chi¥ nhat la hinh hop dung c6 day 1a hinh chir nhat.
@  Téat ca cac mat déu Ia hinh chit nhat.
@ Puongchéo d =+a’ +b* +c* Véi a,b,c 1a 3 kich thudc.
e) Hinh lap phwong
@  Hinh lap phwong 12 hinh hop chir nhat c6 tat ca cac canh bang nhau.




Tén

Tinh chét co bin

Hinh lang tru dimg
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— Canh bén vudng goéc vai hai day.
= Mt bén ld cac hinh chil nhat.

Hinh lang tm déu

— Hai diy la hai da giac den.

— Mit bén la cac hinh chir nhat

— Canh bén vi duémg néi tam hai diy vudng
goc voi ha day.

Hinh hop dimg

— Bon mit bén Ja kinh chit nhit.
— Hai day 13 hinh binh hanh,

Hinh hop chit nhit

~ Sau mit 14 hinh chir nhit.

-~ D§ dit a, b, ¢ ciia ba canh cing di qua
mét dinh goi 1a ba kich thude ciia hinh hép
chir nhit.

-~ Dj dii dudmg chéo d duoce tinh theo ba

Tach thaude:
d=Ja+b +c.

Hinh 13p phwong

— Saumdjt 1a hinh vudng
- B¢ dai duimg chéo d duge tinh theo 46 dii

canh a:
d= a\ﬁ.

©. HINH CHOP PEU VA HINH CHOP CUT PEU
Hinh chép déu
@ Hinh chop déu 1a hinh chop c6 day 1a da giac déu va cac canh bén bang nhau.

Mét hinh chép la d&u khi va chi khi day clia n6 1a mét hinh da giac déu va hinh chiéu clia
dinh trén mat phang day la tam clia mat day.

@ +) Céc canh bén cua hinh chop déu tao véi day cac goc bang nhau.
@ +) Cac mit bén cua hinh chép déu la cac tam giac can bang nhau.
@ +) Cac mit bén cua hinh chop déu tao véi day cac goc bang nhau
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Hinh chdp cut deu
& Dinh nghia
%= Phin ctia hinh chép déu nim giita day va mot mét phing song song véi day cit cac
canh bén ciia hinh chép déu duoge goi la hiinh chép cut déu.

y s . A "l 4 . A Al
Trong hinh chop cut deu A4, 4,.. 4, A4 A .. A, ta goi: / A Q A
P!

H A, l‘.ill "

1
1

— Chc didm A, 4, A oy Aoy A, Ay Ay oy A 18
cac dinl.

—Pa giac 4,4A4,.. A,)a ddy lon, da giac A A4, A,
1a ddy nhé. Day 1én va day nhé nim trén hai mét phing
song song.

Hinh 26

®. Trac nghiém B/S

Cau l. Chohinh chép S.ABCD c6 day la hinh chir nhat véi AB=a, AD = a3 . Biét SA vubng goc vai
mat phing day va SA=a+/3. Khi do:

Cé4c ménh dé sau diing hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | ((SAB),(ABCD)) =90’

b) | ((SBC),(ABCD)) = SAB

¢) | ((SBC),(ABCD)) =60

d) | ((SBD),(ABCD)) ~ 69,43’
Cau 2. Cho hinhchdp S.ABCD co day 1a hinh vuéng canh a, canh bén SA vudng goc véi mit phang day
va SA=a. Khi do:
Cac ménh d¢é sau dung hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | ((SCD),(ABCD)) =45
b) | ((SBD),(ABCD)) = SOA

C) | ((SBD),(ABCD))~58,74".
d) | (SBD) L (SAC)

a3

Cau 3. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, tam cta day 1a O véi SO = — Goi

M, N lan luot 1a trung diém canh AD va BC . Khi d¢:
Cac ménh d¢é sau dung hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | (SMN) L (ABCD)




b) | (SAD) L (SMN)
¢) | ((SBC),(ABCD)) =30°
d) | ((SBC),(SCD)) ~80,52".

Cau 4. Cho liang try dung ABC-AB'C’ ¢ day 1a tam giac vudng tai A, biét AB=a, AC = ay/3 va
((ACB’),(ABC)) = 60°". Khi do:

Cac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | AAL(ABC)

b) | ((AcB'),(ABB A'))=60°

c) ((ACC’A’),(BCC’B’)):so"

d) | Téng dién tich ba mat bén cua hinh ling tru da cho bing (33 +3)a’

Cau 5. Chohinhchop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, SA L (ABCD). Khi do:
Céac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Dung | Sai

a) | ((SAC),(SBD))=90°
b) | ((SAC),(SBD)) =45°
c) | (SAB) L (SBC)
d) | (SCD) L (SAD)
Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng. Mat bén SAB 14 tam giac déu va nam trong
mit phang vuéng goc véi day. Goi H va | lan luot 14 trung diém cia AB va BC . Khi do:
Cac ménh d¢é sau dung hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | SH L (ABCD)
b) | AD L (SAB)

c) | ((SAB),(SAD))=90°
d) | (SHC) L (SDI)

Cau 7. Chohinhchop S.ABC co6 day la tam giac ABC vudng tai A va | L (ABC). Khi do:
Cé4c ménh dé sau ding hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | (SAC) L (ABC)

b) | Goi H Ia hinh chiéu caa A trén BC . Khi d6: (SAH) L (SBC).

¢) | (AB,SC)=60°

d) | Goi K Ia hinh chiéu cua A trén SC . Khi d6: ((ABK),(SBC))=60°.

Cau 8. Cho hinh chop S.ABCD, day ABCD la hinh thoi tim O canh &, géc ABC =60". Tam giac SAC
déu, tam giac SBD can tai S . Khi do:

Cac ménh dé sau dung hay sai?

\ Ménh dé | Plng | Sai |




a) | (SAC) L (ABCD)
b) | ((SBD),(ABCD)) =60°

c) a3

so=Y2
3

d) | (SCD),(ABCD)) ~ 60,43’

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc véi mit phang (ABCD), SA = av/2, ABCD la hinh thang
vuong tai A va D véi AB =2a, AD = DC =a. Khi do:
Cac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Dung | Sai

a) | BC LSC
b) | ((SBC),(ABC)) =45
€) | SC=2a,BC=a3

d) | ((SBC),(SAB)) =60’

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi tam O, duong thang SO vudng goc véi mat

phing (ABCD). Biét AB =SB =a,S0 = % Khi do:

Céac ménh dé sau dung hay sai?

Ménh dé Pung | Sai

a) | AC L (SBD)
b) | ((SAC),(SBD))=60°

c
) 8D 2a3:/§

d) | (SAB) L (SAD)
LOI GIAI

Cau l. Chohinh chép S.ABCD c6 day la hinh chir nhat véi AB=a, AD = a3 . Biét SA vubng goc vai
mat phing day va SA=a+/3. Khi do:
a) ((SAB),(ABCD)) =90’

b) ((SBC), (ABCD)) = SAB
¢) ((SBC),(ABCD)) =60°

d) ((SBD),(ABCD)) ~ 69,43’

Léi giai

| a) Pung | b) Sai | ¢) Pung | b) Sai

Ta co: {SAL(ABCD):(SAB)L(ABCD) hay ((SAB),(ABCD))=90".

" |SAc (SAB)



_ (BC LAB
Ta co: — BC L (SAB)=BC L SB.
BC L SA(do SA L (ABCD))

BC = (SBC) n (ABCD)
Khi d6: { AB L BC,SB 1 BC
AB c (ABCD), SB — (SBC)

— ((SBC), (ABCD)) = (SB, AB) = SBA (goc SBA nhon vi SAB =90")

Tam giac SAB vudng tai A cd: tan SBA:%zﬁ:\@: SBA=60".
a

Vay ((SBC),(ABCD))=SBA=60".

Ké duong cao AK cua tam giac ABD.

. (BD L AK
Ta co0: = BD L (SAK)=BD L SK..
BD 1L SA

(SBD) ~ (ABCD) = BD
Khi do: { AK L BD,SK L BD
AK < (ABCD), SK  (SBD)

— ((SBD), (ABCD)) = (SK, AK) = SKA (géc SKA nhon vi SAK =90°)

Tam giac ABD vuong tai A c6 duong cao AK nén

1 1 1 1 1 4 av3
2= apz " 2=_2+_2=_2:>AK=i'
AK* AB° AD® a° 3a° 3a
Tam gidc SAK vudng tai A co: tan SKA:izﬂ:Z: SKA =~ 63,43.
AK a3
2

Vay ((SBD),(ABCD)) = SKA =63,43".



Cau2. Chohinhchép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng goc voi miat phing day
va SA=a. Khi do:
a) ((SCD),(ABCD)) =45,

b) ((SBD), (ABCD)) = SOA

¢) ((SBD), (ABCD)) ~58,74",

d) (SBD) L (SAC)

Loi giai
| a) Pung | b) Pung | ¢) Sai | b) Plng
., (CDLAD
a) Ta co: —=CD L (SAD)=CD LSD.
CD L SA(do SA 1 (ABCD))

(SCD)  (ABCD) =CD
Khi dé: { AD 1L.CD,SD L CD
AD c (ABCD), SD c (SCD)

= ((SCD), (ABCD)) = (SD, AD) = SDA.

Tam giac SAD vudng tai A cd: tan SDA:%:Ezlz SDA=45".
a

Vay ((SCD),(ABCD)) =SDA=45".
b) Goi O la tdm hinh vuéng ABCD.

Ta c6: BD 1 AC (hai dudng chéo trong hinh vudng)
" | BD L SA( do SA L (ABCD))
= BD 1 (SAC)= BD 1 SO.

~
N
~
»
.
’
’
¢
4 ]
-

-
-
P
. kel
-
-
.-
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(SBD) ~ (ABCD) = BD
Khi d6 {OA L BD,SO L BD
OAc (ABCD), SO — (SBD)

— ((SBD), (ABCD)) = (SO, OA) = SOA
a2

Hinh vuéng ABCD c6 duong chéo AC = ay2 = OA= ,

Tam giac SAO vudng tai A co: tan SOA:% -4 . J2 = SOA~54,74".
OA a2
2

Vay ((SBD),(ABCD)) = SOA~ 54,74’

c) Theo céu b) thi BD L (SAC), ma BD < (SBD) nén (SBD) L (SAC).

a3

Cau 3. Cho hinh chop tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, tam cia day 1a O véi SO = — Goi
M, N lan luot 1a trung diém canh AD va BC . Khi do:

a) (SMN) L (ABCD)

b) (SAD) L (SMN)

c) ((SBC),(ABCD)) =30’

d) ((SBC),(SCD)) ~80,52".

Loi giai

\ a) Pung \ _b) Ping \ c) Sai \ d) Sai \
Vi S.ABCD la hinh chop tir giac déu co O la tdm cia day nén SO L (ABCD). Mit khac MN 1a duong trung
binh cua hinh vubng ABCD nén MN qua O.

Vay SO  (SMN) = (SMN) L (ABCD).

. [AD L MN
Ta co: = AD 1 (SMN),
AD 1 SO

11



ma AD c (SAD) = (SAD) L (SMN).

_ (BC//AD
a CO:
AD L (SMN)

— BC L (SMN) = BC L MN .

(SBC) n(ABCD) = BC
Khi d6: {ON L BC,SN L BC
ON < (ABCD), SN < (SBC)

— ((SBC), (ABCD)) = (SN,ON) =SNO .

Vi ON la duong trung binh tam gidc ABC nén ON = % :%.
a3
Tam giac SON vuong tai O cd: tan SNO = (S)—E = % =+/3=SNO=60".
2
Vay ((SBC),(ABCD))=SNO =60".
Ké duong cao DI cuatam gidc SCD.
. [SC L DI

Ta co0: = SC 1 (IBD)= SC L BI.

SC 1L BD( doBD L (SAC))

Mit khac SC = (SBC) ~(SCD) nén ((SBC),(SCD)) = (ID, IB).

Taco 10 L BD va O la trung diém BD

nén AIBD cantai | va OIB:OID:%BID.

12



AC a2

Vi ABCD lahinh VUﬁng Canh a nén OC = T = T =0D.

Tam giac SOC co6 duong cao

oj._S00C _ a+/30

Jsoz+oc? 10

Tam giac 10D vudng tai O co:

a2
tanOID:OD: 2 :\/1_5;tan BID=M=— 15 <0 nén BID la goc tu.
Ol af30 3 1-tan’OID
10

vay ((SBC),(SCD))=(ID, IB) =180" — BID ~ 75,52

Cau 4. Cho lang tru dng ABC-AB'C’ c6 day la tam giac vuong tai A, biét AB=a, AC = av/3 va
((ACB’),(ABC)) = 60°". Khi do:

a) AA_L(ABC)

b) ((ACB’),(ABB’A’)) =60°.

c) ((ACC’A’),(BCC’B’))=30°

d) Téng dién tich ba mat bén cua hinh ling tru da cho bing (33 +3)a’

Léi giai

| a) Pung | b) Sai | c¢) bung d) Pung

Vi ABC-ABC' la lang try dimg nén AA_L (ABC)=>AALAC.
Mat khac AB L AC.

Vivay AC L(ABB'A’), ma AC —(ACB') nén (ACB') L (ABB'A).

13



B’ c’

N
Ar S

cc’ =(Acc’A')m(Bcc’B')
Tacod: { AC LCC',BC LCC
AC c (Acc’A’), BC c (Bcc’B’)
= ((ACC’A’),(Bcc'B')) - (AC,BC) = ACB

Tam giac ABC vudng tai A cd: tan ACB:E a _1 = ACB=30".

AC a3 3
Vay ((ACC’A’),(BCC’B’)) - ACB=30".
AC =(ACB')"(ABC)

Tacé: {AB_L AC,AB' L AC
AB c (ABC), AB' = (ACB')

= ((ACB'),(ABC))=(AB', AB) = BAB' = 60"
Tam gidc ABB' vuong tai B co:

BB = ABtan 60" = a+/3.

Tam giac ABC vuong tai A c6:

BC =+ AB*+AC® =2a.

Tong dién tich cac mat bén cua hinh lang try:
a-av3+2a-a+3+a+/3-ay3 =(3/3+3)a’
Cau 5. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, SA L (ABCD). Khi do:
a) ((SAC), (SBD))=90°

b) ((SAC), (SBD)) =45°,

¢) (SAB) L (SBC).

14



d) (SCD) L (SAD).

Loi giai

\ a) Plng \ b) Sai \ ¢) Plng d) bung

8D (880) (SAC) L (SBD).

BC L (SAB)
{BC c (SBC)
{CD 1 (SAD)

{BD 1 (SAC)

— (SAB) L (SBC).
eD < (scD) > (SAD) L (SCD).

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng. Mat bén SAB 14 tam giac déu va nam trong
mit phang vudng goc véi day. Goi H va | lan luot 1a trung diém cia AB va BC . Khi do:
a) SH L (ABCD)

b) AD L (SAB)
¢) ((SAB),(SAD)) =90°
d) (SHC) L (SDI)

Léi giai

\ a) Pung b) Pung \ c) Sai d) Pung

15



(SAB)  (ABCD) = AB
Taco { (SAB) L (ABCD) — SH L (ABCD).
SH — (SAB),SH L AB

AD 1 AB(gt)
Tac6 { AD L SH(SH L (ABCD)) = AD L (SAB),
AB,SH — (SAB)

ma AD c (SAD) = (SAD) L (SAB).
Ta lai c6: ABCH =ACDI (c.g.c) =C,=D,,ma D,+1,=90 = C,+1,=90
= HC L DI

DI L CH
Nhu vay {DI L SH(SH L (ABCD)) = DI L (SHC), ma DI < (SDI)
CH,SH < (SHC)

— (SDI) L (SHC).

Cau7. Chohinhchdp S.ABC c6 day la tam giac ABC vudng tai A va | L (ABC). Khi dé:
a) (SAC) L (ABC).

b) Goi H la hinh chiéu cia A trén BC . Khi do: (SAH) L (SBC).
c) (AB,SC)=60°
¢) Goi K lahinh chiéu cia A trén SC . Khi d6: ((ABK),(SBC))=60°.

Léi giai

| a) Pung | b) Pung \ c) Sai d) Sai

16



Chung minh: (SAC) L (ABC).

{SA L(ABC) (SAC) L (ABC)

(SAC) o SA

BC L (SAH)

(55C) o BC = (SBC) L (SAH).

Dé thay {
Do AK 1 SC va AB L (SAC)=> AB L SC,nén SC L (ABK).

; {SC L(ABK) (SBC) L (ABK).

Vay ta co
(SBC)> SC

Cau8. Cho hinh chép S-ABCD | dsy ABCD | hinh thoi tam O canh @, géc ABC =60 Tam giac SAC
déu, tam giac SBD can tai S. Khi do:
a) (SAC) L (ABCD).

b) ((SBD), (ABCD)) = 60°
¢) so=2¥3
3

d) ((SCD),(ABCD)) ~ 60,43’

Léi giai

| a) Pung | b) Sai | c) Sai d) Sai

Tam giac SAC déu cé O 1a trung diém AC nén SO L AC(D);
tam giac SBD cantai S c6 O la trung diém BD nén SO L BD. (2)
Tur (1) va (2) suy ra SO L (ABCD).

Mit khac SO chta trong hai mit phang (SAC),(SBD) nén (SAC) L (ABCD), (SBD) L (ABCD).

17



g%

Céc tam giac ABC, ACD lan luot cantai B va D, ma ABC = ADC =60". nén hai tam gi4c ABC, ACD déu
canh a.

Ké duong cao OM cua tam gidc OCD .

., |CDLOM
Ta co: =CDL1L(SOM)=CD L SM.
CD LSO

Khi do:
(SCD) ~(ABCD) =CD
OM L CD,SM LCD — ((SCD), (ABCD)) = (SM,0M ) = SMO.
OM < (ABCD),SM c (SCD)

ACV3 _aV3

Tam giac SAC déu nén SO:T ,

Taco: oc =€ _2 gp_ V3
2 2 2

Tam giac OCD vuong tai O, duong cao OM nén . 5= 1 >+ L 5
OM*® 0OC® OD

oM . 9C-0D a3

Joc?iop? 4
av/3
Tam gidc SOM vudng tai O co: tan SMO S0 2 2= SMO ~ 63,43".
oM a\/§
4

Vay ((SCD),(ABCD)) = SMO ~ 63,43".

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc véi mit phang (ABCD),SA = av/2, ABCD I hinh thang
vuodng tai A va D v4i AB=2a, AD =DC =a. Khi do:
a) BC LSC

18



b) ((SBC),(ABC)) =45
c) SC =2a,BC =a+/3
d) ((SBC), (SAB)) =60’

Loi giai

\ a) Pling \ b) Ping \ c) Sai d) bung

Goi M 14 trung diém AB, khi 4 AMCD la hinh vuéng, dudng chéo AC =a+/2.

Tam giac ACB c6 trung tuyén CM thoa min CM :% nén ACB latam giac vudng tai C .

_ [AC LBC
Ta c6: — BC L (SAC)= BC L SC.
SA 1 BC( do SA L (ABCD))

(SBC) (ABC) = BC
Khi d6: { AC L BC,SC L BC — ((SBC), (ABC)) = (SC, AC) = SCA.
AC < (ABC),SC < (SBC)

SA a2

Tam gidc SAC vubng tai A c6: tanSCA=-—=-"==1=SCA=45".
AC a2

Vay ((SBC),(ABC)) =SCA=45".

Trong tam gidc SAB, k¢ MN vudng goc véi SB tai N .

. [CM L AB
Ta c0: —=CM 1 (SAB)=CM L SB.
CM 1 SA

. [SB LCM
Vi =SB 1L (CMN)=SB LCN.
SB L MN

19



(SBC) ~(SAB) =SB
Khi d6: {CN L SB,MN L SB
CN < (SBC), MN c (SAB)

= ((SBC), (SAB)) = (CN, MN) = CNM

Taco: SC =+/SA?+AC2 =2a,BC =BM?+CM?2 =a+/2 .

= 12+ 12:>CN=2a\@.
CN SC°- BC 3

Tam giac SBC vudng tai C co:

Tam giac CMN vudng tai M c6: sinCNM :(é—m:%:CNM =60".

Vay ((SBC),(SAB)) =CNM =60,

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi tam O, duong thang SO vudng goc véi mat

phing (ABCD). Biét AB =SB =a,S0 = % Khi do:

a) AC L (SBD)
b) ((SAC),(SBD))=60°.
Zaﬁ
3
d) (SAB) L (SAD).

c) BD=

Léi giai

| a) Pung b) Sai | c) Pung d) Ping

a) Ching minh (SAC) L (SBD).

D& thdy SO L (ABCD)= SO L AC(1).
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Lai c6 ABCD Ia hinh thoi, nén AC L BD(2).
Tur (1) va (2) suy ra AC L (SBD).

A {AC L(5BD) (SAC) L (SBD).

(SAC) > AC

Do SO1LBD=SD=SB=a.
Goi M 1a trung diém cua SA. Tacd AABD cantai B nén BM L SA, AADS cantai D nén DM 1 SA.

Khi d6 goc giita hai mit phang (SAB) va (SAD) bing hoic bu véi géc BMD .

Taco OB =+/SBZ - SO? :a—f: BD = Zaf.

Do OM L SA=> ASOA vudng cin tai O = SA=S0+/2 =

2aJ§ a\@
3

=AM =——.
3

Khi d6 DM = BM =+/AB? — MA? =%.

Lai c6 BD?=BM?+DM? =%:> AMBD vudng can tai M .

Vay g6c giita hai mat phang (SAB) va (SAD) bang 90°.

Suy ra (SAB) L (SAD).

©. Tra loi ngan

Cau 1. Cho hinh I3p phuong ABCD-ABC'D'". Tinh gdc giira hai mat phang (AB'C') va (AC'D').
Tralol: ...

Cau 2. Mot khéi gd c6 dang hinh hop chir nhat ABCD-AB'C'D'. Biét ring AB =10cm, BC =15cm va
géc hai mit phang (BCD'A'),(ABCD) bang 30,

Tinh tong dién tich tat ca cac mat caa khdi gd do.

A’ D’
L4
l’ H
s
B, ': : C‘n’
1" 1
’ |
S !
J :
'
r 4.- ------------------- D
’ Pl
’ "
I’ ,”Qdd\
s ‘\
B 15cm C

Traloi: .o,
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Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh chit nhat AB =a, AD =a+/3. Canh bén SA
vuong goc véi day va SA=a. Hay tinh:
a) Goc giira hai mat phang (SCD) va (ABCD).

b) Géc giira hai mit phiang (SBC) va (SAD).

Cau 4. Kim ty thap Kheops - Ai Cap c6 dang hinh chép déu, day 13 hinh vudng, mdi canh bén cua
kim tu thép dai 214m , canh ddy ctia né dai 230m.

a) Tim goc gitra mat bén va mat dy cua kim ty thap (tinh theo d6, két qua dugc 1am trong dén hang
phan chuc).

b) Cho biét thé tich caa khéi chép 1a V = %Sh , trong d6 S la dién tich mat day, h 1a chiéu cao caa hinh

chdp. Tinh thé tich caa khéi kim tu thap trén (tinh theo m?, két qua 1am tron dén hang tram).

Traloi: .o,

Cau 5. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B. Canh bén SA vudng goc véi mat
phang ddy. Xac dinh gdc gitra mat phang (SBC) va mat phang (ABC) ?
Traloi: ..o
Cau 6. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng cin tai B,SA_L (ABC), AB=BC =a,SA=2a/3
. Tinh g6c giita hai mat phang (SBC) va (ABC) ?
Traloi: ....ooooii
Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng va SA vudng goc véi mat phang
(ABCD) . Xac dinh g6c giira hai mit phang (SCD) va (ABCD) ?
Traloi: ..o
Cau 8. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day bing day 2a, dudng cao bing av/2. Tinh
tan @ cua goc gitra mat phang (SCD) va (ABCD).
Traloi: ..o
Cau 9. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC),SA=1 va day ABC la tam giac déu véi d6 dai canh
bang 2 . Tinh g6c gitra mit phang (SBC) va mit phang (ABC).
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Traloi: ..o
Cau 10. Cho hinh lap phuong ABCD-ABC'D ¢d 0,0 lan luot 14 tdm cua cac hinh vuéng ABCD va
ABC'D'. Xéc dinh géc gitra hai mit phang (ABD) va (ABCD) ?

Traloi: ...

Cau 11. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC-AB'C’ ¢6 canh ddy bang a va canh bén bang 37a. Tinh
goc gitra hai mit phiang (AB'C) va (ABC) ?

Traloi: ...

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh thang vudng tai A, AB=BC =a; AD =2AB va hai
mat bén (SAB), (SAD) cuing vudng goc véi mit day va SA=av/2.

Tinh tang cua géc ¢ gitta (SBC) va (ABCD).

Traloi: ...

Céau 13. Cho tr dién S.ABC c0 cac canh SA,SB,SC d6i mot vudng goc va SA=SB=SC =1. Tinh
cosin cua goc gitra hai mat phang (SBC) va (ABC).

Traloi: ...
Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tam O, canh a. Puong thang SO

a3

vudng goc véi mat phang day (ABCD) va SO = —~ Tinh gdc giira hai mat phang (SBC) va (ABCD).

Tralol: ..o

Cau 15. Cho hinh lang try dirtng ABC-ABC', day ABC la tam giac can AB=AC =a,

BAC =120',BB =4, la trung diém cua CC'. Tinh cosin cua géc gitra hai mat phang (ABC) va (AB'1).
Traloi: ..o

Cau 16. Cho hinh lap phwong ABCD-ABC'D’ c6 canh bang a. Tinh s6 do cia géc giira (BAC) va
(DAC).

Traloi: ..o

Cau 17. Cho hinh chép tam giac déu S. ABC ¢6 day tam O canh @, canh bén 2a.
Tinh gdc tao boi mat bén va mat day.

Traloi: ....ooooii

Cau 18. Cho lang tru dung ABC-AB'C' ¢6 day 1 tam gidc vudng cn tai B v6i AB=a, AB=a/7 .
Tinh géc giira hai mat phang (AB'C),(ABC).

Traloi: ....ooooiii

Cau 19. Cho hinh chép S.ABC c6 day tam giac déu canh 2a, hai matt phang (SAB) va (SAC) cling

vudng goc véi mit phang day, SA=3a.
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Tinh g6c gitra hai mat phang (SBC) va (SAB).
Traloi: ...

Cau 20. Cho hinh chép cut ti giac déu ¢d canh day nho I a, canh day 16n 1a 2a va chiéu cao la 3a.
Tinh do dai canh bén.

Tralol: ..o
Céau 21. Cho tr dién S.ABC cd6 cac canh SA,SB,SC d6i mdt vudng géc va SA=SB=SC =1.
Tinh c6-sin caa g6c gitra hai mat phang (SBC) va (ABC)?

Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD cd ABCD la hinh thang vudng tai A, AB=BC =a; AD =2AB Vva hai
mat bén (SAB), (SAD) cuing vudng goc véi mit day va SA=av/2.
Tinh tang cua géc ¢ gitta (SBC) va (ABCD).

Tralol: ..o
Cau 23. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC-AB'C’ ¢6 canh day bang a va canh bén bang 37a . Tinh
goc gitra hai mit phiang (ABC) va (ABC)?
Tralol: ..o
Cau 24. Cho hinh 1ap phwong ABCD-ABC'D’ ¢6 canh bing a. Tinh s6 do cua géc giira (BAC) va
(DAC).
Traloi: ..o
LOI GIAI
Cau 1. Cho hinh Iap phwong ABCD-AB'C'D". Tinh géc giira hai mat phing (AB'C') va (AC'D').
Tra loi: 60°
Loi giai
Vi ABCD-ABC'D’ I hinh Iap phuong nén BC L (ABB'A’)= BC L AB'. (1)
Mat khac AB L AB' (hai duong chéo trong hinh vuéng). (2)

Tir (1) va (2) suy ra AB' L(BCD'A').

Ma AB’ c(ADC’B’) nén (ADC'B')L(BCD'A’).
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Nhan xét: (AB’c’)E(ADc’B’),(Ac’D’)E(ABc’D’).

Taco: CD' LCD , o (3
a0 CD'LAD( doADL(CDD'C')):CD L(ADCB).()
B'C L BC'

Tuong t: {B’c 1 AB( do AB L (BCC'B')

):> B'C J_(ABC'D').(4)

Tu (3) va (4) suy ra ((AB’c’),(Ac’D’)) =(co',cB).

Gia st canh hinh lap phuong bang a.

Tacod CB'=CD =B'D =a+2 (dudng chéo trong hinh vuéng).

Suy ra tam gi4c CB'D' déu.

Do vay ((AB’C),(ACD’)) =(CD',CB')=BCD =60".

Cau 2. Mot khdi gd c6 dang hinh hop chir nhat ABCD-AB'C'D'. Biét ring AB =10cm, BC =15¢m va

géc hai mit phang (BCD'A'),(ABCD) bang 30",

Tinh tong dién tich tat ca cac mat caa khéi gd do.

Al D’
B! S c
S A D
LD
B 15 cm C
Tra loi: 588,68cm?.
Loi giai
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BC =(BCD'A’) "\ (ABCD)
Taco: sBC L AB
BC L A’B(do BC J_(ABB'A'))

= ((BCD'A'), (ABCD)) = (AB, AB) = ABA =30

Tam giac A'AB vuong tai A cé: tan ABA :%: AA :%cm.

Tong dién tich cua sau mat khéi gd 1a:

10;/5 . 15'10;/5

2(10-15+10- jz588, 68cm?.

Cau 3. Cho hinhchép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat AB =a, AD =a+/3. Canh bén SA
vudng goc véi day va SA=a. Hay tinh:
a) Goc giira hai mit phang (SCD) va (ABCD).

b) Géc gitra hai mat phang (SBC) va (SAD).

Tra Ioi: a) ((SCD),(ABCD))=30": b) ((SBC), (SAD)) = 45'.
Loi gidi

CD 1 AD

a) Ta co:
CD L SA(do SA L (ABCD))
= CD L (SAD)=CD L SD.

(SCD) ~(ABCD) =CD
Khi dé: { AD L CD,SD L CD
AD c (ABCD), SD c (SCD)

— ((SCD), (ABCD)) = (SD, AD) = SDA

Tam giac SAD vuodng tai A co:
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SA  a 3

tanSDA="—"—=—_ === SDA=30
AD aJ3 3

Viy ((SCD),(ABCD))=SDA=30".

S € (SAD) ~ (SBC)

, <AD//BC
b) Ta co:
AD < (SAD), BC — (SBC)

— (SAD) "~ (SBC) = Sx//AD//BC

, |SALAD
Ta co: = SA 1 SXx;
Sx//AD

Sx L SA
= Sx L (SAB) = Sx L SB.

Sx L AB(do Sx//AD, AD L AB)

(SBC) ~ (SAD) = Sx
Khi d6: {SB L Sx, SA L Sx — ((SBC), (SAD)) = (SB, SA) = ASB .
SB  (SBC), SA  (SAD)

Tam gidc SAB vudng can tai A nén ASB=45".
Vay ((SBC), (SAD)) = ASB =45,

Cau 4. Kim ty thap Kheops - Ai Cap c6 dang hinh chép déu, day 1a hinh vudng, mdi canh bén cua
Kim tu thap dai 214m, canh day cua né dai 230m.

a) Tim goc gitra mat bén va mat day cua kim ty thap (tinh theo do, két qua dugc 1am trong dén hang
phan chuc).

b) Cho biét thé tich caa khéi chop 1a V = %Sh , trong d6 S la dién tich mat day, h la chiéu cao caa hinh

chdp. Tinh thé tich caa khéi kim tu thap trén (tinh theo m®, két qua 1am tron dén hang tram).

Tra loi: a) ~50,42° b) ~ 2452600( m*).

Léi giai
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b 230 m C
a) Gia sir kim ty thap c6 dinh S va hinh vudéng ddy ABCD tdm O. Goi M 1a trung diém CD.
OM 1la duwong trung binh cua tam giac BCD nén ta co:
OM //BC

oM =%=115m

ma BC L.CD nén OM LCD. (1)

Vi S.ABCD Ia hinh chép tt giac déu c6 O 1a thm cua day nén SO 1 (ABCD) = SO LCD. (2)
Tu (1) va(2)suyra CD L (SOM)=CD L SM .

Mt khac CD = (SCD) ~(ABCD).

Vi vay ((SCD),(ABCD)) =(SM,0OM) = SMO.

Vi BD la duong chéo hinh vuéng ABCD nén BD =230v/2m = OB =115v/2m.

Suy ra SO =+/SB2 —OB? = 19346(m).

Tam gidc SMO vubng tai O c6:

SO 19346
115

tan SMO =
oM

= SMO ~ 50,42

S
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b) Chiéu cao cua kim tu thap: h=S0=+19346m.
Dién tich ddy kim ty thap: S =230°m?.
Thé tich cua khéi kim tu thap la:

V= % Sh= % .2302-4/19346 ~ 2452600( ms).

Cau 5. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B. Canh bén SA vudng goc véi mat
phang day. Xac dinh gdc giira mat phang (SBC) va mat phing (ABC) ?

Traloi: (SB, AB) =SBA

Léi gidi

Do AB la hinh chiéu caa SB trén (ABC) ma AB L BC = SB L BC (dinh li 3 dudng vudng goc)

(SBC) ~(ABC) = BC
Taco {SB c (SBC);SB L BC
AB — (ABC); AB L BC

G6c gitra mit phang (SBC) va mit phang (ABC) la (SB, AB) = SBA.

Céau 6. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng can tai B,SA 1 (ABC), AB=BC =a,SA= a3
. Tinh g6c giita hai mat phang (SBC) va (ABC) ?

Tra loi: 60°
Léi giai

29



Tacs: | SALBC(doSA L (ABC))
AB L BC(gt)

— BC L (SAB) = BC L SB
Xét 2 mat phang (SBC) va (ABC) ta co:
(SBC) ~ (ABC) = BC
SB L BC,SB  (SBC
<(SBC) _ (sBA). (ABC)) = (5B, AB) = SBA.
AB L BC, AB c (ABC)
SB~ AB ={B}

Xeét tam giac SAB vudng tai A, cO tan SBA= % =+/3= SBA=60".

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng va SA vudng goc véi mat phang
(ABCD) . Xac dinh g6c giira hai mit phang (SCD) va (ABCD) ?

Tra loi: SDA

Léi gii

(SCD) ~(ABCD) =CD

., |CD_LAD
Ta co: = CD L SD
CD L SA
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nén gdc gitra hai mat phing (SCD) va (ABCD) la géc gitta AD va SD la géc SDA.

Cau 8. Cho hinh chop ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang day 2a, duong cao bang a/2. Tinh
tan o cua goc gitra mat phang (SCD) va (ABCD).

Tra loi: tangp=+/2

Léi gidi

Goi O=ACNBD,M la trung diém CD.

(SCD) " (SCD) =CD
Taco: {OM LCD
SM 1L CD

= @=(0OM,SM) =SMO.

Trong tam giac vudng SMO ta cd: tan SMO = % _av2_ V2= tanp=+2.
a

Cau 9. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC),SA=1 va day ABC la tam giac déu véi d6 dai canh
bang 2 . Tinh g6c gitra mat phang (SBC) va mit phang (ABC).

Tré loi: 30°
Léi gidi
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Goi | 1a trung diém cia BC . Khi do, ta c6

BC L SA

— BC L (SIA)= BC LSl
BC L Al

Taco

(SBC) N (ABC) =BC

SI L BC

Al 1 BC = ((SBC),(ABC)) =(SI, Al) =SIA
SI = (SBC)

Al < (ABC)

tan SIA = % N Suy ra SIA=30" nén ((SBC),(ABC))=30".

N

Cau 10. Cho hinh lap phuong ABCD-ABC'D ¢6 O,0 lan luot la tdm cia cac hinh vubng ABCD va
ABC'D'. Xéc dinh géc gitra hai mt phang (ABD) va (ABCD) ?

Tra loi: AOA

Léi gidi




Tacé ABCD la hinh vudng nén AO L BD, dong thoi BD L AA=BD L(AAO)=BD L AO

(ABD)n(ABCD) = BD
Tacd: < AOLBD
AO 1 BD

=N ((A’BD);(ABCD)) =(A0; Ao) = AOA.
Cau 11. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC-AB'C’ ¢6 canh ddy bang a va canh bén bang 3;. Tinh

goc giira hai mat phang (AB'C) va (ABC) ?

Traloi: ¢=60"
Léi gidi

44{

Taco (ABC)m(A'BC) =BC.

Goi trung diém cua canh BC 1a M .

Tam gi4c ABC déu nén ta cd: AM L BC(l).

ABC-ABC' 1a lang tru déu nén AA L (ABC)= AA L BC (2).
Tir (1) va (2) tasuy ra BC L (AAM)=BC L AM .

Suy ra: goc ¢ giira hai mit phang (ABC) va (ABC) la géc giita hai duong thing AM va AM .

Vi tam gidc AAM vubng tai A nénsuyra ¢=AMA.
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AL

=+/3.Suyra ¢=60".
Y J3.Suyra ¢

Taco: tang =

SRt

Cau 12. Cho hinh chop S.ABCD c6 ABCD la hinh thang vudng tai A, AB=BC =a; AD =2AB va hai
mat bén (SAB), (SAD) cling vudng géc véi mit day va SA=a+/2.
Tinh tang cua géc ¢ gitra (SBC) va (ABCD).

Tra loi: V2

Léi giai

(SBC) va (ABCD).

(SBC) ~ (ABCD) = BC, SB L BC, AB 1 BC.
G6c can tim 12 SBA.

., " SA
Trong tam gidc vuong SBA: tan SBA = = V2.

Céau 13. Cho tr dién S.ABC c06 cac canh SA,SB,SC d6i mot vudng goc va SA=SB=SC =1. Tinh
cosin cua goc gitra hai mat phang (SBC) va (ABC).

] 1
Traloi: cosa=—
J3

Léi gidi
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Goi D la trung diém canh BC.

, [SALSB
Taco = SAL(SBC)=SALBC.
SA1SC

Ma SD L BC nén BC L (SAD).

= ((SBC),(ABC)) =SDA=a .

Khi d6 tam giac SAD vudng tai S co SD:i;
N
AD=£ va c03a=—D<:>c05a:i.
2 AD 3

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tam O, canh a. Puong thang SO

vudng goc voi mat phang day (ABCD) va SO = #. Tinh géc giita hai mat phang (SBC) va (ABCD).

Tré loi: 60
Léi gidi
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Do SO L (ABCD) nén SO L BC.

Goi M la trung diém BC, suy ra OM L BC.

, |BC LOM
Taco = BC L (SOM)=BC L SM
BC L SO

Do dé ((SBC),(ABCD)) =(SM,OM)

Xét tam giac vudng SOM , ¢4 tan SMO = % =J3=SMO=60".

Vay mit phang (SBC) hop véi mit day (ABCD) mot goc 60°.

Cau 15. Cho hinh lang tru drtng ABC-ABC’, ddy ABC la tam giac can AB=AC =a,
BAC =120',BB =4, la trung diém cua CC'. Tinh cosin cua géc gitra hai mat phang (ABC) va (AB'1).
3

Tra loi: cowzs’\i: —
S 10

AB'I

Loi gidi
Ta thay tam giac ABC la hinh chiéu vudng goc caa tam giac AB'I 1én mit phang (ABC). Goi ¢ la goc
gitra hai mét phang (ABC) va (AB'). Theo cdng thuc hinh chicu ta c: cosg = ;;’*—BC

AB'l

1 a?\/3
L

Taco: Sypc = AB-AC-sin120’ =

Al =+JAC?+CI? :¥AB': AB’+BB? =a+/2, IB =/BCZ+IC”? =$.
a?/10

Suy ra: Tam giac AB'I vudngtai A nén s, =%-AB’~AI ==
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Vay COS(p:SAiz %

AB'I
Cau 16. Cho hinh I3p phwong ABCD-ABC'D’ c6 canh bang a. Tinh s do cua géc gitra (BAC) va
(DAC).

Tra Ioi: ((BAC),(DAC))=60

Léi gidi

+Ké BH L AC,(H e AC)(@).

+ Mat khac, ta c6: BD L AC (gt), AA L (ABCD) = AA' L BD = BD L(ACA')=BD L AC (2).
Tu (1) va (2) suy ra: AC 1L (BDH)= AC LDH.

Do do, ((BA’C),(DA’C)):(HB, HD) = BHD.

+ Xét tam giac vuéng BCA' co:

1 1 1 3

= + _ =
BH® BC® BA® 2a’

~eH-a [2=oH=a
3 3

2 2 )
+ Ta co: cosBHD :Mz—lz BHD =120 .
2BH 2

Vay (( BAC), ( DA’C)) ~60°.

Cau 17. Cho hinh chép tam giac déu S. ABC ¢6 day tam O canh @, canh bén 2a.
Tinh goc tao boi mat bén va mat day.
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Tra loi: 81,4

Léi giai

Ta chon mat bén dai dién 1a (SBC). Goi | 1a trung diém BC.

(SBC)n(ABC)=BC
Taco: { Trong(ABC),0l L BC
Trong(SBC),SI L BC

= ((SBC),(ABC))=(OlI,SI)=SIO

2
Ta c6: Ol :%-m _La3 a3 op o, :%; SO =+/SB? —OB? =\/(2a)2(ﬁJ V38,

3 2 6 3 3
J33
, g NN so 3 @ :
Xét tam giac SOI vuéng tai O: tanSIO="—= =211 =501 ~81,4".
Ol a3
6

Cau 18. Cho lang tru ding ABC-AB'C' c6 d4y la tam gidc vudng can tai B v6i AB=a, AB=a+/7 .
Tinh géc giira hai mat phang (AB'C),(ABC).

Tra loi: 73,9
Léi gidi

Goi | 1a trung diém AC .
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(AB'C)n(ABC) = AC
Taco: { Trong (ABC),BI L AC = ((AB’C),(ABC)):(B’l ,BI)=B'IB
Trong (AB'C),B1 L AC

Xét AB'BI vubng tai B: tanB'IB=— BB _ V6a =2/3=BIB~7309.
BI a\/_
2

Cau 19. Cho hinh chép S.ABC c6 day tam giac déu canh 2a, hai matt phang (SAB) va (SAC) cling
vudng goc voi mat phang day, SA=3a.
Tinh g6c gitra hai mat phang (SBC) va (SAB).

Tra loi: 64,3

Léi giai

, [CELAB
Ta co: = CE L (SAB)=CE L SB.
CE L SA

Ké EF L SB= SB L CF = ((SBC),(SAB)) = (CF,EF) =CFE

Taco: CE = 2a2\/§ =/3a
EF :—AH_
AB2 \/ (3a) (2a)
Xét ACEF vubng tai E: tanCFE = CE_ ﬁ = @ = CFE ~64,3".
EF 3/13 , 3
13
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Cau 20. Cho hinh chép cut tir giac déu ¢ canh day nho I a, canh day 16n 1a 2a va chiéu cao la 3a.
Tinh do dai canh bén.

/38

Traloi: —a
2

Léi gidi

Ké C'H LOC

Taco: HC=0OC -OH =

2042 a2 _ a2
2

2 2

2

= C'C=+CH?+HC? —\/(3a)2 +[¥] s,

/38

Vay d6 dai canh bén cua hinh chop cut da cho 1a Ta.

Cau 21. Chotrdién S.ABC c6 cac canh SA,SB,SC d6i mot vubng géc va SA=SB=SC =1.
Tinh c6-sin cua goc giira hai mat phang (SBC) va (ABC)?

Tra loi: cosa =

N

Léi gidi

Goi D la trung diém canh BC.
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SA 1 SB \ )
aco {s <o = SAL(SBC)= SALBC. Ma SD L BC nén BC L (SAD).

= ((SBC), (ABC)) = SDA = . Khi d6 tam giac SAD vubng tai S

1, B
NZRAN1

Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh thang vudng tai A, AB=BC =a; AD =2AB Vva hai

, R SD 1
cO SD = Va COSa=—— <& C0Say =— .
AD NE)

mit bén (SAB), (SAD) cling vudng goc voi mit day va SA=a+/2.
Tinh tang cua goc ¢ gitra (SBC) va (ABCD).

Traloi: V2

Léi gidi

(SBC) ~(ABCD) = BC, SB L BC, AB L BC.
G6c can tim 1a SBA

Trong tam giac vudng SBA: tan SBA = % =2.
Cau 23. Cho hinh lang try tam giac déu ABC-AB'C’ ¢6 canh day bang a va canh bén bang S?a . Tinh
goc gitra hai mit phang (ABC) va (ABC)?

Tra loi: =60
Léi gidi
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Tacd (ABC)(ABC)=BC.

Goi trung diém caa canh BC 1a M .

Tam giac ABC déu néntaco: AM L BC (1).

ABC-ABC' 1a lang tru déu nén AA L (ABC)= AA L BC (2).

Tir (1) va (2) tasuy ra BC L (AAM)=BC L AM .

Suy ra: géc ¢ gitra hai mit phiang (ABC) va (ABC) la goc gitta hai duong thing AM va AM . Vi tam

giac A'AM vuong tai A nénsuyra o=AMA.

3a
, M
Tachd: tanp=——=—2_ = /3.
4 AM a3
2
Suy ra ¢=60".

Cau 24. Cho hinh lap phuong ABCD-ABC'D

(DAC).

Tra loi: ((BA’C),(DA’C) - 60’

)

c6 canh bang a. Tinh s6 do cua géc giira (BAC) va

Léi gii

%

——

/

).‘f_"'“"“

At
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+Ké BH L AC,(H e AC)(1)

+ Mat khac, ta c6: BD L AC (gt),

AA 1 (ABCD)= AA L BD

= BD L (ACA )= BD L AC(2)

Tur (1) va (2) suy ra: AC L (BDH)= AC L DH.
Do do, ((BA’C),(DA’C)):(HB, HD).

+ Xét tam giac vuébng BCA' co:

12: 12+ 1,2: 32:BH:a-\/§:>DH:a- E
BH BC BA 2a 3 3
2 2
+ Ta co: cos BHD :M:_E: BHD =120".

2BH 2

Vay ((BA’C) ( DA’C)) ~60°.

©. Cau héi trac nghiém

Cau 1: Goi « la goc gilra hai mt phang (P),(Q). Ménh d& nao dung khi néi vé s8 do clia géc o .

A. 0°. B. 0°<a<90°.

C. 90° < ¢ <180°. D. 0° < <180°.
Lo giai.

Chon B.

Cau 2: Khang dinh nao sau day dung?
A. Hinh lang try ding c6 day 1a mot da giac déu 1a hinh lang try déu.
B. Hinh lang try dimg 14 hinh ling try déu.
C. Hinh lang tru c6 day 1a mot da gidc déu 1a hinh lang try déu.
D. Hinh lang try tt giac déu 1a hinh lap phuong.
Loi giai

Chon A

Hinh ling tru déu 1a mot hinh lang tru dimg va c6 day 1a mot da giac déu.
Cau 3: Goi « la goc gilra hai mdt phang (P),(Q). Ménh d& nao dung khi néi vé s8 do clia géc o .
A. 0°. B. 0°<a<90°.
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C. 90° < <180°. D. 0°<a <180°.
Lai giai.

Chon B.

Cau 4: Khang dinh nao sau day dung?

A. Hinh ling tru dimg c6 day 1a mot da giac déu 1a hinh ling tru déu.

B. Hinh ling tru dtng 14 hinh ling tru déu.

C. Hinh ling tru c6 day 1a mot da giac déu 1a hinh ling tru déu.

D. Hinh lang try t giac déu 1a hinh 1ap phuong.
Loi giai

Chon A.

cau 5: Cho hinh chép S.ABCD c6 déy ABCD la hinh chit nhat va SA vudng géc véi (ABCD) . Khi d6, mét

phang (SCD) vudng gdc véi mit phang

A. (SBC). B. (SAC).

C. (SAD). D. (ABCD).
Loi giai

Chon B.

Taco {CD 58 . CD 1 (SAD)= (SCD) L (SAD).

aco
CD 1L AD

Céu 6: Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng gdc vai day. (tham
khao hinh vé dudi)

B
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Khi d6 s6 do goc giita hai mat phang (SAB) va (ABC) la

A.45 . B.90°. C.30°. D.60°
Loi giai.
Chon B.

Do SA L (ABC) ma SAc(SAB) = (SAB) L (ABC)

Vay s6 do géc giira hai mat phang (SAB) va (ABC) Ia 90°. Chon dap 4n B

Cau 7: Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng gdc vai day. (tham
khao hinh vé dudi)

>
g mdl
|

(@]

B
Khi d6 s6 do goc gitta hai mat phing (SAB) va (ABC) la

A.45 . B.90°. C.30°. D.60°
Lo giai.
Chon B.

Do SA L (ABC) ma SAc (SAB) = (SAB) L (ABC)

Vay s6 do géc gitra hai mat phang (SAB) va (ABC) 1a 90°. Chon d4p an B

cau 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 déy ABCD la hinh chit nhat va SA vudng géc véi (ABCD) . Khi d6, mét
phang (SCD) vudng géc véi mat phang

A. (SBC). B. (SAC).

C. (SAD). D. (ABCD).
Lai giai

Chon C.
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Taco {CD =58 CD 1 (SAD)= (SCD) L (SAD).

aco
CD L AD

Cau 9: Xét hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A, canh bén SA vuéng gbc véi ddy. Goi M a
trung diém ctia BC. Chon khang dinh sai.

A. (SAM) L(SBC) B. (SAB) L (ABC)

C. (SAC) L(ABC) D. (SAB) L (SAC)
Loi giai

Chon A.

, (SAB) L (ABC)
Taco SAL(ABC):}{(SAC)L(ABC)'

— (SAB) L (SAC).

AB L AC
AB L SA

Vay (SAM) L (SBC) la khang dinh sai.

Cau 10: Cho hinh chép déu S.ABCD. Goi | 1a trung diém cua AB,G 1a trong tAm cua tam gidc SCD .
A. (SAC) vudng gobc vai (SAD).
B. (SAB) vudng géc véi (SIG).
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C. (SIG) vudng géc véi (SBC).
D. (SAD) vuong géc véi (SBD).

Léi giai

Chon B.

Goi J la trung diém cia CD. Tacé (SIG)=(SI).
{AB L1

AB L SO = AB L (SIJ ) = (SAB) 1 (SIJ ) = (SAB) 1 (SIG).

Cau 11: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vuéng géc véi déy. (tham
khao hinh vé dudi)

>
g A
¢}

B
Khi d6 sb do goc giita hai mat phang (SAB) va (ABC) la

A.45 . B.90°. C.30°. D. 60"
Loi giai.
Chon B.

Do SA L (ABC) ma SAc(SAB)=>(SAB)_L(ABC)

Vay sb do géc giita hai mat phang (SAB) va (ABC) la 90°. Chon dép 4n B
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Cau 12: Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD) va day ABCD Ia hinh vuéng. Ménh d& nao dudi day ding?

A. (SAC) L(SBD). B. (SAD) L (SBC).

C. AC L (SAB). D. BD L (SAD).
Loi giai

Chon A.

Vi ABCD la hinh vudng nén BD L AC (1).
Vi SA 1 (ABCD) nén BD 1 SA (2).
Tu (1) va (2) tacé BD L(SAC)=(SBD)_L(SAC).

Céu 13: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoitdm O, SO L (ABCD). Goi M Ia trung diém cla
SA. Mat phang (MBD) vuéng géc véi mit phang nao dudi day?

A.(SBC). B.(SAC).
C.(SBD). D.(ABCD).
Léi giai.

Chon B.

Ap dung Pinh 1i 1, trang 67 SGK CTST: Diéu kién can va du dé hai mat phiang vuéng goc la mat phang nay
chira mot duong thang vudng goc véi mat phang kia.
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, {BD 1 AC
Taco:

BD L SO (SO L (ABCD))
— BD L (SAC) ma BD c (MBD) nén (MBD) L (SAC).

Cau 14: Ménh dé nao sau day la ddng?

A. Hai mit phang vuéng goc véi nhau thi moi duong thang nam trong mat phang nay sé vudng goc véi mit phang
Kia.

B. Hai mat phang phan biét ciing vuéng gdc véi mot mat phang thi vudng goc véi nhau.

C. Hai mat phang phan biét cing vudng géc vai mot mit phang thi song song véi nhau.

D. Hai mit phang vudng géc voi nhau thi moi duong thang nam trong mét phang nay va vudng goc véi giao tuyén
cua hai mat phang sé vudng goc vaéi mét phang kia.
Loi gidi

Chon D.

- Ménh dé A sai vi ¢6 thé xay ra truong hop hai mét phang vuong géc véi nhau nhung dudng thang thuoc mat
phang nay song song va&i mat phang kia.

- Ménh @ B sai vi xay ra truong hop hai mit phing song song.
- Ménh dé C sai vi xay ra truong hop hai mat phiang vuéng goc.
Cau 15: Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA L (ABC), ddy ABC la tam gidc vudng tai A, M la trung diém BC . Khi

d6 mat phang (ABC) khéng vudng géc voi mit phang nao?

A. (SAB). B. (SAM).

C. (SAC). D. (SBC).
Loi giai

Chon D
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 Adenmnt

Tacé SA_L(ABC) (theo gt).

Ma SAc (SAB)=>(SAB) L (ABC) do dé loai A
Ma SAc (SAC)=>(SAC) L (ABC) do d6 loai C
Ma SAc(SAM )= (SAM ) L (ABC) do dé loai B.

Cau 16: Cho hinh lang tru luc gidc déu ABCDEF.AB'C'D'EF' ¢4 canh nén bang h va canh day bang 2. Tinh
AC theo @ va N,

A. AC=+h*+3a%. B. AC=+h*+a?%.
C. AC=+/h*+4a?%. D. AC =+/h*+2a?%.
Loi gidi.
Chon A.

. ]
B c

Vi ABCDEF.A'B'C'D'E'F’ 14 hinh ling tru luc giac déu nén ta co:

+ ABCDEF 4 luc giac déu = AAOB, AOBC la cac tam giac déu canh a = AC = 2.""—23 =a+/3

+ AA' L (ABCDEF) = AA' L AC = A'C =+AA? + AC2 =+/h* +3a> .
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Cau 17: Cho tr dién ABCD c6 AB vudng goc voi mat phing (BCD), tam gidc BCD vuéng tai C . Khang dinh
nao sau déy ddng vé goc giita hai mat phang (ACD) va (BCD)?

A.goc ACB. B. goc ADB.

C. goc CAB. D. goc CBD.
Loi giai.

Chon A.

Vi tam giac BCD vuéng tai C nén BC 1L CD.

(CDLBC _
| nén CD L (ABC). Do do, CD L AC.
CD 1 AB

Taco

(ACD)n(BCD)=CD ° 0
AC 1 CD,AC c(ACD)
BC 1 CD,BC = (BCD) - ©

(
= ((AcD),(BCD)) = (AC,CB) = ACB

Cau 18: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng tam O. Biét SO L (ABCD), SO = a3 va
dudng tron ngoai ti€p ABCD c6 bén kinh bang a. Goi a la goc hop bdi mat bén (SCD) vai day.
Khi d6, tana bang

A. ﬁ B. ﬁ
2 2
C. ﬁ D. /6
6
Loi giai.
Chon D.

Goi M 1a trung diém cua CD.

= CD L SM =((SCD),(ABCD))=SMO=a.

Ta co:
R=OA=a=AC=2a=AB=AD=a+2.
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av2

SO
oM =22 L tana="2_8.
2 “= oM V6

Cau 19: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh thoi canh a va cé SA=SB = SC =a. Gdc giita hai mat
phéng (SBD) va (ABCD) bang

A. 30°. B. 90°.
C. 60°. D. 450,
Léi gidi.

Chon B.

Goi H 1a chan dudng vudng goc cua S xudng mat phang day (ABCD), suy ra SH L (ABCD).

Vi SA =SB =SC =a nén céc hinh chiéu HA=HB = HC . Do d6, H 1a tam dudng tron ngoai tiép (ABC).
Ma tam gidc ABC cantai B (vi BA=BC =a) néntdm H phai nam trén BD, tacdé SH — (SBD).

_ SH 1L (ABCD)

Vay ¢ = (SBD) L (ABCD) nén géc ((SBD),(ABCD))=90°.
ay SH < (SBD) } : (( ) ))

C&u 20: Cho hinh ch6p S.ABCD c6 SA L (ABCD) va day ABCD I3 hinh vuéng. Goi M, N [an lvot la trung
diém cta SB,SD. Mit phang (P) chira MN va vuéng géc véi mat phang (ABCD) . (P) cit AC tai

. KC .
K. Ty s6 — ban
y KA g

A. 3. B. 2. C. 4 D.

N | w

Léi giai
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Chon A.

Goi P,Q lan luot 1a trung diém cua AD, AB. Ta c6

MQ// SA,SA L (ABCD) = MQ L (ABCD) = (MNPQ) L (ABCD).
Vay (P)=(MNPQ).

Goi K=PQNAC =K =(P)nAC.

Theo tinh chat duong trung binh ta c6 KA = KA _1_KC_

—=—=>—=3.
AC 2A0 4 KA

Cau 21: Xét hinh chop S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, canh bén SA vudng gbc véi day. Goi M
la trung diém ctia BC. Chon khang dinh sai.

A. (SAM)_L(SBC) B. (SAB) L (ABC)

C. (SAC) L(ABC) D. (SAB) L (SAC)
Loi giai

Chon A.
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, (SAB) L (ABC)
Taco SAL(ABC):{(SAC)L(ABC)'

{AB LAC (SAB) L (SAC).

AB L SA
Vay (SAM ) L (SBC) la khang dinh sai.

C&u 22: Cho hinh ch6p S.ABCD c6 SA L (ABCD) va day ABCD I3 hinh vuéng. Goi M, N [an lvot la trung
diém cta SB,SD. Mit phang (P) chira MN va vuéng géc véi mat phing (ABCD) . (P) cét AC tai

. KC .
K. Ty s6 — ban
Y KA 8

A. 3. B. 2. C.4 D.

N | w

Léi giai

Chon A.

Goi P,Q lan luot 1a trung diém cua AD, AB. Ta c6
MQ// SA,SA L (ABCD) = MQ L (ABCD) = (MNPQ) L (ABCD).
Vay (P)=(MNPQ).
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Goi K=PQNAC =K :(P)mAC.

Theo tinh chat duwong trung binh ta c6 KA_KA 1 = KC_ 3.
AC 2A0 4 KA
Cau 23: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh thoi canh a va cé SA=SB = SC =a. Gdc giita hai mat
phang (SBD) va (ABCD) béng

A. 30°. B. 90°.
C. 60°. D. 45°.
Loi giai.

A
()

\
\

v
\

\
1
.-

|
|
|
|
I 1
I
i

/

F

g -
e =

Chon B.

Goi H 1a chan dudng vudng géc cua S xudng mat phang day (ABCD), suy ra SH L (ABCD).

Vi SA =SB =SC =a nén céc hinh chiéu HA=HB = HC . Do d6, H 1a tam dudng tron ngoai tiép (ABC).
Ma tam gidc ABC cantai B (vi BA=BC =a)néntam H phai nim trén BD, tacé SH c (SBD).

., SH 1 (ABCD) A
Vay ¢ SBD) L (ABCD) nén goc —90°.
yed — (sBD) }:>( )L ( ) néng ((SBD),(ABCD)) 20

Cau 24: Cho tr dién ABCD c6 AB vudng géc véi mat phang (BCD), tam gidc BCD vudng tai C . Khang dinh
nao sau day dung vé géc gitta hai mat phang (ACD) va (BCD)?

A.géc ACB. B. géc ADB.

C. goc CAB. D. géc CBD.
Loi giai.

Chon A.

Vi tam giac BCD vudng tai C nén BC L. CD.
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_[CDLBC , A
Vi nen CD L (ABC). Do do, CD 1. AC.
CD 1L AB

Taco
(ACD)m(BCD)=CD
AC 1L CD,AC c(ACD) - -
BC L CD,BC c(BCD)

)

= ((AcD),(BCD)) = (AC,CB) = ACB

Cau 25: Cho hinh chép S.ABCD cé SA L (ABCD) va day ABCD Ia hinh vudng. Goi M, N [an lwot I3 trung
diém ctia SB, SD. M3t phéng (P) chira MN va vudng géc véi mat phang (ABCD) . (P) cdt AC tai

. .~ KC
K. Ty s6 —— ban
y KA g

A. 3. B. 2. C. 4 D.

N W

Léi giai

Chon A.
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Goi P,Q lan luot 1a trung diém cua AD, AB. Ta c6

MQ// SA,SA L (ABCD)=> MQ L (ABCD)=> (MNPQ) L (ABCD).
Vay (P)=(MNPQ).

Goi K =PQAC = K =(P)nAC.

KA KA 1 KC

Theo tinh chat duong trung binhtacé — = —— == — ~~ =3,
AC 2A0 4 KA

C3au 26: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh &, canh bén SA vudng gdc vdi day. (tham
khao hinh vé dudi)

Khi d6 s do goc gitta hai mat phang (SAB) va (SAC) la
A.60°. B.45°, C.90", D.30°
Loi giai.
Chon A

(SAB)(SAC)=SA

Trong mit phang (SAB) cO AB L SA

Trong mit phang (SAC) ¢ AC L SA

Khi d6 goc giita hai mat phang (SAB) va (SAC) la BAC .

Do tam gidc ABC déunén BAC =60°. Vay sb do goc giita hai mat phing (SAB) va (SAC) la 60°. Chon dap
an A.

Cau 27: Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC |a tam gidc déu canh &, canh bén SA vudng goc vdi day. (tham
khao hinh vé dudi)
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>

g nd
I
O

B
Khi d6 s6 do goc gitra hai mat phang (SAB) va (SAC) la

A.60°. B.45°. C.90°. D.30°
Loi gii,
Chon A
(SAB)(SAC) = SA
Trong mt phang (SAB) cO AB L SA
Trong mit phang (SAC) ¢ AC 1 SA
Khi d6 goc giita hai mat phang (SAB) va (SAC) la BAC.
Do tam gidc ABC déunén BAC =60". Vay sb do goc giita hai mat phing (SAB) va (SAC) Ia 60°. Chon dép

an A.

Cau 28: Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D' canh & (tham khao hinh vé dudi)

D’

A"
|
|
|

B' fad

AW —————e D

B &

Khi d6 sé do goc gitra hai mat phang (ADC'B') va (ABCD) la
A.60°. B.45’. .90, D.30°
Loi giai.
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Chon B.

(ADC'B')n(ABCD)= AD

Trong mét phang (ADC'B") ¢6 AB L AD

Trong mét phang (ABCD) c6 AB' L AD (do AD 1 (AA'B'B))

Khi d6 goc giita hai mat phang (ADC'B") va (ABCD)la BAB'.

Do tam gidc ABB' vudng can tai B nén BAB'=45". Viy sb do goc giira hai mat phang (ADC'B")
va (ABCD) la 45°. Chon dép 4n B.

Cau 29: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh @, géc ABC =60°, canh bén SA vudng géc

vGi ddy, SA:% . (tham khao hinh v& dudi)

Khi d6 s do goc giita hai mat phang (SBD) va (ABCD) la

A.60°. B.45°, C.90°, D.30°.
Loi giai.

Chon B.
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(SBD)(ABCD)=BD

Trong mit phang (ABCD) c¢6 AO L BD (do tx gidc ABCD I3 hinh thoi)

Trong mét phang (SBD) ¢6 so 1 BD (do BD L AC,BD L SO nén BD 1 (SAC))

Khi d6 goc gitra hai mat phang (SBD) va (ABCD)la SOA.

Do tam gi4c ABC can tai B c6 goc ABC =60° nén tam gidc ABC déu = AC =a = AO = %. Lai
cO SA= % — ASAO vudng can tai A = SOA =45’

Vay s6 do goc gitra hai mat phing (SBD) va (ABCD) la 45° . Chon dép 4n B.

Cau 30: Cho hinh chép S.ABC c6 ABC va SAB la cac tam gidc déu canh @, mat bén (SAB) vudng gdc vai day

. (tham khao hinh vé dudi)

B

sb do goc giita hai mat phang (SBC) va (ABC) la a . Khi do

A.tana:l. B. tana:l.
2 3
Ctana=2. D. tana =3.
Loi giai.
Chon C

Goi H la trung diém cua AB. Do tam giac SAB déu nén sH L AB, ma (SAB) va (ABC) vudng goc
véi nhau theo giao tuyén AB. Suy ra SH 1 (ABC)
Goi M la trung diém cua BC. Do tam gidc ABC déu nén AM L BC

Goi 1 1a trung diém cua BM . Tacd HI 1a duong trung binh cua tam gidc ABM nén
HI //AM = HI L BC
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(SBC)n(ABC)=BC

Trong mét phang (ABC) c6 HI L BC

Trong mit phang (sBC) c6 si L BC (do BC LHI,BC LSH nén BC L(SHI))
Khi d6 goc giira hai mat phang (SBC) va (ABC)la SIH.Taco SIH =«

Xeét tam giac SHI vubng tai H:

a3

c6 SH = N (do SH 1a duong trung tuyén trong tam giac déu SAB canh a ),

co HI :%AM =¥ (do AM la dudng trung tuyén trong tam giac déu ABC canh a )
a\/3

nén tana:?_l_kll= 2 =2. Chon dap an C.

Q
2

Cau 31: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C"' c6 ddy ABC 13 tam gidc déucanh a, A'/A=A'B=A'C = a\/g (tham

khao hinh vé dudi)
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Khi d6 s6 do goc giita hai mat phang (ABB'A') va (ABC) la

A.75°. B.30°.
C.45°, D.60°.

Loi giai.
Chon D.

Goi H lahinh chiéu ciia A’ trén mit phang ( ABC)
Do A'A=A'B=A'C nén HA=HB=HC. Suy ra H latrong tdm cia tam gidc déu ABC
Goi M la trung diém cua AB ,do tam giac ABC déu nén MC L. AB hay MH L AB,

c

(ABB'A")~(ABC)= AB

Trong mit phang (ABC) c6 HM L AB

Trong mit phang (ABB'A’) c6 A'M L AB (do AB L MH,AB L A'H nén AB_L(A'MH))
Khi d6 goc giita hai mat phing (ABB'A') va (ABC)la A'MH . Taco A'MH =«

Xét tam gidc A'MH vudng tai H:

C6é MH —%MC —% ¥= ag_ (do MC = a\/_ 1a dudng trung tuyén trong tam giac déu canh a)
c6 AM=JAAT_AMZ = [12 2 _ 3
4 3
av/3
cosa=MH__ 6 _1_ . g0
MA'" a 2
V3

Vay sb do géc gitra hai mat phang( ABB' A') va (ABC) l1a 60°. Chon D.
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Cau 32: Cho hinh I1ap phuong ABCD.AB'C'D’. Mt phang (A'BD) khéng vudng goc véi mat phang nao dudi

day?
A. (ABD'). B. (ABD).
C. (ACC'A). D. (ABC).
Loi giai
Chon D.
BJ:‘. C
AN : : s
RN
B’r A — =y
arkle" 4

Goi | =AB'nAB, J=AD'nAD.
+) Xét Chon D:
Tam giac A'BD déu c6 BJ 1a duong trung tuyén nén BJ L AD.
BA L (AAD'D)=BA L AD.
A'D L BJ
=AB_L (ABD') nén A dung.
A'D 1L BA
+) Xét Chon D:
Tam gidc A'BD déu cé DI 1a duwong trung tuyén nén DI L A'B.
DA L (AAB'B)= DA L AB.
A'B L DI

— A'B L (AB'D) nén B ding.
A'B L AD
+) Xét Chon D:

, BDLAC

Taco
BD L AA’

}: BD L (ACC'A')= (A'BD) L (ACC'A’) nén C ding.

+) Xét Chon D:
Taco AB=A'C'=C'B=BD=A'D=C'D = A'BC'D lati dién déu.
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Suy ra hai mat phing (A'BD) va (A'BC’) khong vudng goc véi nhau.

Cau 33: Cho tam gidc déu ABC canh a, | la trung diém cba BC, D la diém d&i xirng v&i A qua | . V& doan
thang SD c6 d6 dai bang % va vubng géc véi mit phang (ABC). Tinh géc ¢ gitta hai mét phang

(SAB) va (SAC).

A p=45". B.p=90°".

C.p=60°. D.p=30°.
Loi giai.

Chon B.

Tacd: (SAB)N(SAC)=SA (1)
Trong mp (SAB) dung BH L. SA tai H (2),suyra CH L SA tai H (3)

Tatinh BHC:

2
+Taco: SD L (ABC)=> SD L DA=> SA=+/SD?+ DA? = \/(#j +(aJ§)2 = #a

+Tu (2)va(3)tasuyra SAL(HBC)= SA L HI.

+ Xét hai tam giac SDA va IHA c6 SDA=IHA=90° va A chung nén ASDA - AIHA (g —g)

a6 a3
IH 1A SA 3ﬁa 2
2

+ Mit khéc: tam gidc BHC cantai H vi c6 BH =CH , suy ra HI vira |a trung tuyén vira a duong
cao hay HI L BC.
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+ViIB=IH=

N |

nén tam gidc HIB vudng can tai | = IHB =45° = BHC =2IHB =90° (4)

Tur (1), (2), (3) va (4) ta suy ra goc gitra hai mp (SAB) va (SAC) la ¢ =BHC =90°.

Cau 34: Mot céi buc dé twgng cé dang hinh chép cut luc gidc déu cé canh ddy 1&n bang 1 m, canh ddy nho bang
0,6 m, chiéu cao 2 m. Ngudi ta can son cdc mat bén va mat trén (ddy nhd) cla céi buc. Téng dién tich
can son gan bang véi két qua ndo sau day?

A.8,65m?>. B.9,72m’.

C.10,66m?. D.7,08m?.
Lo gidi.

Chon C.

Gia st cai buc la hinh chop cut ABCDEF.AB'C'D'E'F' ¢c6 BE=2CD=2m, BE'=2C'D'=12m,
00 '=2m.

BE-BE' 2-12

Dung B'G//0Q', suy ra BG = 5

=0,4m.

Tam giac B'GB vuong tai G = BB’ =+/B'G2 + BG? :\/22 +0,4° ~2,04m.

BC-BC' 1-0,6

Ké B'H la duong cao cua mat bén BB'C'C, tacd: BH = 5 5

0,2m

— B'H =BB? —BH? =/2,04°~0,2? ~2,03m.

Dién tich mat bén BB'C'CIa S, :%(BC+ B'C").B'H :%(1+0,6).2,03z1, 62m°.

NG

Dién tich mat trén (day nho) la S, = 0,6? 7.6 ~0,94m”°.

Tong dién tich can son 1a S =6S,+S, ~6.1,62+0,94=10,66m>.

Cau 35: Cho tam gidc ABC vudng can tai B va AB =a. Trén dwong thang qua A vudng goc vdi (ABC) |3y
diém S sao cho SA=a. Tinh s6 do gdc gilta hai mit phéng (SBC) va (ABC).
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A. 30°. B. 45°.
C. 60°. D. 90°.

Lai giai.
Chon B.

C

Vi tam giac ABC vuong tai B nén BC L AB.

BC L AB
BC L SA

N

Vi nén BC L (SAB). Do d6, BC L SB.

Taco
(SBC)m(ABC)= BC
AB L BC, AB c(ABC)
SB 1 BC,SB (SBC)

= ((SBC),(ABC)) = (5B, AB) = SBA
. A : ) SA
Tam giac SAB vuong tai A c0 tan SBA:E:L suy ra SBA =45°.

Cau 36: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la ntra luc gidc déu ndi tiép trong dudng tron duwong kinh
AB=2a, SA=a+3 vavudng goc v&i day. Tinh tan géc gitta hai mat phdng SAD va SBC .

A 7. B.%. c.%. D. 7.
Loi giai.
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Chon A.

Goi | = ADNBC, khi d6 SI =(SAD)N(SBC).

, BD L AD

Taco
BD 1 SA

}:s BD L (SAD)=>BD LSI.

Dung DE LSl (EeSI).Suyra SI L(BDE)= SI L BE. Do
(SAD)(SBC) =Sl
DE —(SAD), DE L Sl { = (SAD),(SBC) = DE, BE = BED.
BE —(SBC), BE LSl

Do day ABCD la nira luc giac déu nén 1AB = IBA=60° suy ra AIBA déu canh 2a.

Taco SI =SAZ + Al2 = a7 . D& thdy ASAI - ADEI nén %:ﬂ ! suyra DE:%:a ;

sl J7

Do BD L (SAD)= BD L DE. Trong tam giac vuéng BDE, ta c6 tan BED = % =7.

Vay tan(SAD),(SBC)=+7.

Cau 37: Cho t& dién déu ABCD cd tat ca cac canh déu bang a. Tinh cosin goc gilta hai mit phang (ABC) va

(BCD).
A. COSazl. B. c03a:£.
6 3
C. COSazl. D. c03a=1.
4 2
Loi giai.
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Chon B.

Goi E la trung diém cua BC.
(ACB)(BCD)=BC

C6 { AE = (ABC), AE L BC = ((ABC),(BCD))= (AE, DE).
DE < (BCD),DE 1 BC

a3

Do ABCD latir dién déu canh a nén AE = ED:T .

Ap dung dinh ly cbsin cho tam gidc AED tacd: AD? = AE®+ED?-2AE.ED.cos AED =

2 r 2
cosAED:AE +ED -AD :1.
2AE.ED 3

Goi a la goc gitra hai mat phang (ABC) va (BCD). Suy ra cosa = cos AED =%.

Hinh lang try déu 1a mot hinh ling try dtmg va c6 day 1a mot da giac déu.

Céau 38: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vuéng gbc vdi day. (tham
khao hinh vé dudi)
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B
Khi d6 sb do goc giita hai mat phang (SAB) va (SAC) la

A.60°. B.45°. C.90°. D.30°
Loi giai.
Chon A

(SAB) (SAC) = SA

Trong mit phang (SAB) c6 AB L SA

Trong mit phang (SAC) c6 AC L SA

Khi d6 goc giira hai mat phang (SAB) va (SAC) la BAC.

Do tam giac ABC déunén BAC =60°. Vay sb do goc giita hai mt phang (SAB) va (SAC) la 60°.
Chon dap an A.

Cau 39: Cho ldng tru dirng ABC.A'B'C"' c6 ddy ABC Ia tam gidc vudng can tai A, AB =a. Biét thé tich cla
3

(héi lang tru ABC.A'B'C" bing 23> Géc gitta hai miit phing (A'BC) va (ABC) bing

A. 30°. B. 90°.
C. 60°. D. 45°.

Loi giai.
Chon A.
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N3

=—a’AA'= AA'=""a,.
2 6

a6 1

12
Dung Al L BC tasuyra BC L(A'Al).

(A'BC)(ABC)=BC
BC L(A'Al)
(A"AI)N(A'BC)=A'l
(A"AI)~(ABC) = Al

Taco = ((A'BC);(ABC))=(A'I;Al)=A"IA

V6
tanA'IA=M=6—=£: A'IA=30°.
Al J2 3
2

Cau 40: Cho hinh lap phwvong ABCD.A'B'C'D' canh a (tham khao hinh vé dudi)

D

Khi d6 s6 do géc gitta hai mat phang (ADC'B') va (ABCD) la

A.60°. B.45°. C.90°. D.30°
Lai giai.
Chon B.

(ADC'B")~(ABCD) = AD
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Trong mat phang (ADC'B') c6 AB L AD
Trong mat phang (ABCD) c6 AB' L AD (do AD L(AA'B'B) )
Khi d6 géc giira hai mat phang (ADC'B') va (ABCD)la BAB'.

Do tam giac ABB' vudng can tai B nén BAB'=45". Vay s6 do goc giita hai mat phang (ADC'B’)
va (ABCD) la 45°. Chon dap an B.

Cau 41: Cho t dién déu ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. Tinh cosin géc gilta hai mit phang (ABC) va

(BCD).
A. cosazl. B. cosa:l.
6 3
C. cosazl. D. cosazl.
4 2
Lo giai.
Chon B.
A
B D
E
C

Goi E la trung diém cua BC.
(ACB)(BCD) =BC

C6 { AE = (ABC), AE L BC :((ABC),(BCD)):(AE,DE).
DE < (BCD),DE L BC

a3

Do ABCD latir dién déu canh a nén AE =ED ==
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Ap dung dinh ly cdsin cho tam gi4dc AED ta cd:
2 2 2
COSAED:AE +ED"-AD” 1

2AE.ED

Goi a la gdc gitra hai mt phang (ABC) va (BCD). Suy ra cosa = cos AED =

AD? = AE* + ED* - 2AE.ED.cos AED =

Wk

C&u 42: Cho hinh chép S.ABCD cé ddy ABCD Ia hinh vuéng tam O. Biét SO L (ABCD), SO = a\/é va

dudng tron ngoai ti€p ABCD c6 bén kinh bang a. Goi « la goc hop béi mat bén (SCD) voi day

Khi d6, tana bang

A. ﬁ B. ﬁ
2 2
Chon D.

Goi M 1a trung diém cua CD.

) CD.LOM
Khi do
CD LSO

C. % D. V6

Léi gidi.

= CD L SM = ((SCD),(ABCD))=SMO=a.

Tacé: R=OA=a=AC=2a= AB=AD=a+?2.

av2

SO
oM =22 L tana="2_.
2 “= oM V6

Cau 43: Cho tam gidc ABC vudng cantai B va AB =a. Trén dudng thdng qua A vudng goc véi (ABC) lay

diém S sao cho SA=a. Tinh s6 do géc giita hai mit phang (SBC) va (ABC).

A. 30°. B. 45°.
C. 60°. D. 90°.

Loi giai.
Chon B.
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Vi tam giac ABC vuong tai B nén BC L AB.
{BC 1 AB

N

Vi nén BC L (SAB). Do d6, BC L SB.

BC L SA
Taco
(SBC)n(ABC)=BC
AB L BC, AB c (ABC)
SB L BC,SB < (SBC)

= ((SBC),(ABC)) = (5B, AB) = SBA
. A : ) SA
Tam giac SAB vuong tai A c0 tan SBA=E:1, suy ra SBA =45°.

Cau 44: Cho hinh hop dirng ABCD.A'B'C'D’ c6 déy |a hinh vudng canh bang a, canh bén AA'=2a.Goi « |a
goc giira (BA’C) va (DA'C) . Tinh cos«.

A. COSazl. B. c05a=_—l.
5 4
C. c05a=1. D. COSO{=E.
4 5
Loi giai.
Chon A.
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B’ C’

|
I
|
r
A’ i D
o t
AN |
VN |
Al ~ I
‘ !
v |
k) :\-.
. |
1
a 1
5 I
1 : . H
A 1 ’h‘-
o \d N
\
Ny : 1 £
v 1 ks
e | 3
- T -—=z=
=~ Lh--m" C
Fd LTSN
- = AR
Al -

Taco (BAC)n(A'DC)=AC.
Do DB | AC = DB L A'C .
Ké DH L A'C.

Suyra (DBH)LA'C.
Tac6(BDH)(A'BC)=BH; (BDH)n(A'CD)=DH .
= a=((BAC);(DAC)|=(BH;DH).

Xét AA'DCcé D=90°:CD=a, DA'=a+/5.

Tacé 12= 12+ 12:>DH:a 30
DH? DA? CD 6
Tuong ty ta c BHza\é%.
2 2 2
Xét ABDH ¢6 BH=DH=a@;BD=a\/§:>cosBHD=DH +BH”-BD"_-1
6 2BH.DH 5

Vay cosa = ‘cos BHD‘ = % :

Cau 45: Cho t& dién déu ABCD ¢ tat cd cac canh déu bang a. Tinh cosin géc gilta hai mat phang (ABC) va

(BCD).
A. COSO(ZE. B. cos(le.
6 3
C. COSazl. D. COSazl.
4 2
Loi giai.
Chon B.
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Goi E la trung diém cua BC.
(ACB)(BCD)=BC

C6 { AE = (ABC), AE L BC = ((ABC),(BCD))= (AE, DE).
DE < (BCD), DE 1L BC

a3

Do ABCD latir dién déu canh a nén AE = ED:T .

Ap dung dinh ly cbsin cho tam gidc AED tacd: AD? = AE®+ED?-2AE.ED.cos AED =

2 2 _ AR2
COSAEDzAE +ED*-AD :1
2AE.ED 3

Goi a la goc gitra hai mat phang (ABC) va (BCD). Suy ra cosa = cos AED = %

Céau 46: Cho hinh lang tru dirng ABC.A'B'C’ c6 ddy la tam gidc ABC déu canh 2a va goc ABA'=60°. Goi

I, K lan luot la trung diém clia A'B va A'C. Goi ¢ la géc gilta hai mat phang (AIK ) va (ABC).

Tinh cos¢.

AL g V2

c ¥ p. 2
Loi giai.

Chon A.
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A’ C’

Goi M, N lan luot Ia hinh chiéu vudng gdc ctia 1 va K 1én mat phang ( ABC)

Ta c6 goc gitta hai mat phang (AIK) va (ABC) ciing chinh la géc giita hai mat phang (AIK) va
(AMN).

Mit khac AAMN  Ia hinh chiéu vudng géc cua AAIK 1én (ABC).

‘ S
Khi d6 ta cO Sya = Sy -COS@ = COS = AWML ()

AAIK
a?\/3

Taco SAAMNzéAM.AN.sinGO": .

Xét ANAB vudng tai A tacd A’A=AB.tan60" =2a+/3; AB=+AB’+ AA? =+/4a’ +12a° = 4a

= Al =AK =2a.
2
Goi J 14 trung diém 1K suyra Al =~ AI*-1J° = 4a2_a?:a\£175.
2
Taco SAA,KzlAJ.IK=£a\/l_5_a=a*/1_5_
2 2 2 4
a3
A 4 1
POV TN
4

Cau 47: Cho hinh lap phvong ABCD.A'B'C'D"' canh a (tham khao hinh vé duéi)
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n

N

B : c
\

N Y
1
AW m oo D

B &

Khi d6 sb do goc giita hai mat phang (ADC'B') va (ABCD) la

A.60°. B.45°. C.90°. D.30°
Lai giai.

Chon B.

(ADC'B")n(ABCD)= AD

Trong mit phang (ADC'B') c6 AB L AD

Trong mat phang (ABCD) c6 AB' L AD (do AD L(AA'B'B) )

Khi d6 goc giira hai mat phang (ADC'B') va (ABCD)la BAB'.

Do tam giac ABB' vudng can tai B nén BAB'=45". Vay s6 do goc giita hai mat phang (ADC'B’)
va (ABCD) la 45°. Chon dap 4n B.
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