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 ⬥CHƯƠNG ④. NGUYÊN HÀM VÀ TÍCH PHÂN 

 

▶BÀI ❶. NGUYÊN HÀM 

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

 

❶. ĐỊNH NGHĨA 

Cho hàm số  xác định trên .  

Hàm số  được gọi là nguyên hàm của hàm số  trên  nếu  

 với mọi  thuộc . 

Tổng quát, ta có:  

Cho  là một nguyên hàm của hàm số  trên . Khi đó: 

Với mỗi hằng số , hàm số  cũng là một nguyên hàm của  trên .  

Nếu  là một nguyên hàm của hàm số  trên  thì tồn tại hằng số  sao 

cho  với mọi  thuộc . 

Như vậy, mọi nguyên hàm của hàm số  trên  đều có dạng , với  

là   hằng số. Ta gọi ,  là họ tất cả các nguyên hàm của  trên ,  

Kí hiệu   

Viết   

❷. NGUYÊN HÀM MỘT SỐ HÀM SỐ SƠ CẤP CƠ BẢN  

Nguyên hàm hàm sơ cấp 

• Với , ta có: ;  • ; 

• ; 
•  

• ; 
•  

• Với , , ta có:  
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶:  Áp dụng định nghĩa 

 Phương pháp 

 Chố ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n K . Khị đố : 

 Vợ ị mố ị hạ ng số  C , hạ m số  ( )F x C+  cụ ng lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ ( )f x  trê n K .  

 Nê ụ ( )G x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n K  thĩ  tố n tạ ị hạ ng số  C  sạố chố 

( ) ( )= +  G x F x C x K . 

 Nhừ vạ  y, mố ị ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n K  đê ụ cố  dạ ng ( )F x C+ , vợ ị C  lạ  hạ ng 

số . Tạ gố ị ( )F x C+ , C  lạ  hố  tạ t cạ  cạ c ngụyê n hạ m cụ ạ ( )f x  trê n K ,  

 Kĩ  hịê  ụ ( ) df x x   

 Vịê t ( ) ( )= + df x x F x C   

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Chừ ng mịnh ( ) 32 5 4F x x x= − +  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 6 5f x x= −  trê n . 

Lời giải 

Tạ cố : ( ) ( ) ( )3 22 5 4 6 5F x x x x f x


 = − + = − =  vợ ị mố ị x  thụố  c . 

Vạ  y ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n . 

Câu 2: Tĩ m 
2

1
d

cos
x

x  trê n 
2 2

;
 
− 
 

. 

Lời giải 

Vĩ  ( ) 2

1
tan

cos
x

x
 =  vợ ị mố ị x  thụố  c 

2 2
;

 
− 
 

 

Nê n ( ) tanF x x=  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ 
2

1

cos x
 trê n 

2 2
;

 
− 
 

. 

 ❸. TÍNH CHẤT  

Cho ,  là hai hàm số liên tục trên . 

⑴  với  là hằng số khác  

⑵  

⑶  
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Vạ  y 
2

1
d tan

cos
x x C

x
= +  trê n 

2 2
;

 
− 
 

. 

Câu 3: Trống mố ị trừợ ng hợ p sạụ, hạ m số  ( )F x  cố  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n 

khốạ ng từợng ừ ng khố ng? Vĩ  sạố? 

⑴ ( ) = lnF x x x  vạ  ( ) 1= + lnf x x  trê n khốạ ng ( )0 +; ; 

⑵ ( ) = sin xF x e  vạ  ( ) = cos xf x e  trê n . 

Lời giải 

⑴ ( ) = lnF x x x  vạ  ( ) 1= + lnf x x  trê n khốạ ng ( )0 +; ; 

( )0  +;x , tạ cố  ( ) ( )
1

1 = + = + =ln . lnF x x x x f x
x

 nê n hạ m số  ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n 

hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n khốạ ng ( )0 +; . 

⑵ ( ) = sin xF x e  vạ  ( ) = cos xf x e  trê n . 

Vĩ  ( ) ( ) = =sin coscosx xF x e f x ex  nê n hạ m số  ( )F x  khố ng lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m 

số  ( )f x  trê n . 

⬩Dạng ❷: Nguyên hàm hàm số lũy thừa 

 Phương pháp 

 ⑴ 0 = dx C  ⑵ = +dx x C  

 ⑶ ( )
1

1
1

+

= +  −
+ d

x
x x C  ⑷ 

2

1 1
= − + dx C

xx
 

 ⑸ 
1

2= + dx x C
x

 ⑹ ( )
1

0= +  d lnx x C x
x

 

 Tạ cố  thê  ạ p dụ ng lũy thừa với số mũ thực đê  bịê n đố ị. 
 Cho ,a b  là những số thực dương, ,  là những số thực bất kì. Khi đó: 

   +=a a a    −=
a

a
a

   ( ) = .a a    ( ) =ab a b    
 

= 
 

a a

b b
 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 3= +f x x x  lạ  

Lời giải 

( )3 2 4 21 1

4 2
+ = + + dx x x x x C . 

Câu 2: Ngụyê n hạ m cụ ạ cạ c hạ m số  

⑴ ( ) 3 21
2 2024

3
= − + −f x x x x   ⑵ ( ) ( )( )( )1 2 3= + + +f x x x x  

Lời giải 
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⑴ ( ) 3 21
2 2024

3
= − + −f x x x x  

4 3 2
3 2 4 3 21 1 1 2 1

2 2024 2 2024 2024
3 3 4 3 2 12 3 2

 
− + − = − + − + = − + − + 

 
 d . . .

x x x
x x x x x C x x x x C

 

⑵ ( ) ( )( )( )1 2 3= + + +f x x x x  

( ) ( )( )( ) 3 21 2 3 6 11 6= + + + = + + +f x x x x x x x

( )
4

3 2 3 211
6 11 6 2 6

4 2
 + + + = + + + + d

x
x x x x x x x C . 

Câu 3: Ngụyê n hạ m cụ ạ cạ c hạ m số  

⑴ 
3

1
3
 

+ 
 
 dx x

x
   ⑵ ( ) ( )27 3 0−  dx x x x  

Lời giải 

⑴ 
3

1
3
 

+ 
 
 dx x

x
 

1 1 21 1 3
3 23 3 32 2 2

3

1 3 3
3 3 3 2 2

2 2

− −  
+ = + = + = + + = + +    

   
   d d d dx x x x x x x x x x x C x x x C

x
 

⑵ ( ) ( )27 3 0−  dx x x x  

( ) ( )
5 1 5 1

2 32 2 2 27 3 7 3 7 3 2 2 0
 

− = − = − = − +  
 

   d d d dx x x x x x x x x x x x x x C x . 
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⬩Dạng ❸: Nguyên hàm hàm số lượng giác 

 Phương pháp 

 ⑴ = − + sin d cosx x x C  ⑵ = + cos d sinx x x C  

 ⑶ 
2

1
= − + d cot

sin
x x C

x
 ⑷ 

2

1
= + d tan

cos
x x C

x
 

 Tạ cố  thê  ạ p dụ ng các công thức liên quan đê  bịê n đố ị. 

01 Công thức cơ bản 

① 
2 2 1+ =sin cos  

② 2

2

1
1

2
+ =  +tan ,

cos
k  

③ 2

2

1
1+ = cot ,

sin
k  

④ 1
2

= tan .cot ,
k

 

02 Công thức cộng 

① ( ) = sin sin cos sin cosa b a b b a  

② ( ) =cos cos cos sin sina b a b a b  

③ ( )
1


 =

tan tan
tan

tan tan

a b
a b

a b
 

03 Công thức nhân đôi 

① 2 2=sin sin cos  

② 2 22 = −cos cos sin 2 22 1 1 2= − = −cos sin  

③ 
2

2 4 22
1

2


 +

= 
−   +



tan
tan ,

tan

k

k

 

04 Công thức hạ bậc 

① 2 1 2

2

−
=

cos
sin  

② 2 1 2

2

+
=

cos
cos  

③ 2 1 2

1 2 2

−
=  +

+

cos
tan ,

cos
k  

05 Công thức tích thành tổng 

① ( ) ( )
1

2
 = − + + cos cos cos cosa b a b a b  

② ( ) ( )
1

2
 = − − + sin sin cos cosa b a b a b  

③ ( ) ( )
1

2
 = + + − sin cos sin sina b a b a b  

④ ( ) ( )
1

2
 = + − − cos sin sin sina b a b a b  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Ngụyê n hạ m cụ ạ cạ c hạ m số  
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⑴ ( ) 1= + sinf x x     ⑵ ( ) = +2sin 3f x x x  

⑶ ( ) 2

2
= cos

x
f x                 ⑷ ( ) 2

1
1= −

cos
f x

x
 

Lời giải 

⑴ ( ) 1= + sinf x x  

( ) ( )1 1= + = + = − +   d sin d d sin d cosf x x x x x x x x x C . 

⑵ ( ) = +2 sin 3f x x x  

( ) ( )= + = − + + 
23

d 2sin 3 d 2cos
2

f x x x x x x x C
 

⑶ ( ) 2

2
= cos

x
f x  

Tạ cố : ( ) ( ) ( )2 2 1
1 1

2 2 2

1 1

2 2

+
=  + += = = +  d

o
d

c s
cos cos cos sindx x x C

x x x
f x x x  

⑷ ( ) 2

1
1= −

cos
f x

x
 

( ) 2

1
1
 

= − = − + 
 

 d d tan
cos

f x x x x x C
x

. 

Câu 2: Tĩ m ngụyê n hạ m 3 5 sin cos dx x x  

Lời giải 

( )
1 1 1

3 5 8 2 8 2
2 16 4

= − = − + + sin cos d sin sin d cos cosx x x x x x x x C . 

Câu 3: Ngụyê n hạ m cụ ạ cạ c hạ m số  

⑴ 

2

2 2

 
− 

 
 sin cos d

x x
x      ⑵ ( )2+ tan dx x x  

Lời giải 

⑴ 

2

2 2

 
− 

 
 sin cos d

x x
x  

( )
2

2 22 1
2 2 2 2 2 2

   
− = − + = − = + +   

   
  sin cos d sin sin cos cos d sin d cos

x x x x x x
x x x x x x C  

⑵ ( )2+ tan dx x x  

( )2 2

2

1 1
1

2

 
+ = + − = + − + 

 
 tan d d tan

cos
x x x x x x x x C

x
. 

⬩Dạng ❹: Nguyên hàm hàm số mũ 

 Phương pháp 
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 ⑴ = + dx xe x e C  ⑵ ( )0 1= +   d ,  
ln

x
x a

a x C a a
a

 

 Tạ cố  thê  ạ p dụ ng các công thức liên quan đê  bịê n đố ị: 
 Cho ,  là những số thực dương, ,  là những số thực bất kì. Khi đó: 

   +=a a a    −=
a

a
a

   ( ) = .a a    
 

= 
 

a a

b b ( ) 3= +f x x x
 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Ngụyê n hạ m cụ ạ cạ c hạ m số  

⑴ ( ) 2 1−= e xf x     ⑵ ( ) 3−= xf x     ⑶ ( ) 27 2 += .x xf x  

Lời giải 

⑴ ( ) 2 1−= e xf x  

( )
( )2

2 1
2 1 1 2 1

2 2

−
− − −= = + = + d . d .

ln

x
x

x
x

e e
e x e e x e C C

e
 

⑵ ( ) 3−= xf x  

( )1

1

3 3
3 3

33

− −
− −

−
= = + = − + d d

lnln

x xx
x x x C C  

⑶ ( ) 27 2 += .x xf x  

( ) ( ) ( ) ( )2 27 2 7 2 2 7 2
14

4
14

14 44+ = = = = +   . . .d d d d .
ln

.
x

xx x x xxx x x x C . 

Câu 2: Ngụyê n hạ m cụ ạ cạ c hạ m số  

⑴ 
2

3
2
 

+ 
 
 dx x

x
      ⑵ 1

2

+ 
− 

 
 dx e

e x
x

 

Lời giải 

⑴ 
2

3
2
 

+ 
 
 dx x

x
 

Tạ cố : 
2 2

3 3 2 3
2 2

2

 
+ = + = − + 

 
  d d d

ln

x
x xx x x C

xx x
. 

⑵ 1

2

+ 
− 

 
 dx e

e x
x

 

Tạ cố : 1 1 1

2 2

+ + + 
− = − = − + 

 
  d d dx x xe e e

e x e x x e C
xx x

. 

⬩Dạng ❺: Nguyên hàm có điều kiện 

 Phương pháp 

 Bài toán: Tĩ m ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ ( )f x  thố ạ ( ) =F a b  

 Bước 1: Dừ ạ vạ ố bạ ng ngụyê n hạ m, tĩ nh chạ t ngụyê n hạ m, cạ c phừợng phạ p bịê n đố ị. 
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 Bước 2: Dừ ạ vạ ố địê ụ kịê  n cụ ạ gịạ  thịê t: ( ) =F a b  đê  tĩ m C . 

 Bước 3: Kê t lụạ  n. 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Chố hạ m số  ( ) 23 = .f x x  Tĩ m ngụyê n hạ m ( )f x  cụ ạ ( )f x  thố ạ ( )0 1= .f  

Lời giải 

Tạ cố  ( ) ( ) 2 33= = = + d df x f x x x x x C  

Mạ  ( ) 30 1 0 1 1f C C=  + =  = . Vạ  y ( ) 3 .f x x C= +  

Câu 2: Tĩ m ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( ) = +sin cosf x x x  thốạ  mạ n 2
2

 
= 

 
F . 

Lời giải 

Cố  ( ) ( ) ( )= = + = − + + d sin cos d cos sinF x f x x x x x x x C  

                Dố 2 1 2 1
2 2 2

 
= − + + =  + =  = 

 
cos sinF C C C ( ) 1 = − + +cos sinF x x x . 

Câu 3: Chố ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ ( ) 2xf x e x= +  thố ạ mạ n ( )
3

0
2

F = . Tĩ m ( )F x  

Lời giải 

Tạ cố  ( ) ( ) 22 dx xF x e x x e x C= + = + +  

Thêố bạ ị rạ tạ cố : ( ) ( ) 23 1 1
0 1

2 2 2

xF C C F x e x= + =  =  = + + . 

Câu 4: Chố ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ ( )
1 1

2 1 2
,f x x

x
= 

−
 vạ  ( )1 0= .F  Tĩ nh ( )5 .F  

Lời giải 

Tạ cố  ( ) ( )
1 1

2 1
2 1 2

= = = − +
− d d lnF x f x x x x C

x
 

Mạ  ( )
1

1 0 2 1 1 0 0
2

ln .F C C=  − + =  =  

( )
1

2 1
2

lnF x x = −  

Vạ  y ( )
1 1

5 2 5 1 9 3
2 2

ln . ln ln .F = − = =  

Câu 5: Chố hạ m số  ( )=y f x  xạ c đị nh trê n khốạ ng ( )0 +; . Bịê t rạ ng ( ) 2

1
2 = +f x x

x
 vợ ị mố ị 

( )0 +;x  vạ  ( )1 1=f . Tĩ nh gịạ  trị  ( )4f . 

Lời giải 
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Vợ ị mố ị ( )0 +;x , tạ cố : 

( ) ( ) 2

2

1 1
2
 

= = + = − + 
 

 d df x f x x x x x C
xx

. 

Vĩ  ( ) ( ) ( )2 1 1 67
1 1 1 1 4 16 1

4 4
=  =  = − +  = − + =f C f x x f

x
 

Câu 6: Chố hạ m số  ( )=y f x  cố  đạ ố hạ m ( ) 12 2 = +f x x  vợ ị mố ị x  vạ  ( )1 3=f . Bịê t ( )F x  lạ  

ngụyê n hạ m cụ ạ ( )f x  thốạ  mạ n ( )0 2=F . Tĩ nh gịạ  trị  ( )1F . 

Lời giải 

Vợ ị mố ị x , tạ cố : 

( ) ( ) ( )2 3

1
12 2 4 2= = + = + + d df x f x x x x x x C . 

Vĩ  ( ) ( ) 3

1
1 3 3 4 2 3=  = −  = + −f C f x x x . 

Lạ ị cố : ( ) ( ) ( )3 4 2

2
4 2 3 3= = + − = + − + d dF x f x x x x x x x x C  

( ) ( ) ( )4 2

2
0 2 2 3 2 1 1=  =  = + − +  =F C F x x x x F . 

⬩Dạng ❻: Bài toán thực tế (liên quan đến vận tốc, gia tốc, quãng đường,…) 

 Phương pháp 

 Bài toán: Tĩ m ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ ( )f x  thố ạ ( ) =F a b  

 Bước 1: Xê t mố ị lịê n hê   gịừ ạ cạ c đạ ị lừợ ng 

 Xê t mố ị qụạn hê   gịừ ạ cạ c đạ ị lừợ ng vạ  n tố c ( )v t , qụạ ng đừợ ng ( )s t  vạ  thợ ị gịạn t  

 Đạ ố hạ m cụ ạ qụạ ng đừợ ng lạ  vạ  n tố c: ( ) ( )s t v t =   

 Ngụyê n hạ m cụ ạ vạ  n tố c lạ  qụạ ng đừợ ng: ( ) ( )s t v t dt=   

 Xê t mố ị qụạn hê   gịừ ạ cạ c đạ ị lừợ ng vạ  n tố c ( )v t , gịạ tố c ( )a t  vạ  thợ ị gịạn t  

  Đạ ố hạ m cụ ạ vạ  n tố c lạ  gịạ tố c: ( ) ( )v t a t =   

  Ngụyê n hạ m cụ ạ gịạ tố c lạ  vạ  n tố c: ( ) ( )v t a t dt=   

 Bước 2: Dừ ạ vạ ố địê ụ kịê  n cụ ạ gịạ  thịê t đê  tĩ m đạ ị lừợ ng yê ụ cạ ụ. 
 Bước 3: Kê t lụạ  n. 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Mố  t ố  tố  đạng chạ y vợ ị vạ  n tố c 19 m/s  thĩ  hạ m phạnh vạ  chụyê n đố  ng chạ  m dạ n vợ ị tố c đố   

( ) ( )19 2 m/s .v t t= −  Kê  từ  khị hạ m phạnh, qụạ ng đừợ ng ố  tố  đị đừợ c sạụ 5 gịạ y lạ  bạố 

nhịê ụ? 

Lời giải 

Tạ cố  ( ) ( ) ( ) 219 2 19s t v t dt t dt t t C= = − = − +   

Tạ cố  ( ) 20 0 19 0 0 0 0.s C C=  − + =  =  

Nê n ( ) 219s t t t= −  
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Vạ  y sạụ 5 gịạ y thĩ  5,t = qụạ ng đừợ ng ố  tố  đị đừợ c lạ  ( ) 25 19 5 5 70. .s m= − =  

Câu 2: Mố  t vịê n đạ n đừợ c bạ n thạ ng đừ ng lê n trê n từ  mạ  t đạ t. Gịạ  sừ  tạ ị thợ ị địê m t  gịạ y (cốị 
0=t  lạ  thợ ị địê m vịê n đạ n đừợ c bạ n lê n), vạ  n tố c cụ ạ nố  đừợ c chố bợ ị 

( ) ( )160 9 8= − , /v t t m s . Tĩ m đố   cạố cụ ạ vịê n đạ n (tĩ nh từ  mạ  t đạ t): 

⑴ Sạụ 5=t  gịạ y. 

⑵ Khị nố  đạ t đố   cạố lợ n nhạ t (lạ m trố n kê t qụạ  đê n chừ  số  thạ  p 

Lời giải 

Gố ị ( )h t  lạ  đố   cạố cụ ạ vịê n đạ n bạ n lê n từ  mạ  t đạ t sạụ t  gịạ y kê  từ  thợ ị địê m đạ n đừợ c 

bạ n lê n. 

Khị đố  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) 2160 9 8 160 4 9= = − = − + d , d ,h t v t t t t t t C . 

Dố ( )0 0=h  nê n 0=C  ( ) ( )24 9 160 = − +,h t t t m . 

⑴ Sạụ 5=t  gịạ y. 

Đố   cạố cụ ạ vịê n đạ n sạụ 5  gịạ y lạ  ( ) ( )25 4 9 5 160 5 677 5= − + =, . . ,h m . 

⑵ Khị nố  đạ t đố   cạố lợ n nhạ t (lạ m trố n kê t qụạ  đê n chừ  số  thạ  p phạ n thừ  nhạ t). 

Vịê n đạ n đạ t đố   cạố lợ n nhạ t lạ  ( )
64000

1306 1
4 49

= − =  ,h m
a

 khị 
800

2 49
= − =

b
t

a
 gịạ y. 

 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

Câu 1: Hạ m số  ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n khốạ ng K  nê ụ 

A. ( ) ( ) , .F x f x x K = −    B. ( ) ( ) , .f x F x x K =    

C. ( ) ( ) , .F x f x x K =    D. ( ) ( ) , .f x F x x K = −    

Lời giải 

Chọn C 

Thêố đị nh nghĩ ạ thĩ  hạ m số  ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n khốạ ng K  

nê ụ ( ) ( ) , .F x f x x K =    

Câu 2: Chố hạ m số  ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  xạ c đị nh trê n khốạ ng .K  Mê  nh đê  

nạ ố dừợ ị đạ y sai? 

A. ( ) ( ) .F x f x=   B. ( ) ( ) .F x f x =  

C. ( )( ) ( )d .f x x F x


=  D. ( ) ( )d .f x x F x C= +  

Lời giải 

Chọn A 
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Thêố đị nh nghĩ ạ sụy rạ Á sạị. 

Câu 3: Chố hạị hạ m số  ( )f x , ( )g x  lạ  hạ m số  lịê n tụ c, cố  ( )F x , ( )G x  lạ n lừợ t lạ  ngụyê n hạ m cụ ạ 

( )f x , ( )g x . Xê t cạ c mê  nh đê  sạụ: 

( )I . ( ) ( )F x G x+  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ ( ) ( )f x g x+ . 

( )II . ( ).k F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ ( ).k f x  vợ ị *k . 

( )III . ( ) ( ).F x G x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ ( ) ( ).f x g x . 

Cạ c mê  nh đê  đụ ng lạ  

A. ( )I  vạ  ( )II . B. Cạ  3  mê  nh đê . C. ( )I  vạ  ( )III . D. ( )II  vạ  ( )III . 

Lời giải 

Chọn A 

Thêố tĩ nh chạ t ngụyê n hạ m thĩ  ( )I  vạ  ( )II  lạ  đụ ng, ( )III  sạị. 

Câu 4: Chố ( ) ( )1
= df x x F x , ( ) ( )2

= dg x x F x . Tĩ nh ( ) ( )2 dI g x f x x = −  . 

A. ( ) ( )1 2
2F x F x C− + .  B. ( ) ( )2 1

F x F x C− + . 

C. ( ) ( )2 1
2F x F x C− + .  D. ( ) ( )1 2

F x F x C+ + . 

Lời giải 

Chọn C 

Dố ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 1
2 2 2d d dI g x f x x g x x f x x F x F x C = − = − = − +    . 

Câu 5: Chố ( )5 dx x F x C= + . Khạ ng đị nh nạ ố dừợ ị đạ y đúng? 

A. ( ) 5 5lnxF x = . B. ( ) 5xF x C = + . C. ( ) 5xF x = − . D. ( ) 5xF x = . 

Lời giải 

Chọn D 

Dố ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  5x  nê n ( ) 5 .xF x =  

Câu 6: 4

 dx x  bạ ng 

A. 51

5
x C+ . B. 34x C+ . C. 5x C+ . D. 55x C+ . 

Lời giải 

Chọn A 

4dx x
51

5
x C= + . 

Câu 7: Tĩ m ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 1.f x x= −  

A. ( ) ( )
2

2 1 2 1
3

.df x x x x C= − − +  B. ( ) ( )
1

2 1 2 1
3

.df x x x x C= − − + . 

C. ( )
1

2 1
3

.df x x x C= − − +  D. ( )
1

2 1
2

.df x x x C= − +  
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Lời giải 

Chọn B 

( ) ( ) ( ) ( )
1

2
1 1

2 1 2 1 2 1 2 1 2 1
2 3

d d df x x x x x x x x C= − = − − = − − +   . 

Câu 8: Tĩ m ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 3cosf x x=  

A. 3 3 3cos d sinx x x C= +  B. 
3

3
3

sin
cos d

x
x x C= + . 

C. 3 3cos d sinx x x C= +  D. 
3

3
3

sin
cos d

x
x x C= − +  

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cố :
3

3
3

sin
cos d

x
x x C= +  

Câu 9: Hạ m số  ( )
2xF x e=  lạ  ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  nạ ố trống cạ c hạ m số  sạụ: 

A. ( )
2

2 xf x xe=  B. ( )
22 1xf x x e= − . C. ( ) 2xf x e=  D. ( )

2

2

xe
f x

x
=  

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cố  ( ) ( )f x F x=  ( ) ( )
2 2

2x xf x e xe


 = = . 

Câu 10: Tĩ m ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )
4

2

2x
f x

x

+
= . 

A. ( )
3 1

3
d

x
f x x C

x
= − +  B. ( )

3 2

3
d

x
f x x C

x
= + + . 

C. ( )
3 1

3
d

x
f x x C

x
= + +  D. ( )

3 2

3
d

x
f x x C

x
= − +  

Lời giải 

Chọn D 

Tạ cố : ( )
4 3

2

2 2

2 2 2

3
d d d

x x
f x x x x x C

xx x

 +
= = + = − + 

 
   . 

Câu 11: Khạ ng đị nh nạ ố sạụ đạ y sai? 

A. ( ) ( ) ( ) ( )d d d .f x g x x f x x g x x + = +      

B. ( ) ( ) ( ) ( )d d d .f x g x x f x x g x x − = −     

C. ( ) ( )d d , .kf x x k f x x k=      

D. ( ) ( ) 0d d , , .kf x x k f x x k k=      

Lời giải 

Chọn C 
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Tạ cố  ( ) ( ) 0d d , ,kf x x k f x x k k=      nê n đạ p ạ n C sạị. 

Câu 12: Khạ ng đị nh nạ ố sạụ đạ y đụ ng? 

A. 

2 31 1
2

3
d .

x
x x x C

x x

 
− = − − + 

 
  B. 

2 31 1
2

3
d .

x
x x x C

x x

 
− = − + + 

 
  

C. 

2 3

1 1 1

3
d .x x x C

x x

   
− = − +   

   
  D. 

2 3

2

1 1 1 1
1

3
d .x x x C

x x x

     
− = − + +     

     
  

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cố  

2 3
2

2

1 1 1
2 2

3
d d .

x
x x x x x C

x xx

   
− = − + = − − +   

   
   

Câu 13: Hạ m số  ( ) 2024= + +sin cosF x x x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  nạ ố trống cạ c hạ m số  

sạụ? 

A. ( ) = sinf x x x . B. ( ) = − cosf x x x . C. ( ) = − sinf x x x . D. ( ) = cosf x x x . 

Lời giải 

Chọn D 

( ) ( )2024  = + + = + − =sin cos sin cos sin cosF x x x x x x x x x x ,  x  

  Hạ m số  ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) = cosf x x x  trê n . 

Câu 14: Hố  ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 23 2 5= + +f x x x  lạ  

A. 3 2 5+ +x x . B. 3 + +x x C . C. 3 2 5+ + +x x x C . D. 3 2+ +x x C . 

Lời giải 

Chọn C 

Tạ cố  ( ) ( )2 3 23 2 5 5= + + = + + + d df x x x x x x x x C . 

Câu 15: Tĩ m ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) ( )( )1 2= + +f x x x  

A. ( )
3

23
2

3 2
= + + +

x
F x x x C . B. ( )

3
22

2
3 3

= + + +
x

F x x x C . 

C. ( ) 2 3= + +F x x C .  D. ( )
3

22
2

3 3
= − + +

x
F x x x C . 

Lời giải 

Chọn A 

( )( ) ( )2 3 21 3
3 2 2

3
1 2

2
= + + = + + ++ + d dx x x x x x x Cx x . 

Câu 16: Tĩ m ngụyê n hạ m 
2 2

2


cos
d

sin cos

x
x

x x
 

A. ( ) = − − +cos sinF x x x C . B. ( ) = + +cos sinF x x x C  
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C. ( ) = − +cot tanF x x x C . D. ( ) = − − +cot tanF x x x C . 

Lời giải 

Chọn D 

Tạ cố : 
2 2

2 2 2 2 2 2

2 1 1 −
= = − = − − + 

 
  

cos cos sin
d d d cot tan

sin cos sin cos sin cos

x x x
x x x x x C

x x x x x x
. 

Câu 17: Chố hạ m số  ( ) 2= + xf x x e . Tĩ m mố  t ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( )f x  thốạ  mạ n 

( )0 2024=F
. 

A. ( ) 2 2023= + +xF x x e . B. ( ) 2 2023= + −xF x x e . 

C. ( ) 2 2022= + +xF x x e . D. ( ) 2 2024= + −xF x x e . 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cố : 

( ) ( ) ( ) 22= = + = + + d dx xF x f x x x e x x e C  

( ) ( ) 20 2024 2023 2023=  =  = + +xF C F x x e . 

Câu 18: Ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( ) = cosf x x  thố ạ mạ n ( )0 1=F  lạ  

A. ( ) 1sin .F x x= +   B. ( ) 1sin .F x x= − +   

C. ( ) cos .F x x=   D. ( ) 2cos .F x x= − +  

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cố  ( ) ( )d cos d sin .F x f x x x x x C= = = +   

Vĩ  ( )0 1F =  nê n 0 1 1sin .C C+ =  =  

Vạ  y ( ) 1sin .F x x= +  

Câu 19: Chố hạ m số  ( ) 2= + .xf x x e  Hạ m số  ( )F x  lạ  ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n  sạố chố 

( )0 2024.F =
 Tĩ nh 

( )1 .F
 

A. 2025.e +  B. 2024.e −  C. 2024.e +  D. 2025.e −  

Lời giải 

Chọn C 

Tạ cố  ( ) ( ) ( ) 22d d .x xF x f x x x e x x e C= = + = + +   

Vĩ  ( )0 2024F =  nê n 2 00 2024 2023.e C C+ + =  =  

Sụy rạ ( ) 2 2023.xF x x e= + +  
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Vạ  y ( ) 2 11 1 2023 2024.F e e= + + = +  

Câu 20: Hạ m số  ( ) 3 2= + +F x x x x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  nạ ố dừợ ị đạ y? 

A. ( )1 3 2

1 1 3

23
= + +f x x

xx
. B. ( )

3 2

3

1 3

3 2
= + +

x
f x x

x
. 

C. ( )2 3 2

1 1 3

23
= + +f x

x xx
. D. ( )2 3 2

1 1 3

2 23
= + +f x x

xx
. 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cố  ( ) ( )
1 3

3 3 2

3 2

1 1 3
2 2

23

 
 = + + = + + = + +  

 
F x x x x x x x x x

xx
. 

Câu 21: Gố ị ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x , vợ ị ( )
( )

2

2

3−
=

x x
f x

x
, bịê t ( )

5
1

2
=F . Tĩ nh 

( )2F . 

A. ( )2 2 9 2= + lnF . B. ( )2 2 9 2= − + lnF . 

C. ( )2 1 9 2= + lnF . D. ( )2 7=F . 

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cố : ( )
( ) ( )2

3 2
2

2 22

6 9 93 6− + − +
= =

−
=   d d d

x x x x x
F

x
x x x

x

x x
x

x x
 

29
6 6 9

2

 
= − + = − + + 

 
 d ln

x
x x x x C

x
. 

Vĩ  ( )
5 1 5

1 6 8
2 2 2

=  − + =  =F C C  sụy rạ ( )
2

6 9 8
2
− += +ln

x
x xF x . 

Vạ  y ( )2 2 9 2= − + lnF . 

Câu 22: Chố hạ m số  ( ) 2

2 4
3= − +cos

sin
f x x

x x
. Khạ ng đị nh nạ ố dừợ ị đạ y lạ  đụ ng? 

A. ( ) 3 2 4= − − + d sin ln cotf x x x x x C .  

B. ( ) 3 2 4= − − + d sin ln cotf x x x x x C . 

C. ( ) 3 2 4= − + + d sin ln cotf x x x x x C .  

D. ( ) 3 2 4= − − − + d sin ln cotf x x x x x C . 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cố : ( ) 2

2 4
3
 

= − + 
 

 d cos d
sin

f x x x x
x x
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2

1 1
3 2 4= − +  cos d d d

sin
x x x x

x x
 

3 2 4= − − +sin ln cotx x x C . 

Câu 23: Mố  t vạ  t chụyê n đố  ng cố  gịạ tố c lạ  ( ) ( )2 23 / .a t t t m s= +  Bịê t rạ ng vạ  n tố c bạn đạ ụ cụ ạ vạ  t lạ  

2 / .m s  Vạ  n tố c cụ ạ vạ  t đố  sạụ 2  gịạ y lạ  

A. 8 / .m s  B. 12 / .m s  C. 10 / .m s  D. 16 / .m s  

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cố  ( ) ( ) ( )2 3 21
3

2
d d .v t a t t t t t t t C= = + = + +   

Vĩ  vạ  n tố c bạn đạ ụ cụ ạ vạ  t lạ  2 /m s  nê n ( )0 2 2.v C=  =  

Sụy rạ ( ) 3 21
2

2
.v t t t= + +  

Vạ  y ( ) 3 21
2 2 2 2 12

2
. / .v m s= + + =  

Câu 24: Mố  t vịê n đạ n đừợ c bạ n thạ ng đừ ng lê n trê n từ  mạ  t đạ t. Gịạ  sừ  tạ ị thợ ị địê m t  gịạ y (cốị 
0=t  lạ  thợ ị địê m vịê n đạ n đừợ c bạ n lê n), vạ  n tố c cụ ạ nố  đừợ c chố bợ ị 

( ) ( )25 9 8= − , /v t t m s . Đố   cạố cụ ạ vịê n đạ n (tĩ nh từ  mạ  t đạ t) đạ t gịạ  trị  lợ n nhạ t lạ  

A. 
125

49
. B. 

3125

98
. C. 

2375

392
. D. 

1125

98
. 

Lời giải 

Chọn B 

Gố ị ( )h t  lạ  đố   cạố cụ ạ vịê n đạ n bạ n lê n từ  mạ  t đạ t sạụ t  gịạ y kê  từ  thợ ị địê m đạ n đừợ c 

bạ n lê n. 

Khị đố  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )225 9 8 25 4 9= = − = − + d , d ,h t v t t t t t t C m . 

Dố ( )0 0=h  nê n 0=C  ( ) ( )24 9 25 = − +,h t t t m . 

Vạ  y vịê n đạ n đạ t đố   cạố lợ n nhạ t lạ  ( )
3125

4 98
= − =h m

a
 khị 

125

2 49
= − =

b
t

a
 gịạ y. 

Câu 25: Chố hạ m số  ( )=y f x  cố  đố  thị  lạ  ( )C . Xê t địê m ( )( );M x f x  thạy đố ị trê n ( )C . Bịê t rạ ng, 

hê   số  gố c cụ ạ tịê p tụyê n cụ ạ đố  thị  ( )C  tạ ị M  lạ  ( )
2

2= +
M

k x  vạ  địê m ( )0 1;A  thụố  c đố  

thị  ( )C . Tĩ m bịê ụ thừ c ( )f x . 

A. ( )
3

22 4
3

= + +
x

f x x x . B. ( ) 3 22 4 1= + + +f x x x x . 

C. ( )
3

22 4
3

= − +
x

f x x x . D. ( )
3

22 4 1
3

= + + +
x

f x x x . 
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Lời giải 

Chọn D 

Hê   số  gố c cụ ạ tịê p tụyê n cụ ạ đố  thị  ( )C  tạ ị M  lạ  ( )
2

2= +
M

k x  

( ) ( ) ( )
3

2 2 22 4 4 2 4
3

 = + = + + = + + + 
x

f x x dx x x dx x x c . 

Tạ cố  địê m ( )0 1;A  thụố  c đố  thị  ( )C  

( )0 1 =f  

3
20

2 0 4 0 1 1
3

 + + + =  =. . c c . 

Vạ  y ( )
3

22 4 1
3

= + + +
x

f x x x . 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

Câu 1: Trống mố ị trừợ ng hợ p sạụ, hạ m số  ( )F x  cố  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n 

khốạ ng từợng ừ ng khố ng? Vĩ  sạố? 

(a) Hạ m số  ( ) 31

3
=F x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2=f x x  trê n  

(b) Hạ m số  ( ) 2 3= −sin cosF x x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 3= −cos sinf x x x  

trê n  

(c) Hạ m số  ( )
2

= xF x e  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )
2

2= xf x xe  trê n  

(d) Hạ m số  ( ) ( )24 2 1 2 3= − + −F x x x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  

( )
220 30 7

2 3

− +
=

−

x x
f x

x
 trê n khốạ ng 

3

2

 
+ 

 
;  

Lời giải 

(a) Hạ m số  ( ) 31

3
=F x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2=f x x  trê n . 

( ) ( )2 = =F x x f x ,  x  nê n ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) Hạ m số  ( ) 2 3= −sin cosF x x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 3= −cos sinf x x x  

trê n . 

Tạ cố  ( ) ( )2 3 = + cos sinF x x x f x  nê n ( )F x  khố ng lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  

( )f x  trê n . 

  Chọn SÁI. 

(c) Hạ m số  ( )
2

= xF x e  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )
2

2= xf x xe  trê n . 
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Tạ cố  ( ) ( )
2 2

2


 = = .x xF x e x e ,  x  

Nê n ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(d) Hạ m số  ( ) ( )24 2 1 2 3= − + −F x x x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  

( )
220 30 7

2 3

− +
=

−

x x
f x

x
 trê n khốạ ng 

3

2

 
+ 

 
; . 

( ) ( )
( )( )

( )
22 28 2 2 3 4 2 14 2 1 20 30 7

8 2 2 3
2 3 2 3 2 3

− − + − +− + − +
= − − + = = =

− − −
'

x x x xx x x x
F x x x f x

x x x

, 
3

2

 
+ 

 
  ;x  

Nê n ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trê n 
3

2

 
+ 

 
; . 

  Chọn ĐÚ NG. 

Câu 2: Chố hạ m số  ( ) 3= +f x ax bx , vợ ị ,a b . Cạ c mê  nh đê  sạụ đụ ng hạy sạị? 

(a) Bịê t 1= =a b , ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  lạ  
4 2

4 2
+ +

x x
C . 

(b) Bịê t 4= =a b , ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  lạ  4 22+ +x x C . 

(c) Bịê t ( ) ( )1 6 2 36= =;f f , ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  lạ  4 2− +x x C . 

(d) Bịê t ( ) ( )1 2 2 52= − = −;f f , ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  lạ  4 22 3− +x x C . 

Lời giải 

(a) Bịê t 1= =a b , ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  lạ  
4 2

4 2
+ +

x x
C . 

Vợ ị 1= =a b , tạ cố  ( ) 3= +f x x x  

Khị đố  ( ) ( )
4 2

3

4 2
= + = + + d d

x x
f x x x x x C . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) Bịê t 4= =a b , ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  lạ  4 22+ +x x C . 

Vợ ị 4= =a b , tạ cố  ( ) 34 4= +f x x x  

Khị đố  ( ) ( )3 4 24 4 2= + = + + d df x x x x x x x C . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(c) Bịê t ( ) ( )1 6 2 36= =;f f , ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  lạ  4 2− +x x C . 
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Tạ cố  
( )

( )

1 6 6 4

8 2 36 22 36

 =  + = =
   

+ = ==  

f a b a

a b bf
, sụy rạ ( ) 34 2= +f x x x  

Khị đố  ( ) ( )3 4 24 2= + = + + d df x x x x x x x C . 

  Chọn SÁI. 

(d) Bịê t ( ) ( )1 2 2 52= − = −;f f , ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  lạ  4 22 3− +x x C . 

Tạ cố  
( )

( )

1 2 2 8

8 2 52 62 52

 =  + = =
   

− − = − = −− = −  

f a b a

a b bf
, sụy rạ ( ) 38 6= −f x x x  

Khị đố  ( ) ( )3 4 28 6 2 3= − = − + d df x x x x x x x C . 

  Chọn ĐÚ NG. 

Câu 3: Cạ c khạ ng đị nh sạụ đúng hạy sai? 

(a) 
2 3 2

1 1 1 11

2
= +

 
+ − 

 
+ − d ln C

x x x
x x

x x
 

(b) 
22

2
2 1

2

+
− + +

−
= d ln

x
x x x C

x x

x
 

(c) 
2

2 2 3 3
5 2 2

5 2

 
+ + − + − + 

− 
= ln lnd x x C

x x xx
x  

(d) Nê ụ ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )
1

3

+
=

−

x
f x

x
 thố ạ ( )4 3=F  thĩ  

( ) 4 3 1= + − −lnF x x x  

Lời giải 

(a) 
2 3 2

1 1 1 11

2
= +

 
+ − 

 
+ − d ln C

x x x
x x

x x
. 

Tạ cố : 
2 3 2

1 1 1 11

2
= −

 
+ − 

 
+ + d ln C

x x x
x x

x x
. 

  Chọn SÁI. 

(b) 
22

2
2 1

2

+
− + +

−
= d ln

x
x x x C

x x

x
. 

22

2
2

2 1 1
2

 − +
− + +−

 
= = + d d ln

x
x x x x C

x x
x

x x
. 

  Chọn ĐÚ NG. 

(c) 
2

2 2 3 3
5 2 2

5 2

 
+ + − + − + 

− 
= ln lnd x x C

x x xx
x . 

2

2 2 3 3
5 2 2

5 2

 
+ + − − + − + 


=

−
 ld n lnx x C

x x xx
x . 
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  Chọn SÁI. 

(d) Nê ụ ( )F x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )
1

3

+
=

−

x
f x

x
 thố ạ ( )4 3=F  thĩ  

( ) 4 3 1= + − −lnF x x x  

Tạ cố : ( )
1 4

3
4 31

3
= = = +

 +
+ 

− − 
− + d d lnF x x x x x

x

x x
C . 

Vĩ  ( )4 3=F  nê n 4 4 4 3 3 1+ − + =  = −ln C C . Vạ  y ( ) 4 3 1= + − −lnF x x x . 

  Chọn ĐÚ NG. 

Câu 4: Chố hạ m số  ( ) ( ) ( )
3

2 25 1 0= − + = − + + 
ax x a

F x x x x dx ax x x x C x
b c

. Xê t tĩ nh đụ ng-

sạị cụ ạ cạ c khạ ng đị nh sạụ: 

(a) ( )
3

22 2
2

7 3
= − + +

x x
F x x x x x C  

(b) Tố ng 12+ + =a b c  

(c) Tĩ ch 42=. .a b c  

(d) ( )
2002

1
21

=F  thĩ  ( )
3

22 2
2 2024

7 3
= − + +

x x
F x x x x x  

Lời giải 

Tạ cố  ( ) ( ) ( )
5 3 1 3

2 22 2 2
2 2

5 1 5 2 1
7 3

 
= − + = − + = − + + 

 
 

x x
F x x x x dx x x x dx x x x x C  

(a) ( )
3

22 2
2

7 3
= − + +

x x
F x x x x x C . 

Thêố ( )1  tạ cố  ( )
3

22 2
2

7 3
= − + +

x x
F x x x x x C . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) Tố ng 12+ + =a b c . 

Thêố ( )1  tạ cố  2 7 3= = = ; ;a b c  2 7 3 12+ + = + + =a b c . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(c) Tĩ ch 42=. .a b c . 

Thêố ( )1  tạ cố  2 7 3= = = ; ;a b c  2 7 3 42= =. . . .a b c . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(d) ( )
2002

1
21

=F  thĩ  ( )
3

22 2
2 2024

7 3
= − + +

x x
F x x x x x . 
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Thêố ( )1  tạ cố  

( )
3

22 1 1 2 2002 22 2002 2024
1 2 1 1 1 1

7 3 21 21 21 21

−
= − + + =  + =  =

. .
. . . .F C C C  

( )
3

22 2 2024
2

7 3 21
 = − + +

x x
F x x x x x . 

  Chọn SÁI. 

Câu 5: Chố 
21

1 
+ 


= 


 dxe x

x
I  vạ  1

2

2

2

1− 
−


= 


 dxe x

x
I . Mố ị khạ ng đị nh dừợ ị đạ y đụ ng hạy sạị? 

(a) 
1

1
−= +xe C

x
I  

(b) 
1

2

2

2

−

+ += ln
xe

x CI  

(c) 
2 1

1 2
2

−

+ = + +
x

x e
I I e C  

(d) Gố ị ( )F x  lạ  ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x , vợ ị ( ) 2

1
= +xf x e

x
. Nê ụ ( )1 =F e  thĩ  

( )
1

2 1
2

= −ln
ln

F . 

Lời giải 

(a) 
1

1
−= +xe C

x
I . 

Vĩ  
21

1 1 
+ = − + 

 
=  dx xe x e C

xx
I . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) 
1

2

2

2

−

+ += ln
xe

x CI . 

Tạ cố : 
22

2 1
2 1 1 1

2

−
− 
− = + + 

 
=  d

x
x e

e x C
xx

I  

  Chọn SÁI. 

(c) 
2 1

1 2
2

−

+ = + +
x

x e
I I e C . 

Tạ cố : ( )
2 1

2 1 2 1

2 21 2

1 1

2

−
− −   

+ + − = + = + +   
   

+ =   d d d
x

x x x x x e
e x e x e e x e C

x x
I I  

  Chọn ĐÚ NG. 
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(d) Gố ị ( )F x  lạ  ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x , vợ ị ( ) 2

1
= +xf x e

x
. Nê ụ ( )1 =F e  thĩ  

( )
1

2 1
2

= −ln
ln

F . 

Tạ cố : 
21

1 1 
+ = − + 

 
=  dx xe x e C

xx
I . Vĩ  ( )1 1 1=  − + =  =F e e C e C . 

( ) ( ) 21 1 1 1
1 2 1 2 1 3

2 2 2
= − +  = − + = − + = −lnln

ln ln ln
xF x e F e

x
. 

  Chọn SÁI. 

Câu 6: Chố hạ m số  ( ) 24
2

= cos
x

f x . Cạ c khạ ng đị nh sạụ đạ y đụ ng hạy sạị? 

(a) ( ) 2= − + d sinf x x x C  

(b) Bịê t rạ ng ( ) = + +  d sin , ,f x x ax b x C a b , khị đố  4+ =a b . 

(c) Ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( )f x  thố ạ mạ n ( )0 1=F  lạ  ( ) ( )2 1= + +sinF x x x . 

(d) Ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( )f x  thố ạ mạ n 0
2

 
= 

 
F  lạ  ( ) ( )2= + −sinF x x x . 

Lời giải 

(a) ( ) 2= − + d sinf x x x C . 

Tạ cố : ( ) 22 4 4
2

− + = − sin cos cos
x

x C x  nê n hạ m số  ( ) 2= − sinF x x  khố ng phạ ị lạ  

ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  đạ  chố. 

  Chọn SÁI. 

(b) Bịê t rạ ng ( ) = + +  d sin , ,f x x ax b x C a b , khị đố  4+ =a b . 

Tạ cố : ( ) ( ) ( )2 1
4 4 2 1 2

2 2

+
= = = + += +  

cos
cos d . d cosd d sinf

x x
x x x x x xx Cx . 

Sụy rạ: 
2

4
2

 =
 + =

=

a
a b

b
. 

  Chọn ĐÚ NG. 

(c) Ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( )f x  thố ạ mạ n ( )0 1=F  lạ  ( ) ( )2 1= + +sinF x x x . 

Thêố cạ ụ (b) tạ cố : ( ) ( )2= + +sinF x x x C . 

Vĩ  ( )0 1=F  nê n 1=C . 

Vạ  y tạ cố : ( ) ( )2 1= + +sinF x x x . 

  Chọn ĐÚ NG. 
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(d) Ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( )f x  thố ạ mạ n 0
2

 
= 

 
F  lạ  ( ) ( )2= + −sinF x x x . 

Thêố cạ ụ (b) tạ cố : ( ) ( )2= + +sinF x x x C . 

Vĩ  1
2

 
= 

 
F  nê n 2 0 2

2 2

 
+ + =  = − − 

 
sin C C . 

Vạ  y tạ cố : ( ) ( )2 2= + − −sinF x x x . 

  Chọn SÁI. 

Câu 7: Chố hạ m số  ( ) 2 3= − cosf x x x . Xê t tĩ nh đụ ng sạị cụ ạ cạ c mê  nh đê  sạụ: 

(a) ( )f x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 3= + sing x x  

(b) Mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 3= − cosf x x x  lạ  ( ) 2 3 2024= + +sinh x x x  

(c) Ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( )f x  thốạ  mạ n địê ụ kịê  n 3
2

 
= 

 
F  lạ  

( )
2

2 3 6
4

= − + −sinF x x x  

(d) ( ) 2 3= − cosf x x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) .exk x , hố  tạ t cạ  cạ c ngụyê n hạ m 

cụ ạ hạ m số  ( ) .exk x  lạ  3 3 2+ + +sin cosx x x C  

Lời giải 

(a) ( )f x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 3= + sing x x . 

Cố  ( ) ( )2 3 = + = sinf x x g x  ( )f x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 3= + sing x x . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) Mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 3= − cosf x x x  lạ  ( ) 2 3 2024= + +sinh x x x . 

( )h x  khố ng phạ ị lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 3= − cosf x x x , 

Vĩ  ( ) ( )2 3 = + cosh x x x f x . 

  Chọn SÁI. 

(c) Ngụyê n hạ m ( )F x  cụ ạ hạ m số  ( )f x  thốạ  mạ n địê ụ kịê  n 3
2

 
= 

 
F  lạ  

( )
2

2 3 6
4

= − + −sinF x x x . 

Tạ cố  ( ) ( )2 22 3 3 3− = − +  = − + cos d sin sinx x x x x C F x x x C . 

2 2

3 3 3 6
2 4 4

 
=  − + =  = − 

 
F C C  
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Vạ  y ( )
2

2 3 6
4

= − + −sinF x x x . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(d) ( ) 2 3= − cosf x x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) .exk x , hố  tạ t cạ  cạ c ngụyê n hạ m 

cụ ạ hạ m số  ( ) .exk x  lạ  3 3 2+ + +sin cosx x x C . 

2 3− cosx x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) .exk x  

( ) ( )2 3  − =cos .exx x k x  ( )2 3 + =sin .exx k x  ( )
2 3+

 =
sin

ex

x
k x  

( )
( )

( )
2

3 3 2 3 3 2− − − −
 = =

cos sin .e cos sin

ee

x

x
x

x x x x
k x  

( ) 3 3 2 = − −.e cos sinxk x x x  

( ) ( )3 3 2 3 3 2 = − − = + − + .e d cos sin d sin cosxk x x x x x x x x C .

 
  Chọn SÁI. 

Câu 8: Chố hạ m số  ( )=y f x  cố  đạ ố hạ m lạ  ( ) 38 = +  sin ,f x x x x . Xê t tĩ nh đụ ng, sạị cụ ạ cạ c 

phạ t bịê ụ sạụ: 

(a) Hạ m số  ( )=y f x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x . 

(b) Bịê t ( )0 3=f . Khị đố , ( ) 42 3= − +cosf x x x . 

(c) ( ) ( )4 52
2 3 3

5
= − + = − + + d cos d sinf x x x x x x x x C , vợ ị C  lạ  hạ ng số . 

(d) Bịê t ( )F x  lạ  ngụyê n hạ m cụ ạ ( )f x  thốạ  mạ n ( )0 2=F . Khị đố , ( )
32

1 1
5

= − sinF . 

Lời giải 

(a) Hạ m số  ( )=y f x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x . 

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) Bịê t ( )0 3=f . Khị đố , ( ) 42 3= − +cosf x x x . 

Tạ cố : ( ) ( )3 4

1
8 2 = + = − + d sin d cosf x x x x x x x C  

Hạ m số  ( )=y f x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  vạ  ( )0 3=f  

( )

( )

4

1
2

0 3

 = − +
 

=

cosf x x x C

f
 

Vĩ  ( ) ( ) 4

1
0 3 4 2 4=  =  = − +cosf C f x x x . 

  Chọn SÁI. 
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(c) ( ) ( )4 52
2 3 3

5
= − + = − + + d cos d sinf x x x x x x x x C , vợ ị C  lạ  hạ ng số . 

( ) ( )4 52
2 4 4

5
= − + = − + + d cos d sinf x x x x x x x x C  

  Chọn SÁI. 

(d) Bịê t ( )F x  lạ  ngụyê n hạ m cụ ạ ( )f x  thốạ  mạ n ( )0 2=F . Khị đố , ( )
32

1 1
5

= − sinF . 

Bịê t ( )F x  lạ  ngụyê n hạ m cụ ạ ( )f x  thốạ  mạ n ( )0 2=F . 

( )

( )

52
4

5

0 2


= − + +

 
 =

sinF x x x x C

F

 

Vĩ  ( ) ( ) ( )52 32
0 2 2 4 2 1 1

5 5
=  =  = − + +  = −sin sinF C F x x x x F  

  Chọn ĐÚ NG. 

Câu 9: Bịê t 
( ) ( )23 2 0ln , ;F x x x x C x= + − +  +

lạ  hạ m cụ ạ hạ m số  
( )f x

. 

(a) ( ) ( )
1

6 2 0, ;f x x x
x

= + −  + . 

(b) ( )1 3F = .Khị đố  ( )2 14 2lnF = −  

(c) ( )1 1f =  

(d) Bạ t phừợng trĩ nh ( )
1

8 0f x
x

+ −   cố  tạ  p nghịê  m lạ  ( )1;−  

Lời giải 

(a) ( ) ( )
1

6 2 0, ;f x x x
x

= + −  + . 

( ) ( ) ( )
1

6 2 0, ;f x F x x x
x

= = + −  +  

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) ( )1 3F = .Khị đố  ( )2 14 2lnF = −  

( )1 3 3 2 3 2F C C=  + + =  = −  

Sụy rạ ( ) ( )23 2 2 0ln , ;F x x x x x= + − −  +  

Vạ  y ( )2 14 2lnF = −  

  Chọn ĐÚ NG. 

(c) ( )1 1f = . 
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( ) ( )
1

6 2 0, ;f x x x
x

= + −  + . Sụy rạ ( )1 7f =  

  Chọn SÁI. 

(d) Bạ t phừợng trĩ nh ( )
1

8 0f x
x

+ −   cố  tạ  p nghịê  m lạ  ( )1;− . 

( ) ( )
1

6 2 0, ;f x x x
x

= + −  + . 

( )
1

8 0

0

f x
x

x


+ − 


 

1 1
6 2 8 0

0

x
x x

x


+ − + − 

 
 

0 1x    

Vạ  y tạ  p nghịê  m bạ t phừợng trĩ nh lạ  ( )0 1;  

  Chọn SÁI. 

Câu 10: Bịê t ( )F x lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )
2 1x

f x
x

+
=  trê n khốạ ng ( )0;+ . 

(a) ( )
2

2025
2

ln
x

F x x= + +  

(b) Bịê t ( )
3

1
2

F = , khị đố  ( )
2

1
2

e
F e = +  

(c) ( ) ( ) ( )0, ;F x f x x=   +  

(d) Bịê t rạ ng đố  thị  cụ ạ hạ m số  ( )F x  đị qụạ 
2

2
;
e

M e
 
 
 

. Khị đố  ( )
1

1
2

F =  

Lời giải 

(a) ( )
2

2025
2

ln
x

F x x= + + . 

( ) ( )
2 21 1

2

 +
= = = + = + + 

 
  d d d ln

x x
F x f x x x x x x C

x x
 

( )
2

2
ln

x
F x x C= + +  

Mố  t ngụyê n hạ m ( )
2

2025
2

ln
x

F x x= + +  

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) Bịê t ( )
3

1
2

F = , khị đố  ( )
2

1
2

e
F e = +  

( )
2

2
ln

x
F x x C= + +  
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( )
3 1 3

1 1
2 2 2

F C C=  + =  = . Sụy rạ ( )
2

1
2

ln
x

F x x= + +  

Vạ  y ( )
2

2
2

e
F e = +  

  Chọn SÁI. 

(c) ( ) ( ) ( )0, ;F x f x x=   +  

Thêố đị nh nghĩ ạ ngụyê n hạ m ( )F x lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  khị vạ  chĩ  khị

( ) ( )'F x f x=  

  Chọn SÁI. 

(d) Bịê t rạ ng đố  thị  cụ ạ hạ m số  ( )F x  đị qụạ 
2

2
;
e

M e
 
 
 

. Khị đố  ( )
1

1
2

F =  

( )
2

2
ln

x
F x x C= + + , đố  thị  cụ ạ hạ m số  ( )F x  đị qụạ 

2

2
;
e

M e
 
 
 

 nê n tạ cố  phừợng trĩ nh 

2 2

1
2 2

ln
e e

e C C= + +  = −  

( )
2

1
2

ln
x

F x x= + − . Sụy rạ ( )
1 1

1 1 1
2 2

lnF = + − = −  

  Chọn SÁI. 

Câu 11: Chố hạ m số  ( )y f x=  xạ c đị nh trê n ( )0;− . Bịê t rạ ng ( ) 2

1
2'f x x

x
= + . 

(a) ( )1 2f = . Khị đố  ( ) 2 1
2f x x

x
= − + . 

(b) ( )1 0f = . Phừợng trĩ nh ( ) 0f x =  cố  hạị nghịê  m 

(c) Đố  thị  hạ m số  ( )y f x=  đị qụạ địê m ( )1 2;M − . Khị đố  ( )
13

2
2

f =  

(d) ( )
1

2
4

f − = . Hạ m số  ( ) ( )g x xf x=  cố  3 địê m cừ c trị . 

Lời giải 

(a) ( )1 2f = . Khị đố  ( ) 2 1
2f x x

x
= − + . 

( ) ( ) 2

2

1 1
2'f x f x x dx x C

xx

 
= = + = − + 

 
   

( )1 2 2f C=  =  

Sụy rạ ( ) 2 1
2f x x

x
= − +  
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  Chọn ĐÚ NG. 

(b) ( )1 0f = . Phừợng trĩ nh ( ) 0f x =  cố  hạị nghịê  m. 

( ) ( ) 2

2

1 1
2d df x f x x x x x C

xx

 
= = + = − + 

 
   

( )1 0 0f C=  =  

Sụy rạ ( ) 2 31
0 0 1 0 1f x x x x

x
=  − =  − =  =  

Vạ  y phừợng trĩ nh ( ) 0f x =  cố  dụy nhạ t mố  t nghịê  m. 

  Chọn SÁI. 

(c) Đố  thị  hạ m số  ( )y f x=  đị qụạ địê m ( )1 2;M − . Khị đố  ( )
13

2
2

f =  

( ) ( ) 2

2

1 1
2d df x f x x x x x C

xx

 
= = + = − + 

 
  . 

Đố  thị  hạ m số  ( )y f x=  đị qụạ địê m ( )1 5;M −  tạ đừợ c 2 5 3C C+ =  =  

Sụy rạ ( ) 2 1
3f x x

x
= − +  

( ) 2 1 13
2 2 3

2 2
f = − + =  

  Chọn ĐÚ NG. 

(d) ( )
1

2
4

f − = . Hạ m số  ( ) ( )g x xf x=  cố  3 địê m cừ c trị . 

( )
1 1 1

2 4 4
4 4 4

f C C− =  + + =  = − . 

( ) 2 1
4f x x

x
= − −  

( ) ( ) 2 31
4 4g x xf x x x x x

x

 
= = − − = − 

 
 

( ) 23 4'g x x= − , ( )
2 3

0
3

'g x x=  =  , nê n hạ m số  ( )y g x=  cố  2 địê m cừ c trị . 

  Chọn SÁI. 

Câu 12: Chố hạ m số  ( )f x , bịê t ( ) 2

1x
f x

x

+
 = , bịê t ( )

3
2

2
f − =  vạ  ( )

3
2 2 2

2
lnf = − . Trống cạ c khạ ng 

đị nh sạụ, khạ ng đị nh nạ ố đụ ng? Khạ ng đị nh nạ ố sạị? 

(a) Hạ m số  ( )
1

lnf x x C
x

= − + , vợ ị C  lạ  hạ ng số . 
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(b) Hạ m số  ( )
( )

1

2

1
0

1
0


− + 

= 
 − − + 


ln , khi

ln , khi

x C x
xf x

x C x
x

, vợ ị 
1 2
,C C  lạ  hạ ng số . 

(c) Gịạ  trị  ( )1 2 2lnf − = −  

(d) Gịạ  trị  ( )4 3 2lnf =  

Lời giải 

(a) Hạ m số  ( )
1

lnf x x C
x

= − + , vợ ị C  lạ  hạ ng số . 

Tạ cố : ( ) 2 2

1 1 1 +
= = + 

 
 d d

x
f x x x

xx x

1
ln x C

x
= − +  

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) Hạ m số  ( )
( )

1

2

1
0

1
0


− + 

= 
 − − + 


ln , khi

ln , khi

x C x
xf x

x C x
x

, vợ ị 
1 2
,C C  lạ  hạ ng số . 

Tạ cố : ( )
1

lnf x x C
x

= − + , nê n tạ cố  hạị trừợ ng hợ p 
0

0

,

,

x khi x
x

x khi x

 
= 

− 
 

( )
( )

1

2

1
0

1
0

ln ,

ln ,

x C khi x
xf x

x C khi x
x


− + 

 = 
 − − + 


 

  Chọn ĐÚ NG 

(c) Gịạ  trị  ( )1 2 2lnf − = − . 

Từ  dừ  kịê  n đê  bạ ị tạ cố : 
( )

( )

2

1

3 1 3
2 2

2 2 2

3 1 3
2 2 2 2 2 2

2 2 2

ln

ln ln ln

f C

f C

 
− = + + =  

 
 = − − + = −
  

2

1

1 2

2 1

ln

ln

C

C

 = −
 

= −
 

( )
( )

1
2 1 0

1
1 2 0

ln ln ,

ln ln ,

x khi x
xf x

x khi x
x


− + − 

 = 
 − − + − 


. Gịạ  trị  ( )1 1 1 1 2 2 2ln ln lnf − = + + − = −  

  Chọn ĐÚ NG. 

(d) Gịạ  trị  ( )4 3 2lnf =  

Tạ cố : ( )
1 5

4 4 2 1 3 2
4 4

ln ln lnf = − + − = −  

  Chọn SÁI 



  31   
   

Câu 13: Mố  t vạ  t chụyê n đố  ng đê ụ vợ ị vạ  n tố c cố  phừợng trĩ nh ( ) 2 2 1v t t t= − + , trống đố  t  đừợ c 

tĩ nh bạ ng gịạ y, qụạ ng đừợ ng ( )s t  đừợ c tĩ nh bạ ng mê t. Trống cạ c khạ ng đị nh sạụ, khạ ng 

đị nh nạ ố đụ ng? Khạ ng đị nh nạ ố sạị? 

(a) Qụạ ng đừợ ng đị đừợ c cụ ạ vạ  t sạụ 2  gịạ y lạ : ( )
2

3
m  

(b) Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c khị gịạ tố c bị  trịê  t tịê ụ lạ  ( )
1

3
m  

(c) Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c trống khốạ ng từ  2 gịạ y đê n thợ ị gịạn mạ  vạ  n tố c đạ t ( )9 /m s  

lạ : 
26

3
 ( )m  

(d) Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c từ  0  gịạ y đê n thợ ị gịạn mạ  gịạ tố c bạ ng ( )210 /m s  lạ  ( )44 m  

Lời giải 

(a) Qụạ ng đừợ ng đị đừợ c cụ ạ vạ  t sạụ 2  gịạ y lạ : ( )
2

3
m  

Tạ cố  qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c sạụ 2 gịạ y lạ : ( ) ( ) ( ) ( )
2 2

2

0 0

2
2 1

3
s t v t dt t t dt m= = − + =   

  Chọn ĐÚ NG. 

(b) Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c khị gịạ tố c bị  trịê  t tịê ụ lạ  ( )
1

3
m  

Tạ cố : gịạ tố c ( ) ( ) 2 2a t v t t= = − , dố gịạ tố c bị  trịê  t tịê ụ 

( ) ( )0 2 2 0 1a t t t s =  − =  =  

Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c sạụ 1 gịạ y lạ : ( ) ( ) ( ) ( )
1 1

2

0 0

1
2 1

3
s t v t dt t t dt m= = − + =   

  Chọn ĐÚ NG 

(c) Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c trống khốạ ng từ  2 gịạ y đê n thợ ị gịạn mạ  vạ  n tố c đạ t ( )9 /m s  

lạ : 
26

3
 ( )m  

Tạ cố : vạ  n tố c đạ t ( )9 /m s  ( ) 2
4

9 2 1 9
2

t
v t t t

t

 =
 =  − + =  

= −
 4t =  (nhạ  n) 

Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c trống khốạ ng từ  2 gịạ y đê n 4  gịạ y lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
4 4

2

2 2

26
2 1

3
s t v t dt t t dt m= = − + =   

  Chọn ĐÚ NG 

(d) Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c từ  0  gịạ y đê n thợ ị gịạn mạ  gịạ tố c bạ ng ( )210 /m s  lạ  ( )44 m  
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Tạ cố : gịạ tố c ( ) ( )10 2 2 10 6a t t t s=  − =  =  

Qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c từ  0  gịạ y đê n 6  gịạ y lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
6 6

2

0 0

2 1 42s t v t dt t t dt m= = − + =   

  Chọn SÁI 

Câu 14: Chố hạ m số  ( )=y f x  cố  đố  thị  lạ  ( )C . Xê t địê m ( )( );M x f x  thạy đố ị trê n ( )C . Bịê t rạ ng, 

hê   số  gố c cụ ạ tịê p tụyê n cụ ạ đố  thị  ( )C  tạ ị M  lạ  23 2 2= + −
M

k x x  vạ  địê m M  trụ ng vợ ị 

gố c tố ạ đố   khị nố  nạ m trê n trụ c tụng. 

(a) Hê   số  gố c cụ ạ tịê p tụyê n cụ ạ đố  thị  ( )C  tạ ị địê m cố  hốạ nh đố   1= −x  lạ  1= −k . 

(b) ( )1 0=f  

(c) Địê m ( )2 7;B  thụố  c đố  thị  hạ m số  ( )=y f x . 

(d) Hạ m số  ( )
4 3

2 1
4 3

= + − +
x x

F x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x . 

Lời giải 

Hê   số  gố c cụ ạ tịê p tụyê n cụ ạ đố  thị  ( )C  tạ ị M  lạ  23 2 2= + −
M

k x x  

( ) ( )2 3 23 2 2 2 = + − = + − +f x x x dx x x x c . 

Tạ cố  địê m M  trụ ng vợ ị gố c tố ạ đố   khị nố  nạ m trê n trụ c tụng 

( )0 0 =f  

3 20 0 2 0 0 0 + − + =  =. c c . 

Vạ  y ( ) 3 2 2= + −f x x x x . 

(a) Hê   số  gố c cụ ạ tịê p tụyê n cụ ạ đố  thị  ( )C  tạ ị địê m cố  hốạ nh đố   1= −x  lạ  1= −k . 

Hê   số  gố c cụ ạ tịê p tụyê n cụ ạ đố  thị  ( )C  tạ ị địê m cố  hốạ nh đố   1= −x  lạ  

( ) ( )
2

3 1 2 1 2 1= − + − − = −. .k . 

  Chọn ĐÚ NG 

(b) ( )1 0=f . 

( ) 3 21 1 1 2 1 0= + − =.f . 

  Chọn ĐÚ NG 

(c) Địê m ( )2 7;B  thụố  c đố  thị  hạ m số  ( )=y f x . 

Tạ cố  ( ) 3 22 2 2 2 2 8= + − =.f . 
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Vạ  y địê m ( )2 7;B  khố ng thụố  c đố  thị  hạ m số  ( )=y f x . 

  Chọn SÁI 

(d) Hạ m số  ( )
4 3

2 1
4 3

= + − +
x x

F x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x . 

Tạ cố  ( ) ( )3 2 2 = + − =F x x x x f x . 

Vạ  y hạ m số  ( )
4 3

2 1
4 3

= + − +
x x

F x x  lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x . 

  Chọn ĐÚ NG 

Câu 15: Mố  t ố  tố  đạng chạ y vợ ị tố c đố   72 /km h  thĩ  ngừợ ị lạ ị xê bạ t ngợ  phạ t hịê  n chừợ ng ngạ ị vạ  t 

trê n đừợ ng. Ngừợ ị lạ ị xê phạ n ừ ng mố  t gịạ y sạụ đố  bạ ng cạ ch đạ p phạnh khạ n cạ p. Kê  từ  

thợ ị địê m nạ y, ố  tố  chụyê n đố  ng chạ  m dạ n đê ụ vợ ị tố c đố   ( ) ( )10 30= − + /v t t m s , trống đố  

t  lạ  thợ ị gịạn tĩ nh bạ ng gịạ y kê  từ  lụ c đạ p phạnh. Gố ị ( )s t  lạ  qụạ ng đừợ ng xê ố  tố  đị đừợ c 

trống ( )t s  kê  từ  lụ c đạ p phạnh. 

(a) Cố ng thừ c bịê ụ dịê n hạ m số  ( ) ( )25 30 72= − + +s t t t m  

(b) Thợ ị gịạn kê  từ  lụ c đạ p phạnh đê n khị xê ố  tố  dừ ng hạ n lạ  3  gịạ y 

(c) Sạụ 3 gịạ y kê  từ  lụ c đạ p phạnh, qụạ ng đừợ ng xê ố  tố  dị chụyê n đừợ c lạ  ( )45 m  

(d) Qụạ ng đừợ ng xê ố  tố  đạ  dị chụyê n kê  từ  lụ c ngừợ ị lạ ị xê phạ t hịê  n chừợ ng ngạ ị vạ  t 

trê n đừợ ng đê n khị xê ố  tố  dừ ng hạ n lạ  ( )120 m  

Lời giải 

(a) Cố ng thừ c bịê ụ dịê n hạ m số  ( ) ( )25 30 72= − + +s t t t m . 

Tạ cố  ( ) ( ) ( ) 210 30 5 30= = − + = − + + d ds t v t t t t t t C . 

Dố ( )0 0=s  nê n 0=C . 

Vạ  y ( ) ( )25 30= − +s t t t m . 

  Chọn SÁI 

(b) Thợ ị gịạn kê  từ  lụ c đạ p phạnh đê n khị xê ố  tố  dừ ng hạ n lạ  3  gịạ y. 

Xê ố  tố  dừ ng hạ n khị ( ) 0 10 30 0 3=  − + =  =v t t t . 

  Chọn ĐÚ NG 

(c) Sạụ 3 gịạ y kê  từ  lụ c đạ p phạnh, qụạ ng đừợ ng xê ố  tố  dị chụyê n đừợ c lạ  ( )45 m . 

Sạụ 3 gịạ y kê  từ  lụ c đạ p phạnh, qụạ ng đừợ ng xê ố  tố  dị chụyê n đừợ c lạ  

( ) ( )23 5 3 30 3 45= − + =. .s m . 

  Chọn ĐÚ NG 
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(d) Qụạ ng đừợ ng xê ố  tố  đạ  dị chụyê n kê  từ  lụ c ngừợ ị lạ ị xê phạ t hịê  n chừợ ng ngạ ị vạ  t 

trê n đừợ ng đê n khị xê ố  tố  dừ ng hạ n lạ  ( )120 m . 

Tạ cố  72 20=/ /km h m s . 

Vạ  y qụạ ng đừợ ng xê ố  tố  đạ  dị chụyê n kê  từ  lụ c ngừợ ị lạ ị xê phạ t hịê  n chừợ ng ngạ ị vạ  t 

trê n đừợ ng đê n khị xê ố  tố  dừ ng hạ n lạ  ( )20 45 65+ = m . 

  Chọn SÁI 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Cho ( )F x  là họ ngụyên hàm củạ hàm số ( ) 2

2
sin cos

cos
f x x x

x
= − + , ( )0 1F = . Gịá trị ( )F  

bằng 

 Lời giải 

  Trả lời: 3 

Tạ cố  ( ) ( ) 2

2
2d sin cos d cos sin tan

cos
F x f x x x x x x x x C

x

 
= = − + = − − + + 

 
   

Mạ  ( ) ( )0 1 0 0 2 0 1 2 2 2cos sin tan cos sin tanF C C F x x x x=  − − + + =  =  = − − + +  

( ) 2 2 3cos sin tanF = − − + + = . 

Câu 2: Chố ( )F x  lạ  hố  ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) 2 1xf x e x= − + , ( )0 2F = . Tĩ nh gịạ  trị  ( )1F  (lạ m 

trố n kê t qụạ  đê n số  thạ  p phạ n thừ  hạị) 

 Lời giải 

  Trả lời: 3,72 

Tạ cố  ( ) ( ) ( ) 22 1d dx xF x f x x e x x e x x C= = − + = − + +   

Mạ  ( ) ( ) 20 2 1 0 0 2 1 1xF C C F x e x x=  − + + =  =  = − + +  

( )1 1 1 1 1 3 71828.F e e = − + + = +  . 

Câu 3: Chố hạ m số  ( )f x  cố  ngụyê n hạ m trê n , vạ  thố ạ mạ n ( ) ( )23 1lnxf x dx e x+ = + + . Tĩ nh 

( )2f − (kê t qụạ  lạ m trố n đê n hạị chừ  số  sạụ dạ ụ phạ y) 

 Lời giải 

  Trả lời: -0,4 

Gố ị ( )3F x +  lạ  hố  ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )3f x+  

( ) ( ) ( )23 3 1lnxf x dx F x e x + = + = + +  

( ) ( ) ( ) 2

2
3 3 3

1

x x
F x f x f x e

x
 + = +  + = +

+
 

Đạ  t 3 3t x x t= +  = −  
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( )
( )

( )
( )3 3 3

2 2 2

2 3 2 6 2 6

6 10 6 103 1

t t x
t t x

f t e e f x e
t t x xt

− − −
− − −

 = + = +  = +
− + − +− +

 

( ) 2 3 510 5
2 0 4

26 13
,f e e− − −−

− = + = −  − . 

Câu 4: Chố ( ) ( )2 e xF x ax bx c −= + + lạ  mố  t ngụyê n hạ m cụ ạ hạ m số  ( ) ( )2 3 2 e xf x x x −= − + . Tĩ nh 

tố ng 2S a b c= + − ? 

 Lời giải 

  Trả lời: 2 

Tạ cố : ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 22 2e e ex x xF x ax b ax bx c ax a b x b c− − −  = + − + + = − + − + − 
 

Yê ụ cạ ụ bạ ị tốạ n thố ạ mạ n khị vạ  chĩ  khị 

1 1

2 3 1

2 1

a a

a b b

b c c

 − = = −
 

− = −  = 
 − = = − 

. 

Vạ  y ( )1 2 1 1 2.S = − + − − = . 

Câu 5: Cạ y cạ  chụạ khị trố ng cố  chịê ụ cạố 5 cm . Tố c đố   tạ ng chịê ụ cạố cụ ạ cạ y cạ  chụạ sạụ khị trố ng 

đừợ c chố bợ ị hạ m số : ( ) 3 20 1= − +,v t t t , trống đố  t  tĩ nh thêố tụạ n, ( )v t  tĩ nh bạ ng 

cêntịmê t/tụạ n. Gố ị ( )h t  lạ  đố   cạố cụ ạ cạ y cạ  chụạ ợ  tụạ n thừ  t . Chịê ụ cạố cạ y cạ  chụạ sạụ 

2  tụạ n lạ  bạố nhịê ụ? Lạ m trố n kê t qụạ  đê n số  thạ  p phạ n thừ  2 

 Lời giải 

  Trả lời: 7,27 

Tạ cố  ( ) ( ) ( )3 2 4 31 1
0 1

40 3
= = − + = − + + d , dh t v t t t t t t t C . 

Thêố gịạ  thịê t, ( )0 5 5=  =h C    ( ) ( )4 31 1
5

40 3
= − + +h t t t cm . 

Vạ  y ( ) ( )4 31 1 109
2 2 2 5 7 27

40 3 15
= − + + = . . ,h cm . 

Câu 6: Khị đừợ c thạ  từ  đố   cạố 20 m, mố  t vạ  t rợị vợ ị gịạ tố c khố ng đố ị 210 /a m s= . Sạụ khị rợị đừợ c 

t  gịạ y thĩ  vạ  t cố  tố c đố   bạố nhịê ụ? 

 Lời giải 

  Trả lời: 20 

Kĩ  hịê  ụ ( )v t lạ  tố c đố   cụ ạ vạ  t, ( )s t  lạ  qụạ ng đừợ ng vạ  t đị đừợ c chố đê n thợ ị địê m t  gịạ y 

kê  từ  khị vạ  t bạ t đạ ụ rợị. 

Vĩ  ( ) ( )a t v t=  vợ ị mố ị 0t   nê n ( ) ( ) 10 10dt dt .v t a t t C= = = +   

Tạ cố  ( )0 0v =  nê n 10 0 0. C+ =  hạy 0C = . Vạ  t ( ) ( )10 /v t t m s=  
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Vĩ  ( ) ( )v t s t=  vợ ị mố ị 0t   nê n ( ) ( ) 210 5d  d .s t v t t t t t C= = = +   

Tạ cố  ( )0 0s = nê n 25 0 0. C+ =  hạy 0C = . Vạ  y ( ) ( )25 .s t t m=  

Vạ  t rợị từ  đố   cạố 20 m nê n ( ) 220 5 20 0 2s t t t       (gịạ y). 

Vạ  y tố c đố   vạ  t rợị thêố yê ụ cạ ụ đê  bạ ị lạ  ( )2 20 /v m s= . 

 

 


