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▶BÀI ❷. TÍCH PHÂN 

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

 

 

1. Hình thang cong 

Định nghĩa: 

Cho hàm số  liên tục và không âm trên đoạn .  

Hình phẳng giới hạn bởi: 

đồ thị hàm số ,  

trục hoành,  

hai đường thẳng   

được gọi là hình thang cong. 

 

 

2. Diện tích hình thang cong 

Định nghĩa: 

Nếu hàm số  liên tục và không âm trên đoạn  thì diện tích  của hình 

thang cong giới hạn bởi: 

đồ thị hàm số ,  

trục hoành, hai đường thẳng  được tính bởi: 

 

Trong đó  là một nguyên hàm của . 
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 3. Định nghĩa tích phân 

Định nghĩa: 

Cho hàm số  liên tục trên đoạn .  

Nếu  là một nguyên hàm của  trên đoạn  thì hiệu số  

gọi là tích phân từ  đến  của hàm số , kí hiệu . 

Viết  

Gọi là dấu tích phân;  là cận dưới;  là cận trên, 

 là biểu thức dưới dấu tích phân, 

 là hàm số dưới dấu tích phân 

Chú ý 

Trường hợp :   

Trường hợp :  

Tích phân không phụ thuộc vào biến số  hay , nghĩa là . 

4. Ý nghĩa hình học của tích phân 

Định nghĩa: 

Nếu hàm số  liên tục và không âm trên đoạn  thì diện tích  của hình 

thang cong giới hạn bởi: 

đồ thị hàm số ,  

trục hoành,  

hai đường thẳng   

Vậy .  
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶:  Áp dụng định nghĩa – tính chất 

 Phương pháp 
 Á p dụ ng đị nh nghĩ ạ, tĩ nh chạ t vạ  bạ ng cố ng thứ c ngụyệ n hạ m cở bạ n. 

1 ( ) 0= d
a

a

f x x  (Tích phân có hai cận giống nhau thì bằng 0). 

2 ( ) ( )= − d d
b b

a a

f x x f x x  (Tích phân đảo cận→  thêm dấu trừ). 

3 ( ) ( )= . d d
b b

a a

k f x x k f x x  với k . 

Chú ý 

Nếu hàm số  có đạo hàm  và  liên tục trên đoạn  thì  

  

Tốc độ  tại mọi thời điểm  thì quãng đường di chuyển trong khoảng 

thời gian từ  đến  được tính theo công thức:  

 . 

5. Tính chất tích phân 

Tính chất: 

⑴ Cho hai hàm số  liên tục trên đoạn . Khi đó: 

 

 

⑵ Cho hàm số  liên tục trên đoạn ,  là số thực. Khi đó: 

 

⑶ Cho hàm số  liên tục trên đoạn , . Khi đó 

 

 

 



  5   
   

4 ( ) ( ) ( ) ( )  =    d d d
b b b

a a a

f x g x x f x x g x x . 

5 Trống đốạn   ;a b , tồn tại    ;c a b  thì ( ) ( ) ( )= +  d d d
b c b

a a c

f x x f x x f x x . 

 Ý  nghĩ ạ hĩ nh hố c cụ ạ tĩ ch phạ n: 

 Nệ ụ hạ m số  ,x a x b= =  lịệ n tụ c vạ  khố ng ạ m trệ n đốạ n ;a b    thĩ  dịệ  n tĩ ch ( )y f x=  cụ ạ hĩ nh 

thạng cống gịở ị hạ n bở ị: đố  thị  hạ m số  ( )y f x= , trụ c hốạ nh, hạị đứở ng thạ ng ;a b    

 Vạ  y ( )=  d
b

a

S f x x  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Chố ( )
3

0

5= df x x  vạ  ( )
3

0

2= dg x x . Tĩ nh: 

⑴ ( ) ( )
3

0

 +  df x g x x .   ⑵ ( ) ( )
3

0

 −  df x g x x . 

⑶ ( )
3

0

3 df x x .    ⑷ ( ) ( )
3

0

2 3 −  df x g x x  

Lời giải 

⑴ ( ) ( )
3

0

 +  df x g x x . 

( ) ( )
3

0

 +  df x g x x ( ) ( )
3 3

0 0

5 2 7= + = + = d df x x g x x . 

⑵ ( ) ( )
3

0

 −  df x g x x . 

( ) ( )
3

0

 −  df x g x x ( ) ( )
3 3

0 0

5 2 3= − = − = d df x x g x x . 

⑶ ( )
3

0

3 df x x . 

( ) ( )
3 3

0 0

3 3 3 5 15= = = d d .f x x f x x . 

⑷ ( ) ( )
3

0

2 3 −  df x g x x  

( ) ( ) ( ) ( )
3 3 3

0 0 0

2 3 2 3 2 5 3 2 4 − = − = − =   d d d . .f x g x x f x x g x x . 
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Câu 2: Chố ( )
2

2

1
−

= df x x , ( )
4

2

4
−

= − df t t . Tĩ nh ( )
4

2

 df y y  

Lời giải 

Tạ cố : ( ) ( )
4 4

2 2− −

= d df t t f x x , ( ) ( )
4 4

2 2

= d df y y f x x . 

Khị đố : ( ) ( ) ( )
2 4 4

2 2 2− −

+ =  d d df x x f x x f x x . 

( ) ( ) ( )
4 4 2

2 2 2

4 1 5
− −

 = − = − − = −  d d df x x f x x f x x . Vạ  y ( )
4

2

5= − df y y . 

Câu 3: Tĩ nh dịệ  n tĩ ch hĩ nh thạng cống gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  ( ) xy f x e= = , trụ c hốạ nh, trụ c 

tụng vạ  đứở ng thạ ng 1x = . 

 

Lời giải 

( ) xy f x e= =  cố  mố  t ngụyệ n hạ m ( ) xF x e= . 

Dịệ  n tĩ ch hĩ nh thạng cống lạ  ( ) ( ) 1 01 0 1S F F e e e= − = − = −  (đvdt). 

Câu 4: Chố f , g  lạ  hạị hạ m lịệ n tụ c trệ n đốạ n 1 3  ;  thốạ  ( ) ( )
3

1

3 10 + =  df x g x x , 

( ) ( )
3

1

2 6 − =  df x g x x . Tĩ nh ( ) ( )
3

1

 +  df x g x x . 

Lời giải 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
3 3 3

1 1 1

3 10 3 10 1 + =  + =   d d df x g x x f x x g x x . 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
3 3 3

1 1 1

2 6 2 6 2 − =  − =   d d df x g x x f x x g x x . 

Đạ  t ( )
3

1

=  dX f x x , ( )
3

1

=  dY g x x . 

Tứ  ( )1  vạ  ( )2  tạ cố  hệ   phứởng trĩ nh:
3 10 4

2 6 2

 + = =
 

− = = 

X Y X

X Y Y
. 

Dố đố  tạ đứở c: ( )
3

1

4= df x x  vạ ( )
3

1

2= dg x x . Vạ  y ( ) ( )
3

1

4 2 6 + = + =  df x g x x . 
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Câu 5: Chố số  thứ c 1a  , tĩ nh tĩ ch phạ n 
0

1 d
a

x x−  thệố a . 

Lời giải 

Tạ cố  hạ m số  ( ) 1f x x= −  cố  mố  t ngụyệ n hạ m ( )
2

2

x
F x x= −  

Tạ lạ ị cố  
1

0 0 1

1 1 1d d d
a a

x x x x x x− = − + −   ( ) ( )
1

0 1

1 1d d
a

x x x x= − − + − 

( ) ( ) ( ) ( )
2

0 1 1 1
2

a
F F F a F a= − + − = − + .  

⬩Dạng ❷: Tích phân hàm số chứa dấu trị tuyệt đối 

 Phương pháp 
 Cách 1:  

 Chố ( ) 0=f x  tĩ m nghịệ  m    ;a b  gịạ  sứ  cạ c nghịệ  m đố  lạ  
1 2

   ; ; ... ;
n

x x x a b   

 Khị đố  ( ) ( ) ( ) ( )
31 2

1 2

= + + + +   d d d ... d
n

xx x b

a x x x

I f x x f x x f x x f x x  

 

( ) ( ) ( ) ( )
31 2

1 2

d d d ... d
n

xx x b

a x x x

I f x x f x x f x x f x x = + + + +   
 

 Tĩ nh mố ị tĩ ch phạ n thạ nh phạ n 
 Cách 2:  

 Chố ( ) 0=f x  tĩ m nghịệ  m    ;a b . 

 Xệ t dạ ụ ( )f x  trệ n   ;a b . 

 Á p dụ ng 
0

0

A khi A
A

A khi A

 
= 

− 
 đệ  phạ  trị  tụyệ  t đố ị trống ...

b

a
 . 

 Tĩ nh mố ị tĩ ch phạ n thạ nh phạ n 

 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Tĩ nh cạ c tĩ ch phạ n sạụ: 

⑴ 
2

2

2

1
−

= − dA x x .   ⑵ 
2

2

1

3 2
−

= + − dB x x x x . 

⑶ 3

2

1

3 2
−

= − + dC x x x .   ⑷ 2

2

2

4 3 4
−

= − − dD x x x  

Lời giải 

⑴ 
2

2

2

1
−

= − dA x x . 

Xệ t ( ) 2 1f x x= −  trệ n đốạ n 2 2; −  . 
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Chố ( ) 2
1 2 2

2
0

1 2
1 0

;

;

x
f x x

x

 = −
=  −



  − 

=  − 

=  



. 

Bạ ng xệ t dạ ụ: 

 

Dố đố : ( ) ( ) ( )2 2 2

2 1 1 2

2 2 1 1

21 1 1 1

−

− − −

= − = − + − + −   d d d dA x x x x x x x x  

1 1 2

2 1 1

3 3 3 2 2 2 2 2 2
4

3 3 3 3 3 3 3 3 3

−

− −

                
= − + − + − = − − + − − + − − =                

               
.

x x x
x x x  

⑵ 
2

2

1

3 2
−

= + − dB x x x x . 

Xệ t ( ) 3 2 2f x x x x= + −  trệ n 2 1; −  . 

Chố ( ) 3 2

2

0 2 0 0

2 1

2 1

21 1

;

;

;

x

f x x x x x

x

 = −


=  + − =  =


=

  − 

  − 

  −

. 

Bạ ng xệ t dạ ụ: 

 

Dố đố : ( ) ( )
1 0 1

2 2

3

0

2 3 2 3 22 2 2
− −

= + − = + − − + −  d d dB x x x x x x x x x x x x  

2

0 1

2 0

4 3 4 3 21 1 1 1 8 5 37

4 3 4 3 3 12 12
−

       
= + − − + − = − − − − =       
       

.x x x x x x  

⑶ 3

2

1

3 2
−

= − + dC x x x . 

Xệ t ( ) 3 3 2f x x x= − −  trệ n 1 2; −  . 

Chố ( ) 3 0
1 2

1 1

2
0 3 2

2

;

;

x
f

x
x x x

  − 

 = −


 −

−



 =
=  − = 



. 

Bạ ng xệ t dạ ụ: 

 

Dố đố : ( )
2

3

2

1 1

4 21 3 3 27
3 2 2 6

4 2 4 4
− −

   
= − − − = − − − = − − =   

   
 dC x x x x x x . 
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⑷ 2

2

2

4 3 4
−

= − − dD x x x  

Xệ t ( ) 4 23 4f x x x= − −  trệ n 2 2; −  . 

Chố ( ) 4 2
2

0 3
2

2

2
4 0

2

2

;

;

x
f x x x

x

 =
=  − − =  

= −

  − 

 −  

. 

Bạ ng xệ t dạ ụ: 

 

Dố đố : ( )4 2 5 3

22

2 2

1 48 48 96
3 4 4

5 5 5 5
− −

   
= − − − = − − − = − − =   

   
 dD x x x x x x . 

Câu 2: Tĩ nh cạ c tĩ ch phạ n sạụ: 

⑴ ( )
5

3

2 2
−

= + − − dA x x x .   ⑵ ( )
2

1

1 2
−

= + − − + dB x x x x . 

⑶ 
5

1

2 2 1− +
=  d

x
C x

x
.    ⑷ 2

3

0

3 2= − + dD x x x x  

Lời giải 

⑴ ( )
5

3

2 2
−

= + − − dA x x x . 

Tạ cố  bạ ng xệ t dạ ụ đệ  phạ  trị  tụyệ  t đố ị: 

 

Khị đố : ( )
5 2 2 5

22 5

3 22
3 3 2 2

22 2 4 2 4 4 4 8

−
−

− −
− − −

= + − − = − + + = − + + =   d d dA x x x dx x x x x x x . 

⑵ ( )
2

1

1 2
−

= + − − + dB x x x x . 

Tạ cố  bạ ng xệ t dạ ụ đệ  phạ  trị  tụyệ  t đố ị: 

 

Khị đố : 
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( ) ( ) ( )
2 1 2

1 1 1

1 2 1 3
− −

= + − − + = − − + −  d d dB x x x x x x x x  

1 2

1 1

2 2 3 1 5 7
3 4

2 2 2 2 2 2
−

        
= − − + − = − − + − − − = −        

       
.

x x
x x  

⑶ 
5

1

2 2 1− +
=  d

x
C x

x
. 

Tạ cố : 
2 2

2
22x khi x

x
x khi x

 −
− = 





− + 
. 

Khị đố :
( ) ( )5 2 5 2 5

1 1 2 1 2

2 2 1 2 2 1 2 2 1 5 2 2 3− + − + − + − −
= = + = +    d d d d d

x x x x x
I x x x x x

x x x x x
 

( ) ( )
2 5

2 5

1 2
1 2

5 3
2 5 2 3 8 2 3 5 4

   
= − + − = − + − = − +   

   
 d d ln ln ln ln .x x x x x x x

x x
 

⑷ 2

3

0

3 2= − + dD x x x x  

( )
3 3 3

0 0

3

0

2 22 2 1 1= − + = − + = −  d d dD x x x x x x x x x x x . 

Tạ cố : 
1 1

1
11x khi x

x
x khi x

 −
− = 





− + 
. 

Khị đố : ( ) ( )
3 3 3 31 3 3 1

2 2 2 2

0 0 0 0

1 1
   

= − + − = − + −   
   

   d d d dD x x x x x x x x x x x x  

1 3

0

2 2

1

2 2 2 2 4 8 3 4 24 3 8

3 5 5 3 15 5 15 15

       +
= − + − = + − − =      
       

.x x x x x x x x  

 

⬩Dạng ❸: Tích phân hàm số cho bởi nhiều công thức 

 Phương pháp 
 Bài toán 1: 

 Chố hạ m số  ( )
( )

( )

khi

khi

g x x b
f x

h x x b

 
= 



 lịệ n tụ c trệ n D . Tĩ nh ( )d
c

a

J f x x=   

 Xét    ;b a c . 

 Bước 1. Kịệ m trạ hạ m số  ( )f x  cố  lịệ n tụ c tạ ị x b= ? 

 Tứ c lạ  kịệ m trạ ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )lim lim lim lim
x b x b x b x b

f x f x f b g x h x f b
− + − +→ → → →

= =  = =  

 Bước 2. Tạ ch cạ  n: ( ) ( ) ( )

1 2

d d d
c b c

a a b

I I

J f x x g x x h x x= = +   . 
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 Bước 3. Tĩ nh cạ c tĩ ch phạ n 
1 2
;I I  bạ ng cạ c phứởng phạ p đạ  hố c. 

 Bài toán 2: 

 Chố hạ m số  ( )
( )

( )

; khi

; khi

g x m x b
f x

h x m x b

 
= 



 lịệ n tụ c trệ n D . Tĩ nh ( )d
c

a

J f x x=   

 Xét    ;b a c . 

 Bước 1. Kịệ m trạ hạ m số  ( )f x  cố  lịệ n tụ c tạ ị x b= ? 

 Tứ c lạ  kịệ m trạ: 

 
( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )lim lim li m ;m ; li

x b x b x b x b
f x f x f b g h f bx m x m

− + − +→ → → →

= =  = =
 

 Bước 2. Tạ ch cạ  n: ( ) ( ) ( )

1 2

d d d
c b c

a a b

I I

J f x x g x x h x x= = +   . 

 Bước 3. Tĩ nh cạ c tĩ ch phạ n 
1 2
;I I  bạ ng cạ c phứởng phạ p đạ  hố c. 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Chố hạ m số  ( )
2

2 2

21

3 2

 −
= 

− + 

khi

khi

x x
f x

x xx
. Tĩ nh tĩ ch phạ n ( )

3

1

=  dI f x x ? 

Lời giải 

Tạ cố  
( ) ( )

( ) ( )

2

2 2

2

2 2

1 3

2 3 3

+ +

− −

→ →

→ →

 = − =



= − + =


lim lim

lim lim

x x

x x

f x x

f x x x
 vạ  ( )2 3=f . 

Dố đố  hạ m số  đạ  chố lịệ n tụ c tạ ị 2=x . 

Tạ cố : ( ) ( ) ( )
3 3

2 2

2 3
3 2 3

1 1 2 1

2

2

23
2 3 1 3

3 3 3

   
= = − + + − = − + + − =   

   
  d d d

x x
I f x x x x x x x x x x . 

Câu 2: Chố hạ m số  ( )
23 1

4 2

 khi 0

 khi 1

x x
f x

x x

  
= 

−  
. Tĩ nh tĩ ch phạ n ( )

2

0

df x x ? 

Lời giải 

Tạ cố  
( ) ( )

( ) ( )
1 1

2

1 1

4 3

3 3

lim lim

lim lim

x x

x x

f x x

f x x

+ +

− −

→ →

→ →

 = − =



= =


, vạ  ( )1 3f = . 

Vĩ  hạ m số  đạ  chố lịệ n tụ c trệ n  nệ n lịệ n tụ c tạ ị 1x = . 

Sụy rạ ( ) ( ) ( )
1 1

1lim lim
x x

f x f x f
+ −→ →

= = . 

Khị đố  ( ) ( )
1 2 1 22

2 3

1

2

10 0 0

1 7
3 4 4 1 8 2 4

2 2 2
dd d

x
x x x x x xf x x

   
= + − = + − = + − − + =   

  
    

Câu 3: Chố hạ m số  ( )
0 5 0 2

1 2 15

4 0 2 15 20

, khi

khi

, khi

x x

f x x

x x

  


=  
 −  

. Tĩ nh ( )
20

0

df x x . 
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Lời giải 

Tạ cố  ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

0 5 1 2lim lim , lim
x x x

f x x f x f
− − +→ → →

= = = =  vạ  

Dố ( ) ( ) ( ) ( )
15 15 15

1 4 0 2 15lim lim lim ,
x x x

f x f x x f
− + +→ → →

= = = − =  nệ n hạ m số  lịệ n tụ c trệ n đốạ n 

0 20;    

Dố đố  ( ) ( ) ( ) ( )
20 2 15 20

0 0 2 15

= + +   d d d df x x f x x f x x f x x  

( )
2 15 20

0 2 15

0 5 1 4 0 2= + + −  , d d , dx x x x x
2 22 15 20 5 33

4 1 13
0 2 154 10 2 2

 
= + + − = + + = 

 

x x
x x . 

Câu 4: Chố số  thứ c a  vạ  hạ m số  ( )
( )2

2 0

0

khi

khi

x x
f x

a x x x

 
= 

− 

 lịệ n tụ c trệ n . Tĩ nh ( )
1

1

df x x
−

  

Lời giải 

Tạ cố  
( ) ( )( )
( ) ( )

2

0 0

0 0

0

2 0

lim lim

lim lim

x x

x x

f x a x x

f x x

+ +

− −

→ →

→ →

 = − =


= =


, vạ  ( )0 0f = . 

Vĩ  hạ m số  đạ  chố lịệ n tụ c trệ n  nệ n lịệ n tụ c tạ ị 0x = . 

Khị đố  ( ) ( ) ( )
1 0 0

1 1 0

d d df x x f x x f x x
− −

= +   ( )
0 1

2

1 0

2 d dx x a x x x
−

= + − 

( )
1

2 30
2

1
0

1
1 1

2 3 6 6

x x a
x a a

−

   
= + − = − + = −   

  
 

⬩Dạng ❹: Bài toán thực tế 

 Phương pháp 
 Bài toán chuyển động của một vật 

 Một vật chuyển động thệố phứởng trình vận tốc ( )v t  trong khoảng thời gian t a=  đến 

( )t b a b=   sẽ di chuyển đứợc qụãng đứờng là: ( )
b

a

s v t dt=  . 

 Một vật chuyển động có phứởng trình gịạ tốc ( )a t  thì vận tốc của vật đó sạụ khốảng thời 

gian 
2 1

t t t= −  là: ( )
2

1

t

t

v a t dx=  . 

 Bài toán ứng dụng tích phân vào tìm các đại lượng vật lý như công, điện lượng,… 
 Thệố định luật Hooke, lực cần dùng để giữ lò xo giãn thêm x mét từ độ dài tự nhiện là 

( )f x kx= , với ( )/k N m  là độ cứng của lò xo. Công cần để kéo dãn lò xo từ độ dài 
1
 đến 

độ dài 
2

 là: ( )
2

1

A f x dx=  . 
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 Địện lứợng chuyển qua tiết diện của dây dẫn củạ đốạn mạch trong thời gian từ 
1

t  đến 
2

t  là: 

( )
2

1

t

t

Q I t dt=  . 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Mố  t vạ  t chụyệ n đố  ng vở ị vạ  n tố c 10 /m s  thĩ  tạ ng tố c vở ị gịạ tố c ( ) 23a t t t= + . Tĩ nh qụạ ng 

đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn 10 gịạ y kệ  tứ  lụ c bạ t đạ ụ tạ ng tố c. 

Lời giải 

Hạ m vạ  n tố c ( ) ( ) ( )
2 3

2 3
3

2 3
= = + = + + d d

t t
v t a t t t t t C . 

Lạ y mố c thở ị gịạn ( )0t =  lụ c tạ ng tố c ( )0 10 10 =  =v C . 

Tạ đứở c: ( )
3 23

10
3 2

t t
v t = + + . 

Sạụ 10 gịạ y kệ  tứ  lụ c tạ ng tố c, qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c lạ : 

10
10

0 0

3 2 4 33 4300
10 10

3 2 12 2 3

   
= + + = + + =   

   
 d

t t t t
s x t m . 

Câu 2: Mố  t vạ  t chụyệ n đố  ng dố c thệố mố  t đứở ng thạ ng sạố chố vạ  n tố c cụ ạ nố  tạ ị thở ị địệ m t  (gịạ y) 

lạ  ( ) 2 3 2= − +v t t t  (m/s). Trống khốạ ng thở ị gịạn 1 3 t  

⑴ Tĩ m đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t. 

⑵ Tĩ m tố ng qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn nạ y. 

Lời giải 

⑴ Tĩ m đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t. 

Đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t trống khốạ ng thở ị gịạn 1 3 t  lạ  

( ) ( )
3

3 3 3 2 3 2
2

1 1 1

3 3 3 3 1 3 2
3 2 2 2 3 2

3 2 3 2 3 2 3

     
= − + = − + = − +  − − + =     

    
 d d

t t
v t t t t t t . 

⑵ Tĩ m tố ng qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn nạ y. 

Tố ng qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn 1 3 t  lạ  

( ) ( ) ( )
3 3 2 3

2 2 2

1 1 1 2

5 1
3 2 3 2 3 2 1

6 6
= − + = − + − + − + = + =   d d d dv t t t t t t t t t t t . 

Câu 3: Mố  t vạ  t chụyệ n đố  ng dố c thệố mố  t đứở ng thạ ng sạố chố vạ  n tố c cụ ạ nố  tạ ị thở ị địệ m t  (gịạ y) 

lạ  ( ) 2 6= − −v t t t  (m/s). Trống khốạ ng thở ị gịạn 1 4 t  

⑴ Tĩ m đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t. 

⑵ Tĩ m tố ng qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn nạ y. 

Lời giải 

⑴ Tĩ m đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t. 
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Đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t trống khốạ ng thở ị gịạn 1 4 t  lạ  

( ) ( )
4

4 4 3 2 3 2
2

1 1 1

4 4 1 1 9
6 6 6 4 6

3 2 3 2 3 2 2

     
= − − = − − = − −  − − − = −     

    
 d d

t t
v t t t t t t . 

⑵ Tĩ m tố ng qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn nạ y. 

Tố ng qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn 1 4 t  lạ  

( ) ( ) ( )
4 4 3 4

2 2 2

1 1 1 3

22 17 61
6 6 6

3 6 6
= − − = − + + + − − = + =   d d d dv t t t t t t t t t t t . 

Câu 4: Gịạ  sứ  lở ị nhụạ  n bịệ n (tĩ nh bạ ng trịệ  ụ đố ng) cụ ạ mố  t sạ n phạ m đứở c mố  hĩ nh hố ạ bạ ng cố ng 

thứ c ( ) 0 0002 7 5 = − +, ,P x x . Ở  đạ y ( )P x  lạ  lở ị nhụạ  n (tĩ nh bạ ng trịệ  ụ đố ng) khị bạ n 

đứở c x  đởn vị  sạ n phạ m. 

⑴ Tĩ m sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n 60  đởn vị  sạ n phạ m. 

⑵ Tĩ m sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 150  đởn vị  sạ n phạ m 

Lời giải 

⑴ Tĩ m sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n 60  đởn vị  sạ n phạ m. 

Tạ cố  sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n 60  đởn vị  sạ n phạ m lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
60 60 60 60

50 50 50 50

60 50 0 0002 7 5 0 0002− = = − + = − +   d , , d , d 7,5dP P P x x x x x x x  

( ) ( )
60 602 2 2

5050
0 0001 7 5 0 0001 60 50 7 5 60 50 74 89= − + = − − + − =, , , , ,x x  (trịệ  ụ đố ng). 

⑵ Tĩ m sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 150  đởn vị  sạ n phạ m. 

Tạ cố  sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 150  đởn vị  sạ n phạ m lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
150 150 150 150

100 100 100 100

150 100 0 0002 7 5 0 0002− = = − + = − +   d , , d , d 7,5dP P P x x x x x x x  

( ) ( )
150 1502 2 2

100100
0 0001 7 5 0 0001 150 100 7 5 150 100 373 75= − + = − − + − =, , , , ,x x  (trịệ  ụ đố ng). 

Câu 5: Gịạ  sứ  lở ị nhụạ  n bịệ n (tĩ nh bạ ng trịệ  ụ đố ng) cụ ạ mố  t sạ n phạ m đứở c mố  hĩ nh hố ạ bạ ng cố ng 

thứ c ( ) 0 0005 12 2 = − +, ,P x x . Ở  đạ y ( )P x  lạ  lở ị nhụạ  n (tĩ nh bạ ng trịệ  ụ đố ng) khị bạ n 

đứở c x  đởn vị  sạ n phạ m. 

⑴ Tĩ m sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 101 đởn vị  sạ n phạ m. 

⑵ Tĩ m sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 110  đởn vị  sạ n phạ m. 

Lời giải 

⑴ Tĩ m sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 101 đởn vị  sạ n phạ m. 

Tạ cố  sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 101 đởn vị  sạ n phạ m lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
101 101 101 101

100 100 100 100

101 100 0 0005 12 2 0 0005− = = − + = − +   d , , d , d 12,2dP P P x x x x x x x  
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( ) ( )
101 1012 2 2

100100
0 00025 12 2 0 00025 101 100 12 2 101 100 12 15= − + = − − + − , , , , ,x x  (trịệ  ụ 

đố ng). 

⑵ Tĩ m sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 110  đởn vị  sạ n phạ m. 

Tạ cố  sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 110  đởn vị  sạ n phạ m lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
110 110 110 110

100 100 100 100

110 100 0 0005 12 2 0 0005− = = − + = − +   d , , d , d 12,2dP P P x x x x x x x  

( ) ( )
110 1102 2 2

100100
0 00025 12 2 0 00025 110 100 12 2 110 100 121 48= − + = − − + − , , , , ,x x  (trịệ  ụ 

đố ng). 

Câu 6: Gịạ  sứ  vạ  n tố c v  cụ ạ dố ng mạ ụ ở  khốạ ng cạ ch r  tứ  tạ m cụ ạ đố  ng mạ ch bạ n kĩ nh R  khố ng 
đố ị, cố  thệ  đứở c mố  hĩ nh hố ạ bở ị cố ng thứ c bệ n dứở ị. Tĩ m vạ  n tố c trụng bĩ nh (đố ị vở ị r ) 
cụ ạ đố  ng mạ ch trống khốạ ng 0  r R . Số sạ nh vạ  n tố c trụng bĩ nh vở ị vạ  n tố c lở n nhạ t. 

⑴ 2 24

2 3

 
= − 

 

k
v R r , trống đố  k  lạ  mố  t hạ ng số . 

⑵ ( )2 2= −v k R r , trống đố  k  lạ  mố  t hạ ng số . 

Lời giải 

⑴ 2 24

2 3

 
= − 

 

k
v R r , trống đố  k  lạ  mố  t hạ ng số . 

Vạ  n tố c trụng bĩ nh cụ ạ đố  ng mạ ch lạ : 

( ) 2 2

0 0

1 1 4

0 2 3

 
= = − 

−  
 d d
R R

tb

k
v v r r R r r

R R
 

( ) ( )2 2 2 3

0 0

1 1
4 3 4

6 6
= − = − d

R R

kR kr r kR r kr
R R

( )
2

3 31
4

6 2
= − =

kR
kR kR

R
. 

Vĩ  0  r R  nệ n vạ  n tố c cụ ạ đố  ng mạ ch đạ t gịạ  trị  lở n nhạ t lạ  22

3
=

max
v kR  khị 0=r . 

Dố đố  
4

3
=

max tb
v v . 

⑵ ( )2 2= −v k R r , trống đố  k  lạ  mố  t hạ ng số . 

Vạ  n tố c trụng bĩ nh cụ ạ đố  ng mạ ch lạ : 

( ) ( )2 2

0 0

1 1

0
= = −

−  
R R

tb
v v r dr k R r dr

R R
 

( )2 2 2 3

0 0

1 1 1

3

 
= − = − 

 

R R

kR kr dr kR r kr
R R

2
3 31 1 2

3 3

 
= − = 

 

kR
kR kR

R
. 

Vĩ  0  r R  nệ n vạ  n tố c cụ ạ đố  ng mạ ch đạ t gịạ  trị  lở n nhạ t lạ  2=
max

v kR  khị 0=r . 
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Dố đố  
3

2
=

max tb
v v . 

 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

Câu 1: Chố hạ m số  ( )y f x=  lịệ n tụ c trệ n đốạ n ;a b   . Gố ị ( )F x  lạ  mố  t ngụyệ n hạ m cụ ạ hạ m số  

( )f x  trệ n đốạ n ;a b   . Chố n mệ  nh đệ  đụ ng. 

A. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= − . B. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F a F b= − . 

C. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= + . D. ( ) ( ) ( )2 2d
b

a

f x x F b F a= − . 

Lời giải 

Chọn A 

Dố đị nh nghĩ ạ tĩ ch phạ n. 

Câu 2: Chố hạ m số  ( )y f x=  lịệ n tụ c trệ n đốạ n ;a b   . Gố ị ( )F x  lạ  mố  t ngụyệ n hạ m cụ ạ hạ m số  

( )f x  trệ n đốạ n ;a b   . Chố n mệ  nh đệ  sai. 

A. ( ) ( ) ( )d
b

a

f x x F b F a= − . B. ( ) 1d
a

a

f x x = . 

C. ( ) 0d
a

a

f x x = .  D. ( ) ( )d d
b a

a b

f x x f x x= −  . 

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cố  ( ) 0d
a

a

f x x =  nệ n ( ) 1d
a

a

f x x =  sạị. 

Câu 3: Chố hạ m số  ( )=y f x  cố  đạ ố hạ m ( )f x  vạ  ( )f x  lịệ n tụ c trệ n đốạ n   ;a b . Gố ị ( )F x  lạ  mố  t 

ngụyệ n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trệ n đốạ n   ;a b . Chố n mệ  nh đệ  đụ ng. 

A. ( ) ( ) ( ) d
b

a

f b f a f x x− =  . B. ( ) ( ) ( ) d
b

a

F b F a f x x− =  . 

C. ( ) ( ) ( ) d
b

a

f b f a F x x− =  . D. ( ) ( ) ( ) d
b

a

f b f a f x x  − =  . 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cố : ( ) ( ) ( ) d
b

a

f b f a f x x− =  . 
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Câu 4: Tĩ nh tĩ ch phạ n 
2

2

cos dt t

−

 . 

A. 2 . B. 0 . C. 2− . D. 1. 

Lời giải 

Chọn C 

Tạ cố : ( )
2 2

2

2

2 2

2
2 2

cos d cos d sin sin sint t t t t

−

−

−

  
= − = − = − − − = −  

  
  . 

Câu 5: Tĩ nh tĩ ch phạ n 
1

d
a

e

t
t

 vở ị a e . 

A. 1lna+ . B. 1 ln a− . C. 1lna− . D. ln a . 

Lời giải 

Chọn C 

Tạ cố : 
1

1d ln ln ln ln
a

a

e

e

t t a e a
t

= = − = − . 

Câu 6: Nệ ụ ( )
3

1

2= df x x  thĩ  ( )
3

1

2 d +  f x x x  bạ ng 

A. 20 . B. 18 . C. 12 . D. 10 . 

Lời giải 

Chọn D 

Tạ cố  ( )
3

1

2 df x x x +  ( )
3 3

1 1

d 2 df x x x x= + 
3

2

1
2 x= + ( )2 9 1= + − 10= . 

Câu 7: Trống mạ  t phạ ng tố ạ đố   Oxy , chố hĩ nh thạng OABC  gịở ị hạ n bở ị 3 1= +y x , trụ c Ox  vạ  hạị 

đứở ng thạ ng 0 1= =,x x  (nhứ hĩ nh vệ ). 

 

Khị đố  ( )
1

0

3 1+ dx x  bạ ng bạố nhịệ ụ? 
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A. 
2

5
. B. 

5

2
. C. 

3

2
. D. 2 . 

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cố  ( )
1

0

3 1+ dx x  bạ ng dịệ  n tĩ ch hĩ nh thạng OABC  gịở ị hạ n bở ị 3 1= +y x , trụ c Ox  vạ  

hạị đứở ng thạ ng 0 1= =,x x  (nhứ hĩ nh vệ ). 

( )
1

0

3 1+ dx x ( )
1 5

1 1 4
2 2

= = + =. .
OABC

S . 

Câu 8: Chố ( )
2

2

1
−

= − df x x  vạ  ( )
2

2

3
−

= dg x x . Mệ  nh đệ  nạ ố sạy đạ y lạ  đúng? 

A. ( ) ( )
2

2

8
−

 + =  df x g x x . B. ( ) ( )
2

2

4
−

 − =  df x g x x . 

C. ( )
2

2

5 5
−

= df x x .  D. ( ) ( )
2

2

3 4 15
−

 − = −  df x g x x . 

Lời giải 

Chọn D 

➢ Xệ t phứởng ạ n A . Tạ cố : ( ) ( )
2

2−

 +  df x g x x ( ) ( ) ( )
2 2

2 2

1 3 2
− −

= + = − + = d df x x g x x . 

Sụy rạ phứởng ạ n A  sạị. 

➢ Xệ t phứởng ạ n B . Tạ cố : ( ) ( )
2

2−

 −  df x g x x ( ) ( ) ( )
2 2

2 2

1 3 4
− −

= − = − − = − d df x x g x x . 

Sụy rạ phứởng ạ n B  sạị. 

➢ Xệ t phứởng ạ n C . Tạ cố : ( )
2

2

5
−

 df x x ( ) ( )
2

2

5 5 1 5
−

= = − = − d .f x x . 

Sụy rạ phứởng ạ n C  sạị. 

➢ Xệ t phứởng ạ n D . Tạ cố : ( ) ( )
2

2

3 4
−

 −  df x g x x ( ) ( )
2 2

2 2

3 4
− −

= − d df x x g x x  

( )3 1 4 3 15= − − = −. . . Sụy rạ phứởng ạ n D  đụ ng. 

Câu 9: Tĩ nh ( )
0

2

1

2 3 d
−

= +I x x . 

A. 
13

3
=I . B. 

14

3
=I . C. 

13

3
= −I . D. 

26

3
=I . 

Lời giải 

Chọn A 
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( )
0

2

1

2 3 d
−

= +I x x
( )

0
3

1

2 31

2 3
−

 +
 =
 
 

x
( ) ( )

3 31
0 3 2 3

6
 = + − − +
  

13

3
= . 

Câu 10: Tĩ ch phạ n ( )
1

3 4

0

5+ dxe x x  bạ ng 

A. 3 3

2
+e . B. e . C. 

3 2

3

+e
. D. 3e . 

Lời giải 

Chọn C 

Tạ cố  ( )
11 3

3 4 3 5 3

0 0

1 1 1 2
5 1

3 3 3 3

    +
+ = + = + − =   

   
 dx x e

e x x e x e . 

Câu 11: Bịệ t ( ) 2F x x=  lạ  mố  t ngụyệ n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trệ n . Gịạ  trị  cụ ạ ( )
2

1

2 df x x + 
 

bạ ng 

A. 3 . B. 5 . C. 
13

3
. D. 

7

3
. 

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cố : ( )
2

1

2 df x x +   ( )2
2

2
1

x x= +  8 3 5= − =  

Câu 12: Chố ( )
1

0

1= − df x x ; ( )
3

0

5= df x x . Tĩ nh ( )
3

1

df x x  

A. 3 . B. 6 . C. 5 . D. 4 . 

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cố  ( ) ( ) ( )
3 1 3

0 0 1

d d df x x f x x f x x= +    

( ) ( ) ( ) ( )
3 3 1

1 0 0

5 1 6d d df x x f x x f x x = − = − − =    

Vạ  y ( )
3

1

6df x x =  

Câu 13: Chố ( )2

0

3 2 1 6d
m

x x x− + = . Gịạ  trị  cụ ạ thạm số  m  thụố  c khốạ ng nạ ố sạụ đạ y? 

A. ( )1 2;− . B. ( )0;− . C. ( )0 4; . D. ( )3 1;− . 

Lời giải 

Chọn C 
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Tạ cố : ( )2

0

3 2 1 d
m

x x x− +  ( )3 2

0

m

x x x= − +  3 2m m m= − +  

( )2

0

3 2 1 6d
m

x x x− + =
3 2 6 0m m m − + − =

 ( )2 0 4;m =   

Vạ  y ( )2 0 4;m =  . 

Câu 14: Chố ( )
1

2

0

4 2 dI x m x= − . Cố  bạố nhịệ ụ gịạ  trị  ngụyệ n cụ ạ mđệ  6 0I +  ? 

A. 1. B. 5 . C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 

Chọn D 

Dố ( )
1

2

0

4 2 dI x m x= −  ( )
1

2 2

0
2 2x m x= −  22 2m= − +  

Khị đố  6 0I +   22 2 6 0m − + +   2 4 0m − +   2 2m−    
Mạ  m lạ  số  ngụyệ n nệ n  1 0 1; ;m − . Vạ  y cố  3 gịạ  trị  ngụyệ n cụ ạ m thố ạ mạ n yệ ụ cạ ụ. 

Câu 15: Chố a  lạ  số  thứ c dứởng, tĩ nh tĩ ch phạ n 
1

d
a

I x x
−

=   thệố a . 

A. 
2 1

2

a
I

+
= . B. 

2 2

2

a
I

+
= . C. 

22 1

2

a
I

− +
= . D. 

23 1

2

a
I

−
= . 

Lời giải 

Chọn A 

Vĩ  0a   nệ n 
0 2 2

1 0

1 1

2 2 2
d d

a
a a

I x x x x
−

+
= − + = + =  . 

Câu 16: Chố ( )f x  lạ  hạ m số  lịệ n tụ c trệ n  vạ  ( )
1

0

4df x x = ; ( )
3

0

6df x x = . Tĩ nh ( )
3

1

dI f u u
−

=   

A. 2 . B. 5 . C. 10 . D. 12 . 

Lời giải 

Chọn C 

( )
3

1

dI f u u
−

=  ( ) ( )
0 3

1 0

d df u u f u u
−

= +  ( ) ( )
0 3

1 0

d df u u f u u
−

= − +  . 

Tĩ nh ( )
0

1

1

dI f u u
−

= −  

Xệ t ( )
1

0

4df x x = . Đạ  t x u= − d dx u =− . 

Khị 0x =  thĩ  0u = . Khị 1x =  thĩ  1u = − . 
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Nệ n ( )
1

0

4 df x x= = ( )
1

0

df u u
−

− − ( )
0

1

df u u
−

= − . 

Tĩ nh ( )
3

2

0

dI f u u=   

Tạ cố  ( )
3

0

6df x x = ( )
3

0

6df u u = . 

Nệ n ( ) ( )
0 3

1 0

4 6 10d dI f u u f u u
−

= − + = + =  . 

Câu 17: Chố ( )
1 1

2 1 1

khi x
f x

x khi x

 
= 

− 
. Tĩ nh ( )

2

1

dJ f x x
−

=   

A. 1−  B. 
1

2
 C. 4  D. 5  

Lời giải 

Chọn A 

( ) ( ) ( )
2 1 2

1 1 1

d d dJ f x x f x x f x x
− −

= = +    

Tĩ nh ( ) ( ) ( )
1 1

2

1

1 1

1
2 1 0 2 2

1
d dJ f x x x x x x

− −

= = − = − = − = −
−   

Tĩ nh ( )
2 2

2

1 1

1 2 1 1d dJ f x x x= = = − =   

Vạ  y 1 2 1J = − = − . 

Câu 18: Vạ  n tố c cụ ạ mố  t vạ  t chụyệ n đố  ng lạ  ( ) ( )23 5= +  m/sv t t . Qụạ ng đứở ng vạ  t đố  đị đứở c tứ  

gịạ y thứ  4  đệ n gịạ y thứ  10  lạ  
A. 669  m. B. 696  m. C. 699  m. D. 966  m. 

Lời giải 

Chọn D 

Qụạ ng đứở ng vạ  t đố  đị đứở c tứ  gịạ y thứ  4 đệ n gịạ y thứ  10 lạ  ( )
10

2

4

3 5 966= + = dtS t  m. 

Câu 19: Gịạ  sứ  lở ị nhụạ  n bịệ n (tĩ nh bạ ng trịệ  ụ đố ng) cụ ạ mố  t sạ n phạ m đứở c mố  hĩ nh hố ạ bạ ng 

cố ng thứ c ( ) 0 0004 9 3 = − +, ,P x x . Ở  đạ y ( )P x  lạ  lở ị nhụạ  n (tĩ nh bạ ng trịệ  ụ đố ng) khị bạ n 

đứở c x  đởn vị  sạ n phạ m. Khị đố  sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 
125  đởn vị  sạ n phạ m lạ  
A. 232 325,  trịệ  ụ đố ng. B. 230 315,  trịệ  ụ đố ng. 

C. 321 385,  trịệ  ụ đố ng  D. 231 375,  trịệ  ụ đố ng. 

Lời giải 

Chọn D 
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Tạ cố  sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  100  lệ n 125  đởn vị  sạ n phạ m lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
125 125 125 125

100 100 100 100

125 100 0 0004 9 3 0 0004− = = − + = − +   d , , d , d 9,3dP P P x x x x x x x  

( ) ( )
125 1252 2 2

100100
0 0002 9 3 0 0002 125 100 9 3 125 100 231 375= − + = − − + − =, , , , ,x x  (trịệ  ụ đố ng). 

Câu 20: Gịạ  sứ  vạ  n tố c v  cụ ạ dố ng mạ ụ ở  khốạ ng cạ ch r  tứ  tạ m cụ ạ đố  ng mạ ch bạ n kĩ nh 9=R , cố  

thệ  đứở c mố  hĩ nh hố ạ bở ị cố ng thứ c ( )2 2= −v k R r , trống đố  k  lạ  mố  t hạ ng số . Tĩ m vạ  n 

tố c trụng bĩ nh (đố ị vở ị r ) cụ ạ đố  ng mạ ch trống khốạ ng 0  r R . 
A. 54k . B. 45k . C. 9k . D. 27k . 

Lời giải 

Chọn A 

Vạ  n tố c trụng bĩ nh cụ ạ đố  ng mạ ch lạ : 

( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 3

0 0 0 0

1 1 1 1 1

0 3

 
= = − = − = − 

−  
  d d d
R R R R

tb
v v r r k R r r kR kr r kR r kr

R R R R
 

2 2
3 31 1 2 2 9

54
3 3 3

 
= − = = = 

 

.kR k
kR kR k

R
. 

Câu 21: Chố số  thứ c a  vạ  hạ m số  ( )
( )2

2 0

0

x khi x
f x

a x x khi x

 
= 

− 

. Tĩ nh tĩ ch phạ n ( )
1

1

df x x
−

 . 

A. 1
6

.
a
−  B. 

2
1

3
.

a
+  C. 1

6
.

a
+  D. 

2
1

3
.

a
−  

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cố  
( ) ( )( )
( ) ( )

0

2

0

0 0

0

2 0

lim lim

lim lim

x x

x x

f x

x x

a x x

f

+ +

− −

→ →

→ →

 = =


= =

−




, vạ  ( )0 0f = . Nệ n hạ m số  ( )f x  lịệ n tụ c trệ n . 

Dố đố  ( ) ( ) ( )
1 0 1

1 1 0

d d df x x f x x f x x
− −

= +    

( )
0 1

2

1 0

2 d dx x a x x x
−

= + −   

( )
1

2 30
2

1
0

1
1 1

2 3 6 6

x x a
x a a

−

   
= + − = − + = −   

  
. 

Câu 22: Mố  t chịệ c xệ ố  tố  đạng chạ y trệ n đứở ng cạố tố c vở ị vạ  n tố c 72 /km h  thĩ  tạ ị xệ  bạ t ngở  đạ p 

phạnh lạ m chố chịệ c ố  tố  chụyệ n đố  ng chạ  m vở ị gịạ tố c ( ) ( )28

5
 /a t t m s= − , trống đố  t  lạ  

thở ị gịạn tĩ nh bạ ng gịạ y. Hố ị kệ  tứ  khị đạ p phạnh đệ n khị ố  tố  dứ ng hạ n thĩ  ố  tố  dị chụyệ n 

bạố nhịệ ụ mệ t ( )m ? (Gịạ  sứ  trệ n đứở ng ố  tố  dị chụyệ n khố ng cố  gĩ  bạ t thứở ng). 
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A. ( )50 m . B. ( )
250

3
 m . C. ( )

200

3
 m . D. ( )

100

3
 m . 

Lời giải 

Chọn C 

Vạ  n tố c cụ ạ ố  tố  lạ  ( ) ( )dtv t a t= 
8

5
dtt

 
= − 

 


24

5
t C= − + . 

Tạ cố  72 20/ /km h m s= . 

Vĩ  0 20( )v =  nệ n 20C = ( ) 24
20

5
v t t = − + . 

Khị xệ dứ ng hạ n thĩ  vạ  n tố c bạ ng 0  nệ n 24
20 0 5

5
t t− + =  = . 

Qụạ ng đứở ng cạ n tĩ m lạ  
5

2

0

4
20

5
dts t

 
= − + 

 
  

5

3

0

4
20

15
t t

 
= − + 
 

( )
200

3
m= . 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

Câu 1: Chố ( )
0

3

4
−

= − df x x  vạ  ( )
0

3

3
−

= − dg x x . 

(a) ( ) ( )
0

3

7
−

 + = −  df x g x x  

(b) ( ) ( )
0

3

1
−

 − =  df x g x x  

(c) ( )
0

3

3 12
−

− = df x x  

(d) ( ) ( )
0

3

2 3 51
−

 + = −  df x g x x  

Lời giải 

(a) ( ) ( )
0

3

7
−

 + = −  df x g x x . 

Tạ cố : ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
0 0 0

3 3 3

4 3 7
− − −

 + = + = − + − = −   d d df x g x x f x x g x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) ( ) ( )
0

3

1
−

 − =  df x g x x . 

Tạ cố : ( ) ( )
0

3−

 −  df x g x x ( ) ( ) ( ) ( )
0 0

3 3

4 3 1
− −

= − = − − − = − d df x x g x x . 

» Chọn SÁI. 



  24   
   

(c) ( )
0

3

3 12
−

− = df x x . 

Tạ cố : ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
0 0

3 3

3 3 3 4 12
− −

− = − = − − = d . d .f x x f x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) ( ) ( )
0

3

2 3 51
−

 + = −  df x g x x . 

Sạị. 

Tạ cố : ( ) ( ) ( ) ( )
0 0 0

3 3 3

2 3 2 3
− − −

 + = +   d d df x g x x f x x g x x ( ) ( )2 4 3 3 17= − + − = −. . . 

» Chọn SÁI. 

Câu 2: Tĩ nh ( )
3

0

3 d= − = − sin
b

I x x a
c
 (trống đố   *, ,a b c vạ  

b

c
 lạ  phạ n số  tố ị gịạ n). Trống cạ c 

khạ ng đị nh dứở ị đạ y, khạ ng đị nh nạ ố đụ ng, khạ ng đị nh nạ ố sạị? 

(a) 3 3 0+ − =a b c  

(b) 2 2 2+ a b c  

(c) 3 2= +a b c  

(d) = +c a b  

Lời giải 

(a) 3 3 0+ − =a b c . 

( ) ( )
3

3

0
0

3 d 3= − = + sin cosI x x x x ( )0 0
3

  
= + − +  

  
cos cos

1

2
= − . 

Sụy rạ 

1

1

2

 =


=
 =

a

b

c

. Vạ  y 3 3 1 1 2 0+ − = + − =a b c . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) 2 2 2+ a b c . 

Vở ị 

1

1

2

 =


=
 =

a

b

c

, xệ t 2 2 2+ a b c  tạ cố  1 1 4+   lạ  mệ  nh đệ  sạị. 

» Chọn SÁI. 

(c) 3 2= +a b c . 
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Vở ị 

1

1

2

 =


=
 =

a

b

c

, xệ t 3 2= +a b c  tạ cố  3 2 2= +  lạ  mệ  nh đệ  sạị. 

» Chọn SÁI. 

(d) = +c a b . 

Vở ị 

1

1

2

 =


=
 =

a

b

c

, xệ t = +c a b  tạ cố  2 1 1= +  lạ  mệ  nh đệ  đụ ng. 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 3: Chố hạ m số  ( )f x  lịệ n tụ c vạ  khố ng ạ m trệ n đốạ n 0 3  ; . ( )F x  lạ  mố  t ngụyệ n hạ m cụ ạ ( )f x  

trệ n đốạ n 0 3  ;  thố ạ ( )3 2=F  vạ  ( )0 1=F . 

(a) Hịệ  ụ số  ( ) ( )3 0F F−  gố ị lạ  tĩ ch phạ n tứ  3  đệ n 0  cụ ạ hạ m số  ( )f x . 

(b) ( ) ( ) ( ) ( )
3 0

0 3

3 0d df x x f x x F F= − = −   

(c) ( )
3

0

1dtf t =  

(d) Hĩ nh thạng cống gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  ( )y f x= , trụ c hốạ nh vạ  hạị đứở ng thạ ng 

0 3,x x= =  cố  dịệ  n tĩ ch bạ ng 1. 

Lời giải 

(a) Hịệ  ụ số  ( ) ( )3 0F F−  gố ị lạ  tĩ ch phạ n tứ  3  đệ n 0  cụ ạ hạ m số  ( )f x . 

Hịệ  ụ số  ( ) ( )3 0F F−  gố ị lạ  tĩ ch phạ n tứ  0  đệ n 3  cụ ạ hạ m số  ( )f x . 

( ) ( ) ( )
3

0

3 0df x x F F= −  

» Chọn SÁI. 

(b) ( ) ( ) ( ) ( )
3 0

0 3

3 0d df x x f x x F F= − = −  . 

( ) ( ) ( ) ( )
3 0

0 3

3 0d df x x f x x F F= − = −  . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) ( )
3

0

1dtf t = . 

Tạ cố  ( ) ( )
3 3

0 0

d dtf x x f t=  . Mạ  ( ) ( ) ( ) ( )
3

3

0
0

3 0 2 1 1df x x F x F F= = − = − = . 
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Sụy rạ ( )
3

0

1dtf t = . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) Hĩ nh thạng cống gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  ( )y f x= , trụ c hốạ nh vạ  hạị đứở ng thạ ng 

0 3,x x= =  cố  dịệ  n tĩ ch bạ ng 1. 

Tạ cố  hĩ nh thạng cống gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  ( )y f x= , trụ c hốạ nh vạ  hạị đứở ng thạ ng 

0 3,x x= =  cố  dịệ  n tĩ ch ( ) ( ) ( ) ( )
3

3

0
0

3 0 2 1 1dS f x x F x F F= = = − = − = . 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 4: Chố hạ m số  ( ) 56f x x= . Gố ị 56 d
b

a

I x x=  . 

(a) Gố ị 5d
b

a

J x x=   thĩ  tạ cố  6J I= . 

(b) Bịệ t ( )56 8d
b

a

x x x+ =  vạ  3d
b

a

x x =  thĩ  56 5d
b

a

I x x= = . 

(c) Vở ị ;c a b    , thĩ  
5 5 56 6 6d d d

b c b

a a c

x x x x x x= +    

(d) 
1 0 1

5 5 5

1 1 0

6 6 6d d dx x x x x x
− −

= +    

Lời giải 

(a) Gố ị 5d
b

a

J x x=   thĩ  tạ cố  6J I= . 

Tạ cố  5 56 6 6d d
b b

a a

I x x x x J= = =  . 

» Chọn SÁI. 

(b) Bịệ t ( )56 8d
b

a

x x x+ =  vạ  3d
b

a

x x =  thĩ  56 5d
b

a

I x x= = . 

Tạ cố  ( )5 56 6 8d d d
b b b

a a a

x x x x x x x+ = + =   . 

Sụy rạ 56 8 8 3 5d d
b b

a a

x x x x= − = − =  . 

» Chọn ĐÚ NG. 
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(c) Vở ị ;c a b    , thĩ  
5 5 56 6 6d d d

b c b

a a c

x x x x x x= +   . 

Vở ị ;c a b    , thĩ  
5 5 56 6 6d d d

b c b

a a c

x x x x x x= +   . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) 
1 0 1

5 5 5

1 1 0

6 6 6d d dx x x x x x
− −

= +   . 

Tạ cố 
1 0 1 0 1

5 5 5 5 5

1 1 0 1 0

6 6 6 6 6d d d d dx x x x x x x x x x
− − −

= + = − +     . 

» Chọn SÁI. 

Câu 5: Chố 
3

2

0

2= − dI x x x . 

(a) Tạ cố  
2

2

2

2 0 2
2

2 2 3

,

,

x x x
x x

x x x

 −  
− = 

−  

 

(b) 
3 2 3

2 2 2

0 0 2

2 2 2d d dI x x x x x x x x x= − = − + −    

(c) ( ) ( )
3 2 3

2 2 2

0 0 2

2 2 2d d dI x x x x x x x x x= − = − + −    

(d) 

2 3
3 3

2 2

0 2
3 3

x x
I x x

   
= − + + −   
   

 

Lời giải 

(a) Tạ cố  
2

2

2

2 0 2
2

2 2 3

,

,

x x x
x x

x x x

 −  
− = 

−  

. 

Tạ cố  
( )2

2

2

2 0 2
2

2 2 3

,

,

x x x
x x

x x x

− −  
− = 

−  

. 

» Chọn SÁI. 

(b) 
3 2 3

2 2 2

0 0 2

2 2 2d d dI x x x x x x x x x= − = − + −   . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) ( ) ( )
3 2 3

2 2 2

0 0 2

2 2 2d d dI x x x x x x x x x= − = − + −   . 

( ) ( )
3 2 3 2 3

2 2 2 2 2

0 0 2 0 2

2 2 2 2 2d d d d dI x x x x x x x x x x x x x x x= − = − + − = − − + −     . 
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» Chọn SÁI. 

(d) 

2 3
3 3

2 2

0 2
3 3

x x
I x x

   
= − + + −   
   

. 

( ) ( )
3 2 3 2 3

2 2 2 2 2

0 0 2 0 2

2 2 2 2 2d d d d dI x x x x x x x x x x x x x x x= − = − + − = − − + −     . 

2 3 2 3
3 3 3 3

2 2 2 2

0 2 0 2
3 3 3 3

x x x x
I x x x x

       
 = − − + − = − + + −       

       
. 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 6: Chố tĩ ch phạ n 
1

2

4 1
−

= − dI x x . Trống cạ c khạ ng đị nh sạụ đạ y, khạ ng đị nh nạ ố đụ ng, khạ ng 

đị nh nạ ố sạị? 

(a) Tĩ ch phạ n ( ) ( )

1

14

12

4

4 1 4 1
−

= − + − d dI x x x x . 

(b) Gịạ  trị  cụ ạ tĩ ch phạ n 
45

4
=I  

(c) Tĩ ch phạ n ( )
1

2

4 1
−

= − dI x x  

(d) Gố ị S  lạ  dịệ  n tĩ ch hĩ nh phạ ng gịở ị hạ n bở ị cạ c đố  thị : 4 1 0 2 1= − = = − =; ; ;y x y x x . Khị 

đố  =S I  

Lời giải 

(a) Tĩ ch phạ n ( ) ( )

1

14

12

4

4 1 4 1
−

= − + − d dI x x x x . 

Tạ cố : ( ) ( )

1 1

1 1 14 4

1 12 2 2

4 4

4 1 4 1 4 1 1 4 4 1
− − −

= − = − + − = − + −    d d d d dI x x x x x x x x x x . 

» Chọn SÁI. 

(b) Gịạ  trị  cụ ạ tĩ ch phạ n 
45

4
=I . 

Tạ cố : ( ) ( ) ( ) ( )

1

1 14
2 2

12 2

4

1 1
45

4 1 1 4 4 1 2 24 1
4

2 4
− −

= − = − + − = − + − =

−
  d d dI x x x x x x x x x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 
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(c) Tĩ ch phạ n ( )
1

2

4 1
−

= − dI x x . 

Tạ cố : ( ) ( ) ( ) ( )

1

1 14
2 2

12 2

4

1 1
45

4 1 1 4 4 1 2 24 1
4

2 4
− −

= − = − + − = − + − =

−
  d d dI x x x x x x x x x x . 

Mạ  ( ) ( )
1

2

2

1
4 1 2 9 9

2
−

− = − = − = 
− dx x x x I

 

» Chọn SÁI. 

(d) Gố ị S  lạ  dịệ  n tĩ ch hĩ nh phạ ng gịở ị hạ n bở ị cạ c đố  thị : 4 1 0 2 1= − = = − =; ; ;y x y x x . Khị 

đố  =S I . 

Tạ cố  S  lạ  dịệ  n tĩ ch hĩ nh phạ ng gịở ị hạ n bở ị cạ c đố  thị : 4 1 0 2 1= − = = − =; ; ;y x y x x  lạ  
1

2

4 1
−

= − = dS x x I . 

Mạ  ( ) ( ) ( ) ( )

1

1 14
2 2

12 2

4

1 1
45

4 1 1 4 4 1 2 24 1
4

2 4
− −

= − = − + − = − + − =  =

−
  d d dI x x x x x x x x x x I I . 

Dố đố  = =S I I . 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 7: Trống mạ  t phạ ng tố ạ đố   Oxy , chố đố  thị  hạ m số  216= −y x . Cạ c mệ  nh đệ  sạụ đụ ng hạy 

sạị? 

 

(a) 
4

2

0

4 16− dx x  bạ ng dịệ  n tĩ ch hĩ nh trố n cố  bạ n kĩ nh bạ ng 4. 

(b) 
0 4

2 2

4 0

16 16
−

− = − − d dx x x x  

(c) 
4 4

2 2

4 0

16 4 16
−

− = − d dx x x x  

(d) 
4

2

4

16 8
−

− = dx x  

Lời giải 
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(a) 
4

2

0

4 16− dx x  bạ ng dịệ  n tĩ ch hĩ nh trố n cố  bạ n kĩ nh bạ ng 4. 

4

2

0

16− dx x  bạ ng dịệ  n tĩ ch hĩ nh gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  216= −y x , trụ c Ox  vạ  hạị 

đứở ng thạ ng 0 4= =,x x . 

Gố ị S  lạ  dịệ  n tĩ ch hĩ nh trố n cố  bạ n kĩ nh bạ ng 4, khị đố  tạ cố : 

4 4

2 2

0 0

16 4 16
4

− =  − = d d
S

x x x x S . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) 
0 4

2 2

4 0

16 16
−

− = − − d dx x x x  

Tạ cố : dịệ  n tĩ ch hĩ nh gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  216= −y x , trụ c Ox  vạ  hạị đứở ng thạ ng 

4 0= − =,x x  bạ ng vở ị dịệ  n tĩ ch hĩ nh gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  216= −y x , trụ c Ox  vạ  

hạị đứở ng thạ ng 0 4= =,x x . Dố đố  
0 4

2 2

4 0

16 16
−

− = − d dx x x x . 

» Chọn SÁI. 

(c) 
4 4

2 2

4 0

16 4 16
−

− = − d dx x x x  

Tạ cố : dịệ  n tĩ ch hĩ nh gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  216= −y x , trụ c Ox  vạ  hạị đứở ng thạ ng 

4 0= − =,x x  bạ ng vở ị dịệ  n tĩ ch hĩ nh gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  216= −y x , trụ c Ox  vạ  

hạị đứở ng thạ ng 0 4= =,x x . Dố đố  
0 4

2 2

4 0

16 16
−

− = − d dx x x x  

Vạ  y 
4 0 4 4

2 2 2 2

4 4 0 0

16 16 16 2 16
− −

− = − + − = −   d d d dx x x x x x x x . 

» Chọn SÁI. 

(d) 
4

2

4

16 8
−

− = dx x . 

4

2

4

16
−

− dx x  bạ ng nứ ạ dịệ  n tĩ ch hĩ nh trố n cố  bạ n kĩ nh 4=R  gịở ị hạ n bở ị đố  thị  hạ m số  

216= −y x  vạ  trụ c Ox . 

Vạ  y 
4

2 2

4

1
16 4 8

2
−

− = = d .x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 
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Câu 8: Mố  t chạ t địệ m chụyệ n đố  ng trệ n đứở ng thạ ng nạ m ngạng (chịệ ụ dứởng hứở ng sạng phạ ị) 

vở ị gịạ tố c phụ  thụố  c vạ ố thở ị gịạn ( )st  lạ  ( ) ( )22 7= −  m/sa t t . Bịệ t vạ  n tố c đạ ụ bạ ng 

( )6 m/s , xệ t tĩ nh đụ ng sạị cụ ạ cạ c khạ ng đị nh sạụ. 

(a) Vạ  n tố c tứ c thở ị cụ ạ chạ t địệ m tạ ị thở ị địệ m ( )st  xạ c đị nh bở ị ( ) 2 7 10= − +v t t t . 

(b) Tạ ị thở ị địệ m 7=t  (s), vạ  n tố c cụ ạ chạ t địệ m lạ  6  (m/s). 

(c) Đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t trống khốạ ng thở ị gịạn 1 7 t  lạ  18  m. 

(d) Trống 8  gịạ y đạ ụ tịệ n, thở ị địệ m chạ t địệ m xạ nhạ t vệ  phĩ ạ bệ n phạ ị lạ  7=t  (s). 

Lời giải 

(a) Vạ  n tố c tứ c thở ị cụ ạ chạ t địệ m tạ ị thở ị địệ m ( )st  xạ c đị nh bở ị ( ) 2 7 10= − +v t t t . 

Tạ cố  ( ) ( ) ( ) 22 7 7= = − = − + d dv t a t t t t t t C . 

( )0 6 6=  =v C . 

Vạ  y ( ) 2 7 6= − +v t t t  (m/s). 

» Chọn SÁI. 

(b) Tạ ị thở ị địệ m 7=t  (s), vạ  n tố c cụ ạ chạ t địệ m lạ  6  (m/s). 

( ) 27 7 7 7 6 6= −  + =v  (m/s). 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t trống khốạ ng thở ị gịạn 1 7 t  lạ  18  m. 

Đố   dị ch chụyệ n cụ ạ vạ  t trống khốạ ng thở ị gịạn 1 7 t  lạ  

( ) ( )
7

7 7 3 2
2

1 1 1

7
7 6 6 18

3 2

 
= = − + = − + = − 

 
 d d

t t
S v t t t t t t . 

» Chọn SÁI. 

(d) Trống 8  gịạ y đạ ụ tịệ n, thở ị địệ m chạ t địệ m xạ nhạ t vệ  phĩ ạ bệ n phạ ị lạ  7=t  (s). 

Tố ạ đố   cụ ạ chạ t địệ m tạ ị thở ị địệ m t  lạ  

( ) ( ) ( )
3 2

2 7
7 6 6

3 2
= = − + = − + + d d

t t
x t v t t t t t t C  

Tạ cạ n tĩ m gịạ  trị  lở n nhạ t cụ ạ ( )x t  vở ị 0 8   ;t . 

Tạ cố  ( ) ( ) 0 = =x t v t  khị 1=t  hốạ  c 6=t . 

Lạ ị cố  ( )0 =x C , ( )
17

1
6

= +x C , ( )6 18= − +x C , ( )
16

8
3

= − +x C . 

Vạ  y gịạ  trị  lở n nhạ t cụ ạ ( )x t  vở ị 0 8   ;t  đạ t đứở c khị 1=t . 

» Chọn SÁI. 
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Câu 9: Gịạ  sứ  lở ị nhụạ  n bịệ n (tĩ nh bạ ng trịệ  ụ đố ng) cụ ạ mố  t sạ n phạ m đứở c mố  hĩ nh hố ạ bạ ng cố ng 

thứ c ( ) 0 0008 10 4 = − +, ,P x x . Ở  đạ y ( )P x  lạ  lở ị nhụạ  n (tĩ nh bạ ng trịệ  ụ đố ng) khị bạ n 

đứở c x  đởn vị  sạ n phạ m. 

(a) Lở ị nhụạ  n khị bạ n đứở c x  đởn vị  sạ n phạ m đứở c tĩ nh bạ ng cố ng thứ c 

( ) 20 0008 10 4= − +, ,P x x x . 

(b) Lở ị nhụạ  n khị bạ n đứở c 50  sạ n phạ m đạ ụ tịệ n lạ  519  trịệ  ụ đố ng. 

(c) Sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n 55  đởn vị  sạ n phạ m lạ  49 79,  

trịệ  ụ đố ng. 

(d) Bịệ t sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n a  đởn vị  sạ n phạ m lở n hởn 
517  trịệ  ụ đố ng, khị đố  gịạ  trị  nhố  nhạ t cụ ạ a  lạ  100 . 

Lời giải 

(a) Lở ị nhụạ  n khị bạ n đứở c x  đởn vị  sạ n phạ m đứở c tĩ nh bạ ng cố ng thứ c 

( ) 20 0008 10 4= − +, ,P x x x . 

Tạ cố : ( ) ( ) ( ) 20 0008 10 4 0 0004 10 4= = − + = − + d , , d , ,P x P x x x x x x . 

» Chọn SÁI. 

(b) Lở ị nhụạ  n khị bạ n đứở c 50  sạ n phạ m đạ ụ tịệ n lạ  519  trịệ  ụ đố ng. 

Lở ị nhụạ  n khị bạ n đứở c 50  sạ n phạ m đạ ụ tịệ n lạ : ( ) 250 0 0004 50 10 4 50 519= − + =, . , .P  

(trịệ  ụ đố ng). 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n 55  đởn vị  sạ n phạ m lạ  49 79,  

trịệ  ụ đố ng. 

Tạ cố  sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n 55  đởn vị  sạ n phạ m lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
55 55 55 55

50 50 50 50

55 50 0 0008 10 4 0 0008− = = − + = − +   d , , d , d 10,4dP P P x x x x x x x  

( ) ( )
55 552 2 2

5050
0 0004 10 4 0 0004 55 50 10 4 55 50 51 79= − + = − − + − =, , , , ,x x  (trịệ  ụ đố ng). 

» Chọn SÁI. 

(d) Bịệ t sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n a  đởn vị  sạ n phạ m lở n hởn 
517  trịệ  ụ đố ng, khị đố  gịạ  trị  nhố  nhạ t cụ ạ a  lạ  100 . 

Tạ cố  sứ  thạy đố ị cụ ạ lở ị nhụạ  n khị dốạnh số  tạ ng tứ  50  lệ n a  đởn vị  sạ n phạ m lạ  

( ) ( ) ( ) ( )
50 50 50 50

50 0 0008 10 4 0 0008− = = − + = − +   d , , d , d 10,4d
a a a a

P a P P x x x x x x x  

( ) ( )2 2 2 2

5050
0 0004 10 4 0 0004 50 10 4 50 0 0004 10 4 519= − + = − − + − = − + −, , , , , ,

a a
x x a a a a . 

Thệố bạ ị rạ tạ cố : 
2 20 0004 10 4 519 517 0 0004 10 4 1036 0 100 25900− + −   − +    , , , ,a a a a a . 

Vạ  y gịạ  trị  nhố  nhạ t cụ ạ a  lạ  101. 
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» Chọn SÁI. 

Câu 10: Ở  nhịệ  t đố   37C , mố  t phạ n ứ ng hố ạ hố c tứ  chạ t đạ ụ A , chụyệ n hố ạ thạ nh chạ t sạ n phạ m 

B  thệố phứởng trĩ nh: →A B . Gịạ  sứ  ( )y x  lạ  nố ng đố   chạ t A  (đởn vị  mốl 1−L ) tạ ị thở ị 

địệ m x  (gịạ y), ( ) 0y x  vở ị 0x , thố ạ mạ n hệ   thứ c: ( ) ( )47 10− = − .y x y x  vở ị 0x . Bịệ t 

rạ ng tạ ị 0=x , nố ng đố   (đạ ụ) cụ ạ A  lạ  0 05,  mốl 1−L . Xệ t hạ m số  ( ) ( )= lnf x y x  vở ị 0x

. Khị đố , tạ cố  

(a) ( ) 47 10− = − .f x  

(b) ( ) ( )47 10 0 05−= − +. ln ,f x x  

(c) ( ) ( ) 430 15 6 10−− = − .y y  

(d) Nố ng đố   trụng bĩ nh cụ ạ chạ t A  tứ  thở ị địệ m 15 gịạ y đệ n thở ị địệ m 30 gịạ y gạ n bạ ng 
0 05, . 

Lời giải 

(a) ( ) 47 10− = − .f x . 

Tạ cố  ( ) ( )( )
( )
( )

47 10−


 = = = −ln .
y x

f x y x
y x

. 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) ( ) ( )47 10 0 05−= − +. ln ,f x x . 

Tạ cố  ( ) ( ) ( )4 47 10 7 10− −= = − = − + d . d .f x f x x x x C . 

Thệố gịạ  thịệ t ( )0 0 05= ,y  nệ n ( ) ( ) ( )0 0 0 05= =ln ln ,f y . Khị đố  ( )0 05= ln ,C . 

Vạ  y ( ) ( )47 10 0 05−= − +. ln ,f x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) ( ) ( ) 430 15 6 10−− = − .y y . 

Tứ  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )4 47 10 0 05 7 101

20

− −− + −=  = = =
. ln , .ln

f x x xf x y x y x e e e . 

Dố đố  ( ) ( ) ( )
4 47 10 30 7 10 15 41

30 15 5 2 10
20

− −− − −− = −  −. . . . , .y y e e . 

» Chọn SÁI. 

(d) Nố ng đố   trụng bĩ nh cụ ạ chạ t A  tứ  thở ị địệ m 15 gịạ y đệ n thở ị địệ m 30 gịạ y gạ n bạ ng 
0 05, . 

Nố ng đố   trụng bĩ nh cụ ạ chạ t A  tứ  thở ị địệ m 15 gịạ y đệ n thở ị địệ m 30 gịạ y lạ : 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
30 30 304 4

4

15 15 15

1 1 1 10 10
30 15

30 15 15 105 1057 10−

 
 = − = − = − −   −  

 d d
.

y x x y x x y x y y 0 05 ,  

» Chọn ĐÚ NG. 
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Câu 11: Chố hạ m số  ( )
23 2 1

5 2 1

khi

khi

x x m x
f x

x x

 + + 
= 

− 
 (m  lạ  thạm số  thứ c) lịệ n tụ c trệ n . Bịệ t rạ ng 

( )f x  cố  ngụyệ n hạ m trệ n  lạ  ( )F x  thố ạ mạ n ( )2 10F − = − . 

(a) 2m = −  

(b) ( )
3 2

2

2 8 1

5 4 1

khi

khi

x x x x
F x

x x x

 + − + 
= 

− + 

 

(c) ( )3 83F =  

(d) ( )
2

1

1
3ln d

e

f x x
x

=  

Lời giải 

(a) 2m = − . 

Tạ cố  ( )f x  lịệ n tụ c trệ n  nệ n ( )f x  lịệ n tụ c tạ ị 1x = . 

Dố đố  ( ) ( ) ( )
1 1

1lim lim
x x

f x f x f
− +→ →

= = 5 3 2m m + =  = − . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) ( )
3 2

2

2 8 1

5 4 1

khi

khi

x x x x
F x

x x x

 + − + 
= 

− + 

. 

Tạ cố  ( )
3 2

1

2

2

1

5 1

khi

khi

x x mx C x
F x

x x C x

 + + + 
= 

− + 

 

( ) ( ) ( )
2

2 2
2 5 2 2 10 14 4F C C− = − − − +  = − + = . 

( ) ( )3 2

1 1
1 1

2lim lim
x x

F x x x mx C m C
+ +→ →

= + + + = + + . 

( ) ( )2

2 2
1 1

5 4lim lim
x x

F x x x C C
− −→ →

= − + = + . 

Tạ lạ ị cố  ( )F x  lịệ n tụ c tạ ị 1x = . 

Dố đố  ( ) ( ) ( )
1 1

1lim lim
x x

F x F x F
− +→ →

= =
1 2 1

2 4 6m C C C m + + = +  = − . 

Mạ  2m = −  nệ n 
1

8C = . 

Vạ  y ( )
3 2

2

2 8 1

5 4 1

khi

khi

x x x x
F x

x x x

 + − + 
= 

− + 

. 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) ( )3 83F = . 

Tạ cố  ( ) 3 23 3 3 2 3 8 38.F = + − + = . 
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» Chọn SÁI. 

(d) ( )
2

1

1
3ln d

e

f x x
x

= . 

Đạ  t 
1

lnt x dt dx
x

=  = . 

Khị 1 0x t=  = ; 

Khị 2 2x e t=  = . 

Dố đố  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 1 2 1 2

2

1 0 0 1 0 1

1
5 2 3 2 2 12ln

e

f x dx f t dt f x dx f x dx x dx x x dx
x

= = + = − + + − =      . 

» Chọn SÁI. 

Câu 12: Mố  t vạ  t chụyệ n đố  ng vở ị vạ  n tố c đứở c chố bở ị đố  thị  trống hĩ nh sạụ: 

 

(a) Vạ  n tố c cụ ạ vạ  t tạ ị thở ị địệ m t  đứở c xạ c đị nh bở ị ( )
2 0 1

2 1

khi

khi

t t
v t

t

  
= 


. 

(b) Qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống 1 gịạ y đạ ụ tịệ n đứở c xạ c đị nh bở ị cố ng thứ c 

( ) ( )
1

0

ds t v t t=   

(c) Qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn tứ  1 gịạ y đệ n 2 gịạ y đứở c xạ c đị nh 

bở ị cố ng thứ c ( ) ( )
2

0

ds t v t t=   

(d) Qụạ ng đứở ng mạ  vạ  t đị đứở c trống 2 gịạ y đạ ụ tịệ n lạ  3m . 

Lời giải 

(a) Vạ  n tố c cụ ạ vạ  t tạ ị thở ị địệ m t  đứở c xạ c đị nh bở ị ( )
2 0 1

2 1

khi

khi

t t
v t

t

  
= 


. 

Tạ cố  phứởng trĩ nh đứở ng thạ ng đị qụạ hạị địệ m OA  lạ  2y x= , đứở ng thạ ng đị qụạ hạị 

địệ m ,A B  lạ  2y = . 

Dố đố  tạ cố  cố ng thứ c hạ m vạ  n tố c lạ : ( )
2 0 1

2 1

khi

khi

t t
v t

t

  
= 


. 
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» Chọn ĐÚ NG. 

Qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn tứ  ạ gịạ y đệ n b gịạ y đứở c xạ c đị nh bở ị 

cố ng thứ c ( ) ( )d
b

a

s t v t t=  . 

(b) Qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống 1 gịạ y đạ ụ tịệ n đứở c xạ c đị nh bở ị cố ng thứ c 

( ) ( )
1

0

ds t v t t=  . 

Dố đố  qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn tứ  0 gịạ y đệ n 1 gịạ y đứở c xạ c đị nh 

bở ị cố ng thứ c ( ) ( )
1

0

ds t v t t=  . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn tứ  1 gịạ y đệ n 2 gịạ y đứở c xạ c đị nh 

bở ị cố ng thứ c ( ) ( )
2

0

ds t v t t=  . 

Dố đố  qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn tứ  1 gịạ y đệ n 2 gịạ y đứở c xạ c đị nh 

bở ị cố ng thứ c ( ) ( )
2

1

ds t v t t=  . 

» Chọn SÁI. 

(d) Qụạ ng đứở ng mạ  vạ  t đị đứở c trống 2 gịạ y đạ ụ tịệ n lạ  3m . 

Qụạ ng đứở ng mạ  vạ  t đị đứở c trống 2 gịạ y đạ ụ tịệ n lạ : 

( ) ( )
2 1 2

1 22

10
0 0 1

2 2 2 1 2d d ds t v t t t t t t t= = + = + = +   3m= . 

» Chọn ĐÚ NG. 

 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Nệ ụ ( )
1

2
 =F x

x
 vạ  ( )1 1=F  thĩ  gịạ  trị  cụ ạ ( )4F  bạ ng bạố nhịệ ụ? Lạ m trố n kệ t qụạ  đệ n chứ  

số  thạ  p phạ n thứ  2. 

Lời giải 

Trả lời: 1,69 

Tạ cố : ( )
44 4

1 1 1

1 1
2

2 2
 = = = d d ln| | lnF x x x x

x
. 

Lạ ị cố : ( ) ( ) ( ) ( )
4

4

1
1

4 1 = = − dF x x F x F F . 

Sụy rạ ( ) ( )4 1 2− = lnF F . 

Dố đố  ( ) ( )4 1 2 1 2= + = +ln lnF F . 
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Câu 2: Chố hạ m số  ( )=y f x  lịệ n tụ c trệ n đốạ n 0 2  ; . Gịạ  sứ  ( )=y F x  lạ  mố  t ngụyệ n hạ m cụ ạ 

( )=y f x  vạ  ( )
2

0

3df x x =  vạ  ( )0 2=F . Gịạ  trị  ( )2F  bạ ng bạố nhịệ ụ? 

Lời giải 

Trả lời: 5 

Tạ cố  ( ) ( ) ( )
2

0

2 0f x dx F F= − ( ) ( ) ( )
2

0

2 0F f x dx F = + 3 2 5= + = . 

Câu 3: Chố hạ m số  ( )y f x=  lịệ n tụ c trệ n . Gịạ  sứ  ( )
5

0

6df x x =  vạ  ( )
5

2

8df x x = . Gịạ  trị  ( )
2

0

df x x  

bạ ng bạố nhịệ ụ? 

Lời giải 

Trả lời: -2 

Tạ cố  ( ) ( ) ( )
5 2 5

0 0 2

d d df x x f x x f x x= +   ( ) ( ) ( )
2 5 5

0 0 2

d d df x x f x x f x x = −   6 8 2= − = − . 

Câu 4: Chố cạ c hạ m số  ( )y f x=  vạ  ( )y g x=  lịệ n tụ c trệ n . Gịạ  sứ  ( ) ( )
7

2

2 3 1df x g x x + =   vạ  

( ) ( )
7

2

2 4df x g x x − =  . Khị đố , ( ) ( )
7 2

2 7

3d df x x g x x−   bạ ng bạố nhịệ ụ? 

Lời giải 

Trả lời: -1 

Tạ cố : 

( ) ( )

( ) ( )

7

2

7

2

2 3 1

2 4

d

d

f x g x x

f x g x x


 + =  



  − = 






.

( ) ( )

( ) ( )

7 7

2 2

7 7

2 2

2 3 1

2 4

d d

d d

f x x g x x

f x x g x x


+ =


 

 − =



 

 

( )

( )

7

2

7

2

2

1

d

d

f x x

g x x


=


 

 = −







 

Mạ  ( ) ( )
7 2

2 7

3d df x x g x x−  ( ) ( )
7 7

2 2

3d df x x g x x= +  ( )2 3 1 1.= + − = − . 

Câu 5: Bịệ t ( ) 2=F x x  lạ  mố  t ngụyệ n hạ m cụ ạ hạ m số  ( )f x  trệ n . Gịạ  trị  cụ ạ ( )
2

1

2 +  df x x  bạ ng 

bạố nhịệ ụ? 

Lời giải 

Trả lời: 5 

Tạ cố  ( ) ( )
2

2

1

2
2 2 8 3 5

1
 + = + = − =  df x x x x . 
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Câu 6: Chố hạ m số  ( )
2

2

1 2

2 3 2

 − 
= 

− + 

 khi 

 khi 

x x
f x

x x x
. Tĩ ch phạ n ( )

3

1

1

2
=  dI f x x  bạ ng bạố nhịệ ụ? Lạ m 

trố n kệ t qụạ  đệ n chứ  số  thạ  p phạ n thứ  2 

Lời giải 

Trả lời: 3,83 

( ) ( ) ( )
3 2 3

2 2

1 1 2

1 1 23
2 1

2 2 6
3

 
= = − + − = 

 
+  d d dI f x x x x xxx . 

Câu 7: Chố hạ m số  ( )
1

1

1

1 +




= 



  

  

khi x
f x

hi x
x
x k

. Tĩ ch phạ n ( )
0

2

2

3= − dI t f t t  bạ ng bạố nhịệ ụ? Lạ m trố n 

kệ t qụạ  đệ n chứ  số  thạ  p phạ n thứ  2 

Lời giải 

Trả lời: 2,08 

( ) ( ) ( )
0 2 1 2

2 2 2

2 0 0 1

25
3 3 3 1 2 08

12

 
= − = = + + =  

 
   d d d d ,I t f t t x f x x x x x x x

. 

Câu 8: Chố hạ m số  ( )

22 1 0

1 0 2

5 2 2

 − 


= −  
 − 

khi

khi

khi

x x

f x x x

x x

. Tĩ nh tĩ ch phạ n ( )
9

5

1

7
−

=  dI f t t  bạ ng bạố nhịệ ụ? 

Lạ m trố n kệ t qụạ  đệ n chứ  số  thạ  p phạ n thứ  2 

Lời giải 

Trả lời: 5,19 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
9 9 0 2 9

5 5 5 0 2

1 1 1 1 1

7 7 7 7 7
− − −

 = = = + +    d d d d dI f t t f x x f x x f x x f x x  

( ) ( ) ( )
0 2 9

2

5 0 2

1 1 1 109
2 1 1 5 2 5 19

7 7 7 21
−

= − + − + − =   d d d ,x x x x x x  

Câu 9: Bịệ t 
3 2

1

6 8

1
d ln

x x a d
I x c

x b e

− +
= = +

+  bịệ t a  lạ  số  ngụyệ n ạ m vạ  , , , *b c d e ; ( ) 1,a b = , 

( ) 1,d e = . Gịạ  trị  cụ ạ a b c d e+ + + +  bạ ng: 

Lời giải 

Trả lời: 25 

Tạ cố  1 0x+  , 1 3;x      , sụy rạ 

23 32

1 1

6 86 8

1 1
d d

x xx x
x x

x x

− +− +
=

+ +  . 

Lạ ị cố  2 6 8 0 2 4x x x− +     . Dố đố  

23 2 32 2

1 1 2

6 8 6 8 6 8

1 1 1
d d d

x x x x x x
I x x x

x x x

− + − + − +
= = −

+ + +    
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2 3

1 2

15 15 11 3 9 4
7 7 15 15

1 1 2 2 2 3
d d ln lnx x x x

x x

       
= − + − − + = − + − − +       

+ +       
 

9 9
15

2 8
ln= − + . 

Vạ  y 

9

2

15 25

9

8

a

b

c a b c d e

d

e

 = −


=


=  + + + + =
 =


=

 

Câu 10: Chố hạ m số  ( )
2

1 0

2 2 0

          khi 

 khi 

xe x
y f x

x x x

 + 
= = 

− + 

. Bịệ t gịạ  trị  cụ ạ 
( )

2

1

1

/

ln
d

e

e

f x a
I x ce

x b

−
= = +  

vở ị 0, , ,a b c b   vạ  ( ) 1,a b =  bạ ng. Gịạ  trị  cụ ạ a b c+ +  

Lời giải 

Trả lời: 36 

Xệ t 
( )

2

1

1

/

ln
d

e

e

f x
I x

x

−
=  . 

Đạ  t 
1

1ln d du x u x
x

= −  = . Đố ị cạ  n 
2

1
2

1

x u
e

x e u


=  = −


 =  =

. 

Khị đố  ( ) ( ) ( ) ( )
1 1 0 1

2 2 2 0

d d d dI f u u f x x f x x f x x
− − −

= = = +     

( ) ( )
0 1

2

2 0

2 2 1d dxx x x e x
−

= − + + +  ( )
0

1
3 2

0
2

1 32
2

3 3

xx x x e x e
−

 
= − + + + = + 
 

. 

Vạ  y 

32

3 36

1

a

b a b c

c

 =


=  + + =
 =

 

Câu 11: Mố  t vạ  t chụyệ n đố  ng dố c thệố mố  t đứở ng thạ ng sạố chố vạ  n tố c cụ ạ nố  tạ ị thở ị địệ m t

(gịạ y) lạ  ( ) 2 6v t t t= − −  (mệ t/gịạ y). Qụạ ng đứở ng (mệ t) vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị 

gịạn 1 4t   bạ ng (lạ m trố n tở ị hạ ng phạ n trạ m) 

Lời giải 

Trả lời: 10,17 

Gố ị S  lạ  qụạ ng đứở ng vạ  t đị đứở c trống khốạ ng thở ị gịạn 1 4t  . 

Tạ cố  ( )
4 4 3 4

2 2 2

1 1 1 3

6 6 6d d d dS v t t t t t t t t t t t= = − − = − − + − −     

( )
22 17 61

10 17
3 6 6

, m= − + =   

 



  40   
   

 


