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▶BÀI ❸. ỨNG DỤNG HÌNH HỌC CỦA TÍCH PHÂN 

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

 

 1. Diện tích hình thang cong 

Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số, trục hoành, x=a và x=b 

Hàm số  liên tục trên đoạn . 

Trường hợp  trên ,  

Khi đó diện tích hình thang cong giới hạn bởi đồ thị ,  và hai đường thẳng 

, :  . 

Trường hợp  trên , ta có  

 hình thang cong  hình thang cong .  

(  là hình đối xứng của hình thang đã cho qua trục hoành). 

Do đó:  

 

Tổng quát: 

Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số  liên tục,  và hai 

đường thẳng ,  được tính:  
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Chú ý 

Giả sử hàm số  liên tục trên . Nếu  không đổi dấu trên  

thì:  

Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số, x=a và x=b 

Cho hàm số  và  liên tục trên đoạn . Gọi  là hình phẳng giới 

hạn bởi đồ thị hai hàm số đó và đường thẳng , . 

Xét trường hợp  

Gọi  là diện tích hình thang cong giới hạn bởi  và ; . 

Khi đó diện tích: . 

 

Tổng quát: 

Diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số  và  và hai đường 

thẳng ,  được tính:  

2. Thể tích hình khối: 

Định nghĩa 

Gọi  là phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng vuông góc với trục  tại các điểm 

 và   là diện tích thiết diện của vật thể bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với 

trục  tại điểm    
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶:  Xây dựng công thức tính diện tích theo hình vẽ 

 Phương pháp 

Xác định công thức diện tích hình phẳng: 

 Bước 1:  Xác định đồ thị của các hàm số được cho trên hình vẽ. 

 Bước 2:  Xác định các vị trí tương giao giữa các đồ thị. 

 Bước 3:  Áp dụng công thức tính diện tích ( ) ( ) d
b

a

S f x g x x= − . 

 Bước 4:  Phá trị tuyệt đối: Lấy công thức hàm số của đồ thị nằm trên trừ công thức 

hàm số của đồ thị nằm dưới 

Xác định công thức thể tích khối tròn xoay: 

 Bước 1:  Xác định đồ thị của các hàm số được cho trên hình vẽ. 

 Bước 2:  Xác định các vị trí tương giao giữa các đồ thị. 

 Bước 3:  Áp dụng công thức tính diện tích ( )2=  d
b

a

V f x x . 

☞Các ví dụ minh họa 

Giả sử  là hàm số liên tục trên đoạn  

Khi đó, thể tích của vật thể  được xác định: . 

3. Thể tích khối tròn xoay: 

Định nghĩa 

Thể tích khối tròn xoay được sinh ra khi quay hình phẳng giới hạn bởi , 

, và hai đường thẳng  quanh trục   
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Câu 1: Gô i S lạ  diệ  n tí ch miệ n hí nh phạ ng đựớ c tô  đạ  m trông hí nh vệ  bệ n. Xạ y dự ng cô ng thự c tí nh 

S? 

 

Lời giải 

Thạ y rạ ng đô  thi  hạ m sô  ( )=y f x  cạ t tru c Ox  tạ i bạ điệ m 1 1 2= − = =; ;x x x . 

Dô đô  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2 1 2 1 2

1 1 1 1 1

0 0d d d d dS f x x f x x f x x f x x f x x
− − −

   = = − + − = −        . 

Câu 2: Chô đô  thi  ( )y f x=  nhự hí nh vệ  bệ n. Xạ c đi nh cô ng thự c diệ  n tí ch miệ n đựớ c gạ ch sô c ớ  

hí nh bệ n. 

Lời giải 

Tạ cô : ( )

2

2

3

2 1

1 2

:

;

y x

H y x x

x x

 = − +


= − −
 = − =


. 

Tạ cô : ( ) ( )
2

2 2

1

3 2 1 dS x x x x
−

= − + − − − ( )
2

2

1

2 2 4 dx x x
−

= − + +  (dô trệ n đôạ n 1 2; −   phạ n 

đô  thi  2 3y x= − +  nạ m trệ n đô  thi  2 2 1y x x= − − ). 

Câu 3: Chô hạ m sô  ( )y f x=  liệ n tu c vạ  cô  đô  thi  nhự hí nh bệ n. Gô i D  lạ  hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i 

đô  thi  hạ m sô  đạ  chô vạ  tru c Ox . Quạy hí nh phạ ng D  quạnh tru c Ox  tạ đựớ c khô i trô n 

xôạy cô  thệ  tí ch V  đựớ c xạ c đi nh thệô cô ng thự c gí ? 

Lời giải 

Thệ  tí ch khô i trô n xôạy khi quạy hí nh phạ ng D  quạnh tru c Ox : ( )
3

2

1

dV f x x =    
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Câu 4: Chô hí nh phạ ng ( )H  giớ i hạ n bớ i đô  thi  cu ạ hạ m sô  ( )1
f x  vạ  ( )2

f x  liệ n tu c trệ n ;a b    vạ  

đựớ ng thạ ng x a= , x b= . Cô ng thự c tí nh diệ  n tí ch cu ạ hí nh ( )H  lạ ? 

 

Lời giải 

Thạ y rạ ng đô  thi  hạ m sô  ( )1
=y f x  cạ t ( )2

=y f x  tạ i hại điệ m 
1 2

= =;x c x c . 

Xệ t trông ( ) ( )1 1 2
   ; :a c f x f x ; 

Xệ t trông ( ) ( )1 2 1 2
   ; :c c f x f x  vạ  

Xệ t trông ( ) ( )2 1 2
   ; :c b f x f x  

Vạ  y ( ) ( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )( )
1 2

1 2

1 2 1 2 2 1 1 2
= − = − + − + −   d d d d

c cb b

a a c c

S f x f x x f x f x x f x f x x f x f x x  

⬩Dạng ❷: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi y=f(x), Ox và x=a, x=b 

 Phương pháp 

 Diện tích hình phẳng giới hạn: 

( )
( )

 =


→ =
 = =


 d

;

b

a

y f x

Ox S f x x

x a x b

. 

 Để phá bỏ dấu giá trị tuyệt đối ta thường làm như sau: 

 Bước 1: Giải ( ) 0=f x  tìm nghiệm ( )1 2
, ,..., ;

n
x x x a b ( )1 2

    ...
n

a x x x b . 

 Bước 2: Tính ( ) ( ) ( )
1 2

1

= + + +  d d ... d
n

x x b

a x x

S f x x f x x f x x  

( ) ( ) ( )
1 2

1

d d ... d
n

x x b

a x x

f x x f x x f x x= + + +  
 

 Chú ý: Ngoài cách trên, ta có thể dựa vào đồ thị để bỏ dấu giá trị tuyệt đối. 

 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Diệ  n tí ch S  cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  2y x= , tru c hôạ nh Ox , cạ c đựớ ng 

thạ ng 1x = , 2x =  bạ ng bạô nhiệ u? 

Lời giải 
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Diện tích hình phẳng là 
2

2

1

dS x x= 
2

2

1

dx x= 

2
3

1
3

x
=

8 1

3 3
= −

7

3
= . 

Câu 2: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ( )
2

2 1y x= − − , trục hôành và hại đựờng 

thẳng 1 2,x x= =  bằng 

Lời giải 

Xét phựớng trình ( )
2 1

2 1 0
3

x
x

x

 =
− − =  

=
. 

Ta có: ( ) ( )
2 2 2

2 2 2

1 1 1

2
2 1 4 3 4 3

3
d d dS x x x x x x x x= − − = − + = − + =   . 

Câu 3: Tính diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi 2 2y x x= − , 0y = , 4x = − , 1x =  

Lời giải 

Xét phựớng trình hôành độ giạô điểm: 2
0

2 0
2

x
x x

x

 =
− =  

=
. 

 

Diện tích: ( ) ( )
1 0 1

2 2 2

4 4 0

2 2 2d d dS x x x x x x x x x
− −

= − = − − −  

0 1
3 3

2 2

4 0
3 3

x x
x x

−

   
= − − −   
   

38= . 

Câu 4: Tính diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 3 1y x= − , trục hoành, trục tung 

và đựờng thẳng 2x = . 

Lời giải 

Phựớng trình hôành độ giạô điểm 3 1 0 1x x− =  = . 

 

2 1 2

3 3 3

0 0 1

1 1 1d d dS x x x x x x= − = − + −   ( ) ( )
1 2

3 3

0 1

1 1d dx x x x= − + − 

1 2
4 4

0 1

7

4 4 2

x x
x x
   

= − + − =   
   

. 

Câu 5: Thể tích khối tròn xoay do hình phẳng giới hạn bởi các đựờng y x= , trục Ox  và hại đựờng 

thẳng 1x = ; 4x =  khi quay quanh trục hôành đựợc tính bởi công thức nào? 

Lời giải 
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Thệ  tí ch khô i trô n xôạy giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  y x= , tru c Ox , 1x =  vạ  4x =  đựớ c 

tí nh bớ i cô ng thự c ( )
4 4

1 1

2

d dV x x x x= =  . 

⬩Dạng ❸: Diện tích hình phẳng giới hạn bởi y=f(x), y=g(x) và x=a, x=b 

 Phương pháp 

 Diện tích hình phẳng giới hạn: 

( )

( ) ( ) ( )

 =


= → = −


= =

 d

;

b

a

y f x

y g x S f x g x x

x a x b

. 

 Để phá bỏ dấu giá trị tuyệt đối ta thường làm như sau: 

 Bước 1: Giải ( ) ( )=f x g x  tìm nghiệm ( )1 2
, ,..., ;

n
x x x a b ( )1 2

    ...
n

a x x x b . 

 Bước 2: Tính ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
1 2

1

= − + − + + −  d d ... d
n

x x b

a x x

S f x g x x f x g x x f x g x x

( ) ( )( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )( )
1 2

1

= − + − + + −  d d ... d
n

x x b

a x x

f x g x x f x g x x f x g x x  

 Chú ý: Ngoài cách trên, ta có thể dựa vào đồ thị để bỏ dấu giá trị tuyệt đối. 

 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi hạ m sô  4 24 4,y x x= − +  2 ,y x=  đựớ ng thạ ng 0x = , 

1.x =  

Lời giải 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng cạ n tí m lạ : 
1

4 2 2

0

4 4 dS x x x x= − + −
1

4 2

0

5 4 dx x x= − +  

Ví  ( )( )4 2 2 25 4 1 4 0x x x x− + = − −  0 1;x       

Nệ n ( )
1 5 3

4 2

0

15 1 5 38
5 4 4 4

05 3 5 3 15

 
= − + = − + = − + = 

 
 d .

x x
S x x x x  

Câu 2: Hình phẳng giới hạn bởi các đựờng cong ( )1y x x= −  và 3y x x= −  có diện tích bằng? 

 Lời giải 

( ) 3 3 2

0

1 2 0 2

1

x

x x x x x x x x

x

 =


− = −  + − =  = −
 =

 

Gô i S lạ  diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng công ( )1y x x= −  vạ  3y x x= − . 
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Khi đô  
1 0 1

3 2 3 2 3 2

2 2 0

2 2 2d d dS x x x x x x x x x x x x
− −

= + − = + − + + −    

( ) ( )
0 1

3 2 3 2

2 0

8 5 37
2 2

3 12 12
d dx x x x x x x x

−

= + − + + − = + =   ( đvdt). 

Câu 3: Tính diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các đựờng: 

⑴ 2 1 1 1= = − = − =, , ,xy e y x x x ; ⑵ 
2

= = = =sin , , ,y x y x x x . 

Lời giải 

⑴ 2 1 1 1= = − = − =, , ,xy e y x x x ; 

Xệ t 1 1  − ;x :
( )2

0

1 0

 

− − 

xe

x
( )2 1 0 − − xe x

( )2 21 1 − − = − +x xe x e x . 

Diệ  n tí ch ( )
1

2

1

1
−

= − − dxS e x x

( )
1

1 3 2
2

1 1

3 4 3
1

3 3
− −

  + −
= − + = − + = 

 
 dx x

e

x e e
e x x e x  

⑵ 
2

= = = =sin , , ,y x y x x x . 

Xệ t 
2

 
  
 

;x : 1 sin x x 0 − sin x x  − = −sin sinx x x x . 

Diệ  n tí ch 

2

= − sin dS x x x ( )
2 2

22

3
1

2 8

 
= − = + = − 

 
 sin d cos

x
x x x x . 

Câu 4: Tí nh diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng: 

⑴ 2 0 1= = = =, , ,xy e y x x x ; ⑵ 1
2

= = + = =cos , , ,y x y x x x . 

Lời giải 

⑴ 2 0 1= = = =, , ,xy e y x x x ; 

Xệ t 0 1   ;x
2

1

1

 




xe

x
 hạy 

2

1

1

 

−  −

xe

x

2 0 − xe x 2 2 − = −x xe x e x  

Diệ  n tí ch ( )
1

1 1 3
2 2

0 0 0

4

3 3

 
= − = − = − = − 

 
 d dx x x x

S e x x e x x e e . 
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⑵ 1
2

= = + = =cos , , ,y x y x x x . 

Xệ t
2

 
  
 

;x : 1 1  +cos x x ( )1 0 − + cos x x

( )1 1 − + = + −cos cosx x x x . 

Diệ  n tí ch ( )

2

1= − + cos dS x x x

( )
2 2

22

3 4 8
1

2 8

  + +
= + − = + − = 

 
 cos d sin

x
x x x x x . 

Câu 5: Tìm a  để diện tích S  của hình phẳng giới hạn bởi ( )
2 2

1

−
=

−
: ,

x x
P y

x
đựờng thẳng 1:d y x= −  

và ,x a= 2x a=  1( )a   bằng 3ln ? 

Lời giải 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 
2 2

1
( ) : ,

x x
P y

x

−
=

−
đựớ ng thạ ng 1:d y x= −  

vạ  ,x a= 2x a=  1( )a   lạ  

2 22 2
2

2 1 2 1
1 1 3 4

1 1 1
5

( ) d ln ln ln
a a a

a
a a

a
x x a

S x x dx x
x x a a

 =
− − = − − = − = − = = 

− − − =


  . 

Dô 1a   nệ n 2a = . 

⬩Dạng ❹: Thể tích vật thể tính theo mặt cắt vuông góc trục hoành 

 Phương pháp 

 Gọi B  là phần vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng vuông góc với trục Ox  tại các điểm a  

và ,b  ,b  là diện tích thiết diện của vật thể bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với trục 

( )S x  tại điểm Ox  ,x   

 

 Giả sử ,b  là hàm số liên tục trên đoạn ;a b    

 Khi đó, thể tích của vật thể ;a b   được xác định: B . 

☞Các ví dụ minh họa 
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Câu 1: Tí nh thệ  tí ch V  cu ạ phạ n vạ  t thệ  giớ i hạ n bớ i hại mạ  t phạ ng 1x =  vạ  3,x =  biệ t rạ ng khi cạ t 

vạ  t thệ  bớ i mạ  t phạ ng tu y y  vuô ng gô c vớ i tru c Ox  tạ i điệ m cô  hôạ nh đô   x  1 3( )x   thí  

đựớ c thiệ t diệ  n lạ  mô  t hí nh chự  nhạ  t cô  hại cạ nh lạ  3x  vạ  2x  

Lời giải 

Tạ cô  diệ  n tí ch thiệ t diệ  n: ( ) 2 33 3= =.S x x x x . 

                 Khi đó 
3

3 4

1

33
3 60

14
= = = dV x x x . 

Câu 2: Tí nh thệ  tí ch V cu ạ vạ  t thệ  nạ m giự ạ hại mạ  t phạ ng 0x =  vạ  x = , biệ t rạ ng thiệ t diệ  n cu ạ 

vạ  t thệ  bi  cạ t bớ i mạ  t phạ ng vuô ng gô c vớ i tru c Ox  tạ i điệ m cô  hôạ nh đô   x  ( )0 x   lạ  

mô  t tạm giạ c đệ u cạ nh 2 sin x . 

Lời giải 

Tạ cô  diệ  n tí ch thiệ t diệ  n: ( ) ( )
2 3

3
4

2= =sin si. nx xS x . 

( )
0 0

3 2 33
0

= == = − d s on d ci sV S x x x x x . 

Câu 3: Chô phạ n vạ  t thệ  ( )  giớ i hạ n bớ i hại mạ  t phạ ng cô  phựớng trí nh 0x =  vạ  2x = . Cạ t phạ n 

vạ  t thệ  ( )  bớ i mạ  t phạ ng vuô ng gô c vớ i tru c Ox  tạ i điệ m cô  hôạ nh đô   x  ( )0 2x  , tạ 

đựớ c thiệ t diệ  n lạ  mô  t tạm giạ c đệ u cô  đô   dạ i cạ nh bạ ng 2x x− . Tí nh thệ  tí ch V  cu ạ 

phạ n vạ  t thệ  ( ) . 

Lời giải 

Tạ cô  diệ  n tí ch thiệ t diệ  n: ( )
( )2 2 3

4

x x
S x

−
= . 

( )22

0

2 3

4
d

x x
V x



−
=  ( )

2

2

0

3
2

4
dx x x= − ( )

2

2

0

3
2

4
dx x x= −

2

3 4

0

3 2 1 3

4 3 4 3
x x

 
= − = 

 
. 

Câu 4: Chô hí nh phạ ng ( )H  đựớ c giớ i hạ n bớ i đựớ ng công 2 2y m x= −  (m  lạ  thạm sô  khạ c 0 ) vạ  

tru c hôạ nh. Khi ( )H quạy xung quạnh tru c hôạ nh đựớ c khô i trô n xôạy cô  thệ  tí ch V . Cô  

bạô nhiệ u giạ  tri  nguyệ n cu ạ m  đệ  1000V  . 

Lời giải 

Phựớng trí nh hôạ nh đô   giạô điệ m cu ạ đựớ ng công vạ  tru c hôạ nh lạ : 

2 2 0m x x m− =  =   
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Thệ  tí ch vạ  t thệ  trô n xôạy cạ n tí nh lạ : 

( )
2

2 2 2 3
41

3 3
−

 
= − = − = 

− 
 d

m

m

m m m
V m x x m x x

m
 

Tạ cô : 1000V 

24
1000

3

m m
 

3

750m  3 3750 750m−   . 

Tạ cô  3 750 9 08,  vạ  0m  . 

Suy rạ, cạ c giạ  tri  m  nguyệ n lạ   9 8 7 6 5 4 3 2 1 1 2 3 4 5 6 7 8 9; ; ; ; ; ; ; ; ; ; ; ; ; ; ; ; ;m − − − − − − − − −  

Vạ  y cô  18  giạ  tri  nguyệ n cu ạ m. 

⬩Dạng ❺: Thể tích khối tròn xoay 

 Phương pháp 

 Xoay miền hình phẳng giới hạn: 
( ) =


= = ; ;

y f x

Ox x a x b
 quanh trục Ox . 

 Bước 1: Giải ( ) 0 ; ;f x x c c a b =  =   . 

 Bước 2: Tính ( )( )
2

=  d
b

a

V f x x  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Tí nh thệ  tí ch khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng sạu xung 

quạnh tru c Ox : 22 0 0 2= − = = =, , ,y x x y x x . 

Lời giải 

Thệ  tí ch khô i trô n xôạy ( )
2

2
2

0

2= − dV x x x  
16

15
= . 

Câu 2: Thệ  tí ch cu ạ khô i trô n xôạy tạ ô thạ nh khi quạy hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  

tany x= , tru c hôạ nh vạ  cạ c đựớ ng thạ ng 0x = , 
4

π
x =  quạnh tru c hôạ nh lạ  

Lời giải 

Thệ  tí ch khô i trô n xôạy cạ n tí nh lạ  
4

0

π

π tan dV x x= 
4

0

π

sin
π d

cos

x
x

x
=  4

0

π

πln cos x= −
2

2

πln
=  

Câu 3: Tí nh thệ  tí ch khô i trô n xôạy tạ ô thạ nh khi quạy hí nh phạ ng ( )H  giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng công 

quạy quạnh tru c hôạ nh 

⑴ 2= + siny x , Ox vạ  0=x , =x .; ⑵ 2 3 0 0 2= + = = =,  ,  ,  y x y x x . 

Lời giải 

⑴ 2= + siny x , Ox vạ  0=x , =x .; 
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Tạ cô : ( ) ( )
2

0 0

2 2= + = + sin d sin dV x x x x ( ) ( )
0

2 2 1= − = +cosx x . 

⑵ 2 3 0 0 2= + = = =,  ,  ,  y x y x x . 

Tạ cô : ( ) ( )
2 2

2
2 4 2

0 0

202
3 6 9

5
= + = + + = d dV x x x x x  

Câu 4: Khô i chô m cạ u cô  bạ n kí nh R  vạ  chiệ u cạô h  ( )0  h R  sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng giớ i 

hạ n bớ i cung trô n cô  phựớng trí nh 2 2= −y R x , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng thạ ng = −x R h

, =x R  xung quạnh tru c Ox . Tí nh thệ  tí ch cu ạ khô i chô m cạ u nạ y. 

 

Lời giải 

Tạ cô  thệ  tí ch cu ạ khô i chô m cạ u lạ  

( ) ( )
3 3

2 2 2 2

3 3
− −

   
= − = − = − − −   

   
 d .

R
R

R h R h

x h
V R x x R x R h Rh R h

3
2

3

 
= − 

 

h
Rh . 

 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

Câu 1: Chô hạ m sô  ( )f x  liệ n tu c trệ n .  Gô i S lạ  diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 

( ) ,y f x= 0 2,y x= = −  vạ  3x =  (nhự hí nh vệ ). Mệ  nh đệ  nạ ô dựớ i đạ y đúng? 
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A. ( ) ( )
1 3

2 1

d d .S f x x f x x
−

= − −   B. ( ) ( )
1 3

2 1

d d .S f x x f x x
−

= −   

C. ( ) ( )
1 3

2 1

d d .S f x x f x x
−

= − +   D. ( ) ( )
1 3

2 1

d d .S f x x f x x
−

= +   

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cô  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
3 1 3 1 3

2 2 1 2 1

d d d d d .S f x x f x x f x x f x x f x x
− − −

= = + = −      

Câu 2: Chô hạ m sô  ( )y f x=  liệ n tu c trệ n đôạ n ;a b   . Gô i D  lạ  diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i 

đô  thi  ( ) ( ):C y f x= , tru c hôạ nh, hại đựớ ng thạ ng x a= , x b=  (nhự hí nh vệ  dựớ i đạ y). 

 

Giạ  sự  
D

S  lạ  diệ  n tí ch hí nh phạ ng D . Chô n cô ng thự c đu ng trông cạ c phựớng ạ n A, B, C, D 

chô dựớ i đạ y? 

A. ( ) ( )
0

0

d d
b

D

a

S f x x f x x= +  . B. ( ) ( )
0

0

d d
b

D

a

S f x x f x x= − +  . 

C. ( ) ( )
0

0

d d
b

D

a

S f x x f x x= −  . D. ( ) ( )
0

0

d d
b

D

a

S f x x f x x= − −  . 

Lời giải 

Chọn B 

+ Nhí n đô  thi  tạ thạ y: 

• Đô  thi  ( )C  cạ t tru c hôạ nh tạ i ( )0 0;O  

• Trệ n đôạ n 0;a   , đô  thi  ( )C  ớ  dựớ i tru c hôạ nh nệ n ( ) ( )f x f x= −  

• Trệ n đôạ n 0; b   , đô  thi  ( )C  ớ  trệ n tru c hôạ nh nệ n ( ) ( )f x f x=  

+ Dô đô : ( ) d
b

D

a

S f x x=  ( ) ( )
0

0

d d
b

a

f x x f x x= +  ( ) ( )
0

0

d d
b

a

f x x f x x= − +  . 

Câu 3: Diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng đựớ c giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  ( )y f x= , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng 

thạ ng x a= , x b= ( )a b  tí nh thệô cô ng thự c nạ ô dựớ i đạ y ? 
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A. ( ) ( )d d .
c b

a c

S f x x f x x= +   B. ( )d .
b

a

S f x x=   

C. ( ) ( )d d .
c b

a c

S f x x f x x= − +   D. ( )d .
b

a

S f x x=   

Lời giải 

Chọn C 

Diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng đựớ c giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  ( )y f x= , tru c hôạ nh vạ  hại 

đựớ ng thạ ng x a= , x b=  lạ : 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )d d d d d
b c b c b

a a c a c

S f x x f x x f x x f x x f x x= = + = − +     . 

Câu 4: Gô i S  lạ  diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng ( )y f x= , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng 

thạ ng 3x = − , 2x = . Đạ  t ( )
1

3

da f x x
−

=  , ( )
2

1

db f x x=  . 

 

Mệ  nh đệ  nạ ô sạu đạ y lạ  đúng. 

A. .S a b= +  B. .S a b= −  C. .S a b= − −  D. .S b a= −  

Lời giải 

Chọn D 

Tạ cô  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
2 1 2 1 2

3 3 1 3 1

d d d d dS f x x f x x f x x f x x f x x a b
− − −

= = + = − + = − +     . 

Câu 5: Chô hạ m sô  ( )y f x=  liệ n tu c trệ n đôạ n ;a b    cô  đô  thi  nhự hí nh bệ n vạ  ;c a b    . Gô i S  lạ  

diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng ( )H  giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  ( )y f x=  vạ  cạ c đựớ ng thạ ng 

0y = , x a= , x b= . Mệ  nh đệ  nạ ô sạu đạ y sai? 
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A. ( ) ( )d d
c b

a c

S f x x f x x= +  . B. ( ) ( )d d
c b

a c

S f x x f x x= −  . 

C. ( ) d
b

a

S f x x=  .  D. ( ) ( )d d
c c

a b

S f x x f x x= +  . 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cô : 

( ) d
b

a

S f x x=  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )d d d d d d
c b c b c c

a c a c a b

f x x f x x f x x f x x f x x f x x = + − = − = +       . 

Câu 6: Diệ  n tí ch hí nh phạ ng đựớ c giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  3y x= , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng 

thạ ng 1x = , 8x =  lạ  

A. 
45

2
. B. 

45

4
. C. 

45

7
. D. 

45

8
. 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cô  3 0x  trệ n đôạ n [1;8]  nệ n 

8
8 8 4

3 3 3

1 1 1

3 45

4 4
S x dx xdx x= = = =  . 

Câu 7: Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  ( )
2

2 1= − −y x , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng 

thạ ng 1 2= =,x x  bạ ng 

A. 
1

3
. B. 

2

3
. C. 

3

2
. D. 

7

3
. 

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cô : ( ) ( )
2 2 2

2 2 2

1 1 1

2
2 1 4 3 4 3

3
= − − = − + = − + =  d d dS x x x x x x x x . 

Câu 8: Tí nh diệ  n tí ch S  hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 2 1 1 2= + = − =, ,y x x x  vạ  tru c hôạ nh. 

A. 16=S . B. 6=S . C. 
13

6
=S . D. 13=S . 
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Lời giải 

Chọn B 

Tạ cô : ( )
2 2

2 2

1 1

1 1 6
− −

= + = + = d dS x x x x . 

Câu 9: Gô i S  lạ  diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 2= xy , 1=y , 0=x , 2=x . Mệ  nh 

đệ  nạ ô dựớ i đạ y sai? 

A. 
2

0

2 1= − dxS x . B. 
2

0

1 2= − dxS x . C. ( )
2

0

1 2= − dxS x . D. ( )
2

0

2 1= − dxS x . 

Lời giải 

Chọn C 

Xệ t 0 2   ;x , tạ cô  02 2 2 1  x x  nệ n 2 1 2 1− = −x x . 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng cạ n tí nh lạ  ( )
2 2 2

0 0 0

2 1 1 2 2 1= − = − = −  d d dx x xS x x x . 

Câu 10: Hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 24 2= + −y x x , 2=y x , 1= −x , 2=x  cô  diệ  n tí ch lạ  

A. 9  đvdt. B. 12  đvdt. C. 15  đvdt. D. 6  đvdt. 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cô : 2 24 2+ − =x x x 22 2 4 0 − + + =x x
1

2

 = −
 

=

x

x
. 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 24 2= + −y x x , 2=y x , 1= −x , 2=x  lạ  

2

2 2

1

4 2
−

= + − − dS x x x x ( )
2

2

1

4 2 2
−

= + − dx x x

2
3

2

1

2
4

3
−

 
= + − 
 

x
x x 9=  (đvdt). 

Câu 11: Chô hí nh phạ ng D  giớ i hạ n bớ i đựớ ng công 2 1= +y x , tru c hôạ nh vạ  cạ c đựớ ng thạ ng 

0 3= =,x x . Khô i trô n xôạy tạ ô thạ nh khi quạy D  quạnh tru c hôạ nh cô  thệ  tí ch V  bạ ng 

A. 12=V . B. 
348

5
=V . C. 32=V . D. 9=V . 

Lời giải 

Chọn B 

( )
3

2
2

0

348
1

5
= + = dV x x . 

Câu 12: Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  cosy x= , tru c tung, tru c hôạ nh vạ  đựớ ng 

thạ ng x =  bạ ng 
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A. 1. B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 

Chọn C 

Hôạ nh đô   giạô điệ m cu ạ đô  thi  hạ m sô  cosy x=  vạ  tru c hôạ nh lạ  nghiệ  m phựớng trí nh 

0
2

cos x x k=  = + . Xệ t trệ n 0;    suy rạ 2
x =  

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng cạ n tí nh lạ  
2

0

2

2cos d cos dS x x x x= − =  . 

Câu 13: Diệ  n tí ch S  cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  2y x= , tru c hôạ nh Ox , cạ c đựớ ng 

thạ ng 1x = , 2x =  lạ  

A. 8S = . B. 
7

3
S = . C. 

8

3
S = . D. 7S = . 

Lời giải 

Chọn B 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng lạ  
2

2

1

dS x x= 
2

2

1

dx x= 

2
3

1
3

x
=

8 1

3 3
= −

7

3
= . 

Câu 14: Chô hạ m sô  ( )y f x=  liệ n tu c trệ n  vạ  thô ạ mạ n ( ) ( )0 0 1f f  − . Gô i S  lạ  diệ  n tí ch hí nh 

phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng ( )y f x= , 0y = , 1x = −  vạ  1x = . Xệ t cạ c mệ  nh đệ  sạu 

(1) ( ) ( )
0 1

1 0

d dS f x x f x x
−

= +  .  (2) ( )
1

1

dS f x x
−

=  . 

(3) ( )
1

1

dS f x x
−

=  .   (4) ( )
1

1

dS f x x
−

=  . 

Sô  mệ  nh đệ  đu ng lạ  

A. 3 . B. 1. C. 4 . D. 2 . 

Lời giải 

Chọn B 

Tạ cô  diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng ( )y f x= , 0y = , 1x = −  vạ  1x =  lạ  

( )
1

1

dS f x x
−

=   nệ n (2) đu ng. 

Dô ( ) ( )0 0 1f f  −  nệ n ( )
1

1

dS f x x
−

=   sại. 

Tựớng tự  ( )
1

1

dS f x x
−

=   sại vạ  ( ) ( )
0 1

1 0

d dS f x x f x x
−

= +   sại. 
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Câu 15: Khô i chô m cạ u cô  bạ n kí nh 3=R  vạ  chiệ u cạô 1=h  sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng giớ i hạ n 

bớ i cung trô n cô  phựớng trí nh 29= −y x , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng thạ ng 2=x , 3=x  

xung quạnh tru c Ox . Tí nh thệ  tí ch khô i chô m cạ u nạ y. 

A. 
8

3
. B. 2 . C. 

10

3
. D. . 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cô  thệ  tí ch khô i chô m cạ u lạ  ( )
3

3 3
2

2 2

8
9 9

3 3

 
= − = − = 

 
 d

x
V x x x . 

Câu 16: Chô tạm giạ c vuô ng OAB  cô  cạ nh =OA a  nạ m trệ n tu c Ox  vạ  
3

=AOB . 

 

Gô i  lạ  khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy miệ n tạm giạ c OAB  xung quạnh tru c Ox . 

A. 33 a . B. 3a . C. 
3

3

a
. D. 

3

9

a
. 

Lời giải 

Chọn B 

Dô OB  đi quạ gô c tô ạ đô   vạ  tạ ô vớ i Ox  mô  t gô c 
3
 nệ n 3

3
= =: tan .OB y x x . 

Khi đô , thệ  tí ch cu ạ khô i  lạ : ( )
2

2 3 3

0
0 0

3 3= = = = d d
a a

a

V x x x x x a  (đvtt). 

Câu 17: Gô i 
1

S , 
2

S  lạ n lựớ t lạ  diệ  n tí ch hí nh vuô ng cạ nh bạ ng 1 vạ  diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i 

cạ c đựớ ng 2 1y x= + , 0y = , 1x = − , 2x = . Khạ ng đi nh nạ ô sạu đạ y đu ng? 

A. 
1 2

S S= . B. 
1 2

S S . C. 
1 2

2S S= . D. 
1 2

6S S= . 

Lời giải 

Chọn D 
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Tạ cô  
1

2

1 22

2

1

1

6
1 0 6

−

 =


 =
= + − =


 d

S

S S
S x x

. 

Câu 18: Gô i ( )H  lạ  hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 2 2y x x= + − , 2 4y x= + , 1x =  vạ  4x = . Chô 

diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )H  bạ ng 
a

b
 (đvdt), vớ i ,a b  vạ  

a

b
 lạ  phạ n sô  tô i giạ n. Giạ  tri 

T a b= +  bạ ng: 

A. 67T = . B. 25T = . C. 76T = . D. 23T = . 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ cô  diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )H  bạ ng ( ) ( )
4 4

2 2

1 1

2 2 4 6d dS x x x x x x x= + − − + = − −  . 

Phựớng trí nh 2 6 0x x− − =  cô  nghiệ  m 2x = −  (lôạ i), 3x = (nhạ  n). 

Suy rạ ( ) ( )
3 4

2 2

1 3

22 17 61
6 6

3 6 6
d dS x x x x x x= − − + − − = + =  . 

Dô đô  61a =  vạ  6b = . 

Vạ  y 67T a b= + = . 

Câu 19: Chô tạm giạ c vuô ng OAB  cô  cạ nh =OA a  nạ m trệ n tu c Ox  vạ  0
4

 
=   

 
AOB . Gô i 

 lạ  khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy miệ n tạm giạ c OAB  xung quạnh tru c Ox . Tí nh thệ  

tí ch V  cu ạ  thệô a  vạ  . 

 

A. 
2 3

3

tan .a
. B. 

2 33

2

tan .a
. C. 

2 3

3

sin .a
. D. 

2 32

3

cos .a
. 

Lời giải 

Chọn A 

Dô OB  đi quạ gô c tô ạ đô   vạ  tạ ô vớ i Ox  mô  t gô c  nệ n =: . tanOB y x . 
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Khi đô , thệ  tí ch cu ạ khô i  lạ : 

( )
2 3 2 3

2 2 2

0 0 0
3 3

= = = = 
tan . tan .

.tan d tan d

aa a
x a

V x x x x  (đvtt). 

Câu 20: Chô mô  t mô  hí nh 3D  mô  phô ng mô  t đựớ ng hạ m nhự hí nh vệ  bệ n. 

 

Chiệ u dạ i cu ạ đựớ ng hạ m mô  hí nh lạ  5cm , mạ  t phạ ng vuô ng gô c vớ i mạ  t đạ y cu ạ đựớ ng 

hạ m tạ ô đựớ c thiệ t diệ  n lạ  mô  t hí nh pạrạbôl, thiệ t diệ  n cô  đô   dạ i cạ nh đạ y gạ p đô i chiệ u 

cạô. Tí nh thệ  tí ch khô ng giạn bệ n trông đựớ ng hạ m mô  hí nh, biệ t chiệ u cạô cu ạ mô i thiệ t 

diệ  n pạrạbôl chô bớ i cô ng thự c
2

3
5

y x= −  (đớn vi  lạ  cm ), vớ i x  lạ  khôạ ng cạ ch tí nh tự  

lô i vạ ô lớ n hớn cu ạ đựớ ng hạ m mô  hí nh. Kệ t quạ  lạ m trô n đệ n hạ ng đớn vi . 

A. 29 . B. 30 . C. 28 . D. 31. 

Lời giải 

Chọn A 

Xệ t mô  t thiệ t diệ  n pạrạbôl cô  chiệ u cạô lạ  h  vạ  đô   dạ i đạ y 2h  vạ  chô n hệ   tru c Oxy  nhự 

hí nh vệ  bệ n 

 

Pạrạbôl ( )P  cô  phựớng trí nh ( ) ( )2 0: ,P y ax h a= +   

Cô  ( ) ( )0;B h P
20 ah h = + ( )

1
0a do h

h
 = −   

Diệ  n tí ch S  cu ạ thiệ t diệ  n: 
2

21 4

3
d

h

h

h
S x h x

h
−

 
= − + = 

 
 , kệ t hớ p chiệ u cạô 

2
3

5
h x= −  

Tạ đựớ c diệ  n tí ch thiệ t diệ  n lạ  ( )
2

4 2
3

3 5
S x x

 
= − 

 
. 

Thệ  tí ch khô ng giạn bệ n trông cu ạ đựớ ng hạ m mô  hí nh: 

( )
25 5

0 0

4 2
3 28 888

3 5
d d ,V S x x x x

 
= = −  

 
   
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Vạ  y ( )29 3cmV  . 

Câu 21: Cạ c nhạ  kinh tệ  sự  du ng đựớ ng công Lôrệnz đệ  minh hô ạ sự  phạ n phô i thu nhạ  p trông mô  t 

quô c giạ. Gô i x  lạ  đạ i diệ  n chô phạ n trạ m sô  giạ đí nh trông mô  t quô c giạ vạ  y  lạ  phạ n 

trạ m tô ng thu nhạ  p, mô  hí nh =y x  sệ  đạ i diệ  n chô mô  t quô c giạ mạ  cạ c giạ đí nh cô  thu 

nhạ  p nhự nhạu. Đựớ ng công Lôrệnz ( )=y f x , biệ u thi  sự  phạ n phô i thu nhạ  p thự c tệ . 

Diệ  n tí ch giự ạ hại mô  hí nh nạ y, vớ i 0 100 x , biệ u thi  “sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  thu nhạ  p” 

cu ạ mô  t quô c giạ. Nạ m 2009 , đựớ ng công Lôrệnz cu ạ Hôạ Ky  cô  thệ  đựớ c mô  hí nh hô ạ 

bớ i hạ m sô  ( )
2

20 00061 0 0224 1 666 0 100= + +  , , , ,y x x x , 

Trông đô  x  đựớ c tí nh tự  cạ c giạ đí nh nghệ ô nhạ t đệ n giạ u cô  nhạ t. Sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  

thu nhạ  p cu ạ Hôạ Kí  vạ ô nạ m 2009  cô  giạ  tri  gạ n nhạ t vớ i giạ  tri  nạ ô dựớ i đạ y? 

A. 7922 9, . B. 2922 9, . C. 2085 5, . D. 2077 1, . 

Lời giải 

Chọn C 

Sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  thu nhạ  p cu ạ Hôạ Kí  vạ ô nạ m 2009  lạ  diệ  n tí ch hí nh phạ ng S  giớ i 

hạ n bớ i hại đô  thi : 

( )
2

20 00061 0 0224 1 666

0 100

 =


= + +


= =

, , ,

;

y x

y x x

x x

 ( )
100

2
2

0

0 00061 0 0224 1 666 = + + − , , , dS x x x x . 

Sự  du ng mạ y tí nh cạ m tạy, tạ đựớ c 2085 5 ,S . 

Câu 22: Chô mô  t cạ i cô c thu y tinh hí nh tru  bạ n kí nh đạ y lạ  6 cm, chiệ u cạô lạ  10cm đạng đự ng mô  t 

lựớ ng nựớ c. Tí nh thệ  tí ch lựớ ng nựớ c trông cô c, biệ t khi nghiệ ng cô c nựớ c vự ạ lu c khi 

nựớ c chạ m miệ  ng cô c thí  ớ  đạ y mự c nựớ c tru ng vớ i đựớ ng kí nh đạ y? 

 

A. 240
3cm . B. 250

3cm . C. 245
3cm . D. 249

3cm . 

Lời giải 

Chọn A 

Cô c hí nh tru  cô  bạ n kí nh 6R = cm , chiệ u cạô 10h = cm . 

Gạ n hệ   tru c tô ạ đô   nhự hí nh vệ  bệ n 
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Mô  t mạ  t phạ ng tu y y  vuô ng gô c vớ i tru c Ox  tạ i điệ m x  ( 6 6x−   ) cạ t vạ  t thệ  thệô thiệ t 

diệ  n cô  diệ  n tí ch lạ  ( )S x . 

Tạ thạ y thiệ t diệ  n đô  lạ  mô  t tạm giạ c ABC  vuô ng tạ i B  nhự trông hí nh vệ . 

Tạ cô  ( ) ABC
S x S=

1

2
AB BC=  21

2
tanBC= ( )2 21

2

h
R x

R
= −

( )25 36

6

x−
= . 

Vạ  y thệ  tí ch lựớ ng nựớ c trông cô c lạ  ( )
( )26 6

6 6

5 36
240

6
d d

x
V S x x x

− −

−
= = = 

3cm . 

b) Tí m  sạô chô thệ  tí ch V  lớ n nhạ t. 

Xệ t hạ m sô  = tany  vớ i 0
4

  . 

Tạ cô : 
2

1
0 0

4

 
 =    

 
, ;

cos
y  nệ n hạ m sô  = tany  đô ng biệ n trệ n 0

4

 
 
 

; . 

Khi đô , 1 0
4 4

 
=  =   

 
tan tan , ;y  

2 3 3

3 3
 = 

tan a a
V . 

Đạ ng thự c xạ y rạ khi 1=tan  hạy 
4

= . 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

Câu 1: Chô hạ m sô  ( )f x  liệ n tu c trệ n ;a d    vạ  cô  đô  thi  nhự hí nh vệ . Biệ t đô  thi  ( )f x  cạ t tru c 

hôạ nh tạ i 4 điệ m , , ,a b c d , đô ng thớ i tạ ô vớ i tru c hôạ nh vạ  2 đựớ ng thạ ng ,x a x d= =  

thạ nh mô  t hí nh phạ ng ( )H  gô m 3 phạ n cô  diệ  n tí ch lạ n lựớ t lạ  
1 2 3
, ,S S S  nhự hí nh vệ . 
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Xệ t tí nh đu ng, sại cu ạ 4 mệ  nh đệ  sạu: 

(a) ( )1
d

b

a

S f x x=   

(b) ( )2
d

b

c

S f x x= −  

(c) ( )3
d

d

c

S f x x= −  

(d) 
( ) ( ) ( ) ( )d d d

d

c
H

b c

a b

S f x x f x x f x x− +=     

Lời giải 

(a) ( )1
d

b

a

S f x x=  . 

Dự ạ vạ ô hí nh vệ , tạ cô : ( )1
d

b

a

S f x x=  . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) ( )2
d

b

c

S f x x= − . 

Dự ạ vạ ô hí nh vệ , tạ cô : ( ) ( )2
d d

b b

c c

S f x x f x x= = −   (dô ( ) 0, ;f x x b c     ). 

» Chọn SAI. 

(c) ( )3
d

d

c

S f x x= − . 

Dự ạ vạ ô hí nh vệ , tạ cô : ( ) ( )3
d d

d d

c c

S f x x f x x= =   (dô ( ) 0, ;f x x c d     ). 

» Chọn SAI. 

(d) 
( ) ( ) ( ) ( )d d d

d

c
H

b c

a b

S f x x f x x f x x− +=    . 
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Dự ạ vạ ô hí nh vệ , tạ cô : 
( ) ( ) ( ) ( ) ( )d d d d

d b c d

a a b c
H

S f x x f x x f x x f x x= += −    . 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 2: Chô hại hạ m sô  ( ) 2 4f x x= − +  vạ  ( ) 1g x x= − . Xệ t tí nh đu ng, sại cu ạ cạ c mệ  nh đệ  sạu: 

(a) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )1
H  tạ ô bớ i ( ) ,f x Ox  vạ  hại đựớ ng thạ ng 3 3,x x= − =  lạ  

( ) ( )
1

3

3

46

3
d

H
S f x x

−

= =  

(b) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )2
H  tạ ô bớ i ( ) ,f x Ox  vạ  hại đựớ ng thạ ng 2 2,x x= − =  lạ  

( ) ( )
2

2

2

32

3
d

H
S f x x

−

= =  

(c) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )3
H  tạ ô bớ i ( ) ,g x Ox  vạ  hại đựớ ng thạ ng 3 3,x x= − =  lạ  

( ) ( ) ( )
3

1 3

3 1

6d d
H

S g x x g x x
−

= + =   

(d) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )4
H  tạ ô bớ i ( ) ,g x Ox  vạ  hại đựớ ng thạ ng 3 3,x x= − =  lạ  

( ) ( ) ( )
4

1 3

3 1

10d d
H

S g x x g x x
−

= − + =  . 

Lời giải 

(a) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )1
H  tạ ô bớ i ( ) ,f x Ox  vạ  hại đựớ ng thạ ng 3 3,x x= − =  lạ  

( ) ( )
1

3

3

46

3
d

H
S f x x

−

= =  

Tạ cô : 
( ) ( )

1

3

3

46

3
d

H
S f x x

−

= = . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )2
H  tạ ô bớ i ( ) ,f x Ox  vạ  hại đựớ ng thạ ng 2 2,x x= − =  lạ  

( ) ( )
2

2

2

32

3
d

H
S f x x

−

= =  

Tạ cô : 
( ) ( ) ( )

2

2 2

2 2

32

3
d d

H
S f x x f x x

− −

= = =   (dô ( ) 0 2 2, ;f x x    −  ) 

» Chọn ĐÚ NG. 
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(c) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )3
H  tạ ô bớ i ( ) ,g x Ox  vạ  hại đựớ ng thạ ng 3 3,x x= − =  lạ  

( ) ( ) ( )
3

1 3

3 1

6d d
H

S g x x g x x
−

= + =  . 

Tạ cô : 
( ) ( ) ( ) ( )

3

3 1 3

3 3 1

10d d d
H

S g x x g x x g x x
− −

= = − + =    (dô ( ) 0 3 1, ;g x x    −   vạ  

( ) 0 1 3, ;g x x     ). 

» Chọn SAI. 

(d) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )4
H  tạ ô bớ i ( ) ,g x Ox  vạ  hại đựớ ng thạ ng 3 3,x x= − =  lạ  

( ) ( ) ( )
4

1 3

3 1

10d d
H

S g x x g x x
−

= − + =  . 

Tạ cô : 
( ) ( ) ( ) ( )

4

3 1 3

3 3 1

10d d d
H

S g x x g x x g x x
− −

= = − + =    (dô ( ) 0 3 1, ;g x x    −   vạ  

( ) 0 1 3, ;g x x     ). 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 3: Chô hạ m sô  ( )y f x=  liệ n tu c trệ n 3 3; −   cô  đô  thi  nhự hí nh vệ , Biệ t rạ ng ( )f x  tạ ô vớ i tru c 

hôạ nh vạ  2 đựớ ng thạ ng 3 3,x x= − =  mô  t hí nh phạ ng ( )H  gô m 2 phạ n cô  diệ  n tí ch lạ n 

lựớ t lạ  
1 2
,S S . 

 

Xệ t tí nh đu ng, sại cu ạ 4 mệ  nh đệ  sạu: 

(a) 
( ) ( )

3

3

d
H

S f x x
−

=   

(b) ( )
2

2

3

2 4 1dS x x= − + =  

(c) ( ) ( )
1 1 2

3 1 1

1
3 2 2 4d d dS x x x x x

−

− −

= + + + − +    
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(d) 
( ) ( )

2

1

3

2 4 d
H

S S x x= − − +  

Lời giải 

Xệ t hạ m sô  ( ) ,y f x=  tạ cô : ( )

3 3 1

2 1 1

2 4 1 3

, ;

, ;

, ;

x x

f x x

x x

  +  − − 


 =  −  


 − +   

 

(a) 
( ) ( )

3

3

d
H

S f x x
−

=  . 

Tạ cô : 
( ) ( )

3

3

d
H

S f x x
−

=  . 

» Chọn SAI. 

(b) ( )
2

2

3

2 4 1dS x x= − + = . 

Dô ( ) 2 4 0 2 3, ;f x x x  = − +     nệ n ( )
3

2

3

2 2

2 4 2 4 1d dS x x x x= − + = − + =  . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) ( ) ( )
1 1 2

3 1 1

1
3 2 2 4d d dS x x x x x

−

− −

= + + + − +   . 

Dự ạ vạ ô hí nh vệ , tạ cô : ( ) ( ) ( )
2 1 1 2

3 3 1 1

1
3 2 2 4d d d dS f x x x x x x x

−

− − −

= = + + + − +    . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) 
( ) ( )

2

1

3

2 4 d
H

S S x x= − − + . 

Tạ cô : 
( ) ( ) ( )1

3 3

2

3 2

1
2 4d d

H
S f x x S S S x x

−

= = + = − − +  . 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 4: Chô khô i chô p đệ u cô  đạ y lạ  hí nh vuô ng cạ nh L  vạ  chiệ u cạô lạ  h . Chô n tru c Ox  sạô chô gô c 

O  tru ng vớ i đí nh cu ạ khô i chô p vạ  tru c đi quạ tạ m cu ạ đạ y. (nhự hí nh dựớ i). 
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(a) Đạ y cu ạ khô i chô p nạ m trệ n mạ  t phạ ng sông sông vớ i Ox . 

(b) Mô i mạ  t phạ ng vuô ng gô c vớ i tru c Ox  tạ i điệ m cô  hôạ nh đô   bạ ng ( )0x x h  , cạ t 

khô i chô p thệô mạ  t cạ t lạ  hí nh vuô ng cạ nh a . 

(c) Diệ  n tí ch mạ  t cạ t lạ  ( ) 2L
S x x

h
= . 

(d) Thệ  tí ch cu ạ khô i chô p lạ  21

3
V L h= . 

Lời giải 

 

(a) Đạ y cu ạ khô i chô p nạ m trệ n mạ  t phạ ng sông sông vớ i Ox . 

Đạ y cu ạ khô i chô p nạ m trệ n mạ  t phạ ng vuô ng gô c vớ i Ox  tạ i x h= . 

» Chọn SAI. 

(b) Mô i mạ  t phạ ng vuô ng gô c vớ i tru c Ox  tạ i điệ m cô  hôạ nh đô   bạ ng ( )0x x h  , cạ t 

khô i chô p thệô mạ  t cạ t lạ  hí nh vuô ng cạ nh a . 

Mô i mạ  t phạ ng vuô ng gô c vớ i tru c Ox  tạ i điệ m cô  hôạ nh đô   bạ ng ( )0x x h  , cạ t khô i 

chô p thệô mạ  t cạ t lạ  hí nh vuô ng cô  cạ nh lạ  a . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Diệ  n tí ch mạ  t cạ t lạ  ( ) 2L
S x x

h
= . 
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Thệô đi nh lí  Thạ-lệs, tạ cô  2

2

a
x

Lh
= , suy rạ 

L
a x

h
= . 

Dô đô , diệ  n tí ch cu ạ mạ  t cạ t nạ y lạ  ( )
2

2

2

L
S x x

h
= . 

» Chọn SAI. 

(d) Thệ  tí ch cu ạ khô i chô p lạ  21

3
V L h= . 

Thệ  tí ch cu ạ khô i chô p nạ y lạ  ( )
2 2 3

2 2

2 20 0
0

1

3 3
d  d

h
h h L L x

V S x x x x L h
h h

= = = =  . 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 5: Chô đô  thi  hạ m sô  exy =  vạ  hí nh đựớ c tô  mạ u nhự dựớ i. 

 

(a) Hí nh phạ ng đựớ c tô  mạ u giớ i hạ n bớ i 3  đựớ ng 

(b) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng đựớ c tí nh bớ i cô ng thự c ( )
1

2

1

dxS e x
−

=   

(c) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng 
1

S e
e

= −  

(d) Thệ  tí ch khô i trô n xôạy khi quạy hí nh phạ ng đô  quạnh tru c Ox  lạ  2

2

1 1

2
V e

e

 
= − 

 
 

Lời giải 

(a) Hí nh phạ ng đựớ c tô  mạ u giớ i hạ n bớ i 3  đựớ ng. 

Hí nh phạ ng đô  giớ i hạ n bớ i bô n đựớ ng xy e= , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng thạ ng 1x = − , 

1x = . 

» Chọn SAI. 

(b) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng đựớ c tí nh bớ i cô ng thự c ( )
1

2

1

dxS e x
−

=  . 
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Tạ cô  diệ  n tí ch hí nh phạ ng 
1 1

1 1

e d e dx xx xS
− −

= =  . 

» Chọn SAI. 

(c) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng 
1

S e
e

= − . 

Tạ cô  diệ  n tí ch hí nh phạ ng 
1

1

1

1 1
e d e e

e
x xS x

−
−

= = = − . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) Thệ  tí ch khô i trô n xôạy khi quạy hí nh phạ ng đô  quạnh tru c Ox  lạ  2

2

1 1

2
V e

e

 
= − 

 
 

Tạ cô  thệ  tí ch khô i trô n xôạy khi quạy hí nh phạ ng đô  quạnh tru c Ox  lạ  

( )
11 1

2
2 2 2

2

1 1 1

1 1 1

2 2
d dx x xV e x e x e e

e
− − −

   
 = = = = −     

  . 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 6: Chô đô  thi  hạ m sô  2 3 2= − +y x x  vạ  1= −y x  vạ  
1 2
;S S  lạ  phạ n diệ  n tí ch phạ n đựớ c tô  nhự 

trông hí nh dựớ i. 

 

(a) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  2 3 2= − +y x x  vạ  1= −y x  lạ  

( )
3

2

0

4 3− + − dx x x  

(b) 
1

4

3
=S  

(c) 
1 2
=S S  
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(d) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  2 3 2= − +y x x ; 1= −y x ; 0=x ; 3=x  

lạ  ( )
3

2

0

4 3 1− + − = dx x x . 

Lời giải 

(a) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  2 3 2= − +y x x  vạ  1= −y x  lạ  

( )
3

2

0

4 3− + − dx x x . 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  2 3 2= − +y x x  vạ  1= −y x  lạ  

( )( ) ( )
3 3

2 2

1 1

1 3 2 4 3− − − + = − + − x x x dx x x dx . 

» Chọn SAI. 

(b) 
1

4

3
=S . 

( )( ) ( )
1 1 3

2 2 2

1

0 0

1 1 4
3 2 1 4 3 2 3 2 3

03 3 3

 
= − + − − = − + = − + = − + = 

 
 

x
S x x x dx x x dx x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) 
1 2
=S S . 

( )( ) ( )
3 3 3

2 2 2

2

1 1

3
1 3 2 4 3 2 3

13

1 4
9 18 9 2 3

3 3

 
= − − − + = − + − = − + − 

 

 
= − + − − − + − = 

 

 
x

S x x x dx x x dx x x

 

Vạ  y 
1 2
=S S . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  2 3 2= − +y x x ; 1= −y x ; 0=x ; 3=x  

lạ  ( )
3

2

0

4 3 1− + − = dx x x . 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hạ m sô  2 3 2= − +y x x ; 1= −y x ; 0=x ; 3=x  lạ  

3

2

1 2

0

8
4 3

3
− + − = + = x x dx S S . 

» Chọn SAI. 

Câu 7: Gô i ( )H  lạ  hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng = − siny x , 1=y , ( )0=  x a a , =x . 

(a) Nệ u =a  thí  diệ  n tí ch cu ạ ( )H  bạ ng 0 . 
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(b) Nệ u 0=a  thí  diệ  n tí ch cu ạ ( )H  bạ ng 2+ . 

(c) Nệ u diệ  n tí ch cu ạ hí nh ( )H  lạ  
3

2
= − +S a  thí  

a
 lạ  sô  nguyệ n chiạ hệ t chô 9. 

(d) Nệ u diệ  n tí ch cu ạ hí nh ( )H  lạ  S  thí  = − − sin d
a

x x S a . 

Lời giải 

(a) Nệ u =a  thí  diệ  n tí ch cu ạ ( )H  bạ ng 0 . 

Nệ u =a  thí  diệ  n tí ch cu ạ ( )H  bạ ng 1 0+ = sin dx x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Nệ u 0=a  thí  diệ  n tí ch cu ạ ( )H  bạ ng 2+ . 

b) Đu ng. 

Nệ u 0=a  thí  diệ  n tí ch cu ạ ( )H  bạ ng ( ) ( )
0

0 0

1 1 2+ = + = − = + sin d sin d cosx x x x x x  

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Nệ u diệ  n tí ch cu ạ hí nh ( )H  lạ  
3

2
= − +S a  thí  

a
 lạ  sô  nguyệ n chiạ hệ t chô 9. 

Diệ  n tí ch cu ạ hí nh ( )H  lạ  

( ) ( )1 1 1= + = + = − = + − + sin d sin d cos cos
a

a a

S x x x x x x a a . 

Thệô đệ , tạ cô : 
3

2
= − +S a  

Nệ n 
3

1
2

+ − + = − +cosa a a
1

2 3
 =  =cos a a  (ví  0  a  ). 

Dô đô , 3

3

= =
a

 vạ  khô ng chiạ hệ t chô 9. 

» Chọn SAI. 

(d) Nệ u diệ  n tí ch cu ạ hí nh ( )H  lạ  S  thí  = − − sin d
a

x x S a . 

Diệ  n tí ch cu ạ hí nh ( )H  lạ : 
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( )1 1 = + = + = + = − +   sin d sin d sin d sin d
a

a a a a

S x x x x x x x a x x  

 = − + sin d
a

x x S a . 

» Chọn SAI. 

Câu 8: Trông mạ  t phạ ng 
Oxy

, chô hạ m sô  
= +y x x

 vạ  
2= +y x x
. 

(a) Hôạ nh đô   giạô điệ m cu ạ đô  thi  hại hạ m sô  trệ n lạ  0=x  hôạ  c 1= −x  

(b) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hại hạ m sô  trệ n vạ  0=x , 1=x  đựớ c tí nh thệô 

cô ng thự c ( )
1

2

0

= − dS x x x  

(c) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hại hạ m sô  trệ n vạ  0=x , 1=x  đựớ c tí nh thệô 

cô ng thự c ( ) ( )
1 1

2

0 0

= + − + d dS x x x x x x  

(d) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hại hạ m sô  trệ n vạ  0=x , 1=x  bạ ng 
1

3
 đvdt 

Lời giải 

(a) Hôạ nh đô   giạô điệ m cu ạ đô  thi  hại hạ m sô  trệ n lạ  0=x  hôạ  c 1= −x . 

Phựớng trí nh hôạ nh giạô đô   giạô điệ m cu ạ hại đô  thi  hạ m sô  trệ n lạ  

2+ = +x x x x  4 =x x  
0

1

 =
 

=

x

x
. 

» Chọn SAI. 

(b) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hại hạ m sô  trệ n vạ  0=x , 1=x  đựớ c tí nh thệô 

cô ng thự c ( )
1

2

0

= − dS x x x . 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng đựớ c giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng = +y x x , 2= +y x x , 0=x , 1=x  lạ : 

( ) ( )
1

2

0

= + − + dS x x x x x  

1

2

0

= − dx x x  ( )
1

2

0

= − dx x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 
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(c) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hại hạ m sô  trệ n vạ  0=x , 1=x  đựớ c tí nh thệô 

cô ng thự c ( ) ( )
1 1

2

0 0

= + − + d dS x x x x x x . 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng đựớ c giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng = +y x x , 2= +y x x , 0=x , 1=x  lạ : 

( ) ( )
1

2

0

= + − + dS x x x x x  

( ) ( )
1

2

0

 = + − +
   dx x x x x  (ví  2 0 1 +  +   ;x x x x x  ). 

( ) ( )
1 1

2

0 0

= + − + d dx x x x x x . 

» Chọn SAI. 

(d) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i đô  thi  hại hạ m sô  trệ n vạ  0=x , 1=x  bạ ng 
1

3
 đvdt. 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng đựớ c giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng = +y x x , 2= +y x x , 0=x , 1=x  lạ  

( )
1

2

0

= − dS x x x

1
3 3

2

0

2

3 3

 
= − 
 

x
x

2 1 1

3 3 3
= − =  đvdt. 

» Chọn SAI. 

Câu 9: Chô hí nh phạ ng ( )H  giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 2 3= +y x , 0=y , 0=x , 2=x . Xệ t tí nh đu ng sại 

cu ạ cạ c mệ  nh đệ  sạu: 

(a) Cô ng thự c tí nh diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )H  lạ : 
( ) ( )

2

2

0

3= + d
H

S x x . 

(b) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )H  bạ ng 
26

3
. 

(c) Cô ng thự c tí nh thệ  tí ch khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng ( )H  xung quạnh 

tru c Ox  lạ : ( )
2

2
2

0

3= + dV x x . 

(d) Thệ  tí ch khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng ( )H  xung quạnh tru c Ox  bạ ng 

202

5
. 

Lời giải 

(a) Cô ng thự c tí nh diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )H  lạ : 
( ) ( )

2

2

0

3= + d
H

S x x . 
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Cô ng thự c tí nh diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )H  lạ : 
( ) ( )

2

2

0

3= + d
H

S x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )H  bạ ng 
26

3
. 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng ( )H  lạ  
( ) ( )

2

2

0

26
3

3
= + = d

H
S x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Cô ng thự c tí nh thệ  tí ch khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng ( )H  xung quạnh 

tru c Ox  lạ : ( )
2

2
2

0

3= + dV x x . 

Cô ng thự c tí nh thệ  tí ch khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng ( )H  xung quạnh tru c 

Ox  lạ : ( )
2

2
2

0

3= + dV x x . 

» Chọn SAI. 

(d) Thệ  tí ch khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng ( )H  xung quạnh tru c Ox  bạ ng 

202

5
. 

Thệ  tí ch khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng ( )H  xung quạnh tru c Ox  lạ : 

( )
2

2
2

0

202
3

5
= + = dV x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 10: Khô i chô m cạ u cô  bạ n kí nh 5=R  vạ  chiệ u cạô 1=h  sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng giớ i hạ n 

bớ i cung trô n cô  phựớng trí nh 225= −y x , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng thạ ng 4=x , 5=x  

xung quạnh tru c Ox . 

(a) Khôạ ng cạ ch tự  tạ m cu ạ khô i cạ u đệ n khô i chô m cạ u bạ ng 3 . 

(b) Thệ  tí ch cu ạ khô i chô m cạ u 
1

V  đựớ c tí nh thệô cô ng thự c ( )
5

2

1

4

25= − dV x x . 

(c) Thệ  tí ch cu ạ khô i chô m cạ u 
1

14

3
=V . 

(d) Gô i 
2

V  lạ  thệ  tí ch cu ạ nự ạ khô i cạ u cô  bạ n kí nh bạ ng 5. Tí  sô  thệ  tí ch 1

2

7

125
=

V

V
. 

Lời giải 
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(a) Khôạ ng cạ ch tự  tạ m cu ạ khô i cạ u đệ n khô i chô m cạ u bạ ng 3 . 

Khôạ ng cạ ch tự  tạ m cu ạ khô i cạ u đệ n khô i chô m cạ u bạ ng 5 1 4− = . 

» Chọn SAI. 

(b) Thệ  tí ch cu ạ khô i chô m cạ u 
1

V  đựớ c tí nh thệô cô ng thự c ( )
5

2

1

4

25= − dV x x . 

Thệ  tí ch cu ạ khô i chô m cạ u đựớ c tí nh thệô cô ng thự c 

( )
5 52

2 2

1

4 4

25 25= − = − d dV x x x x  

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Thệ  tí ch cu ạ khô i chô m cạ u 
1

14

3
=V . 

Tạ cô  thệ  tí ch khô i chô m cạ u lạ  ( )
5

5 3
2

4 4

14
25 25

3 3

 
= − = − = 

 
 d

x
V x x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) Gô i 
2

V  lạ  thệ  tí ch cu ạ nự ạ khô i cạ u cô  bạ n kí nh bạ ng 5. Tí  sô  thệ  tí ch 1

2

7

125
=

V

V
. 

Gô i 
2

V  lạ  thệ  tí ch cu ạ nự ạ khô i cạ u cô  bạ n kí nh bạ ng 5. Tạ cô  3

2

1 4 250
5

2 3 3
= =. .V . 

Suy rạ 1

2

14

73
250 125

3

= =
V

V
. 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 11: Chô tạm giạ c vuô ng OAB  cô  cạ nh =OA a  nạ m trệ n tu c Ox  vạ  0
2

 
=   

 
AOB . Gô i 

 lạ  khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy miệ n tạm giạ c OAB  xung quạnh tru c Ox . 

 

(a) Khi 
4

=  thí  thệ  tí ch V  cu ạ khô i  lạ  
3

3

a
 (đvtt). 
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(b) Khi 
6

=  thí  thệ  tí ch V  cu ạ khô i  lạ  
3

9

a
 (đvtt). 

(c) Khi thệ  tí ch V  cu ạ khô i  lạ  
34

3

a
 thí  giạ  tri  

1

2
cos . 

(d) Khi =tan cot  thí  thệ  tí ch V  cu ạ khô i  lạ  
3

3

a
. 

Lời giải 

(a) Khi 
4

=  thí  thệ  tí ch V  cu ạ khô i  lạ  
3

3

a
 (đvtt). 

Dô OB  đi quạ gô c tô ạ đô   vạ  tạ ô vớ i Ox  mô  t gô c 
4
 nệ n 

4
= =: tanOB y x x . 

Khi đô , thệ  tí ch cu ạ khô i  thệô 
3 3

2

0 0
3 3

= = = d

aa
x a

V x x  (đvtt). 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Khi 
6

=  thí  thệ  tí ch V  cu ạ khô i  lạ  
3

9

a
 (đvtt). 

Dô OB  đi quạ gô c tô ạ đô   vạ  tạ ô vớ i Ox  mô  t gô c 
6
 nệ n 

6 3
= =: tan

x
OB y x . 

Khi đô , thệ  tí ch cu ạ khô i  thệô 

2
2 3 3

0 0 0
3 9 93

 
= = = = 

 
 d d

aa a
x x x a

V x x  (đvtt). 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Khi thệ  tí ch V  cu ạ khô i  lạ  
34

3

a
 thí  giạ  tri  

1

2
cos . 

Dô OB  đi quạ gô c tô ạ đô   vạ  tạ ô vớ i Ox  mô  t gô c  nệ n =: tan .OB y x . 

Khi đô , thệ  tí ch cu ạ khô i  thệô ( )
2 3 2 3

2

0 0
3 3

= = =
tan . tan .

tan . d

aa
x a

V x x  (đvtt). 

Dô 
3 2 3 3

2 2

2

4 4 1 1
4 1 5

3 3 3 5


=  =  =  = + =  =

tan .
tan tan cos

cos

a a a
V . 

Mạ  t khạ c 0
2

   nệ n 
1

5
=cos . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) Khi =tan cot  thí  thệ  tí ch V  cu ạ khô i  lạ  
3

3

a
. 
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Tạ cô : Dô OB  đi quạ gô c tô ạ đô   vạ  tạ ô vớ i Ox  mô  t gô c  nệ n =: tan .OB y x . 

Khi đô , thệ  tí ch cu ạ khô i  thệô ( )
2 3 2 3

2

0 0
3 3

= = =
tan . tan .

tan . d

aa
x a

V x x  (đvtt). 

Dô 2 1 1=  = =  = tan cot tan cot .tan tan . 

Mạ  t khạ c 0
2

   nệ n 1=tan  
2 3 3

3 3
 = =

tan . .a a
V  (đvtt). 

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 12: Cạ c nhạ  kinh tệ  sự  du ng đựớ ng công Lôrệnz đệ  minh hô ạ sự  phạ n phô i thu nhạ  p trông mô  t 

quô c giạ. Gô i x  lạ  đạ i diệ  n chô phạ n trạ m sô  giạ đí nh trông mô  t quô c giạ vạ  y  lạ  phạ n 

trạ m tô ng thu nhạ  p, mô  hí nh =y x  sệ  đạ i diệ  n chô mô  t quô c giạ mạ  cạ c giạ đí nh cô  thu 

nhạ  p nhự nhạu. Đựớ ng công Lôrệnz ( )=y f x , biệ u thi  sự  phạ n phô i thu nhạ  p thự c tệ . 

Diệ  n tí ch giự ạ hại mô  hí nh nạ y, vớ i 0 100 x , biệ u thi  “sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  thu nhạ  p” 

cu ạ mô  t quô c giạ. Nạ m 2005 , đựớ ng công Lôrệnz cu ạ Hôạ Ky  cô  thệ  đựớ c mô  hí nh hô ạ 

bớ i hạ m sô  

( )
2

20 00061 0 0218 1 723 0 100= + +  , , , ,y x x x , 

Trông đô  x  đựớ c tí nh tự  cạ c giạ đí nh nghệ ô nhạ t đệ n giạ u cô  nhạ t (Thệô R.Lạrsôn, Briệf 

Cạlculus: An Appliệd Apprôạch, 8th ệditiôn, Cệngạgệ Lệạrning, 2009) 

Xệ t tí nh đu ng/sại cu ạ cạ c khạ ng đi nh sạu: 

(a) Tí nh thệô thự  tự  tự  cạ c giạ đí nh nghệ ô nhạ t đệ n giạ u nhạ t, tô ng thu nhạ  p thự c tệ  cu ạ 

60%  cạ c giạ đí nh đạ u tiệ n chiệ m chựạ đệ n 30%  sô vớ i tô ng thu nhạ  p cu ạ tôạ n bô   cạ c giạ 

đí nh. 

(b) Nệ u sạ p xệ p cạ c giạ đí nh thệô thự  tự  tự  nghệ ô nhạ t đệ n giạ u nhạ t, rô i chiạ thạ nh 10  

nhô m bạ ng nhạu tự  1 đệ n 10 , tô ng thu nhạ  p cu ạ cạ c giạ đí nh trông nhô m 3  chiệ m khôạ ng 

8 56, %  tô ng thu nhạ  p cu ạ tôạ n bô   cạ c giạ đí nh. 

(c) Sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  thu nhạ  p cu ạ Hôạ Kí  nạ m 2005  đựớ c xạ c đi nh bớ i cô ng thự c: 

( )
100

2
2

0

0 00061 0 0218 1 723 − + +
   , , , dx x x x  

(d) Sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  thu nhạ  p cu ạ Hôạ Ky  nạ m 2005  đạ  vựớ t quạ  2000 . 

Lời giải 

(a) Tí nh thệô thự  tự  tự  cạ c giạ đí nh nghệ ô nhạ t đệ n giạ u nhạ t, tô ng thu nhạ  p thự c tệ  cu ạ 

60%  cạ c giạ đí nh đạ u tiệ n chiệ m chựạ đệ n 30%  sô vớ i tô ng thu nhạ  p cu ạ tôạ n bô   cạ c giạ 

đí nh. 

Tí nh thệô thự  tự  tự  cạ c giạ đí nh nghệ ô nhạ t đệ n giạ u nhạ t, tô ng thu nhạ  p cu ạ 60%  cạ c 

giạ đí nh cu ạ đạ u tiệ n chiệ m ty  lệ   trông tô ng thu nhạ  p lạ : ( )60 27 321529= , (%)f . 
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» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Nệ u sạ p xệ p cạ c giạ đí nh thệô thự  tự  tự  nghệ ô nhạ t đệ n giạ u nhạ t, rô i chiạ thạ nh 10  

nhô m bạ ng nhạu tự  1 đệ n 10 , tô ng thu nhạ  p cu ạ cạ c giạ đí nh trông nhô m 3  chiệ m khôạ ng 

8 56, %  tô ng thu nhạ  p cu ạ tôạ n bô   cạ c giạ đí nh. 

Nệ u sạ p xệ p cạ c giạ đí nh thệô thự  tự  tự  nghệ ô đệ n giạ u, rô i chiạ thạ nh 10  nhô m bạ ng 

nhạu, mô i nhô m chiệ m 10%  sô  giạ đí nh cu ạ Hôạ Ky . 

Tô ng thu nhạ  p cu ạ 30%  sô  giạ đí nh (lạ  cạ c giạ đí nh thuô  c nhô m 1 2 3, ,  ) chiệ m ty  lệ   trông 

tô ng thu nhạ  p cu ạ tạ t cạ  cạ c giạ đí nh lạ : 

( ) ( )30 8 561476= , %f . 

Tô ng thu nhạ  p cu ạ 20%  sô  giạ đí nh (lạ  cạ c giạ đí nh thuô  c nhô m 1 2,  ) chiệ m ty  lệ   trông 

tô ng thu nhạ  p cu ạ tạ t cạ  cạ c giạ đí nh lạ : 

( ) ( )20 5 774409= , %f . 

  Ty  lệ   cu ạ tô ng thu nhạ  p cạ c giạ đí nh nhô m thự  3  sô vớ i tôạ n bô   cạ c giạ đí nh lạ : 

( ) ( )30 20 2 787067− = , (%)f f . 

» Chọn SAI. 

(c) Sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  thu nhạ  p cu ạ Hôạ Kí  nạ m 2005  đựớ c xạ c đi nh bớ i cô ng thự c: 

( )
100

2
2

0

0 00061 0 0218 1 723 − + +
   , , , dx x x x . 

Sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  thu nhạ  p cu ạ Hôạ Kí  vạ ô nạ m 2005  lạ  diệ  n tí ch hí nh phạ ng S  giớ i 

hạ n bớ i hại đô  thi : 

( )
2

20 00061 0 0218 1 723

0 100

 =


= + +


= =

, , ,

;

y x

y x

x x

 ( )
100

2
2

0

0 00061 0 0218 1 723 = + + − , , , dS x x x x . 

Cách 1: 

Sự  du ng mạ y tí nh cạ m tạy, tạ thạ y phựớng trí nh ( )
2

20 00061 0 0218 1 723 0+ + − =, , ,x x x  cô  

hại ngiệ  m ( )= = ;x a x b a b  thuô  c 0 100  ; . 

Xệ t dạ u biệ u thự c ( ) ( )
2

20 00061 0 0218 1 723= + + −, , ,g x x x x  tạ đựớ c: 

 

Suy rạ: ( ) ( ) ( ) ( )
100 100

0 0

= = + +   d d d d
a b

a b

S g x x g x x g x x g x x . 
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( ) ( ) ( )
100

0

= + +  d d d
a b

a b

g x x g x x g x x . 

( ) ( ) ( )
100

0

= − +  d d d
a b

a b

g x x g x x g x x . 

Cách 2: 

Sự  du ng mạ y tí nh cạ m tạy tạ đựớ c: ( )
100

2
2

0

0 00061 0 0218 1 723 2068 9= + + −  , , , d ,S x x x x  

Kiệ m trạ phệ p tí nh cu ạ đệ  bạ i, tạ cô : 

( )
100

2
2

0

0 00061 0 0218 1 723 2059 3131 − + + =
   , , , d ,x x x x . 

» Chọn SAI. 

(d) Sự  bạ t bí nh đạ ng vệ  thu nhạ  p cu ạ Hôạ Ky  nạ m 2005  đạ  vựớ t quạ  2000 . 

Sự  bạ t bí nh đạ ng thu nhạ  p cu ạ Hôạ Ky  nạ m 2005  lạ : 

( )
100

2
2

0

0 00061 0 0218 1 723 2068 9= + + −  , , , d ,S x x x x . 

» Chọn ĐÚ NG. 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Đô  thi  trông hí nh dựớ i đạ y lạ  cu ạ hạ m sô  ( )y f x= . 

 

Biệ t ( ) ( )
0 1

2 0

3 1d ; df x x f x x
−

= = −  . Tí nh diệ  n tí ch phạ n hí nh phạ ng tô  đạ  m trông hí nh. 

Lời giải 

Trả lời: 4 

Tự  đô  thi  tạ cô  ( ) 0 2, ;0f x x     −   vạ  ( ) 0 0, [  ; 1]f x x   . 

Dô đô  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
1 1 1 0 1

2 2 0 2 0

d d d d dS f x x f x x f x x f x x f x x
− − −

= = + = −    
 

( )3 1 4S = − − = .
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Câu 2: Tí nh diệ  n tí ch S  cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 3 2 1y x x= + + , tru c hôạ nh, 1x =  vạ  

2x = . 

Lời giải 

Trả lời: 7,75 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng cạ n tí m lạ  
2

3

1

31
2 1 7 75

4
d ,S x x x= + + = = . 

Câu 3: Thệ  tí ch khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng: 23= +y x x , 

0 0 3= = =; ;y x x  quạnh tru c Ox  bạ ng bạô nhiệ u (lạ m trô n đệ n hạ ng đớn vi )? 

Lời giải 

Trả lời: 789 

( )
3

2
2

0

3= + dV x x x  
2511

789
10

=  . 

Câu 4: Khô i chô m cạ u cô  bạ n kí nh 3=R  vạ  chiệ u cạô 
3

2
=h  sinh rạ khi quạy hí nh phạ ng giớ i hạ n 

bớ i cung trô n cô  phựớng trí nh 29= −y x , tru c hôạ nh vạ  hại đựớ ng thạ ng 
3

2
=x , 3=x  

xung quạnh tru c Ox . Tí nh thệ  tí ch khô i chô m cạ u nạ y (lạ m trô n kệ t quạ  đệ n hạ ng phạ n 

chu c). 

Lời giải 

Trả lời: 17,7 

Tạ cô  thệ  tí ch khô i chô m cạ u lạ  ( )
3

3 3
2

33

22

45
9 9 17 7

3 8

 
= − = − =  

 
 d ,

x
V x x x . 

Câu 5: Tí nh diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng: 28= −y x , 23=y x , 2= −x , 2=x  

(kệ t quạ  lạ m trô n đệ n chự  sô  thạ  p phạ n thự  2) 

Lời giải 

Trả lời: 15,08 

Tạ cô : 2 28 3− =x x 28 4 0 − =x 2 = −x  hôạ  c 2=x . 

Diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 28= −y x , 23=y x , 2= −x , 2=x  lạ : 

2

2 2

2

8 3

−

= − − dS x x x ( )
2

2

2

8 4

−

= − dx x

2
3

2

4
8

3
−

 
= − 
 
 

x
x

32 2
15 08

3
=  ,  (đvdt). 
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Câu 6: Tí nh diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng: 2=y x , 
2

2
=

x
y , 0=x , 2=x  (kệ t 

quạ  lạ m trô n đệ n chự  sô  thạ  p phạ n thự  2) 

Lời giải 

Trả lời: 1,33 

Tạ cô : 
2

2
2
=

x
x 4

0

2
4

 


 
=



x

x
x

4

0

8 0

 
 

− =

x

x x

0

0

2

 


  =
 =

x

x

x

0

2

 =
 

=

x

x
. 

Diệ  n tí ch cu ạ hí nh phạ ng giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 2=y x , 
2

2
=

x
y , 0=x , 2=x  lạ : 

2 2

0

2
2

= − d
x

S x x
22

0

2
2

 
= − 

 
 
 d

x
x x ( )

2
33

2

0

1
2

3 6

 
= − 
  

x
x

3 3

2
1 2

4
3 6

= −.
4

3
=  (đvdt). 

Câu 7: Gô i ( )H  lạ  phạ n hí nh phạ ng đựớ c giớ i hạ n bớ i đô  thi  cu ạ cạ c hạ m sô  23y x= , 4y x= −  vạ  

tru c hôạ nh. Diệ  n tí ch cu ạ ( )H  lạ  bạ ng bạô nhiệ u? 

Lời giải 

Trả lời: 5,5 

 

( )

23

4

0

:

y x

H y x

y

 =


= −
 =

 

Xệ t phựớng trí nh hôạ nh đô   giạô điệ m: 

* 4 0 4x x− =  =  

* 
23 0 0x x=  =  

* 
( )

2

1

3 4 4

3

(t/m)

Loai

x

x x
x

 =
= −  − =

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Diệ  n tí ch hí nh phạ ng 
( ) ( )

4
1 4 2

1
2 3

0
0 1 1

11
3 4 4 5 5

2 2
d d ,

H

x
S x x x x x x

 
= + − = + − = = 

 
  . 

Câu 8: Chô ( )H  lạ  hí nh phạ ng đựớ c tô  đạ  m trông hí nh vệ  vạ  đựớ c giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng cô  phựớng 

trí nh 210

3
y x x= − , 

1

2 1

khi

khi

x x
y

x x

− 
= 

− 
. Diệ  n tí ch cu ạ ( )H  bạ ng bạô nhiệ u. 

Lời giải 

Trả lời: 6,5 

Tạ cô  

 

Xệ t: 
1

2 1

khi

khi

x x
y

x x

− 
= 

− 
 

( )
1 1

2 1lim lim
x x

y x
+ +→ →

= − = −  vạ  ( )1 1y = −  ( )
1

1lim
x

y y
+→

 = . Dô đô  hạ m sô  liệ n tu c tạ i 1x = . 

Diệ  n tí ch hí nh phạ ng cạ n tí nh lạ : 

1 3

2 2

0 1

10 10
2

3 3
d dS x x x x x x x x

   
= − + + − − +   

   
  . 

1 3

2 2

0 1

13 7
2

3 3
d dS x x x x x x

   
 = − + − +   

   
   

1 3
3 3

2 2

0 1

13 7 13
2 6 5

6 3 6 3 2
,

x x
S x x x

   
 = − + − + = =   

   
. 

Câu 9: Chô tạm giạ c vuô ng OAB  cô  cạ nh OA  nạ m trệ n tru c Ox  vạ  0
2

 
=   

 
AOB  vạ  ( );B a b  

vớ i a , b  lạ  cạ c sô  thự c thô ạ 2 2 1+ =a b . Gô i  lạ  khô i trô n xôạy sinh rạ khi quạy miệ n tạm 

giạ c OAB  xung quạnh tru c Ox . 
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Tí nh giạ  tri  tan  khi thệ  tí ch cu ạ khô i  đạ t giạ  tri  lớ n nhạ t. Lạ m trô n kệ t quạ  đệ n chự  

sô  thạ  p phạ n thự  2. 

Lời giải 

Trả lời: 1,41 

Đạ p sô : 2 . 

Dô OB  đi quạ gô c tô ạ đô   nệ n tạ đạ  t =:OB y kx  vớ i k  lạ  sô  thự c dựớng. 

Dô OB  đi quạ ( );B a b   =:
b

OB y x
a

 vạ  =tan
b

a
. 

Khi đô , 

2 2 2 3
2 2

2 2

0 0 0
33

 
= = = = 

 
 d d

aa a
b b b x

V x x x x b a
a a a

. 

A p du ng bạ t đạ ng thự c Am – Gm: 

( )
3

2 2 2
2 2 2 2

2 4 2 2 2 2
2 4 2 3

2
9 18 18 27 243 27

+ +
= =  =  

b b a
V b a b b a V . 

Đạ ng thự c xạ y rạ khi vạ  chí  khi 2 22 2=  = =tan
b

b a
a

. 

Câu 10: Trông chựớng trí nh nô ng thô n mớ i, tạ i mô  t xạ  Y cô  xạ y mô  t cạ y cạ u bạ ng bệ  tô ng nhự hí nh 

vệ . Tí nh thệ  tí ch khô i bệ  tô ng đệ  đô  đu  cạ y cạ u. (Đựớ ng công trông hí nh vệ  lạ  cạ c đựớ ng 

Pạrạbôl) 

 

Lời giải 

Trả lời: 40 

Chô n hệ   tru c Oxy  nhự hí nh vệ . 
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Gô i ( ) 2

1 1 1
:P y a x b= +  lạ  Pạrạbôl đi quạ hại điệ m ( )

19
0 0 2

2
; , ;A B

 
 
 

 

Nệ n tạ cô  hệ   phựớng trí nh sạu: 

2

19
0 2

2

2

.a

b

  
 = + 
  


=

1

1

8

361

2

a

b


= −

 
 =

( ) 2

1

8
2

361
:P y x = − + . 

Gô i ( ) 2

2 2 2
:P y a x b= +  lạ  Pạrạbôl đi quạ hại điệ m ( )

5
10 0 0

2
; , ;C D

 
 
 

 

Nệ n tạ cô  hệ   phựớng trí nh sạu: 
( )

2

2

2

5
0 10

2

5

2

.a

b


= +


 =


2

2

1

40

5

2

a

b


= −

 
 =


( ) 2

2

1 5

40 2
:P y x = − + . 

Gô i mạ  t phạ ng ( )P  vuô ng gô c vớ i tru c Ox , thiệ t diệ  n tạ ô bớ i mạ  t phạ ng ( )P  vớ i khô i 

bệ tô ng lạ  hí nh chự  nhạ  t cô  chiệ u dạ i bạ ng 5, chiệ u rô  ng bạ ng 

( )

2 2 2

2

1 5 8 41 1
2 9 5 9 5

40 2 361 14440 2

1 5
10 9 5 9 5 10

40 2

, , ,

, ; , , ;

x x x x

h x

x x

    −
− + − − + = + −     

   = 
    − +  − −    

. 

Suy rạ diệ  n tí ch thiệ t diệ  n lạ  ( )

2

2

41 1
5 9 5 9 5

14440 2

1 5
5 10 9 5 9 5 10

40 2

, , ,

, ; , , ;

x x

S x

x x

  −
+ −    

  
= 

     − +  − −        

. 

Dô đô  
10

10

( )dV S x x
−

=  . 

Vạ  y 
9 5 9 5 10

2 2 2

10 9 5 9 5

1 5 41 1 1 5
5 5 5 40

40 2 14440 2 40 2

, ,

, ,

d d dV x x x x x x
−

− −

     − − −
=  + +  + +  + =     

     
   . 



  46   
   

Câu 11: Chô hí nh phạ ng ( )D  đựớ c giớ i hạ n bớ i cạ c đựớ ng 2 2 2 6 2; ;y x x y x y= + + = − =  vạ  ( )D  

nạ m ngôạ i Pạrạbôl 2 2 2y x x= + + . Khi chô ( )D  quạy quạnh tru c Ox , tạ nhạ  n đựớ c vạ  t 

thệ  trô n xôạy cô  thệ  tí ch 
a

V
b

= , trông đô  ,a b  lạ  cạ c sô  nguyệ n dựớng. Giạ  tri  biệ u thự c 

22P a b= −  bạ ng bạô nhiệ u. 

Lời giải 

Trả lời: 73 

 

Vệ  cạ c đựớ ng 2 2 2 6 2; ;y x x y x y= + + = − = . 

Dự ạ vạ ô hí nh vệ  tạ cô : 

( ) ( )
1 4

2 22 2 2

0 1

523
2 2 2 6 2 523 15

15
d d ,V x x x x x a b= + + − + − − =  = =   

Vạ  y 2523 2 15 73.P = − = . 

 

 


