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 ⬥CHƯƠNG ❺. MẶT PHẲNG ĐƯỜNG THẲNG MẶT CẦU 

 

▶BÀI ❶. PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG TRONG KHÔNG GIAN 

Ⓐ. Tóm tắt kiến thức     

 

 1. Vectơ pháp tuyến và cặp vectơ chỉ phương của mặt phẳng 

Vectơ pháp tuyến của mặt phẳng: 

Cho mạ  t phạ ng .  

Vectơ  vạ  co  gịạ  vuo ng go c vơ ị mạ  t phạ ng  go ị lạ  vectơ pháp tuyến cu ạ mạ  t 

phạ ng .  

Nhận xét: 

Ne u  lạ  mo  t vectơ phạ p tuye n cu ạ  thỉ   cu ng lạ  mo  t vectơ phạ p tuye n 

cu ạ . 

Mo  t mạ  t phạ ng hoạ n toạ n đươ c xạ c đị nh khị bịe t mo  t địe m vạ  mo  t vectơ phạ p tuye n 
cu ạ no . 
Cặp vectơ chỉ phương của mặt phẳng: 

Cho mặt phẳng .  

Nếu hạị vectơ  và  không cùng phương và giá của chúng song song hoặc nằm trên 

mặt phẳng  thì  là cặp véctơ chỉ phương của mặt phẳng . 

Nhận xét: 
Một mặt phẳng hoàn toàn được xác định khi biết một địểm và cặp vectơ chỉ phương 
của nó 
Vectơ pháp tuyến của mặt phẳng khi biết một cặp vectơ chỉ phương : 

Trong kho ng gịạn , ne u mạ  t phạ ng  nhạ  n hạị vectơ  vạ  

. lạ m cạ  p vectơ chỉ  phương thỉ   nhạ  n  lạ m vectơ phạ p tuye n. 
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Chú ý: 

Vectơ  được gọi là tích có hướng của hai 

vectơ  và . 

. 

  cùng phương với . 

Nếu  thì vectơ  vuông góc với cả hạị vectơ  và . 

2. Phương trình tổng quát của mặt phẳng 

Phương trình tổng quát của mặt phẳng: 
Trong không gian , mỗi mặt phẳng đều có dạng phương trình: 

 với , được gọị là phương trình tổng quát của 

mặt phẳng. 
Nhận xét: 

Nếu mặt phẳng  có phương trình  (với ) thì 

vectơ  là một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng   

Cho mặt phẳng  có phương trình .  

Khị đó:  

Lập phương trình tổng quát của mặt phẳng khi biết một số điều kiện: 
Lập phương trình tổng quát của mặt phẳng đi qua điểm và biết vectơ pháp tuyến: 
Trong không gian , phương trình tổng quát của mặt phẳng đị quạ địểm 

 và có vectơ pháp tuyến  là: 

 
hay với  

Lập phương trình tổng quát của mặt phẳng đi qua điểm và biết cặp vectơ chỉ phương: 

Để lập phương trình tổng quát của mặt phẳng  đị quạ địểm  và có 

cặp vectơ chỉ phương , ta thực hiện như sạu: 

Bước 1: Tìm một vectơ pháp tuyến . 

Bước 2: Viết phương trình mặt phẳng  đị quạ địểm  và có vectơ 

pháp tuyến . 
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Phương trình mặt phẳng qua 3 điểm không thẳng hàng: 
Lập phương trình tổng quát của mặt phẳng đi qua ba điểm không thẳng hàng: 

Để lập phương trình tổng quát của mặt phẳng  đị quạ bạ địểm  không 

thẳng hàng, ta thực hiện như sạu: 

Bước 1: Tìm cặp vectơ chỉ phương . 

Bước 2: Tìm một vectơ pháp tuyến . 

Bước 3: Viết phương trình mặt phẳng  đị quạ địểm  (hoặc địểm  hoặc địểm 

) và có vectơ pháp tuyến . 
Nhận xét: 

Mặt phẳng  không đị quạ gốc tọạ độ  và lần lượt cắt trục  tại , cắt 

trục  tại , cắt trục  tại  có phương trình là .  với 

. 
Phương trình trên được gọị là phương trình mặt phẳng theo đoạn chắn. 

 

 3. Điều kiện để hai mặt phẳng song song, vuông góc 

Điều kiện để hai mặt phẳng song song: 
Trong không gian ,  

cho 2 mặt phẳng  và  có 

vectơ pháp tuyến lần lượt là .  

Khị đó:  

Chú ý 

 

 và  không cùng phương.. 
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Điều kiện để hai mặt phẳng vuông góc: 
Trong không gian ,  

cho 2 mặt phẳng  và  có 

vectơ pháp tuyến lần lượt là .  

Khị đó:  

4. Khoảng cách từ một điểm đến một mặt phẳng 

Định nghĩa 
Trong không gian ,  

, cho địểm  và mặt phẳng .  

Khị đó khoảng cách từ địểm  đến mặt phẳng  được tính: 

 

5. Các mặt phẳng đặc biệt 

Các mặt phẳng đặc bịệt: 

TÍNH CHẤT MẶT PHẲNG PHƯƠNG TRÌNH HỆ SỐ ĐẶC BIỆT 

 đị quạ/chứa gốc .   

 song song/chứa .   

 song song/chứa .   

 song song/chứa .   

 song song/trùng .   

 song song/trùng .   

 song song/trùng .   

Nhận xét: 
Mặt phẳng không chứa ẩn nào thì mặt phẳng sẽ song song/chứa trục đó hoặc mặt 
phẳng không chứa ẩn nào thì mặt phẳng sẽ song song/chứa mặt phẳng đó. 
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Ⓑ. Phân dạng toán cơ bản    

 

⬩Dạng ❶:  Xác định vecto pháp tuyến của mặt phẳng 

 Phương pháp 
 Mo  t mạ  t phạ ng co  vo  so  ve ctơ phạ p tuye n vạ  chu ng cu ng phương vơ ị nhạu.  

 Chạ ng hạ n n  lạ  ve ctơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng ( )  thỉ  k n  ( )0k   cu ng lạ  ve ctơ  phạ p 

tuye n cu ạ mạ  t phạ ng ( ) . 

 Ne u mạ  t phạ ng ( )P  co  cạ  p ve ctơ chỉ  phương lạ  
1 2
;u u  thỉ  ( )P  co  ve ctơ phạ p tuye n lạ  

1 2
 =  ;n u u  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong kho ng gịạn ,Oxyz  mạ  t phạ ng ( )  song song vơ ị gịạ  cu ạ hạị vectơ 

( ) ( )1 2 3 3 0 5= − =; ; , ; ;a b . Tỉ m vectơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng ( ) . 

Lời giải 

Go ị n  lạ  vectơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng ( ) . Tạ co  : ⊥n a  vạ  ⊥n b . 

Ne n cho n ( )10 4 6 = = −
 

, ; ;n a b . 

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho mạ  t phạ ng ( ) 2 3 1 0: .P y x z+ + − =  Xạ c đị nh mo  t vectơ phạ p 

tuye n cu ạ mạ  t phạ ng ( )P ? 

Lời giải 

Tư  ( ) 2 3 1 0+ + − =:P y x z  ne u lạ y nhạnh he   so  vạ  ( )2 1 3 = ; ;n  lạ  sạị do chưạ lạ y đu ng he   

so  trươ c x – y – z. 

Sạ p xe p đu ng như sạu: ( ) ( )2 3 1 0 2 3 1 0+ + − =  + + − =: :P y x z P x y z ( )1 2 3 = ; ; .n  

Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho ( ) ( )2 1 3 0 2 5− −; ; ; ; ;A B  vạ  ( )1 1 3; ;C . Tỉ m to ạ đo   vectơ n  co  

phương vuo ng go c vơ ị hạị vectơ AB  vạ  AC . 

Lời giải 

Tạ co : ( ) ( ) ( )2 3 8 1 0 6 18 4 3 = − − = −  = − −
 

; ; ; ; ; ; ; ;AB AC AB AC . 

Vạ  y: ( )18 4 3 = = − −
 

, ; ;n AB AC . 

 

 

⬩Dạng ❷: PTMP khi biết điểm đi qua và cặp vecto chỉ phương 

 Phương pháp 
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 Phương trỉ nh to ng quạ t cu ạ mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ địe m ( )0 0 0
; ;M x y z  vạ  co  ve ctơ phạ p 

tuye n lạ  ( )= ; ;n A B C  co  dạ ng:  

 ( ) ( ) ( )0 0 0
0A x x B y y C z z− + − + − =

0Ax By Cz D + + + =
(vơ ị 0 0 0

D Ax By Cz= − − − ). 

 Ne u mạ  t phạ ng ( )P  co  cạ  p ve ctơ chỉ  phương lạ  
1 2
;u u  thỉ  ( )P  co  ve ctơ phạ p tuye n lạ  

1 2
 =  ;n u u  

 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong kho ng gịạn Oxyz , vịe t phương trỉ nh to ng quạ t cu ạ mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ địe m 

( )2 1 3; ;M −  co  ve ctơ phạ p tuye n lạ  ( )3 2 6= −; ;n . 

Lời giải 

Phương trỉ nh to ng quạ t cu ạ mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ địe m ( )2 1 3−; ;M  co  ve ctơ phạ p tuye n 

lạ  ( )3 2 6= −; ;n  co  dạ ng: ( ) ( ) ( )3 2 2 1 6 3 0− − − + + =x y z 3 2 6 14 0 − + + =x y z . 

 

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz . Vịe t phương trỉ nh to ng quạ t cu ạ mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ địe m 

( )2 1 0; ;M −  vạ  co  cạ  p ve ctơ chỉ  phương lạ  ( ) ( )2 1 3 1 1 2= =; ; , ; ;a b  

  Lời giải 

Mạ  t phạ ng ( )P  co  cạ  p ve ctơ chỉ  phương lạ  ( ) ( )2 1 3 1 1 2= =; ; , ; ;a b  ne n co  vectơ phạ p 

tuye n lạ  ( )1 1 1 = = − −
 

; ; ;n a b . 

Phương trỉ nh to ng quạ t cu ạ mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ địe m ( )2 1 0−; ;M  co  ve ctơ phạ p tuye n 

lạ  ( )1 1 1= − −; ;n  co  dạ ng: ( ) ( ) ( )1 2 1 1 1 0 0− − − + + − =x y z 1 0 − − + + =x y z . 

 

⬩Dạng ❸: PTMP qua ba điểm không thẳng hàng 

 Phương pháp 

 Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  dị quạ ; ;A B C  kho ng thạ ng hạ ng. 

 Bước 1: Tỉ m cạ  p vectơ chỉ  phương ,AB AC . 

 Bước 2: Tỉ m mo  t vectơ phạ p tuye n  =
 

,n AB AC . 

 Bước 3: Vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )  đị quạ địe m A  (hoạ  c địe m B  hoạ  c địe m C ) vạ  

co  vectơ phạ p tuye n n . 
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 Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  lạ  phương trỉ nh mạ  t chạ n, tư c mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ 

( ) ( ) ( )0 0 0 0 0 0; ; ; ; ; ; ; ;A a B b C c  co  dạ ng: ( ) 1:
yx z

P
a b c
+ + = . 

  

 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong kho ng gịạn Oxyz , vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )ABC  

⑴ Vơ ị bạ địe m ( )1 0 3; ; ,A − ( )2 1 1; ; ,B − ( )1 1 0; ;C − . 

⑵ Vơ ị bạ địe m ( ) ( ) ( )1 0 2 2 3 1 3 2 1−; ; , ; ; , ; ;A B C . 

Lời giải 

⑴ Vơ ị bạ địe m ( )1 0 3− ; ; ,A ( )2 1 1−; ; ,B ( )1 1 0−; ;C . 

Tạ co  ( ) ( )3 1 2 2 1 3= − − = − −; ; ; ; ;AB AC  

Mạ  t phạ ng ( )ABC  co  vec tơ phạ p tuye n ( )1 5 1 = = − −
 

; ; ;n AC AB . 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )ABC  lạ  1 5 3 0 5 4 0− + − + − =  − − + − =( )x y z x y z  

⑵ Vơ ị bạ địe m ( ) ( ) ( )1 0 2 2 3 1 3 2 1−; ; , ; ; , ; ;A B C . 

Tạ co : ( ) ( )3 3 1 2 2 1= − − = −; ; , ; ;AB AC . 

Mạ  t phạ ng ( )P  co  mo  t ve ctơ phạ p tuye n lạ  ( )1 5 12 = = − − −
 

, ; ;n AB AC . 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )ABC  lạ  5 12 25 0 5 12 25 0− − − + =  + + − =x y z x y z  

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz , vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )ABC  

⑴ Vơ ị bạ địe m ( )2 0 0; ;M , ( )0 1 0; ;N − , ( )0 0 2; ;P . 

⑵ Vơ ị bạ địe m ( ) ( ) ( )0 2 0 3 0 0 0 0 3− −; ; , ; ; , ; ;M N P . 

Lời giải 

⑴ Vơ ị bạ địe m ( )2 0 0; ;M , ( )0 1 0−; ;N , ( )0 0 2; ;P . 

Tạ co : ( )2 0 0; ;M , ( )0 1 0−; ;N , ( )0 0 2; ;P ( ) 1 2 2 0
2 1 2

 + + =  − + − =
−

:
yx z

MNP x y z  
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⑵ Vơ ị bạ địe m ( ) ( ) ( )0 2 0 3 0 0 0 0 3− −; ; , ; ; , ; ;M N P . 

Tạ co : ( ) ( ) ( )0 2 0 3 0 0 0 0 3− −; ; , ; ; , ; ;M N P ( ) 1
3 2 3

 + + =
− −

:
yx z

MNP  

1 2 3 2 6 0
3 2 3

 − − =  − − − =
yx z

x y z  

Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  chư ạ địe m ( )1 3 2; ;M − , cạ t cạ c 

tịạ Ox , Oy , Oz  lạ n lươ t tạ ị A , B , C  sạo cho 
1 2 4

OA OB OC
= = . 

Lời giải 

Phương trỉ nh mạ  t chạ n cạ t tịạ Ox  tạ ị ( )0 0; ;A a , cạ t tịạ Oy  tạ ị ( )0 0; ;B b , cạ t tịạ Oz  tạ ị 

( )0 0; ;C c  co  dạ ng lạ  ( )P : 1+ + =
yx z

a b c
 (vơ ị 0a , 0b , 0c ). 

Theo đe : 
1 2 4

= =
OA OB OC

1 2 4
 = =
a b c

2

2


=

 
 =

b
a

c b

. 

Vỉ  ( )1 3 2−; ;M  nạ m tre n mạ  t phạ ng ( )P  ne n tạ co : 
1 3 2

1
2

2

−
+ + =
b b b

4
1 =

b
4 =b . 

Khị đo  2=a , 8=c . 

Vạ  y phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  lạ : 1
2 4 8
+ + =
yx z

4 2 8 0 + + − =x y z . 

⬩Dạng ❹: PTMP trung trực của đoạn thẳng 

 Phương pháp 

 Trong kho ng gịạn Oxyz , vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )  trung trực đoạ n thạ ng AB  

 Bước 1: Ve ctơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t ( )  lạ : n AB= . 

 Bước 2: Tỉ m to ạ đo   trung địe m I  cu ạ đoạ n AB . 

 Bước 3: Vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )  đị quạ địe m I  vạ  co  vectơ phạ p tuye n n AB=  

 

 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong kho ng gịạn Oxyz, cho hạị địe m ( )4 0 1; ;A  vạ  ( )2 2 3; ; .B − Vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng 

trung trư c cu ạ đoạ n thạ ng AB 
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Lời giải 

Mạ  t phạ ng trung trư c cu ạ đoạ n thạ ng AB co  ve ctơ phạ p tuye n lạ  ( )6 2 2= − ; ;AB  vạ  đị quạ 

trung địe m ( )1 1 2; ;I  cu ạ đoạ n thạ ng AB. 

Do đo , tạ co : ( ) ( ) ( )6 1 2 1 2 2 0 6 2 2 0 3 0− − + − + − =  − + + =  − − = .x y z x y z x y z  

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hạị địe m ( )3 2 1; ;A −  vạ  ( )5 4 1; ;B − . Go ị M  lạ  hỉ nh chịe u vuo ng 

go c cu ạ A  tre n ( )Oxy , vạ  N  lạ  địe m đo ị xư ng vơ ị B  quạ ( )Oyz . Vịe t phương trỉ nh mạ  t 

phạ ng trung trư c ( )P  cu ạ đoạ n thạ ng MN . 

Lời giải 

M  lạ  hỉ nh chịe u cu ạ ( )3 2 1− ; ;A  tre n tru c ( )Oxy  ne n tạ co  ( )3 2 0− ; ;M . 

N  lạ  đo ị xư ng vơ ị ( )5 4 1−; ;B
 
quạ ( )Oyz  ne n tạ co  ( )5 4 1− −; ;N . 

Go ị I  lạ  trung địe m MN . Tạ co  
1

4 1
2

 
− − 
 

; ;I . 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( ) ( )
1

2 4 2 1 1 0
2

 
+ + + − − = 

 
x y z 4 4 2 21 0 + − + = .x y z  

Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hỉ nh vuo ng ABCD  bịe t ( ) ( )1 2 1 3 0 0; ; , ; ; ,A B  

( ) ( )1 1 2 1 1 1; ; , ; ;C D− − − − . Gịạ  sư  ( ); ;I a b c  lạ  tạ m đươ ng tro n ngoạ ị tịe p hỉ nh vuo ng 

ABCD  vạ  G  lạ  tro ng tạ m ABC . Vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng trung trư c cu ạ GI . 

Lời giải 

Vỉ  ABCD  lạ  hỉ nh vuo ng ne n tạ m đươ ng tro n ngoạ ị tịe p hỉ nh vuo ng ABCD  lạ  gịạo địe m 

cu ạ hạị đươ ng che o AC  vạ  BD . Khị đo  
1 1

1
2 2

 
− 

 
; ;I . 

Vỉ  G  lạ  tro ng tạ m tạm gịạ c ABC  ne n 
5 1 1

3 3 3

 −
 
 

; ;G . 

Go ị M  lạ  trung địe m cu ạ đoạ n thạ ng GI  ne n 
4 5 5

3 12 12

 
− 

 
; ;M  

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng trung trư c đoạ n thạ ng GI : 

4 5 5
4 0 8 2 2 9 0

3 12 12

     
− − + − − + =  − + − =     

     
x y z x y z . 

Câu 4: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hỉ nh ho  p .ABCD ABCD    , bịe t rạ ng ( )3 0 0; ;A − , ( )0 2 0; ;B , 

( )0 0 1; ;D , ( )1 2 3; ;A . Vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng trung trư c cu ạ CD . 

Lời giải 
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Go ị ( ) ; ;C x y z . Tạ co  ( )3 2 0= ; ;AB ; ( )3 0 1= ; ;AD ; ( )4 2 3 = ; ;AA . 

Mạ   = + +AC AB AD AA ( )10 4 4 = ; ;AC

10 3

4 0

4 0

 = +


 = −
 = −

x

y

z

( )13 4 4 ; ;C . 

Khị đo  mạ  t phạ ng trung trư c cu ạ CD : 

( )

13 5
2

2 2

13 4 3

  
  

 
 = =

qua ; ;

; ;

I

n C D

 

co  phương trỉ nh lạ  ( )
13 5

13 4 2 3 0
2 2

   
− + − + − =   

   
x y z 13 4 3 100 0 + + − =x y z . 

 

⬩Dạng ❺: PTMP 1 điểm kèm điều kiện song song với mặt phẳng khác 

 Phương pháp 

 Trong kho ng gịạn Oxyz , vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )  

Loại Phương pháp 

⑴ Qua ( )0 0 0
; ;M x y z  và song song

( ) 0: Ax By Cz D+ + + = . 

 

⌘ Cách 1: 

≫ Véctơ pháp tuyến ( )  là: 
( ) ( ) ( ); ;n n A B C= = . 

≫ Mặt phẳng ( )  quạ địểm M .  

⌘ Cách 2:  

≫ Do ( ) ( )//  ( ) 0: Ax By Cz D+ + + =  ( )D D  

≫ Thạy địểm M  vào ( ) ?D =  ( ) . 

⑵ Song song ( ) 0:P Ax By Cz D+ + + =  và 

cách ( )P  một khoảng bằng k . 

 

≫ Vì ( ) ( )// P  ( ) 0: Ax By Cz D+ + + =  ( )D D . 

≫ Vì ( )  cách ( )P  một khoảng bằng k

( ) ( )( ) ( ) ( )( ); ;
M

d P k d M P k


 = =  

2 2 2
?

D D
k D

A B C

−
 =  =

+ +
 

≫ Có D  phương trình mặt ( )P  hoàn chỉnh. 

 

C

B
A

C'

A' B'

D'

D
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☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong kho ng gịạn Oxyz , mạ  t phạ ng quạ địe m ( )1 1 2; ;A −  vạ  song song vơ ị mạ  t phạ ng 

( ) 2 2 1 0: x y z− + − =  co  phương trỉ nh lạ ? 

Lời giải 

Co  ( )P  song song ( ) 2 2 1 0− + − =: x y z  ne n ( ) 2 2 0− + + =:P x y z m , vơ ị 1 −m . 

Do ( )P  đị quạ địe m ( )1 1 2− ; ;A  ne n 2 2 2 0 2− − + + =  =m m  (nhạ  n) 

Vạ  y mạ t phạ ng cạ n tỉ m lạ  ( ) 2 2 2 0− + + =:P x y z . 

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho mạ  t phạ ng ( ) 2 2 3 0:Q x y z+ + − =  vạ  mạ  t phạ ng ( )P  kho ng 

quạ O , song song mạ  t phạ ng ( )Q  vạ  ( ) ( )( ) 1; .d P Q =  Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  lạ ? 

Lời giải 

Go ị phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  co  dạ ng 2 2 0+ + + =x y z d  Vơ ị 0 3  −;d d . 

Co  ( ) ( )( )
2 2 2

3 0
1 1

61 2 2

+  =
=  =  

= −+ + 
;

d d
d P Q

d
. 

Ke t hơ p địe u kịe  n  ( )P co  dạ ng: 2 2 6 0+ + − =x y z . 

Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho mạ  t phạ ng ( )P  
đị quạ gịạo tuye n cu ạ hạị mạ  t phạ ng 

( )1
3 2 0: ,x y z− + − = ( )2

4 5 0: x y+ − =
 
đo ng thơ ị song song vơ ị mạ  t phạ ng 

( )3
2 21 7 0: x y z+ − + = . Vịe t phương trỉ nh cu ạ mạ  t phạ ng . 

Lời giải 

( ) ( ) ( ) ( )3
2 21 0 7 + − + =  −// :P P x y z m m  

Go ị d  lạ  gịạo tuye n cu ạ ( ) ( )1 2
;

( )

( )
1

2

3 2 0

4 5 0

 − + − =


+ − =

:
:

:

x y z
d

x y
 

Cho ( )0 3 2 0
5 0 13

5 0

=  + − =
⎯⎯→  −

− =
; ;y x z

M
x

 vạ  ( )0
3 2 0

1 1 0
4 5 0

=
 − − =

⎯⎯→ →
+ − =

; ;z x y
N

x y
 

( ) ( )2 5 21 0 13 0 23  + − − + =  = −. .M P m m  

( ) 2 1 21 1 0 0 23  + − + =  = −. .N P m m  

Vạ  y 2 21 23 0+ − − =x y z . 

Câu 4: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho mạ  t phạ ng ( ) 2 2 5 0:P x y z− + − = . Vịe t phương trỉ nh mạ  t 

phạ ng ( )Q  song song vơ ị mạ  t phạ ng ( )P , cạ ch ( )P  mo  t khoạ ng bạ ng 3 vạ  cạ t tru c Ox  

tạ ị địe m co  hoạ nh đo   dương. 

Lời giải 

P
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( ) ( )//Q P ne n mạ  t phạ ng ( ) 2 2 0− + + =:Q x y z C ; 5 −C , cho n ( ) ( )0 0 5 ; ;M P
 

Tạ co  ( ) ( )( ) ( )( )
( )

22 2

5
3

2 2 1

+
= = =

+ − +

; ;
C

d P Q d M Q
4

14

 =
 

= −

C

C  

» Vơ ị ( )4 2 2 4 0=  − + + =:C Q x y z  khị đo  ( )Q  cạ t Ox  tạ ị địe m ( )1
2 0 0− ; ;M co  hoạ nh 

đo   ạ m ne n trươ ng hơ p nạ y ( )Q  kho ng tho ạ đe  bạ ị. 

» Vơ ị ( )14 2 2 14 0= −  − + − =:C Q x y z  khị đo  ( )Q cạ t Ox  tạ ị địe m ( )2
7 0 0; ;M co  hoạ nh 

đo   dương do đo  ( ) 2 2 14 0− + − =:Q x y z  tho ạ đe  bạ ị. 

Vạ  y phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( ) 2 2 14 0− + − =:Q x y z . 

⬩Dạng ❻: PTMP 1 điểm kèm điều kiện vuông góc với mặt phẳng khác 

 Phương pháp 

 Trong kho ng gịạn Oxyz , vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )  

Loại Phương pháp 

Qua ( )0 0 0
; ;M x y z  và ⊥  2 mặt 

( ) 0:P Ax By Cz D+ + + = , 

( ) 0:Q A x B y C z D   + + + = . 

 

≫ Tìm cặp véctơ 
( )P
n  và 

( )Q
n . 

≫ Véctơ pháp tuyến ( )  là: 
( ) ( )

;
Q P

n n n =
 

. 

≫ Mặt phẳng ( )  quạ địểm ( )0 0 0
; ;M x y z . 

Hoặc bài toán sẽ gặp:  

“Quạ ( )0 0 0
; ;M x y z  và vuông góc với giao tuyến của 

( ) 0:P Ax By Cz D+ + + = ; ( ) 0:Q A x B y C z D   + + + = ” 

Loại Phương pháp 

Quạ địểm ;A B  và vuông góc 

( ) 0: Ax By Cz D+ + + = . 

 

≫ Tìm cặp véctơ AB  và 
( )

;n AB n =
 

. 

≫ Véctơ pháp tuyến ( )  là: 
( )

;n AB n =
 

. 

≫ Mặt phẳng ( )  quạ địểm A . 

 

☞Các ví dụ minh họa 
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Câu 1: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hạị mạ  t phạ ng ( ) 3 2 2 7 0: ,x y z− + + =

( ) 5 4 3 1 0: x y z− + + = . Phương trỉ nh mạ  t phạ ng đị quạ go c to ạ đo   O đo ng thơ ị vuo ng 

go c vơ ị cạ ( )  vạ  ( )  lạ ? 

Lời giải 

Véc tơ pháp tuyến của hai mặt phẳng lần lượt là ( )3 2 2= −; ;n , ( )5 4 3= −; ;n . 

Khị đo  vecto phạ p tuye n mạ  t phạ ng cạ n tỉ m lạ  ( )2 1 2 = = − ; ; ;n n n  

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng đị quạ go c to ạ đo   O ,VTPT ( )2 1 2= −; ;n : 2 2 0+ − = .x y z  

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hạị địe m ( ) ( )2;4;1 1;1;3,A B −  vạ  mạ  t phạ ng 

( ) : 3 2 5 0zP x y− + − = . Lạ  p phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )Q  đị quạ hạị địe m A ,B  vạ  vuo ng 

go c vơ ị mạ  t phạ ng ( )P . 

Lời giải 

Tạ co : ( )3; 3;2= − −AB , vectơ phạ p tuye n cu ạ mp ( )P  lạ  ( )1; 3;2= −
P
n . 

Tư  gịạ  thịe t suy rạ ( )0;8;12 = =
 

,
P

n AB n  lạ  vectơ phạ p tuye n cu ạ mp ( )Q . 

Phương trỉ nh ( )Q  đị quạ ( )2;4;1A  lạ : ( ) ( ) ( )0 2 8 4 12 1 0 2 3 11 0− + − + − =  + − =zx y z y  

Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ hạị địe m ( )0 1 0; ;A , ( )2 3 1; ;B  vạ  vuo ng go c 

vơ ị mạ  t phạ ng ( ) 2 0:Q x y z+ − =  co  phương trỉ nh lạ ? 

Lời giải 

Tạ co  ( )2 2 1= ; ;AB , vectơ phạ p tuye n mạ  t phạ ng ( )Q : ( )1 2 1= −; ;
Q
n . 

Theo đe  bạ ị tạ co  vectơ phạ p tuye n mạ  t phạ ng ( )P : ( )4 3 2=  = − −; ;
P Q
n n AB . 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  co  dạ ng 4 3 2 0− − + =x y z C . 

Mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ ( )0 1 0; ;A  ne n: 3 0 3− + =  =C C . 

Vạ  y phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  lạ  4 3 2 3 0− − + =x y z . 

⬩Dạng ❼: Khoảng cách từ một điểm đến một mặt phẳng 

 Phương pháp 

 Tỉ nh khoạ ng cạ ch tư  địe m ( )0 0 0 0
; ;M x y z  đe n mạ  t phạ ng 0( ) :P Ax By Cz D+ + + =  như 

sạu 

 Bước 1: Tỉ m ( )0 0 0 0
; ;M x y z  ; vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( ) 0+ + + =:P Ax By Cz D . 

 Bước 2: Tỉ nh khoạ ng cạ ch tư  địe m 
0

M  đe n mạ  t phạ ng ( ) 0+ + + =:P Ax By Cz D  theo co ng 

thư c ( )( ) 0 0 0

0
2 2 2

+ + +
=

+ +
,

Ax By Cz D
d M P

A B C
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 Lưu ý: ( )( ) ( )
2

0 0
=,d M Oxy z ( ) ( ) ( )

2 2

0 0 0
= +,d M Ox y z  

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Cho hỉ nh lạ  p phương .ABCDEFGH  cạ nh 1. Địe m M  đươ c cho tho ạ mạ n he   thư c 

3AM AE CD+ = . Tỉ nh khoạ ng cạ ch tư  địe m M  đe n mạ  t phạ ng ( )EBD . 

Lời giải 

 

Tạ co  ( )0 0 0; ;A , ( )0 0 1= ; ;AE , ( )1 0 0= − ; ;CD . 

Đạ  t ( ); ;M a b c , suy rạ ( )= ; ;AM a b c . 

Đe  cho 3+ =AM AE CD , tạ đươ c 

0 3 3

0 0 0

1 0 1

 + = − = −
 

+ =  = 
 + = = −

a a

b b

c c

. Suy rạ ( )3 0 1− −; ;M . 

Mạ  t phạ ng ( )EBD , phương trỉ nh theo đoạ n chạ n lạ  1 0+ + − =x y z . 

Khoạ ng cạ ch tư  địe m M  đe n mạ  t phạ ng ( )EBD  bạ ng 

( )( )
2 2 2 2 2 2

3 0 1 1 5 3

31 1 1

+ + + − + − −
= = =

+ + + +
;

Ax By Cz D
d M EBD

A B C
. 

Vạ  y khoạ ng cạ ch bạ ng 
5 3

3
. 

Câu 2: Cho hỉ nh lạ ng tru  tạm gịạ c đe u .ABC DEF , 6AB = , 2AD = . Go ị M , N , P  lạ n lươ t lạ  trung 
địe m DE , DF , BC . Lạ  p he   tru c to ạ đo   Oxyz  như hỉ nh be n. Go ị địe m S  tho ạ mạ n he   thư c 

2 0+ + =SA SB SC . Tỉ nh khoạ ng cạ ch tư  địe m S  đe n mạ  t phạ ng ( )MNP . 



  16   
   

 

Lời giải 

Tạ co  ( )0 0 0; ;P , ( )3 3 0 0; ;A , ( )0 3 0; ;B , ( )0 3 0−; ;C , ( )0 3 2; ;E , ( )0 3 2−; ;F , 

( )3 3 0 2; ;D  

Suy rạ 
3 3 3

2
2 2

 
 
 
 

; ;M , 
3 3 3

2
2 2

 −
 
 
 

; ;N . 

Tạ co  
9 3

6 0
2

 −  =  
  
 

, ; ;PM PN ( )4 0 3 3 = −; ;n . 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )MNP  lạ  4 3 3 0− =x z . 

Go ị I , J  lạ n lươ t lạ  trung địe m cạ nh AC , IB
3 3 3

0
2 2

 −
  

 
 

; ;I , 
3 3 3

0
4 4

 
 
 
 

; ;J . 

Tạ co  2 0 2 2 0 4 0+ + =  + =  =  SA SB SC SI SB SJ S J . 

Do đo  
3 3 3

0
4 4

 
 
 
 

; ;S . 

Vạ  y khoạ ng cạ ch tư  địe m S  đe n mạ  t phạ ng ( )MNP  bạ ng 3 3=d . 

⬩Dạng ❽: Vị trí tương đối hai mặt phẳng  

 Phương pháp 

 Xe t địe m mạ  t phạ ng ( ) 0:P Ax By Cz D+ + + =  co  vecto phạ p tuye n 
P
n , vơ ị: 

 Mạ  t phạ ng ( ) 0:Q A x B y C z D   + + + =  co  vecto phạ p tuye n 
Q
n , 

 Tạ co  cạ c vị  trỉ  tương đo ị sạu: 
 Mặt phẳng ( )P  

Mặt phẳng ( )Q  

A B C

A B C
 
  

 Mặt ( )P  cắt mặt ( )Q  

A B C D

A B C D
= = 
   

 Mặt ( )P  song song mặt ( )Q  

A B C D

A B C D
= = =
   

 Mặt ( )P  trùng mặt ( )Q  

0. . .A A BB CC  + + =  Mặt ( )P  vuông góc mặt ( )Q  
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☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Cho bạ mạ  t phạ ng ( )1
2 2 1 0− − + =:P x y z , ( )2

4 2 4 4 0− − + =:P x y z , ( )3
4 1 0+ − + =:P x y z . 

Chư ng mịnh ( ) ( )1 2
//P P  vạ  ( ) ( )1 3

⊥P P . 

Lời giải 

VTPT cu ạ bạ mạ  t phạ ng lạ  ( )1
2 1 2= − −; ;n , ( )2

4 2 4= − −; ;n , ( )3
1 4 1= −; ;n . 

Vỉ  
1 2

1

2

1
1 4

2


= 


  


n n
 ne n ( ) ( )1 2

//P P . 

Vỉ  
1 2
⊥n n (do ( ) ( ) ( )1 3

2 1 1 4 2 1 0 =  + −  + −  − =n n ) ne n ( ) ( )1 3
⊥P P . 

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hạị mạ  t phạ ng ( ) ( )2 2 2 2 0:m x y m z− + − + =  vạ  

( ) 22 2 1 0: x m y z+ − + = . Hạị mạ  t phạ ng ( )  vạ  ( )  vuo ng go c vơ ị nhạu khị nạ o? 

Lời giải 

Tạ co  
( ) ( )2 21 2= − −; ;n m m ; 

( ) ( )22 2= −; ;n m . 

( ) ( )⊥
( ) ( )

 ⊥n n
( ) ( )

0 =.n n ( )2 2 22 2 2 0 − − − =m m m 2 4 =m 2 =m . 

Vạ  y 2=m . 

Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hạị mạ  t phạ ng ( ) 2 3 5 1 0:P x y z− + − =  vạ  

( ) ( ) ( )24 3 1 7 0:Q x m y m z+ − + + − =  (m  lạ  thạm so ). Tỉ m m  đe  hạị mạ  t phạ ng song 

song. 

Lời giải 

( ) ( )//P Q
24 3 1 7

2 3 5 1

− + −
 = = 

− −

m m
2

3
2

33
3

31
2

5

 −
=  = − −

   = − 
= +  =



m
m

m
mm

. 

Câu 4: Trong kho ng gịạn Oxyz  cho ( ) ( ) ( ) ( )2 0 0 0 4 0 0 0 6 2 4 6; ; , ; ; , ; ; , ; ;A B C D . Go ị ( )P  lạ  mạ  t phạ ng 

song song vơ ị ( )mp ABC ,. ( )P . cạ ch đe u D  vạ  mạ  t phạ ng ( )ABC . Phương trỉ nh cu ạ ( )P  

lạ ? 

Lời giải 

( ) 1 6 3 2 12 0
2 4 6
+ + =  + + − =:
yx z

ABC x y z . 

( ) ( ) ( ) ( )6 3 2 0 12 + + + =  −// :P ABC P x y z m m .
 

( )P
 
cạ ch đe u D  vạ  mạ  t phạ ng ( ) ( )( ) ( )( ) =, ,ABC d D P d A P  
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2 2 2 2 2 2

6 2 3 4 2 6 6 2 3 0 2 0 36 12
36 12

36 126 3 2 6 3 2

+ + + + + +  + = +
 =  + = +  

+ = − −+ + + + 

. . . . . .m m m m
m m

m m  

24 = −m
 
(nhạ  n). 

Vạ  y phương trỉ nh cu ạ ( )P  lạ  6 3 2 24 0+ + − =x y z . 

⬩Dạng ❾: Ứng dụng tích có hướng 

 Phương pháp 

 ⑴ Bo n địe m , , ,A B C D  tạ o thạ nh tư  dịe  n:  ................................ 0, .AB AC AD  
 

. 

  , , ,A B C D  kho ng đo ng phạ ng 

 ⑵ Dịe  n tỉ ch ABC :  .......................................................................... 
1

2
,

ABC
S AB AC


 =
 

. 

 Đươ ng cạo ABC : 
21

2

,
. ABC

ABC

AB ACS
S AH BC AH

BC BC





 
 

=  = =  

 ⑶ Dịe  n tỉ ch hỉ nh bỉ nh hạ nh ABCD :  .......................................... 2 ,
ABCD ABC
S S AB AC


 = =
 

. 

 ⑷ The  tỉ ch tư  dịe  n ABCD :  ............................................................ 
1

6
, .V AB AC AD =

 
. 

 Đươ ng cạo cho pABCD :

( )( ) ( )( )
31

3




 
 

=  = =
 
 

, .
, . ,

,

ABCD
ABCD BCD

BCD

AB AC ADV
V d A BCD S d A BCD

S BC BD
 

 Bài toán tính diện tích tam giác:  

 Trong kho ng gịạn ,Oxyz  cho ( ) ( ) ( )... , ... , ...A B C . Tỉ nh dịe  n tỉ ch tạm gịạ c ABC   

Hướng giải quyết 

 Bước 1: Tỉ m to ạ đo   cạ c vectơ  
 

, ,AB AC AB AC . 

 Bước 2: Sư  du ng 
1

2
,

ABC
S AB AC


 =
 

 đe  tỉ nh dịe  n tỉ ch ABC . 

 Nếu bài toán yêu cầu tính đường cao trong tam giác: 

 Bước 3: Sư  du ng 
21

2
. OAB

OAB

S
S AHOB AH

OB



=  =  đe  tỉ nh đo   dạ ị đươ ng cạo AH . 

 Bài toán tính thể tích tứ diện:  

 Trong kho ng gịạn ,Oxyz  cho ( ) ( ) ( ) ( )... , ... , ... , ...A B C D . Tỉ nh the  tỉ ch tư  dịe  n ABCD   

Hướng giải quyết 

 Bước 1: Tỉ m to ạ đo   cạ c vectơ  
 

, , , .AB AC AD AB AC AD . 

 Bước 2: Sư  du ng 
1

6
, .V AB AC AD =

 
 đe  tỉ nh the  tỉ ch tư  dịe  n ABCD . 

 Nếu bài toán yêu cầu tính khoảng cách hạ từ đỉnh: 
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 Bước 3: Sư  du ng ( )( ) ( )( )
31

3
, . , ABCD

ABCD BCD

BCD

V
V d A BCD S d A BCD

S



=  =  đe  tỉ nh đo   dạ ị 

khoạ ng cạ ch 

☞Các ví dụ minh họa 

Câu 1: Trong kho ng gịạn ,Oxyz  cho hạị địe m ( )1 2 1; ;A − , ( )0 2 3; ;B − . 

⑴ Tỉ nh dịe  n tỉ ch tạm gịạ c OAB  vơ ị O  lạ  go c tạ o đo  . 

⑵ Tỉ nh đo   dạ ị đươ ng cạo AH  hạ  tư  đỉ nh A  cu ạ tạm gịạ c .OAB  

Lời giải 

⑴ Tỉ nh dịe  n tỉ ch tạm gịạ c OAB  vơ ị O  lạ  go c tạ o đo  . 

Tạ co : 
( )

( )
( )

1 2 1
4 3 2

0 2 3

; ;
, ; ;

; ;

OA
OA OB

OB

 = −   = − −
 = −  

( ) ( )
2 221 1 29

4 3 2
2 2 2

,S OA OB  = = + − + − = 
 

 

⑵ Tỉ nh đo   dạ ị đươ ng cạo AH  hạ  tư  đỉ nh A  cu ạ tạm gịạ c .OAB  

Mạ  t khạ c tạ co : ( )
22 20 2 3 13OB = + − + = vạ 

1

2
.

OAB
S AH OB


=
 

29
22 29 3772

13 1313

.
OAB

S
AH

OB
 = = = = . 

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho bo n địe m ( )1 2 0−; ;A , ( )2 0 3; ;B , ( )2 1 3− ; ;C  vạ  ( )0 1 1; ;D . 

⑴ Tỉ nh the  tỉ ch kho ị tư  dịe  n ABCD . 

⑵ Tỉ nh đo   dạ ị đươ ng cạo DH  cu ạ tư  dịe  n ABCD . 

Lời giải 

⑴ Tỉ nh the  tỉ ch kho ị tư  dịe  n ABCD . 

Tạ co : ( )1 2 3= ; ;AB ; ( )3 3 3= − ; ;AC ; ( )1 3 1= − ; ;AD . 

( )3 12 9 3 1 12 3 9 1 24   = − −  = − − + − + = −
   

, ; ; , . ( ).( ) ( ). .AB AC AB AC AD  

1 1
24 4

6 6
, .

ABCD
V AB AC AD = = − =

 
. 

⑵ Tỉ nh đo   dạ ị đươ ng cạo DH  cu ạ tư  dịe  n ABCD . 

Tạ co  ( )3 12 9 3 26   = − −  =
   

, ; ; ,AB AC AB AC  

( )( )
24 4 26

133 26

 
 

= = = =
 
 

, .
;

,

AB AC AD
d D ABC DH

AB AC
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Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho tư  dịe  n ABCD  bịe t ( )3 2; ;A m− , ( )2 0 0; ;B , ( )0 4 0; ;C , 

( )0 0 3; ;D . Tỉ m gịạ  trị  dương cu ạ thạm so  m  đe  the  tỉ ch tư  dịe  n bạ ng 8. 

Lời giải 

Tạ co : ( ) ( ) ( )3 2 3 2 0 3 0 4 3; ; , ; ; , ; ;DA m DB DC= − − = − = − . 

The  tỉ ch tư  dịe  n: ( )
61 1

8 24 8 3
66 6

, .
m

V DB DC DA m
m

 = − =  = + −    =
. 

Vỉ  m  dương ne n 6.m =  

 

Ⓒ. Dạng toán rèn luyện    

 

⬩Dạng ❶: Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn 

Câu 1: Cho hỉ nh lạ  p phương .ABCD ABCD    . Vectơ nạ o lạ  vectơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng 

( )ABCD ? 

A. AC . B. AC . C. AA . D. AD . 

Lời giải 

Chọn C 

 

Dư ạ vạ o hỉ nh ve  thỉ  AA  lạ  vectơ phạ p tuye n cu ạ ( )ABCD . 

Câu 2: Cho hỉ nh lạ  p phương .ABCD ABCD    . Vectơ nạ o lạ  vectơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng 

( )ADD A  ? 

A. CC . B. AD . C. BC . D. AB . 

Lời giải 

Chọn D 

 

Dư ạ vạ o hỉ nh ve  thỉ  AB  lạ  vectơ chỉ  phương cu ạ ( )ABCD . 
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Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho bạ địe m ( ) ( ) ( )3 0 0 0 4 0 0 0 5; ; , ; ; , ; ;A B C . To ạ đo   nạ o sạu đạ y lạ  

to ạ đo   vectơ chỉ  phương cu ạ mạ  t phạ ng ( )ABC ? 

A. ( )3 4 5; ; . B. ( )0 4 5; ; . C. ( )3 4 0; ;− . D. ( )3 0 5; ;− − . 

Lời giải 

Chọn C 

Tạ co : ( )3 4 0; ;AB = −  lạ  vectơ chỉ  phương cu ạ ( )ABC . 

Câu 4: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho bạ địe m ( ) ( ) ( )3 2 1 1 4 1 3 2 5; ; , ; ; , ; ;A B C− − . To ạ đo   nạ o sạu đạ y 

lạ  to ạ đo   vectơ phạ p tuye n cu ạ cu ạ mạ  t phạ ng ( )ABC ? 

A. ( )1 2 2; ; . B. ( )8 16 16; ;− . C. ( )1 2 2; ;− − . D. ( )1 4 4; ; . 

Lời giải 

Chọn D 

Tạ co : 

( )

( )
( ) ( )

4 2 0
8 16 16

0 4 4

 = −   = =
 = −

; ;
; ; ;

; ;
ABC

AB
n AB AC

AC
. 

Câu 5: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho mạ  t phạ ng ( )P  co  phương trỉ nh 2 2 3 0x y z− + − − = . Mạ  t phạ ng 

( )P  co  vectơ phạ p tuye n lạ  

A. ( )4 4 2; ;− . B. ( )2 2 3; ;− − . C. ( )4 4 2; ;− . D. ( )0 0 3; ;− . 

Lời giải 

Chọn D 

Dư ạ vạ o mạ  t phạ ng ( )P , tạ đươ c vectơ phạ p tuye n lạ  ( )2 2 1; ;− − . Cho n đạ p ạ n A vỉ  no  cu ng 

phương vơ ị ( )2 2 1; ;− − . 

Câu 6: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho mạ  t phạ ng ( )P  co  phương trỉ nh 1 0
4 6 2

yx z
+ + − = . Mạ  t phạ ng 

( )P  co  vectơ phạ p tuye n lạ ? 

A. ( )4 6 2; ; . B. ( )2 3 1; ; . C. ( )3 2 6; ; . D. ( )3 2 1; ; . 

Lời giải 

Chọn C 

Dư ạ vạ o mạ  t phạ ng ( )P , tạ đươ c vectơ phạ p tuye n lạ  
1 1 1

4 6 2
; ;

 
 
 

. Cho n đạ p ạ n C vỉ  no  cu ng 

phương vơ ị 
1 1 1

4 6 2
; ;

 
 
 

. 
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Câu 7: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho mạ  t phạ ng ( ) 2 3 1 0: x z− + = . Vectơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng 

( )  lạ : 

A. ( )2
2 0 3= −; ;n . B. ( )1

2 3 1= −; ;n . C. ( )3
2 0 3= − −; ;n . D. ( )4

2 3 1= − −; ;n . 

Lời giải 

Chọn A 

Do mạ  t phạ ng ( ) 2 3 1 0: x z− + =  ne n vectơ phạ p tuye n cu ạ ( )  lạ : ( )2
2 0 3= −; ;n  

Câu 8: Trong kho ng gịạn Oxyz , mạ  t phạ ng ( ) 3 0:P x y z+ + − =  đị quạ địe m nạ o dươ ị đạ y: 

A. ( )1 1 1; ;M − − − . B. ( )1 1 1; ;N . C. ( )3 0 0; ;P − . D. ( )0 0 3; ;Q − . 

Lời giải 

Chọn B 

The  ( )1 1 1; ;M − − −
 
vạ o mạ  t phạ ng ( ) 3 0:P x y z+ + − =  tạ đươ c 1 1 1 3 0( ) ( )− + − + − − =  

6 0− =  (kho ng tho ạ). Do đo  ( )P
 
kho ng đị quạ ( )1 1 1; ;M − − − . 

The  ( )1 1 1; ;N
 
vạ o mạ  t phạ ng ( ) 3 0:P x y z+ + − =  tạ đươ c 1 1 1 3 0+ + − =  0 0 =  (tho ạ). 

Do đo  ( )P
 
đị quạ ( )1 1 1; ;N . 

The  ( )3 0 0; ;P −
 
vạ o mạ  t phạ ng ( ) 3 0:P x y z+ + − =  tạ đươ c 3 0 0 3 0− + + − =  6 0− =  

(kho ng tho ạ). Do đo  ( )P
 
kho ng đị quạ ( )3 0 0; ;P − . 

The  ( )0 0 3; ;Q −
 
vạ o mạ  t phạ ng ( ) 3 0:P x y z+ + − =  tạ đươ c 0 0 3 3 0( )+ + − − =  6 0− =  

(kho ng tho ạ). Do đo  ( )P
 
đị quạ ( )0 0 3; ;Q − . 

Câu 9: Trong kho ng gịạn Oxyz , mạ  t phạ ng ( ) 1
1 2 3

:
yx z

P + + =  không đị quạ địe m nạ o dươ ị đạ y: 

A. ( )0 2 0; ;P . B. ( )0 0 3; ;Q . C. ( )1 2 3; ;M . D. ( )1 0 0; ;N . 

Lời giải 

Chọn C 

The  ( )0 2 0; ;P
 
vạ o mạ  t phạ ng ( ) 1

1 2 3
:

yx z
P + + =  tạ đươ c 

0 2 0
1

1 2 3
+ + =  1 1 =  (tho ạ). Do 

đo  ( )P
 
đị quạ ( )0 2 0; ;P . 

The  ( )0 0 3; ;Q
 
vạ o mạ  t phạ ng ( ) 1

1 2 3
:

yx z
P + + =  tạ đươ c 

0 0 3
1

1 2 3
+ + =  1 1 =  (tho ạ). Do 

đo  ( )P
 
đị quạ ( )0 0 3; ;Q . 

The  ( )1 2 3; ;M
 
vạ o mạ  t phạ ng ( ) 1

1 2 3
:

yx z
P + + =  tạ đươ c 

1 2 3
1

1 2 3
+ + =  3 1 =  (kho ng 

tho ạ). Do đo  ( )P
 
kho ng đị quạ ( )1 2 3; ;M . 
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The  ( )1 0 0; ;N
 
vạ o mạ  t phạ ng ( ) 1

1 2 3
:

yx z
P + + =  tạ đươ c 

1 0 0
1

1 2 3
+ + =  1 1 =  (tho ạ). Do 

đo  ( )P
 
đị quạ ( )1 0 0; ;N . 

Câu 10: Trong kho ng gịạn Oxyz , mạ  t phạ ng nạ o sạu đạ y đị quạ go c to ạ đo  ? 

A. 20 0x+ = . B. 2024 0x− = . C. 2025 0y + = . D. 2 5 8 0x y z+ − = . 

Lời giải 

Chọn D 

The  ( )0 0 0; ;O
 
vạ o mạ  t phạ ng 20 0x+ =  tạ đươ c 0 20 0+ =  (kho ng tho ạ). Do đo  mạ  t 

phạ ng 20 0x+ =
 
kho ng đị quạ go c to ạ đo  . 

The  ( )0 0 0; ;O
 
vạ o mạ  t phạ ng 2024 0x− =  tạ đươ c 0 2024 0− =  (kho ng tho ạ). Do đo  mạ  t 

phạ ng 2024 0x− =
 
kho ng đị quạ go c to ạ đo  . 

The  ( )0 0 0; ;O
 
vạ o mạ  t phạ ng 2025 0y + =  tạ đươ c 0 2025 0+ =  (kho ng tho ạ). Do đo  mạ  t 

phạ ng 2025 0y + =
 
kho ng đị quạ go c to ạ đo  . 

The  ( )0 0 0; ;O
 
vạ o mạ  t phạ ng 2 5 8 0x y z+ − =  tạ đươ c 0 0 0 0+ + =  (tho ạ). Do đo  mạ  t 

phạ ng 2 5 8 0x y z+ − =
 
đị quạ go c to ạ đo  . 

Câu 11: Trong kho ng gịạn Oxyz , mạ  t phạ ng ( )Oxy
 đị quạ địe m nạ o sạu đạ y: 

A. ( )1 2 0; ;M . B. ( )3 2 1; ;N − . C. ( )1 0 3; ;P − . D. ( )0 2 5; ;Q − . 

Lời giải 

Chọn A 

Mạ  t phạ ng ( )Oxy
 co  phương trỉ nh 

0z = . 

The  ( )1 2 0; ;M
 
vạ o mạ  t phạ ng ( )Oxy  tạ đươ c 0 0=  (tho ạ). Do đo  mạ  t phạ ng ( )Oxy

 
đị 

quạ ( )1 2 0; ;M . 

The  ( )3 2 1; ;N −
 
vạ o mạ  t phạ ng ( )Oxy  tạ đươ c 1 0− =  (kho ng tho ạ). Do đo  mạ  t phạ ng 

( )Oxy
 
kho ng đị quạ ( )3 2 1; ;N − . 

The  ( )1 0 3; ;P −
 
vạ o mạ  t phạ ng ( )Oxy  tạ đươ c 3 0− =  (kho ng tho ạ). Do đo  mạ  t phạ ng 

( )Oxy
 
kho ng đị quạ ( )1 0 3; ;P − . 

The  ( )0 2 5; ;Q −
 
vạ o mạ  t phạ ng ( )Oxy  tạ đươ c 5 0− =  (kho ng tho ạ). Do đo  mạ  t phạ ng 

( )Oxy
 
kho ng đị quạ ( )0 2 5; ;Q − . 

Câu 12: Trong kho ng gịạn Oxyz , phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )  đị quạ địe m ( )2 1 3; ;A −  vạ  co  vectơ 

phạ p tuye n ( )2 3 1; ;n = −
 
lạ : 

A. ( ) 2 3 2 0: x y z+ − − = . B. ( ) 2 3 2 0: x y z+ − + = . 

C. ( ) 2 3 2 0: x y z− + − = . D. ( ) 2 3 2 0: x y z− + + = . 
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Lời giải 

Chọn B 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )  co  dạ ng ( ) ( ) ( )0 0 0
0A x x B y y C z z− + − + − = . 

Do đo  ( ) ( ) ( )2 2 3 1 1 3 0x y z− + + − − =
 

2 3 2 0x y z + − + =  

Câu 13: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho mạ  t phạ ng ( ) 2 2 4 0:P x y z+ − + = . Mạ  t phạ ng nạ o sạu đạ y 

vuo ng go c vơ ị
 ( )P ? 

A. 2 2 5 0x y z+ − + = .  B. 2 2 5 0x y z+ + − = . 

C. 3 1 0x y z+ − + = .  D. 6 0x y z+ + − = . 

Lời giải 

Chọn B 

Mạ  t phạ ng ( ) 2 2 4 0:P x y z+ − + =  co  VTPT ( )2 1 2= −; ;n  

Mạ  t phạ ng 2 2 5 0x y z+ − + =  co  VTPT ( )1
2 1 2= −; ;n  

Tạ co  
1
=n n  ne n hạị mạ  t phạ ng kho ng vuo ng go c. 

Mạ  t phạ ng 2 2 5 0x y z+ + − =  co  VTPT ( )2
1 2 2= ; ;n  

Tạ co  
2

0=.n n  ne n hạị mạ  t phạ ng vuo ng go c. 

Mạ  t phạ ng 3 1 0x y z+ − + =  co  VTPT ( )3
1 3 1= −; ;n  

Tạ co  
3

7 0= .n n  ne n hạị mạ  t phạ ng kho ng vuo ng go c. 

Mạ  t phạ ng 6 0x y z+ + − =  co  VTPT ( )4
1 1 1= ; ;n  

Tạ co  
4

1 0= . n n  ne n hạị mạ  t phạ ng kho ng vuo ng go c. 

Câu 14: Trong kho ng gịạn Oxyz , khoạ ng cạ ch tư  ( )1 2 3; ;M −  đe n ( ) 2 2 10 0:P x y z+ + − =
 
lạ  

A. 3 . B. 
2

3
. C. 

4

3
. D. 

11

3
. 

Lời giải 

Chọn D 

( )( )
1 4 6 10 11

31 4 4
,d M P

+ − −
= =

+ +
 

Câu 15: Trong kho ng gịạn Oxyz , vectơ nạ o sạu đạ y kho ng phạ ị lạ  vectơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng 

( ) 3 5 2 0:P x y z+ − + = . 

A. ( )1 3= − −; ; 5n .  B. ( )2= −;  6; 10n . 

C. ( )2= − − −; 6; 10n .
  

D. ( )3 9= − −; ;15n . 

Lời giải 

Chọn C 
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Vectơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng 
( ) ( )1 3 5= −; ;
P
n . 

Vỉ  vectơ ( )2= − − −; 6; 10n  kho ng cu ng phương vơ ị 
( )P
n  ne n kho ng phạ ị lạ  vectơ phạ p 

tuye n cu ạ mạ  t phạ ng ( )P . 

Câu 16: Trong kho ng gịạn ,Oxyz  ve ctơ nạ o sạu đạ y lạ  mo  t ve ctơ phạ p tuye n cu ạ ( )P , bịe t 

( ) ( )1 2 2 1 0 1; ; ,  ; ;a b= − − − = − −  lạ  cạ  p ve ctơ chỉ  phương cu ạ ( )P ? 

A. ( )2 1 2; ;n = . B. ( )2 1 2; ;n = − − . C. ( )2 1 2; ;n = − . D. ( )2 1 2; ;n = − − . 

Lời giải 

Chọn C 

Tạ co  ( )2 1 2; ; ;a b  = −
 

, ne n ve ctơ ( )2 1 2; ;n = −  lạ  mo  t ve ctơ phạ p tuye n cu ạ ( ).P  

Câu 17: Trong kho ng gịạn ,Oxyz  phương trỉ nh mạ  t phạ ng đị quạ ( )1 1 2−; ;A  vạ  co  ve ctơ phạ p tuye n 

( )4 2 6= −; ;n  lạ  

A. 4 2 6 5 0.x y z+ − + =   B. 2 3 5 0.x y z+ − + =  

C. 2 3 2 0.x y z+ − + =   D. 2 3 5 0.x y z+ − − =  

Lời giải 

Chọn B 

Tạ co  ( )
( )

( ) ( )

1 1 2

4 2 6

 −


= −

  Qua ; ;
:

  VTPT : ; ;
P

A
P

n
 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )4 1 2 1 6 2 0 2 3 5 0 − + + − − =  + − + =: : .P x y z P x y z  

Câu 18: Trong kho ng gịạn ,Oxyz  cho ( ) ( )0 1 1 1 2 3; ; ; ; ;A B . Vịe t phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ 

A  vạ  vuo ng go c vơ ị đươ ng thạ ng .AB  

A. ( ) 2 3 0+ + − =:P x y z . B. ( ) 2 6 0+ + − =:P x y z . 

C. ( ) 3 4 7 0+ + − =:P x y z . D. ( ) 3 4 26 0+ + − =:P x y z . 

Lời giải 

Chọn A 

Tạ co  ( )
( )

( ) ( )

0 1 1

1 1 2





= =

  Qua ; ;
:

  VTPT : ; ;
P

A
P

n AB
 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 0 1 1 2 1 0 2 3 0 − + − + − =  + + − =: : .P x y z P x y z  

Câu 19: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hạị địe m ( ) ( )2;4;1 1;1;3,A B −  vạ  mạ  t phạ ng 

( ) : 3 2 5 0zP x y− + − = . Lạ  p phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )Q  đị quạ hạị địe m A ,B  vạ  vuo ng 

go c vơ ị mạ  t phạ ng ( )P . 

A. 2 3 11 0+ − =y z . B. 2 3 11 0− − =x y . C. 3 2 5 0− + − =x y z . D. 3 2 11 0+ − =y z . 
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Lời giải 

Chọn A 

Tạ co : ( )3; 3;2AB = − − , vectơ phạ p tuye n cu ạ mp ( )P  lạ  ( )1; 3;2
P
n = − . 

Tư  gịạ  thịe t suy rạ ( )0;8;12,
P

n AB n = =
 

 lạ  vectơ phạ p tuye n cu ạ mp ( )Q . 

Mp ( )Q  đị quạ địe m ( )2;4;1A  suy rạ phương trỉ nh to ng quạ t cu ạ mp ( )Q  lạ : 

( ) ( ) ( )0 2 8 4 12 1 0 2 3 11 0zx y z y− + − + − =  + − = . 

Câu 20: Cho hạị mạ  t phạ ng ( ) ( )3 2 2 7 0 5 4 3 1 0: , :x y z x y z− + + = − + + = . Phương trỉ nh mạ  t 

phạ ng đị quạ go c to ạ đo   O  đo ng thơ ị vuo ng go c vơ ị cạ  ( )  vạ  ( )  lạ : 
A. 2 2 0.x y z− − =  B. 2 2 0.x y z+ − =  C. 2 2 0.x y z− + =  D. 

2 2 1 0.x y z+ − + =  

Lời giải 

Chọn B 

Véc tơ pháp tuyến củạ hạị mặt phẳng lần lượt là ( )3 2 2; ;n = − , ( )5 4 3; ;n = − . 

( )2 1 2; ; ;n n  = −
 

 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng đị quạ go c to ạ đo   O ,VTPT ( )2 1 2; ;n = − : 2 2 0.x y z+ − =  

Câu 21: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho bạ địe m ( )3 2 2; ;A − − , ( )3 2 0; ;B , ( )0 2 1; ;C . Phương trỉ nh mạ  t 

phạ ng ( )ABC  lạ  

A. 2 3 6 12 0x y z− + + = . B. 2 3 6 12 0x y z+ − − = . 

C. 2 3 6 0x y z− + = .  D. 2 3 6 12 0x y z+ + + = . 

Lời giải 

Chọn C 

Tạ co : 

( )0 4 2; ;AB = , ( )3 4 3; ;AC = − , ( )4 6 12; ; ;n AB AC = = −
 

. 

Tạ co  ( )4 6 12; ;n = −  cu ng phương ( )1
2 3 6; ;n = −  

Mạ  t phạ ng ( )ABC  đị quạ địe m ( )0 2 1; ;C  vạ  co  mo  t vectơ phạ p tuye n ( )1
2 3 6; ;n = −  ne n 

( )ABC co  phương trỉ nh lạ : 

( ) ( ) ( )2 0 3 2 6 1 0x y z− − − + − = 2 3 6 0x y z − + = . 

Vạ  y phương trỉ nh mạ  t phạ ng cạ n tỉ m lạ : 2 3 6 0x y z− + = . 

Câu 22: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho bạ địe m ( ) ( ) ( )0 1 2 2 2 1 2 1 0; ; ,B ; ; , ; ;A C− − . Khị đo , phương 

trỉ nh mạ  t phạ ng ( )ABC  lạ  0ax y z d+ − + = . Hạ y xạ c đị nh a  vạ  d . 
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A. 6 6,a d= =− . B. 1 1,a d= = . C. 1 6,a d=− =− . D. 6 6,a d=− = . 

Lời giải 

Chọn B 

Tạ co : ( )2 3 1; ;AB= − − ; ( )2 0 2; ;AC= − − . 

( )
3 1 1 2 2 3

6 6 6
0 2 2 2 2 0

, ; ; ; ;AB AC
 − − − −  = = −    − − − − 

. 

Cho n ( )
1

1 1 1
6

; ; ;n AB AC = = −
 

 lạ  mo  t VTPT cu ạ ( )mp ABC . Tạ co  pt ( )mp ABC lạ : 

1 2 0 1 0x y z x y z+ − − + =  + − + = . Vạ  y 1 1,a d= =  

Câu 23: Trong kho ng gịạn ,Oxyz  mạ  t phạ ng đị quạ địe m ( )1 3 2; ;A −  vạ  song song vơ ị mạ  t phạ ng 

( ) 2 3 4 0:P x y z− + + =  lạ  

A. 2 3 7 0x y z+ + + = .  B. 2 3 7 0x y z+ − + = . 

C. 2 3 7 0x y z− + + = .  D. 2 3 7 0x y z− + − = . 

Lời giải 

Chọn C 

Go ị ( )  lạ  mạ  t phạ ng cạ n tỉ m. Vỉ  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 1 3 = = −// ; ;
P

P n n
 

Tạ co : ( )  đị quạ ( )1 3 2; ;A −  vạ  co  ve ctơ phạ p tuye n lạ  
( ) ( )2 1 3= −; ;n . 

Do đo  phương trỉ nh to ng quạ t cu ạ mạ  t phạ ng ( )  lạ : 

( ) ( ) ( )2 1 1 3 3 2 0x y z− − − + + =  hạy 2 3 7 0x y z− + + =  

Câu 24: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho địe m ( )2 1 3; ;A − − vạ  mạ  t phạ ng ( ) 3 2 4 5 0:P x y z− + − = . Mạ  t 

phạ ng ( )Q đị quạ Avạ  song song vơ ị mạ  t phạ ng ( )P co  phương trỉ nh: 

A. ( ) 3 2 4 4 0: .Q x y z− + − =  B. ( ) 3 2 4 4 0: .Q x y z− + + =  

C. ( ) 3 2 4 5 0: .Q x y z− + + =  D. ( ) 3 2 4 8 0: .Q x y z+ + + = . 

Lời giải 

Chọn B 

Do ( )Q song song vơ ị ( )P ne n co  vectơ phạ p tuye n lạ  ( )3 2 4= −; ;n . 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )Q : ( ) ( ) ( )3 2 2 1 4 3 0x y z− − + + + = 3 2 4 4 0x y z − + + = . 

Câu 25: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho ( )1 2 3; ;A , ( )3 4 4; ;B . Tỉ m tạ t cạ  cạ c gịạ  trị  cu ạ thạm so  m  sạo 

cho khoạ ng cạ ch tư  địe m A  đe n mạ  t phạ ng 2 1 0x y mz+ + − =  bạ ng đo   dạ ị đoạ n thạ ng 

AB  
A. 2m = . B. 2m = − . C. 3m = − . D. 2m =  . 

Lời giải 
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Chọn A 

Tạ co  ( )2 2 1; ;AB =  ( )2 2 22 2 1 3 1AB = + + = . 

Khoạ ng cạ ch tư  A  đe n mạ  t phạ ng ( )P : ( )( )
2 2 2

2 1 2 3 1

2 1

. .
,

m
d A P

m

+ + −
=

+ +
( )

2

3 3
2

5

m

m

+
=

+
. 

Đe  ( )( )
2

3 3
3

5
,

m
AB d A P

m

+
=  =

+
( ) ( )

229 5 9 1m m + = + 2m = . 

⬩Dạng ❷: Câu trắc nghiệm đúng, sai 

Câu 1: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) 2 3 2024 0:P x y z+ + − = . 

(a) Mạ  t phạ ng ( )P  co  mo  t vectơ phạ p tuye n lạ  ( )2 3 1; ;n = . 

(b) Mạ  t phạ ng ( )Oxz  co  vectơ phạ p tuye n lạ  ( )6 9 3; ;n = . 

(c) Mạ  t phạ ng ( )Oyz  co  vectơ phạ p tuye n lạ  ( )4 6 2; ;n = − − − . 

(d) Địe m ( )0 0 2024; ;M  kho ng thuo  c mạ  t phạ ng ( )P . 

  Lời giải 

(a) Mặt phẳng ( )P  có một vectơ pháp tuyến là ( )2 3 1; ;n = . 

Ve ctơ phạ p tuye n cu ạ ( )P  lạ  ( )2
2 3 1; ;n . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Mạ  t phạ ng ( )Oxz  co  vectơ phạ p tuye n lạ  ( )6 9 3; ;n = . 

Tạ co  ( ) ( )6 9 3 3 2 3 1; ; ; ;n = =  

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Mạ  t phạ ng ( )Oyz  co  vectơ phạ p tuye n lạ  ( )4 6 2; ;n = − − − . 

( ) ( )4 6 2 2 2 3 1; ; ; ;n = − − − = −  

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) Địe m ( )0 0 2024; ;M  kho ng thuo  c mạ  t phạ ng ( )P . 

Thạy địe m ( )0 0 2024; ;M  vạ o mạ  t phạ ng ( )P : ( )2 0 3 0 2024 2024 0. . M P+ + − =    

» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 2: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hạị địe m ( ) ( )1 0 0 4 1 2; ; ; ; ;A B . 

(a) ( )3 1 2= ; ;AB  

(b) Mạ  t phạ ng đị quạ A vạ  vuo ng go c vơ ị AB  co  phương trỉ nh lạ  3 2 3 0x y z+ + − = . 
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(c) Ne u I  lạ  trung địe m đoạ n thạ ng AB  thỉ  
5 1

1
2 2

; ;I
 
 
 

. 

(d) Mạ  t phạ ng trung trư c đoạ n thạ ng ABco  phương trỉ nh lạ  3 2 12 0x y z+ + − = . 

  Lời giải 

(a) ( )3 1 2= ; ;AB . 

Tạ co  ( )3 1 2= ; ;AB  

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Mạ  t phạ ng đị quạ A vạ  vuo ng go c vơ ị AB  co  phương trỉ nh lạ  3 2 3 0x y z+ + − = . 

Go ị ( )Q  lạ  mạ  t phạ ng đị quạ ( )1 0 0; ;A  vạ  vuo ng go c vơ ị AB  

Suy rạ mạ  t phạ ng ( )Q  nhạ  n vectơ ( )3 1 2= ; ;AB  lạ m ve c tơ phạ p tuye n. 

Vạ  y phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )Q  cạ n tỉ m: 3 1 2 0 3 2 3 0( )x y z x y z− + + =  + + − =  

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Ne u I  lạ  trung địe m đoạ n thạ ng AB  thỉ  
5 1

1
2 2

; ;I
 
 
 

. 

I  lạ  trung địe m đoạ n thạ ng AB  ne n 
5 1

1
2 2

; ;I
 
 
 

. 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) Mạ  t phạ ng trung trư c đoạ n thạ ng ABco  phương trỉ nh lạ  3 2 12 0x y z+ + − = . 

Mạ  t phạ ng trung trư c đoạ n thạ ng AB  lạ  mạ  t phạ ng đị quạ I vạ  vuo ng go c AB  ne n co  

phương trỉ nh lạ  ( )
5 1

3 2 1 0
2 2

x y z
 

− + − + − = 
 

3 2 10 0x y z + + − =  

» Chọn SAI. 

Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho bo n địe m ( ) ( ) ( )1 1 4 2 7 9 0 9 13; ; ; ; ; ; ; ;A B C ; ( )1 8 10; ;D . Me  nh đe  

nạ o sạu đạ y đu ng vạ  me  nh đe  nạ o sạị? 

(a) 6 5AB i j k= + +  

(b) AB AC⊥  

(c) Phương trỉ nh mạ  t phạ ng đị quạ địe m B  vạ  vuo ng go c vơ ị AC  lạ  8 9 14 0x y z− − + =  

(d) Phương trỉ nh mạ  t phạ ng chư ạ AB  song song vơ ị CD  lạ  8 7 13 50 0x y z− − + =  

  Lời giải 

(a) 6 5AB i j k= + + . 

                  Tạ co  ( )1 6 5= ; ;AB ; ( )1 8 9= − ; ;AC , 
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( )1 6 5= ; ;AB 6 5 = + +AB i j k . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) AB AC⊥ . 

( )1 1 6 8 5 9 0. . .AB AC⊥  − + + =  vo  lỉ .  

» Chọn SAI. 

(c) Phương trỉ nh mạ  t phạ ng đị quạ địe m B  vạ  vuo ng go c vơ ị AC  lạ  8 9 14 0x y z− − + = . 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng đị quạ địe m B  vạ  vuo ng go c vơ ị AC  co  dạ ng: 

( ) ( ) ( )2 8 7 9 9 0 8 9 135 0x y z x y z− − + − + − =  − − + =  

» Chọn SAI. 

(d) Phương trỉ nh mạ  t phạ ng chư ạ AB  song song vơ ị CD  lạ  8 7 13 50 0x y z− − + = . 

Tạ co  ( ) ( )1 6 5 1 1 3; ; ; ; ;AB CD= = − − ( )13 8 7; ; ;AB CD  = − −
 

 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng cạ n tỉ m: 

( ) ( ) ( )13 1 8 1 7 4 0x y z− − + − − − = 13 8 17 33 0x y z − + − = . 

» Chọn SAI. 

Câu 4: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho bạ địe m ( )1 1 4; ;A , ( )2 7 9; ;B , ( )0 9 13; ;C . 

(a) ( )1 6 5; ;AB =  

(b) Mạ  t phạ ng ( )ABC  co  1 vectơ phạ p tuye n lạ  ( )1 1 1; ;n = −  

(c) ( )ABC : 4 0x y z− + − =  

(d) ( )O ABC  

  Lời giải 

(a) ( )1 6 5; ;AB = . 

( )1 1 4; ;A , ( )2 7 9; ;B  ( )1 6 5; ;AB = . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Mạ  t phạ ng ( )ABC  co  1 vectơ phạ p tuye n lạ  ( )1 1 1; ;n = − . 

,AB AC 
 

( )14 14 14; ;= − ( )14 1 1 1; ;= −  ne n ( )ABC  co  1 vectơ phạ p tuye n lạ  ( )1 1 1; ;n = − . 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) ( )ABC : 4 0x y z− + − =  

( )ABC  đị quạ ( )1 1 4; ;A  co  vtpt ( )1 1 1; ;n = −  ne n co  phương trỉ nh 4 0x y z− + − = . 

» Chọn ĐÚ NG. 
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(d) ( )O ABC . 

To ạ đo   O  kho ng tho ạ phương trỉ nh ( )ABC  ne n ( )O ABC . 

» Chọn SAI. 

Câu 5: Trong kho ng gịạn vơ ị he   to ạ đo   Oxyz , cho bạ mạ  t phạ ng ( ) 2 1 0:P x y z+ − − =

( ) 3 5 0:Q x y z− + − =  vạ  ( ) 2 4 2 0:R x y mz+ − − = . 

(a) ( ) ( )//P Q  

(b) ( )  quạ O  vạ  song song ( )P  co  phương trỉ nh lạ  ( ) 2 0: x y z+ − =  

(c) ( ) ( )//P R  khị 2m =  

(d) ( ) ( )P R⊥ khị 10m = −  

  Lời giải 

(a) ( ) ( )//P Q  

( )P co  VTPT ( )1
1 2 1; ;n = − , ( )Q  co  VTPT ( )2

3 1 1; ;n = −  

1 2
0.n n =  ne n ( ) ( )P Q⊥ . 

» Chọn SAI. 

(b) ( )  quạ O  vạ  song song ( )P  co  phương trỉ nh lạ  ( ) 2 0: x y z+ − = . 

( ) ( )// P  ne n ( ) 2 0: x y z D+ − + = . 

( ) 0O D  = . Vạ  y ( ) 2 0: x y z+ − =  

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) ( ) ( )//P R  khị 2m = . 

( )R  co  VTPT ( )3
2 4; ;n m= − . 

( ) ( )//P R 1 3

2

1

21 2
1

2

.

( )

m

n k n
k

k

k


=

 = 
  = 

−  − 




 (vo  ly ). 

Vạ  y kho ng co  gịạ  trị  cu ạ m . 

» Chọn SAI. 

(d) ( ) ( )P R⊥ khị 10m = − . 

( ) ( )P R⊥
1 3

0 1 2 2 4 1 0 10. . . .( )n n m m =  + − − =  = − . 
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» Chọn ĐÚ NG. 

Câu 6: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho ( )2 4 3− −; ;M  vạ  ( ) 2 2 3 0+ =: – –P x y z , 

( ) 2 2 6 0+ =: – –Q x y z  

(a) ( )( ) 2,d M P =  

(b) M  cạ ch đe u hạị mạ  t phạ ng ( )P  vạ  ( )Q  

(c) ( ) ( )( ) 1,d P Q =  

(d) ( )  song song vạ  cạ ch ( )Q  mo  t khoạ ng bạ ng 2 co  phương trỉ nh lạ 

( ) 2 2 9 0–: –x y z+ =  

  Lời giải 

(a) ( )( ) 2,d M P =  

( )( )
( )

22 2

2 2 4 2 3 3
1

2 1 2

.( ) .
,d PM

− + + −
= =

+ − +

. 

» Chọn SAI. 

(b) M  cạ ch đe u hạị mạ  t phạ ng ( )P  vạ  ( )Q . 

( )( )
( )

( )
22 2

2 2 4 2 3 6
0

2 1 2

.( ) .
,d QQM M

− + + −
= =  

+ − +

 

» Chọn SAI. 

(c) ( ) ( )( ) 1,d P Q = . 

( ) ( )( ) ( )( )
( )

22 2

2 2 4 2 3 3
1

2 1 2

.( ) .
, ,d d MP Q P

− + + −
= = =

+ − +

. 

» Chọn ĐÚ NG. 

(d) ( )  song song vạ  cạ ch ( )Q  mo  t khoạ ng bạ ng 2 co  phương trỉ nh lạ 

( ) 2 2 9 0–: –x y z+ = . 

( ) ( )// Q  ne n ( ) 02 2: – Dx y z + =+ . 

( ) ( )( ) ( )( )2, ,d dQ M= 

( )
22 2

2 2 4 2 3
2 0

2 1 2

.( ) . D
D

− + + +
 =  =

+ − +

 

Vạ  y ( ) ( ) 2 2 0: –: P x y z+ =  

» Chọn SAI. 
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Câu 7: Cho hạị mạ  t phạ ng ( ) 2 2 5 0− + − =:P x y z ; ( ) 4 2 4 1 0− + + − =:Q x y z m  vạ  địe m ( )2 1 5; ;M  

(a) Khoạ ng cạ ch tư  M đe n mạ  t phạ ng ( )P  bạ ng 
8

3
. 

(b) Vơ ị 0m =  thỉ  khoạ ng cạ ch M đe n mạ  t phạ ng ( )Q  bạ ng 
9

2
. 

(c) Vơ ị 3m =  thỉ  khoạ ng cạ ch gịư ạ mạ  t phạ ng ( )P vạ  mạ  t phạ ng ( )Q  bạ ng 3 . 

(d) Co  hạị gịạ  trị  cu ạ m  đe  khoạ ng cạ ch tư  M đe n mạ  t phạ ng ( )Q  bạ ng 1. Khị đo  to ng tạ t 

cạ  gịạ  trị  cu ạ m  bạ ng 5 . 

  Lời giải 

(a) Khoạ ng cạ ch tư  M đe n mạ  t phạ ng ( )P  bạ ng 
8

3
. 

Khoạ ng cạ ch tư  M đe n mạ  t phạ ng ( )P : ( )( )
( )

22 2

2 2 1 2 5 5 8

3
2 1 2

. .
;d M P

− + −
= =

+ − +

. 

» Chọn ĐÚ NG. 

(b) Vơ ị 0m =  thỉ  khoạ ng cạ ch M đe n mạ  t phạ ng ( )Q  bạ ng 
9

2
. 

Vơ ị 0m =  thỉ  ( ) 4 2 4 1 0:Q x y z− + + = . 

Khoạ ng cạ ch tư  M đe n mạ  t phạ ng ( )Q : ( )( )
( )

22 2

4 2 2 1 4 5 1 9

2
4 2 4

. . .
;d M Q

− + +
= =

+ − +

. 

» Chọn ĐÚ NG. 

(c) Vơ ị 3m =  thỉ  khoạ ng cạ ch gịư ạ mạ  t phạ ng ( )P vạ  mạ  t phạ ng ( )Q  bạ ng 3 . 

Vơ ị 3m =  thỉ  ( ) ( )4 2 4 2 0 2 2 1 0: :Q x y z Q x y z− + − =  − + − = . 

Cho n ( ) ( )0 5 0; ;N P−  . Vỉ  ( ) ( )//P Q  ne n 

( ) ( )( ) ( )( )
( )

( )
22 2

2 0 5 2 0 1 4

3
2 1 2

. .
; ;d P Q d N Q

− − + −
= = =

+ − +

. 

» Chọn SAI. 

(d) Co  hạị gịạ  trị  cu ạ m  đe  khoạ ng cạ ch tư  M đe n mạ  t phạ ng ( )Q  bạ ng 1. Khị đo  to ng 

tạ t cạ  gịạ  trị  cu ạ m  bạ ng 5 . 

khoạ ng cạ ch tư  M đe n mạ  t phạ ng ( )Q  bạ ng 1

( )( )
( )

22 2

4 2 2 1 4 5 1
1 1

4 2 4

. . .
;

m
d M Q

− + + −
 =  =

+ − +
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27 27 6 21
1 27 6

27 6 336

m m m
m

m m

−  − = =
 =  − =   

− = − = 
. 

Vạ  y to ng cạ c gịạ  trị  cu ạ m  bạ ng 21 33 54+ = . 

» Chọn SAI. 

⬩Dạng ❸: Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Cho địe m ( )1 2 1; ;A −  vạ  mạ  t phạ ng ( ) 2 2 7 0: x y z− + − = , Khoạ ng cạ ch tư  M  đe n mạ  t 

phạ ng ( )  co  dạ ng 
a

b
 to ị gịạ n; ;a b . Tỉ nh 2T a b= − ? 

Lời giải 

Trả lời: 13 

Khoạ ng cạ ch tư  M  đe n mạ  t phạ ng ( ) : 

( )( )
( )

( )
22 2

2 1 2 2 1 7 88

33
2 2 1

. .
;

aa
d M

bb

− + − −  =
= = =  

=+ − +

. 

Vạ  y 2 13T a b= − = . 

Câu 2: Cho địe m ( )1 2 1; ;A −  vạ  mạ  t phạ ng ( ) 2 2 2 0: x y z− + + = . Mạ  t phạ ng ( )  song song vơ ị 

mạ  t phạ ng ( )  vạ  cạ ch A  mo  t khoạ ng 1 co  dạ ng ( ) 0: x by cz d− + + = . Khị đo  

3S b c d= − + ? 

Lời giải 

Trả lời: 12 

Mạ  t phạ ng ( )  song song vơ ị mạ  t phạ ng ( )  ne n mạ  t phạ ng ( )  co  dạ ng: 

( )2 2 0 2;x y z d d− + + =  . 

Khoạ ng cạ ch tư  M  đe n ( )  bạ ng 1
( )

( )
22 2

1 2 2 2 1
1 5 3

1 2 2

. d
d

− + − +
 =  − =

+ − + ( )
8

2

d

d l

 =
 

=

. 

Do đo : ( )
2

2 2 8 0 2

8

:

b

x y z c

d

 =


− + + =  =
 =

. 

Vạ  y 3 2 2 8 12.S = − + =  

Câu 3: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho địe m ( )1; ;M a b  thuo  c mạ  t phạ ng ( ) 2 3 0:P x y z− + − = . Tỉ nh 

gịạ  trị  bịe u thư c 2aS b= − . 

Lời giải 

Trả lời: 2 

Vỉ  ( )M P  ne n 2 1 3 0a b− + − = 2 2a b − = . 
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Câu 4: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P  quạ ( )2 1 3; ;A −  vạ  song song vơ ị 

mạ  t phạ ng ( ) 2 1 0:Q x y z− + − =  co  dạ ng 0x y az b− + + =  Tỉ nh gịạ  trị  bịe u thư c aS b= −

. 

Lời giải 

Trả lời: -3 

Vỉ  ( )P  // ( ) 2 1 0:Q x y z− + − = , ne n VTPT cu ạ ( ) ( ) ( )1 1 2= −: ; ;
Q

Q n  cu ng lạ  VTPT cu ạ ( )P

. 

Tạ co  mạ  t phạ ng ( )P  quạ ( )2 1 3; ;A −  vạ  co  vectơ phạ p tuye n ( )1 1 2= −; ;n
 

Ne n phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )P lạ : ( ) ( ) ( )1 2 1 1 2 3 0. x y z− − − + + =  hạy 2 5 0x y z− + + =  

Suy rạ 
2

2 5 3
5

a
a b

b

 =
 − = − = −

=
. 

Câu 5: Trong gịạn Oxyz , cho bạ địe m ( )2 1 1; ;A − , ( )1 0 4; ;B , ( )0 2 1; ;C − − . Mạ  t phạ ng quạ A  vạ  

vuo ng go c vơ ị đươ ng thạ ng BC  co  phương trỉ nh dạ ng 0zx ay b c+ + + = . Tỉ nh gịạ  trị  bịe u 

thư c S a b c= + + . 

Lời giải 

Trả lời: 2 

Tạ co  ( )1 2 5; ;BC = − − − . 

Mạ  t phạ ng quạ ( )2 1 1; ;A −  vạ  vuo ng go c vơ ị đươ ng thạ ng BC  nhạ  n vectơ 

( )1 2 5; ;BC = − − −  lạ  mo  t vectơ phạ p tuye n ne n co  phương trỉ nh lạ  

( ) ( ) ( )2 2 1 5 1 0x y z− − − + − − = 2 5 5 0x y z − − − + = 2 5 5 0x y z + + − =

2

5 2

5

a

b a b c

c

 =


 =  + + =
 = −

. 

Câu 6: Trong kho ng gịạn ,Oxyz  cho mạ  t phạ ng ( ) 27 0:P ax by cz+ + − =  quạ hạị địe m ( )3 2 1; ;A  vạ  

( )3 5 2; ;B −  vạ  vuo ng go c vơ ị mạ  t phạ ng ( ) 3 4 0:Q x y z+ + + = . Tỉ nh to ng S a b c= + + . 

Lời giải 

Trả lời: -12 
Cách 1: 

( )6 3 1; ;AB = − , 
( ) ( )3 1 1= ; ;
Q
n . 

( )P  quạ hạị địe m ( )3 2 1; ;A , ( )3 5 2; ;B −  vạ  vuo ng go c mạ  t phạ ng ( )Q , ne n ( )P  co  cạ  p 

vectơ chỉ  phương ( )6 3 1; ;AB = − , 
( ) ( )3 1 1= ; ;
Q
n . 

Suy rạ ( )P  co  VTPT 
( ) ( ) ( )2 9 15 = = −

 
; ; ;

P Q
n AB n , vạ  quạ địe m ( )3 2 1; ;A . 

Phương trỉ nh ( ) 2 9 15 4 0 6 27 45 12 0:P x y z x y z+ − − =  + − − = . 
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Vạ  y 12S a b c= + + = − . 
Cách 2: 

Tạ co  
( ) ( )= ; ;
P
n a b c , 

( ) ( )3 1 1= ; ;
Q
n . 

Mạ  t phạ ng ( )P  quạ hạị địe m ( )3 2 1; ;A  vạ  ( )3 5 2; ;B −  vạ  vuo ng go c vơ ị mạ  t phạ ng ( )Q  

3 2 27 6

3 5 2 27 27

3 0 45

a b c a

a b c b

a b c c

 + + = =
 
− + + =  = 
 + + = = − 

. Vạ  y 12S a b c= + + = − . 

Câu 7: Trong kho ng gịạn ,Oxyz  mạ  t phạ ng ( )P  đị quạ ( )1 0 0; ; ;A ( )0 0 2; ;B  vạ  cạ t tịạ Oy  tạ ị địe m 

C  sạo cho the  tỉ ch kho ị cho p OABC  bạ ng 2.  Bịe t địe m ( )1 6; ;S m−  thuo  c ( )P , thỉ  m  bạ ng 

bạo nhịe u? 

Lời giải 

Trả lời: 2 

Go ị ( )0 0; ;C y Oy  vơ ị 0y  ; 

Tạ co : 1OA = , 2OB = , OC y=  vạ  OA , OB , OC  đo ị mo  t vuo ng go c; 

1 1

6 3
. .

OABC
V OAOBOC y = = . 

Gịạ  thịe t ( )
1

2 6 0 6 0
3

; ;y y C =  =  . 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( ) 1
1 6 2

:
yx z

ABC + + = . 

Địe m ( )1 6; ;S m−  thuo  c ( )P   
1 6

1 2
1 6 2

m
m

−
+ + =  = . 

Câu 8: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho ( ) 2 1 0: x y z+ − − =  vạ  ( ) 2 4 2 0: x y mz+ − + = . Tỉ m m  đe  

( )  vạ  ( )  song song vơ ị nhạu. 

Lời giải 

Trả lời: 2 

Vec-tơ pháp tuyến của hai mặt phẳng lần lượt là 
( ) ( )1 2 1= −;  ;n ; 

( ) ( )2= −;  4;n m  

Đe  ( )  vạ  ( )  song song vơ ị nhạu thỉ : ( ) ( ) ( )=  *.n k n k   
2 4

2
1 2 1

m
m= =  = . 

Câu 9: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho hạị địe m ( )1 2 0; ;A , ( )3 4 2; ;B −  vạ  ( ) 4 0:P x y z− + − = . Phương 

trỉ nh mạ  t phạ ng ( )Q  đị quạ hạị địe m A , B  vạ  vuo ng go c vơ ị mạ  t phạ ng ( )P , co  dạ ng 

( ) 2 0:Q ax by cz+ + + = . Tỉ nh T a b c= + + . 

Lời giải 

Trả lời: -2 

Tạ co  ( ) ( )2 2 2 2 1 1 1; ; ; ;AB = − = − . 

Mạ  t phạ ng ( )P co  mo  t vectơ phạ p tuye n ( )1 1 1; ;
P
n = − . 
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Mạ  t phạ ng ( )Q  co  mo  t vectơ phạ p tuye n lạ  ( ) ( )0 4 4 4 0 1 1, ; ; ; ;
Q P
n AB n = = − − = −

 
. 

Vạ  y phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )Q : 2 0 2 0 2y z y z T a b c+ − =  − − + =  = + + = − . 

Câu 10: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho cạ c địe m ( ) ( )0 1 2 2 2 1−; ; , ; ;A B , ( ) ( )2 1 0 3 0 1− ; ; , ; ;C M . Tỉ nh 

khoạ ng cạ ch tư  M  đe n mạ  t phạ ng ( )ABC , (ke t quạ  lạ m tro n đe n hạ ng phạ n trạ m). 

Lời giải 

Trả lời: 1,73 

Tạ co : ( ) ( )2 3 1 2 0 2; ; ; ; ; .AB AC= − − = − −  

( )
3 1 1 2 2 3

6 6 6
0 2 2 2 2 0

, ; ; ; ; .AB AC
 − − − −  = = −    − − − − 

 

Cho n ( )
1

1 1 1
6

, ; ;n AB AC = = −
 

 lạ  mo  t vectơ phạ p tuye n cu ạ mạ  t phạ ng ( ) .ABC  

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )ABC  lạ : 1 2 0 1 0.x y z x y z+ − − + =  + − + =  

( )( )
( )

22 2

3 0 1 1
3 1 73

1 1 1

, ,d M ABC
+ − +

= = 

+ + −

. 

Câu 11: Trong kho ng gịạn Oxyz , bịe t mạ  t phạ ng ( )P song song vơ ị mạ  t phạ ng 7−  vạ  cạ ch địe m 

( )2 3 4, ,A −  mo  t khoạ ng bạ ng 3 . Tỉ nh tỉ ch hạị he   so  tư  do cu ạ phương trỉ nh to ng quạ t mạ  t 

phạ ng ( )P  (bịe t hoạ nh đo   cu ạ vectơ phạ p tuye n cu ạ ( )P  bạ ng 1). 

Lời giải 

Trả lời: 175 

( ) ( ) ( ) ( )2 4 4 3 0 2 4 4 0 3/ / : :P Q x y z P x y z D D− + + =  − + + =   

( )( )
4 12 16 32 14

3 3
5064 16 16

,
D D D

d A P
D

+ + + +  = −
=  = =  

= −+ + 
 

( ) 2 4 4 14 0 2 4 4 50 0: ;P x y z x y z − + − = − + − = . 

Vỉ  hoạ nh đo   cu ạ vectơ phạ p tuye n cu ạ ( )P  bạ ng 1ne n phương trỉ nh cu ạ cạ c mạ  t phạ ng 

cạ n tỉ m lạ : 2 2 7 0 2 2 25 0;x y z x y z− + − = − + − = . 

Khị đo  tỉ ch hạị he   so  tư  do cu ạ phương trỉ nh to ng quạ t mạ  t phạ ng ( )P  lạ  

( ) ( )7 25 175.− − = . 

Câu 12: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho cạ c địe m ( ) ( ) ( )0 0 0 0 0 0; ; , ; ; , ; ;M m N n P p kho ng tru ng vơ ị 

go c to ạ đo   vạ  tho ạ mạ n 2 2 2 3, , ,m n p m n p+ + =  lạ  cạ c so  thư c dương. Tỉ m gịạ  trị  lơ n nhạ t 

cu ạ khoạ ng cạ ch tư  O đe n mạ  t phạ ng ( )MNP . (Lạ m tro n ke t quạ  đe n hạ ng phạ n trạ m). 
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Lời giải 

Trả lời: 0,58 

Phương trỉ nh mạ  t phạ ng ( )MNP  co  phương trỉ nh lạ 
 

1
yx z

m n p
+ + = . 

Theo bạ t đạ ng thư c Bunhịạ-Copsky tạ co : 

( )2 2 2

2 2 2 2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1 9
9 3m n p

m n p m n p m n p

 
+ + + +   + +  = 

+ + 
 

Khị đo : ( )( )
2 2 2

1 1

1 1 1 3
;d O P

m n p

= 

+ +

. Dạ u bạ ng xạ y rạ khị 1m n p= = = . 

Vạ  y khoạ ng cạ ch lơ n nhạ t tư  O đe n ( )MNP bạ ng 
1

0 58
3

, . 

Câu 13: Trong kho ng gịạn Oxyz , cho địe m ( )1 1 2; ;A  vạ  mạ  t phạ ng ( ) ( )1 1 0:P m x y mz− + + − = , 

vơ ị m  lạ  thạm so . Tỉ m m  đe  khoạ ng cạ ch tư  địe m A  đe n mạ  t phạ ng ( )P  lơ n nhạ t. 

Lời giải 

Trả lời: 5 

Tạ co  ( )( )
( )

( )

( )

2

22 2

1 1 2 1 3 1

2 11 1

,
m m m

d A P
m mm m

− + + − −
= =

− +− + +

. 

Xe t ( )
( )

( )
( )

( )( )

( )

2

22 2

1
3 1 5 3 1

0 3
2 1 2 1 5

m m m m
f m f m

m m m m m


− − − ==  = = 

− + − + =

. 

 

Vạ  y ( )( )
14

3
max ,d A P =  khị 5m = . 

 

 


