CHUYEN PE V1 - TOAN 10 - CHUONG VI — HAM SO - PO THI VA UNG DUNG

\VA HAM SO VA PO THI

CHUONG

BAI 16. HAM SO BAC HAI

@ LY THUYET.

1. PINH NGHiA
Ham sb bac hai 12 ham sé cho bai cong thic: y = ax? +bx +c,
trong d6 x 1a bién sd, a,b,cla cac hingsé va a=0.
Tap xac dinh cia ham sb bac hai 1a R .
Chiy :
+ Khi a=0, b=0, ham s6 tro thanh ham sé bac nhat y =bx+c.
+ Khi a=b=0, ham s trd thanh ham hang y =c .
2. PO THI CUA HAM SO BAC HAI
a) D thi ham sé y =ax?,a =0 la mot parabol c6 dinh 1a gbc toa do, cd truc dbi xting 1a truc
tung (1a duong thang x =0). Parabol nay quay bé 16m Ién trén néu a > 0, xudng dudi néu
a<o0.
b) B thi ham sé y =ax® +bx+c,a=0 1a mét parabol c6:

+ Truc d6i xtmg 1a dudng thang x = —23 .
a

+ Bé 16m hudng Ién trén néu a > 0, huéng xudng dudi néu a <0.
+ Giao diém véi truc tung 1a M (0;c).

+ S giao diém véi truc hoanh bang sé nghiém cua phuong trinh ax® +bx+c=0.
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|
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|
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a>0 a<0
BANG BIEN THIEN
a>0 a<0
b b
r | —oc - +oc r | —00 - +00
2a 2a
+00 +00 A
Y Y
A / \
_E — 0 — 00

+ Khi a>0, ham sé ddng bién trén khoang [—%ﬁwj va nghich bién trén khoang (—oo;—z—t;) :

+ Khi a<0, ham sb dong bién trén khoang (—oo;—z—t;j va nghich bién trén khoang (—%H—OOJ.
- Pé vé dwong parabol y = ax® +bx +c ta tién hanh theo cdc buwéc sau:

1. Xac dinh toa do dinh | (—L;—AJ ;
2a 4a

2. V& truc d6i xiing x = _b ;
2a

3. Xac dinh toa d6 cac giao diém cua parabol véi truc tung, truc hoanh (néu c6) va mot vai
diém dac biét trén parabol;

4. V& parabol.

<‘> BAI TAP SACH GIAO KHOA.

6.7. V& cac duong parabol sau:
a) y=x"—3x+2;
b) y=-2x*+2x+3;
C) y=x"+2x+1;
d) y=—x*+x-1.

6.8. Tir cac parabol di v& ¢ Bai tap 6.7, hdy cho biét khoang dong bién va khoang nghich bién cua
mdi ham sé bac hai twong ng.

6.9. Xac dinh parabol y = ax®+bx+1, trong mdi truong hop sau:
a) i qua hai diém A(L0) va B(2;4);
b) Bi qua diém A(L;0) va cd truc dbi xing x=1;
¢) Cé dinh 1(L2);

d) Pi qua diém A(-16) va co tung do dinh —0,25.
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6.10. Xéc dinh parabol y = ax® +bx+c, biét rang parabol d6 di qua diém A(8;0) va c6 dinh la
1(6;-12).

6.11. Goi (P) 1a d6 thi ham sé bac hai y = ax® +bx+c. Hiy xac dinh diu cua hé s a va biét thuc
A, trong mdi truong hop sau:

a) (P) nam hoan toan phia trén truc hoanh;
b) (P) nam hoan toan phia dudi truc hoanh;
¢) (P) cit truc hoanh tai hai diém phan biét va c6 dinh nim phia duéi truc hoanh;
d) (P) tiép xtc vai truc hoanh va nam phia trén truc hoanh.
6.12. Hai ban An va Binh trao di vé&i nhau.

An nodi: Té doc & mot tai lieu thay noi rang cong Trudng Pai hoc Bach khoa Ha Noi (H.6.14)
c6 dang mot parabol, khoang cach giira hai chan cong l1a 8m va chiéu cao cia cong tinh tir mot
diém trén mat dat cach chan céng 0,5m 1a 2,93 m. Tir d6 tor tinh ra duoc chiéu cao caa cong
parabol d6 1a 12m.

Sau mét hdi suy nghi, Binh néi: Néu dir kién nhu ban ndi, thi chiéu cao caia cong parabol ma
ban tinh ra ¢ trén la khdng chinh xac.

Duya vao thong tin ma An doc dugc, em hay tinh chiéu cao ciia cong Truong Dai hoc Béch
khoa Ha Noi dé xem két qua ban An tinh duoc c¢d chinh xac khéng nhé!

Hinh 6.14. Cong parabol cua truong

Dai hoc Bach khoa Ha Noi

6.13. Bac Hung ding 40 m luéi thép gai rao thanh mot manh vuon hinh chir nhat dé trong rau.
a) Tinh dién tich manh vuon hinh chit nhat rao duoc theo chiéu rong x (mét) cua no.

b) Tim kich thuéc cua manh vudn hinh chit nhat ¢é dién tich 16n nhat ma bac Hung c6 thé rao
duoc.

6.14. Quy dao ctia mot vat dugc ném 1én tir géc O (dwoc chon 1a diém ném) trong mat phang toa do

Oxy la mét parabol c¢6 phuong trinh y = % x? + X, trong @6 X (mét) la khoang cach theo
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phuong ngang trén mit dat tir vi tri caa vat dén gbc0, y (mét) 1a d6 cao cua vat so véi mat dat
(H.6.15).

a) Tim do cao cuc dai cua vat trong qua trinh bay.

b) Tinh khoang céch tir diém cham dat sau khi bay cua vat ¢én gbc O . Khoang cach nay goi la
tam xa cua quy dao.

L L ' ' ' L N
T

Hinh 6.15

@ HE THONG BAI TAP TU LUAN.

VAN PE 1. TIM PIEU KIEN PE HAM SO y =ax*+bx+c PONG BIEN TREN KHOANG (a;b)

<0> PHUONG PHAP.

) a=0
+ Truong hop a=0: Yéu cau cua bai todn < {b 0
>

a>0
+ Truong hop a > 0: Yéu cau caa bai toan < b .

(A;B)c —— 400

2a

a<0
+ Truong hop a<0: Yéu cau cua bai toan < b .

( ; B) c| —o0;——

2a

Luuy:
- Viéc tim diéu kién dé ham s y = ax? +bx +c nghich bién trén khoang (A; B) duwoc lam tuwong
.
- C6 thé dwa vao dinh nghia tinh dong bién, nghich bién cia ham sé @é thuc hién cac bai toan
trén.

@ BAI TAP.

Cau 1. Tim tit ca céc gid tri ciia tham s6 m dé ham sb y =-x*+2mx+1 dong bién trén (—;3).
Cau 2. Tim tt ca cAc gi tri cia tham s6 m dé ham sb y =—4x* +4mx—m?+2 nghich bién trén
(—2; +oo) .

Cau 3. Tim tit ca céc gia tri ciia tham s6 m dé ham sb y = (m* +1)x* —4mx+1 nghich bién trén (—o0;1).
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Cau 4. Tim tat ca céc gia tri ciia tham s6 m @€ ham sé y =mx* —(m* +1)x+3 ddng bién trén (L +).

Cau 5. Tim cé4c gia tri ciia tham s m & ham s y =mx® +2(m—1)x +2m+1 nghich bién trén (-12).

Cau 6. Tim tat ca céc gia tri cua tham s6 m dé ham sb y = f(x) =(m—2)x* —2mx+m+ 2019 nghich
bién trén khoang (-0;3).

Cau 7. Tim tat ca céc gia tri ciia tham s6 m dé ham sé y = f (x) = mx* —(2m+1)x+3 dong bién trén
khoang (2;3).

Cau 8. Cho ham so: y = f (x) =ax® +bx+c Véi a, b, ¢ 1a cac tham so, (a>0). Biét rang f(x) dong

6a’

bién trén khoang (—2;+o0), hdy tim gia tri Ion nhét cua biéu thic P=—————..
5a°+2ab+b

VAN PE 2. XAC PINH HAM SO BAC HAI

<¢> PHUONG PHAP.

Dé xac dinh ham sé bac hai y = f (x)=ax’ +bx+c (ddng nghia véi xéc dinh cac tham sb a, b, ¢)
ta can dya vao gia thiét dé 1ap nén cac phuong trinh (hé phuong trinh) 4n 12 a, b, c. Tir d6 tim
duoc a, b, c. Viéc lap nén cac phuong trinh néu & trén thuong st dung dén cac két qua sau:

- D4 thi ham s6 di qua diém M (X,; ¥,) < Yo = (%o).

- P thi ham s6 ¢6 truc ddi xang x =x, < —szo.

2a
by b
X plac A s 4» N . 2a =X
-bothihamso co dinh la 1(x,; y,) < N 2a
_4_a:y| f(xl)zyl
- Trén R , ta co:
1. f(x) co gidtri 16n nhat <> a<0. Luc nay gi tri I6n nhat cia f (x) la —4%: f(—%).
Y N i L X . A b
2. f(x) co gid tri nho nhat <> a>0. Llc nay gid tri nho nhat f (x) 1a s f(—z—j.
a a
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<¢> BAI TAP.

Cau 1. Xéc dinh parabol (P):y=ax’+bx+2, biét ring (P) di qua diém M (1;5) va c6 truc ddi xtng la

duong thang x:—%.
A L ) 2 gy 1.11) ., .. ,
Cau 2. Xac dinh parabol (P):y =ax*+2x+c, biét rang I(E; Ej la dinh cua (P).

Cau 3. Tim parabol (P):y=ax?+bx+c, biétrang (P) di qua ba diém A(1;-1), B(2;3), C(-1;-3).

CAu 4. Xac dinh ham sé y =ax®+bx+c véi a, b, ¢ 1a cac tham s, biét rang ham sb 4y dat gié tri 16n
nhat bang 5 tai X=-2 va c6 do thi di qua diém M (1;-1).

Cau 5. Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé parabol (P):y =mx*-2mx-3m—-2 (m=0) cat duong
thang y =3x—1 tai dinh cua no.

Cau 6. Tim parabol (P):y =ax* —4x+¢ biét ring hoanh do dinh cia (P) bing -3 va (P) di qua diém
M (-2;1).

Cau 7. Tim cac tham sb a, b, ¢ sao cho ham s6 y = ax? +bx+c dat gi4 tri nho nhat 1a 4 tai x=2 va d6
thi caa né cit truc tung tai diém co tung do 12 6.

Cau 8. Tim tat ca cac gia tri cua ham s6 m sao cho parabol (P):y =x*—4x+m cat truc OX tai hai diem
phan biét A, B thoa médn OA=30B.

Cau 9. Cho ham sé y = f (x)=4x* —4mx+m’ —2m. Tim tat ca c4c gia trj ciia tham sé m sao cho gi4 tri
nhé nhit cua f (x)=3.

VAN PE 3. PO THI HAM SO BAC HAI
Dang 1. Cho parabol (P): y=ax’+bx+c.
+ Xac dinh truc di xing, toa d6 dinh cua (P).
+ Tuong giao cua (P) vai truc OX.
+ Tim diéu Kién dé cac giao diém cua (P) vatruc Ox thoa mén diéu kién nao do.

<0> PHUONG PHAP.

Thiong ding dén céc két qua sau:
, b .. . " b -A)
+ buong thang x = - la truc doi xtng cua (P), diém | (——] la dinh cua (P).
2a 2a 4a

+ Nghiém (néu c6) ctia phuong trinh ax® +bx +¢ =0 1a hoanh d¢ giao diém cia (P) va truc
Ox.
+ Gid st A(X,;Y,),B(Xg;Y,) 14 hai giao diém cua (P) vatruc OX . Khi do:
A>0
- A, B cling & bén trai ddi vai truc Oy << X, +X; <0.
Xy Xg >0
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A>0
- A, B cling & bén phai ddi véi truc Oy <> { X, +X; >0.
Xp-Xg >0
N SR A>0
- A B cung & mot bén doi voi truc Oy < .
X, Xg >0

- A, B khéng & cting mot bén ddi véi truc Oy <> X,.x, < 0.

@ BAI TAP.

Cau 1. Cho parabol (P):y = x* +5x—6. Xac dinh truc di xtmg, toa do dinh cua parabol (P), toa do
giao diém cua parabol (P) véi truc hoanh.

Cau 2. Cho parabol (P):y=ax?+bx+c véi a<0. Xét diu cia A,b,c biét rang (P) cat truc hoanh tai
hai diém phan biét c6 hoanh d6 am.

Dang 2. Cho parabol (P):y=ax?+bx+c vadudngthang d:y=mx+n
+ Bién luan sé diém chung cua (P) va truc hoanh.
+ Tim diéu kién dé duong thang d tiép xdc véi (P) .

<0> PHUONG PHAP.

+ Xét phuong trinh ax® +bx+c=0 (*).

- (P) cit tryc hoanh tai hai diém phan biét < (*) c6 hai nghiém phan biét.

- (P) va truc hoanh c6 mot diém chung (con goi la tiép xtc véi nhau) < (*) c6 mot nghiém.
- (P) va truc hoanh khong c6 diém chung < (*) vO nghiém.

+d va (P) tiép xdc véi nhau < ax® +bx+c=mx+n ¢ nghiém kép.

@ BAI TAP.

Cau 1. Tim tat ca céc gi4 tri ciia tham s6 m dé parabol (P):y = x* +3x+m cat tryc hoanh tai hai diém
phan biét

Cau 2. Tim tat ca céc gid tri cua tham s m @ parabol (P):y =x* —2x+m-1 vatruc Ox khong c6
diém chung.

Cau 3. Cho parabol (P):y=x*+x+2 vaduongthang d :y=ax+1. Tim tat ca cac gia tri cua tham so
a dé d tiép xtc véi (P).
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VAN DPE 4. TUONG GIAO PO THI
Dang 1. Dya vao d6 thi cia hamsé f (x) dé bign luan theo tham sé6 m sb nghi¢m ciia phuong

trinh f(x)=g(m).

<0> PHUONG PHAP.

- V& dd thi (C) caahamsd f(x).

- Tuy vao gia tri ciia g(m) & chi ra sb giao diém ciia duong thang d 1y =g(m) va(C).

- S6 giao diém cua d va (C) ciing chinh 1 s6 nghiém cua phuong trinh f (X) = (m)

*Luwu y: Puong thang d:y =g (m) 1a duong thang c6 phuong ngang va ct tryc tung tai diém

c6 tung do g(m) .

@ BAI TAP.

Cau 1. Cho ham s6 y =—x*+4x+2 co6 do thi nhu hinh v& bén dudi. Dua vao d6 thi tim cac gié trj caa

tham s6 m dé phuong trinh —x* +4x+2=m ¢d 2 nghiém phan biét.

/\
S N
8 \

Cau 2. Choham sd y = X —6x+5 ¢ d6 thi (P) nhu nhinh v& bén dudi. Dya vao do thi, tim cac gié tri

cua tham sé m dé phuong trinh: 2x? —12x+6m—1=0 cd 2 nghiém phan biét duong.
/

:

4
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Cau 3. Cho parabol (P):y =ax*+bx+c (a#0) c6 do thi nhu hinh bén. Tim cAc gié tri cia tham s6 M dé

phuong trinh [ax” +bx+c|=m c6 bon nghi¢gm phan biét.

y

5

Cau 4. Cho phuong trinh x*+4x—m=0(1). Tim tat ca cic gia tri cua tham s6 m d¢ phuong trinh (1)
c6 dung mot nghiém thudc khoang (-3;1).
Cau 5. C6 bao nhiéu gia tri M nguyén trong nira khoang (0;2019] dé phuong trinh |x* - 4|x|-5-m =0

c6 hai nghiém phén biét?
Dang 2. Su twong giao ciia d6 thi ham s6 bac nhat va bac hai

<0> PHUONG PHAP.

Cho db thi (P) caaham sé Y =ax’ +bX+C voi a=0 vaddthi d ciahamsb y—kx+m.
Toa d6 giao diém cua hai d6 thi(P) va d Ia nghiém cia h¢ phuong trinh

—ax’+bx+c
{y (1)

y=kx+m
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cia (P) vad la
ax? +bx+c=kx+m < ax’ +(b—k)X-|—C—m =0 (2)
Nhan xét:
1. S6 giao diém cua (P) va d bing sb nghiém ciia h¢ phuong trinh (1) va ciing bang sb
nghiém ctia phuong trinh (2).
2. Néu phuong trinh (2) v6 nghiém thi tanéi d va (P) khong giao nhau.
3. Néu phuong trinh (2) c6 nghiém kép thi tanéi d va (P) tiép xdc véi nhau. Lic nay ta néi
d latiép tuyén cia (P).

4. Néu phuong trinh (2) ¢6 2 nghiém phan biét thi tanéi d va (P) cét nhau.

@ BAI TAP.

Cau 1. Tim toa do giao diém ctia Parabol (P):y=-x*-4x+1va dudngthang d: y=-x+3.
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Cau 2. Cho Parabol (P):y=x*-3x+2 vaduongthang d:y=mx+2.Tim m dé d tiép xtc vsi (P).
Tim toa d6 tiép diém khi do.

Cau 3. Cho Parabol (P) y = x* —2x+4 va dudng thang d : y=2mx—m? (m la tham sb). Tim cac gia tri
ciia m dé d cét (P)tai hai diém phan biét c hoanh d¢ 1a x,, X, thda man
x” +2(m+1)x, =3m’ +16.

Cau 4. Cho Parabol (P):y =%x2 va duong thang d : y = (m+1) x—m? _% (M 1a tham sb). Tim cac gia

trj cua M thi duong thang d cét Parabol (P) tai hai diém A(X;Y;), B(X,; Y,) sao cho biéu thuc

T =Yy, +Y, = %X = (X +X,) dat gia tri nho nhat.
Dang 3. Sy twong giao ciia hai @6 thi ham sé bac hai

<¢> PHUONG PHAP.

Cho hai ham s6 y = f (x) va y=g(x) 1a cac ham s6 bac hai c6 dd thj Ian luot 1a cic dudng
parabol (PB,) va (P,), khi d6 toa do giao diém caa (P,) va (P,) Ia nghiém cua h¢ phuong trinh
{y =1(x)

y=9(x)

Dé giai hé (1) ta can giai phuong trinh f (X) =0 (X) (2), phuong trinh (2) duoc goi 1a phuong

(1)

trinh hoanh d¢ giao diém cua (P,) va (P,).

* Nhan xét:

i) S6 giao diém cua (P,) va (P,) bing s6 nghiém cua hé (1) va bing s6 nghiém cua phuong trinh
(2).

i) y="f(x) va y=0(x) lacac ham sé bac hai nén phuong trinh (2) c6 nhiéu nhit 2 nghigm.
iii) Cac bai toan lién quan dén dang nay thuong 4p dung dén noi dung dinh ly Vi et thuan, nhic
lai nhu sau. Cho phuong trinh bac hai ax® +bx+c =0 c0 hai nghiém X; va X,, ta ludn co

b ., c
X+ X a X X, a

@ BAI TAP.

Cau 1. Biét rang d6 thi ham sé y = x* —6x cat d6 thi ham sé y =—x* —4 tai hai diém A(X,;Yy,) va
B(Xg;Ys)- Tinh y, +Ys.

Cau 2. Biét rang parabol y =x?—x+1 cit parabol y=—x*+2x+4 tai hai diém phan biét c6 hoanh d6
lan luot 12 x, V& X,. Tinh gié trj biéu thic P = x% +x5.

Cau 3. Tim tat ca céc gia tri cua m sao cho do thi ham sé y =(m+1)x* +2x+3m—2 cét do thi ham so
y = X? +2mx + 4 tai ding hai diém phan biét c6 hoanh d6 lan luot 1a x;x, thoa mén
X, +2X%, =1.
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Cau 4. Tim tat ca céc gi tri caa m sao cho hai parabol y = x* +mx+(m +1)2 va
y =—%’—(m+2)x—2(m+1) cat nhau tai hai diém c6 hoanh d lan luot 1a x;;x, thoa man
P =|xx, —3(X, +X, )| dat gia trj I6n nhat.

VAN DE 5. PIEM CO PINH CUA PO THI HAM SO.

<0> PHUONG PHAP.

Choho hamsé f (x;m)=0 (m Ia tham sd) c6 do thi (P, ). Pé tim diém cb dinh ma (PB,) ludn
di qua vai moi gid tri caa m, ta thuc hién cac budc sau:
Budc 1: Gia sir diém M (x,;Y,) 1a diém cb dinh ma (P,) ludn di qua.
Toa d6 diém M thoa méan phuong trinh f (X; m) =0.
Buéc 2: Chuyén phuong trinh vé phuong trinh an m dang Am+B =0
(hoic Am* +Bm+C =0). Phuong trinh nghiém ding véi moi m .
A=0
Khi do ta c6 {Aio hoac < B =0. Tim dugC X;; Y, =M (Xy;Y,)-
C=0

Buarc 3: Két luan.

<¢> BAI TAP.

Cau 1. Cho ham s y =(1+m)x* —=2(m-1)x+m=-3 (P, ). Chang t6 ring (P,) luén di qua mot diém
c6 dinh, tim toa do diém cb dinh do.

Cau 2. Chohamsé y =(m—-1)x* +2mx—-3m+1 (P,). Tim diém cb dinh cua ho d6 thi ham s6 trén.

Cau 3. Tim diém c6 dinh cua d6 thi ham s6 (P, ): y=m’x*+2(m-1)x+m*-1.

Cau 4. Cho ham s6 y =x*+(2m—3)x+5-4m. Ching minh rang véi moi gia tri cia m, d thi (P, )cua
ham s6 da cho va duong thang (d,,):y =2mx—4m+3 ludn c6 mét diém chung co dinh.

Cau 5. Chocachamsb (P,):y=x*—(m+3)x+4m-7, (C,):y=mx*-3(m+1)x—4m+9,
(d,):(m=1)x+my+4-m=0. Ching minh ring véi moi gia tri cia M, c4c do thi ctia cac ham

sb da cho ludn cung di qua mot diém cd dinh.
VAN PE 6: GIA TRI LON NHAT, GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO BAC HAI
Dang 1. Tim gid tri I6n nhat, gia tri nhé nhit cia ham s6 trén 1 tap cho trwéc

<0> PHUONG PHAP.

Dé tim gia tri 16n nhat va nho nhat cua ham sé bac hai, ta 1ap bang bién thién cho ham s6 do trén
tap hop da cho. Dwra vao bang bién thién, ta két luan gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu co)
ctiia ham sb trén tap hop da cho.

@ BAI TAP.
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Cau 1. Cho ham s6 y = x* —4x—3. Tim gia tri I6n nhat cua ham s6 da cho trén [-3;5].
CAu 2. Cho ham sé y =—2x* +4x+3. Tim gia tri Ion nhét va gia tri nho nhat caa ham sb da cho trén
[2;,7].

Cau 3. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cua ham sé y =x* —4x* -3 trén [-1;2].

Cau 4. Tim gié tri 16n nhét va gié tri nho nhat ciia ham s6 y = —23x* +2x% +1+4Yx% +1+3.

Cau 5. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham s6 y = X" +4x° +3x* —2x+2 trén [-2;4].

Cau 6. Cho cac s6 x, y thoa man x*+ y* =1+ xy. Tim gid tri I6n nhat va gié tri nho nhit cua
P=x"+y*—x*y,

Dang 2. Tim diéu kién cia tham s dé ham sé bac hai dat gia tri l6n nhat, gia tri nhé nhat

<¢> PHUONG PHAP.

Cho ham s6 bac hai: y =ax® +bx+c¢ (a=0)

-Néu a>0 thi miny= f(—ij:—A dat tai hoanh d¢ dinh x, :—E.
2a 4a 2a

z s b A D X a b
-Néu a<0 thi maxy= f| —— |=—— dat tai hoanh 46 dinh x, =——.
2a 4a 2a

Truong hop tap xac dinh khéc R, ta ké bang bién thién cua ham sé trén tap do dé co duogc gid tri
I6n nhat, gia tri nho nhét.

<¢> BAI TAP.

Cau 1. Tim gia tri thuc cia tham s m=0 dé ham s§ y =mx® —2mx—3m—2 c6 gié tri nho nhit bang
-10 trén R.

Cau 2. Cho ham sé y = ax® +bx+c dat gia tri nho nhét bang 2 khi x=1 va nhan gi tri bang 3 khi x=2
. Tinh abc.

Cau 3. Cho ham sé y =mx*—2x—m-1. Tim gi4 trj thyc cua tham s6 m dé gia tri I6n nhit caa ham sb
da cho dat gié tri nho nhat.

Cau 4. Cho ham sb y = —(m—1)" x* +2(m—-1)" x+1+2m. V&i m =1, tim gié tri nho nhét cua biéu thac

miny

B = X021l

maxy
x€[0;2]
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VAN DPE 7: BAl TOAN THUC TE

<0> PHUONG PHAP.

DANG 1: Céc bai toan thuc té ma md hinh thuc tidn chua chuyén vé mé hinh toan hoc. Cac budc
lam nhu sau:
Bwéc 1: Dua vao gia thiét va cac yéu td cua dé bai, ta xay dung md hinh toén hoc cho van dé dang
xét, tirc 1a dién ta dudi “dang ngbn ngit toan hoc” cho mo hinh md phong thuc tién. Cin ctr vao
cac yéu t6 bai ra ta chon bién sd, tim diéu kién ton tai, don vi.
Bwéc 2: Dya vao cac mdi lién hé rang budc giita bién sé véi cac gia thiét cua dé bai cling nhu céc
kién thirc lién quan dén thuc té, ta thiét 1ap ham sb bac hai. Chuyén yéu cau dit ra ddi vai bai toan
thuc tién thanh yéu cau bai toan ham sé bac hai.
Bwéc 3: Dung tinh chat ham sé bac hai dé giai quyét bai toan hinh thanh ¢ budc 2. Luu y kiém tra
diéu kién, va két qua thu duoc cd phi hop vai bai toan thuc té da cho chua.

DANG 2: C4c bai toan thuc té di mo hinh hoa bang mot ham sé bac hai. Thuc hién buéc 3 cua dang 1.

@ BAI TAP.

Cau 1. Mot qua bong dugc ném vao khong trung cé chiéu cao tinh tir e bat dau ném ra duoc cho bai cong
thie h(t)=—t>+2t+3 (tinh bang mét), t la thoi gian tinh bang gidy (t =0).
a. Tinh chiéu cao 16n nhat qua bong dat duoc.
b. Hay tinh xem sau bao 1au quéa bong sé& roi xuéng mat dét ?
Cau 2. Bo cao cua qua bong golf tinh theo thoi gian c6 thé dugc xac dinh bang mot ham bac hai. Véi cac
thong sb cho trong bang sau, hiy xac dinh d6 cao qua bong dat duoc tai thoi diém 3 gidy ?

Th(‘)'.lﬂglan 0 0.5 1 )
(gidy)

Do cao 0 28 48 64
(mét)

Cau 3. Mot miéng nhém c6 bé ngang 32 cm duoc ubn cong tao thanh mang dan nuée bang chia tim
nhom thanh 3 phan roi gap 2 bén lai theo mot goc vudng nhu hinh vé duéi. Héi x bang bao
nhiéu dé tao ra mang c6 cé dién tich mat ngang S 16n nhat dé co thé cho nude di qua nhiéu nhat
?

(32 - 2x) <m |

/™ Cross-sectional

/
/ / area
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Cau 4. Hai con chudn chudn bay trén hai qui dao khac nhau, v
xuat phat cung thoi diém.
Mot con bay trén quy dao la duong thang tor diem oo .
A(0;100) dén diém O(0;0) véi van téc 5 mis. A i
Con con lai bay trén qui dao 14 dudng thing tir B
B(60;80) dén diém O(O;O) véi van toc 10 m/s.

& A(0;100)

B(60;80)

Hoi trong qua trinh bay thi khoang cach ngén nhat hai
con dat duoc la bao nhiéu ?

Cau 5. Mot ctra hang ban budi Poan Hung cua Phii Tho véi gia ban mdi qua 1a 50000 dong. Vai gia ban
nay thi mdi ngay cira hang chi ban dugc 40 qua. Cira hang du dinh giam gia ban, wéc tinh néu
ctra hang ctr giam mdi qua 1000 dong thi sé budi ban ting thém duogc 1a 10 qua. Xéc dinh gia
ban dé cua hang thu duoc loi nhuan cao nhat, biét rang gia nhap vé ban dau cho mdi qua la
30000 dong.

@ HE THONG BAI TAP TU LUAN TONG HOP.

Cau 1. Cho ham s6 y =x*—-6x+8, c6 dd thi la (P).
a) Lap bang bién thién va v& do thi (P).
b) Bién luan theo m sb nghiém cua phuong trinh (x—4)[x—2|+m=0.

—X+4 khix <1

Cau 2. V& dd thi ham sé y = '
€ do thi oy {X2—4X+3 khix>1

Cau 3. Xac dinh parabol y = ax? +3x—2, biét ring parabol d6
a) Cit tryc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang 2.
b) CO6 tryc ddi ximng x =-3.

c) Cé dinh |(—1;—Ej.
2" 4

d) Pat cyc tiéu tai x=1.

CAu 4. Xac dinh parabol y = ax? +bx+2, biét rang parabol d6
a) Di qua hai diém M (15) va N(-2;8).
b) Co dinh 1(2-2).

c) Diquadiém A(3;-4) va cd truc déi xang x = —% :

d) Di qua diém B (-1,6) va dinh c6 tung do —% .
Cau 5. Xac dinh parabol y = 2x? +bx+c, biét rang parabol d6
a) CO truc ddi xtmg x =1 va cit Oy tai diem M (0;4).
b) Co dinh 1 (-1-2).
c) Pi qua hai diém A(0;-1) va B(4;0).
d) C6 hoanh d¢ dinh —2 va di qua diém N (1,-2).

Cau 6. Xac dinh parabol y =ax?+c, biét rang parabol d6
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a) Di qua hai diém M (1,1), B(2;-2).

b) C6 dinh 1(0;3) va mot trong hai giao diém véi Ox 1a A(-2;0).
CAu 7. Xac dinh parabol y = ax? —4x+c, biét rang parabol d6

a) C6 hoanh do dinh 1a -3 va di qua diém M (-2;1).

b) C6 truc ddi ximg 1a duong thang x = 2 va cét truc hoanh tai diém A(3;0).

Cau 8. Xac dinh parabol y = ax? +bx+c, biét ring parabol d6
a) Pi qua ba diem A(L1), B(-1-3), 0(0;0).
b) Cit truc Ox tai hai diém c6 hoanh d6 lan luot 1a —1 va 2, cét tryc Oy tai diém c6 tung do
bang 2.
c) Di qua diém M (4;-6), cat truc Ox tai hai diém c6 hoanh do lan lugt la 1 va 3.
Cau 9. Xac dinh parabol y =ax? +bx+c, biét rang parabol d6
a) Co dinh 1(2;—1) va cat tryc tung tai diém c6 tung do bang -3.
b) Cat truc hoanh tai hai diém A(L0), B(3;0) va c6 dinh niam trén duong thang y =-1.
¢) C6 dinh ndm trén truc hoanh va di qua hai diém M (0;1), N(2;1).

d) Truc déi xtng la duong thang x =3, qua M (-5;6) va cit truc tung tai diém c6 tung do bang -2

Cau 10. Xac dinh parabol y = ax® +bx +c, biét raing ham sé
a) Co giatri nho nhatbang 4 tai X =2 va d6 thi ham sb di qua diém A(0;6).
b) C6 gid tri 16n nhat bang 3 tai x =2 va dd thi ham sé di qua diém B(0;-1).
Cau 11. Cho ham sé y =mx* —2mx—3m—2 (m=0). X4c dinh gi tri ctia m trong m&i trudng hop sau
a) P4 thi ham sé di qua diém A(-2;3).
b) Co dinh thudc duong thang y =3x—1.
¢) Ham sé ¢ gia tri nho nhat bang —10.
Cau 12. Cho parabol (P):y=-x*+4x—-2 va duong thing d : y =-2x+3m. Tim cac gid tri m dé
a) d cét (P) tai hai diém phan biét A, B. Tim toa d¢ trung diém cua AB.
b) d va (P) c6 mot diém chung duy nhét. Tim toa d¢ diém chung nay.
c) d khong cit (P).
d) d va (P) co mét giao diém nim trén duong thang y =-2.
Cau 13. Cho parabol (P):y=x*-4x+3 va duong thang d : y=mx+3. Tim c4c gia tri cia m dé
a) d cét (P) tai hai diém phan bi¢t A, B sao cho dién tich tam giac OAB béng %
b) d cét (P) tai hai diém phan biét A, B c6 hoanh d¢ x,, X, théa man x®+x; =8.

Cau 14. Chirng minh rang véi moi m, d6 thi ham s6 y =mx?®+2(m—2)x—3m+1 luén di qua hai diém ¢6

dinh.
Cau 15. Ching minh ring cac parabol sau ludn tiép xdc véi mot duong thang cb dinh.
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a) y=2x"-4(2m-1)x+8m*-3. b) y=mx*—(4m-1)x+4m—1 (m=0).

Cau 16. Chung minh rang cac duong thang sau ludn tiép xdc véi mot parabol ¢b dinh.

a) y=2mx—-m*+4m+2 (m=0). b) y=(4m-2)x—4m* -2 (m:&%j.
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