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PHUONG PHAP TQA PO
V I I TRONG MAT PHANG

| CHUONG |

BAI 20. VI TRI TUONG POI GIUA HAI PUONG
THANG, GOC VA KHOANG CACH

<0> LY THUYET.

I. VI TRI TUONG POI GIUA HAI PUONG THANG
Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho hai duong thang d,:ax+by+c =0 va
d, :a,x+b,y+c, =0. Dé xét vi tri twong d6i ciia hai dwong thang nay ta xét sd nghiém cua hé
phuong trinh {:1:;1%:;122_:00 0.1)
+ Néu hé (1.1) c6 duy nhét 1 nghiém ta néi hai dwong thang trén cit nhau toa do giao diém
chinh la nghiém cua hé phuong trinh noi trén.
+ Néu h¢ (1.1) vo nghiém ta néi hai dudng thang noi trén song song véi nhau.
+ Néu h¢ (1.1) nghiém ding v6i moi x R thi hai duong thang trén tring nhau.

+ Tuy nhién dé thuan tién cho viéc xét nhanh vi tri tuong ddi cua hai duong thang ta chi y nhan
Xét sau
Nhan xét. Néu a,b,c, # 0 ta co

a b
a) +#—+<d nd, =141
) o %, e, {n
oy &S g,
aZ b2 CZ
g&_h_ & 4_g
aZ bZ CZ

I1. GOC GIUA HAI PUONG THANG
Trong mat phiang véi hé toa dd Oxy, cho hai duong thing d,:ax+by+c =0 va
d, :a,x+h,y+c, =0. Khi d6 goc giita hai duong thang dugc tinh theo cong thic.

n.n, .2, +yb,|
d ;d =
COS( 1 ‘nl‘ ‘n ‘ \/ai +bl \/az +b2

I11. KHOANG CACH
Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A:ax+by+c=0 va diém My (XY, ).
Khi d6 khoang cach tir diém M dén duong thang A dugc tinh theo cong thirc:
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~ |ax, + by, +¢|

A(Moid) == =7

<‘> BAI TAP SACH GIAO KHOA.

7.7 Xét vi tri twong dbi gitra cac cap duong thang sau:
a) A1:3\/5x+\/5y—\/§=0 va A2:6x+2y—\/6:0.
b) dl:x—\/§y+2:0 va d, :\3x—3y+2=0.
c) m:x-2y+1=0va m,:3x+y-2=0.
7.8 Tinh gdc giira cac cap duong thing sau:
a) Al:\/§x+y—4:0 va Az:x+\/§y+3:0.
b) dl:{xz_lJth va d, :{X:?’*S (t, sla céc tham sd).
y=3+4t y=1-3s
7.9 Trong mat phang toa ¢ Oxy, cho diém A(O; —2)va dudngthing A:x+y—-4=0.

a) Tinh khoang cach tir diém A dén duong thang A.
b) Viét phuong trinh duong thing a di qua diém M (-1 0) va song song véi A.
¢) Viét phuong trinh duong thang b di qua diém N (0;3) va vudng géc véi A.

7.10 Trong mit phang toa do, cho tam giac ABC c6 A(10), B(32) va C(-2-1).
a) Tinh d¢ dai duong cao ké tir dinh A cua tam giac ABC.
b) Tinh dién tich tam gidc ABC.

7.11 Ching minh ring hai dwong thang d:y=ax+b (a=0) va d':y=ax+b’ (a = 0) vuong goc
voi nhau khi va chi khi aa’ =-1. )

7.12 Trong mat phang toa do, mot tin hi¢u am thanh phat di tir mot vi tri va dugc ba thiét bi ghi tin
higu dt tai ba vi tri O(0;0), A(10), B(13) nhan dugc cling mét thoi diém. Hay xac dinh vi
tri phét tin hiéu am thanh.
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@ HE THONG BAI TAP.

DANG 1: XET VI TRI TUONG POl CUA HAI PUONG THANG

{cac bai toan xét vi tri tirong déi cia hai dong thang, tim dieu kién (c6 chira tham so m) dé hai dwong
thang song song, cdt, tring, ...}

<0> PHUONG PHAP.

Trong mat phiang véi hé toa d6 Oxy, cho hai dwong thang d,:ax+by+c =0 va
d, :a,x+b,y+c, =0. Dé xét vi tri twong d6i ciia hai duong thang nay ta xét so nghiém cua hé

X+by+c =0
phuong trinh {a1 by 0.2)
ax+b,y+c,=0

Néu hé (1.1) c6 duy nhét 1 nghiém ta néi hai duong thang trén cat nhau toa d¢ giao diém chinh
la nghiém ctia hé phuong trinh néi trén. Néu hé (1.1) v6 nghiém ta néi hai duong thang noi
trén song song véi nhau. Néu h¢ (1.1) nghiém dung véi moi xeR thi hai duong thang trén

triung nhau. Tuy nhién dé thuan tién cho viéc xét nhanh vi tri twong d6i caa hai duong thang ta
chd y nhan xét sau
Nhan xét. Néu a,b,c, # 0 taco

a) %i%@dlmdzz{l}

oy =BG gy,
a‘2 b2 CZ

c) i:E:&C}dlzdz
aZ b2 CZ

<¢> BAI TAP TU LUAN.

Cau 1;
Cau 2:
Céu 3;
Céau 4:
Cau 5:

Xét vi tri tuong ddi cua hai dudng thang lan lugt c6 phuong trinh g—% =2 VA 6x—2y—-8=0
Xét vi tri twong ddi ctia hai duong thang d, :22x+y+15=0 va d, :x—2y-3=0.

Tim toa do giao diém cua hai duong thang 4x —3y —26 =0 Va 3x+4y—7 =0.

Cho hai duong thang d, :mx+(m-1)y+2m=0 va d, :2x+y-1=0.Tim m d¢ d,//d,.

Cho ba duong thang d, :mx+(m-1)y+2m=0,d,:4x-3y-26=0 va d,:3x+4y—7=0 Tim
m dé ba duong thang trén ddng quy.

<¢> BAI TAP TRAC NGHIEM.

Cau 1;

Cau 2;

Xét vi tri twong ddi cua hai duong thang d, 1 X—-2y+1=0 va d,:-3x+6y-10=0,
A. Trung nhau. B. Song song.
C. Vubng g6c véi nhau. D. Cit nhau nhung khong vudng goc nhau.

Xeét vi tri twong ddi cua hai duong thang d, :3x—2y—-6=0 va d, :6x—2y—-8=0.
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Cau 3:

Céu 4:

Céaub5:

Céau 6:

Cau 7:

Céu 8:

Cau 9:

Céau 10:

Céau 11;

Céau 12:

Céau 13:

Céau 14:

A. Trung nhau. B. Song song.
C. Vubng g6c vai nhau. D. Cit nhau nhung khéng vudng goc nhau.

Xét vi tri tuong ddi clia hai duong thang d, :%—%:1 va d,:3x+4y-10=0.

A. Trung nhau. B. Song song.
C. Vubng g6c véi nhau. D. Cit nhau nhung khéng vudng goc nhau.
e Le . o . X=-3+4t x=2-2t'
Xeét vi tri twong doi cua hai duong thang d, : va d,: -
y=2-06t y =—-8+4t
A. Trung nhau. B. Song song.
C. Vubng g6c véi nhau. D. Cit nhau nhung khong vudng goc nhau.
Cho hai dudng thang (d,):mx+y=m+1,(d,):x+my=2 cat nhau khi va chi khi :
A m=2. B. m=+£l1. C. m=1. D. m=-1
Puong thang (A): 3x—2y—7=0 cét duong thang nao sau day?
A. (d,):3x+2y=0  B.(d,):3x-2y=0
C. (d;):-3x+2y—-7=0. D. (d,):6x—4y—-14=0.
x=1-2t
y=-3+5t

w8 swfell  cwfal)  ow(lo)

Phuong trinh ndo sau day biéu dién duong thang khong song song véi duong thang

Giao diem M cua (d):{ va (d'):3x-2y-1=0.Toadocua M la

(d):y=2x-1?

A. 2x—y+5=0. B. 2x—-y-5=0. C. -2x+y=0. D. 2x+y-5=0.
. =—2+5t . :

Hai duong thang (dl);{); o ta (d,):4x+3y—18=0. Cat nhau tai diém ¢ toa do:

A. (2;3). B. (3;2). C. (£2). D. (2;1).

Cho hai duong thang (d,):mx+y=m+1,(d,): x+my =2 song song nhau khi va chi khi

A m=2 B. m=4+1. C. m=1 D. m=-1.

Cho 4 diém A(1;2),B(4;0),C(L-3),D(7;-7). Xéac dinh vi tri twong déi cua hai dudng thang
AB va CD.

A. Song song. B. Cét nhau nhung khong vudng goc.
C. Trung nhau. D. Vudng gbc nhau.

Véi gid tri nao cia m thi hai duong thing (4,):3x+4y-1=0 va
(A,):(2m-1)x+m*y+1=0 tring nhau.

A m=2 B. moi m C. khongco m D. m=41

Trong mat phang véi hé toa d0 Oxy, cho ba duong thang lan lugt c6 phuong trinh
d,:3x—4y+15=0, d,:5x+2y—-1=0 va d,:mx—(2m-1)y+9m-13=0. Tim tit ca céc gia
tri cua tham s m dé ba duong thang da cho cing di qua mot diém.

A.m:l. B. m=-5. C.m:—l. D. m=5.
5 5

Néu ba duong thang d,: 2x+y—-4=0, d,:5x-2y+3=0 va d,:mx+3y—-2=0 dong quy
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thi m nhan gié tri nao sau day?

A E B. —E C. 12 D. -12.

5 5

Cau 15: Voi gia tri ndo cia m thi ba duong thang d,:3x—4y+15=0, d,:5x+2y—-1=0 va
d,:mx—4y+15=0 dong quy?
A. . m=-5. B. m=5. C. m=3. D. m=-3.

Cau16: Voi gia tri nao cia m thi ba dwong thing d,:2x+y—1=0, d,:x+2y+1=0 va
d,:mx—y—7=0 dong quy?
A. m=-6. B. m=6. C. m=-5. D. m=5.

Cau 17: Cho AABC véi A(L3), B(-2;4), C(-15) va dudng thang d :2x—3y+6=0. Pudong thang d
cit canh nao cua AABC?

A. Canh AC. B. Khéng canh nao. C. Canh AB. D. Canh BC.
. e e e . . A ) x=l+(m2+1)t .
Cau 18: Vi gia tri nao cua m thi hai duong thang sau day vuong goc (Al): va
y=2-mt
Xx=2-3t'
(SR .
y=1-4mt
A. m=+3 B.m=—/3 C. m=+3 D. khéng c6 m
Cau 19: Cho 4 diém A(-3;1),B(-9;-3),C(-6;0),D(-2;4). Tim toa do giao diém cua 2 duong thang
AB va CD.
A. (-6;-1) B. (-9;-3) C. (-9;3) D. (0;4)

DANG 2: TINH GOC, KHOANG CACH
{Xdc dinh va tinh goc giita hai dwrong thang, khodng cach tir diém dén dwong thang, ...}

<0> PHUONG PHAP.

Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho hai duong thang d,:ax+by+c =0 va
d, :a,x+hb,y+c, =0. Khi d6 goc giita hai duong thang dugc tinh theo cong thic.

nn _ lag, oo
‘nl‘ ‘n ‘ \/31 +b? \/a,z +b?
Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho duong thang A:ax+by+c=0 va diém Mg (X, Y, ).

cos(d,;d,)=

Khi d6 khoang cach tir diém M, dén duong thang A dugc tinh theo cong thic:

|ax, + by, +¢

d(Mg;A)=

<0> BAI TAP TU LUAN.

Caul: Tinh khoang cach tir diém M (1, -1) dén dudng thang A:3x—4y-17=0
Cau2: Cho hai dudng thang d, :2x—4y—3=0 va d, :3x—y+17=0. Tinh s6 do goc giira d, va d,.
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Cau 3;

Céu 4:
Céaub5:

Céau 6:

Cau7:

Céau 8:

Cau 9:

Céu 10:

Céau 11;

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Céau 17:

Cho hai duong thang song d,:5x—7y+4=0 va d,:5x—7y+6=0. Phuong trinh dudng
thang song song va cach déu d, va d, la

Tinh dién tich tam giac ABC véi A(3;-4), B(L5), C(31) la

Cho duong thang di qua hai diém A(3,0), B(0;4). Tim toa d6 diém M nam trén Oy sao cho
dién tich tam giac MAB bang 6

X=9+at

y=7-2t (teR) va duong

Xac dinh tt ca cac gia tri cia a dé goc tao boi duong thiang {

thing 3x+4y—2=0 bang 45°.

Puong thang A di qua giao diém cia hai duong thang d, :2x+y—-3=0 va d, :x—2y+1=0
dong thoi tao véi duong thang d, : y —1=0 mot goc 45° c6 phuong trinh:

Trong mit phang toa d6 Oxy, cho diém M (L-1) va hai duong thing c6 phuong trinh
(d,):x—y-1=0,(d,):2x+y-5=0. Goi A la giao diém ciia hai duong thang trén. Biét ring
c6 hai duong thang (d) di qua M cét hai dudng thang trén lan luot tai hai diém B,C sao cho
ABC la tam gidc c6 BC=3AB c6 dang: ax+y+b=0 va cx+y+d=0, gid tri cua
T=a+b+c+dla

Trong mit phang Oxy, cho hai duong thang d, :2x—y+5=0 va d, :x+y—-3=0 cat
nhau tai I . Phuong trinh duong thang di qua M —2;0 cit d, , d, tai A va B sao cho tam
gidc IAB cantai A c6 phuong trinh dang ax+by+2=0.Tinh T =a—5b.

Trong mat phang véi hé toa do Oxy, cho hai diém A(L1), B(-2;4) va duong thang
A:mx—y+3=0. Tim tit ca cic gia tri caa tham s6 m dé A cach déu hai diém A, B.

Trong mat phang toa ¢ Oxy, goi d la dudng thang di qua M (4;2) va cich diém A(L0)

310

khoang céach 0 Biét rang phuong trinh duong thang d c¢6 dangx+by+c=0 vai b,c la
hai s6 nguyén. Tinh b+c.

Trong mit phang toa do Oxy cho A:x—y+1=0 va hai diém A(2;1), B(9;6). Biém
M (a; b) ndm trén dudng A sao cho MA+MB nho nhét. Tinh a-+b.

Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho duong thang d:x—4y+15=0 va diém A(2;0).

Tim toa do diém M thudc d dé doan AM c6 do dai nho nhat.
Cho 3 diém A(-6;3);B(0;-1);C(3;2). Tim M trén duong thiang d:2x—y-3=0 ma

MA +MB +MC]| nh6 nhit la

Trong mit phang véi hé toa d6 Oxy, cho tam giac ABC c¢ dinh A(2;2), B(L-3), C(-2;2).
Piém M thudc truc tung sao cho ‘W\+W+W‘ nho nht c6 tung do 132

Trong mit phiang toa dd Oxy cho A:x—y+1=0 va hai diém A(2;1), B(9;6). Piém M (a;b)
nam trén dudng A sao cho MA+ MB nho nhét. Tinh a+b ta dugc két qua la:

Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy ,cho tam giac ABC c6 dinh A(2;2) va trung diém cia BC
a1 (-L-2). Biém M (a;b) thoa mdn 2MA+MB+MC =0. Tinh S=a+b.
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Cau 18: Trén mat phang Oxy, cho hinh vuéng ABCD. Goi M 1a trung diém cua canh BC, N 1a diém
trén canh CD sao cho CN =2ND. Gia st M (1—21%) va duong thang AN c6 phuong trinh

2x—y—3=0.Goi P(a;b) la giao diém ciia AN va BD. Gidtri 2a+b bang:

Cau 19: Trong mit phang toa dd Oxy, cho tir giac ABCD néi tiép duong tron duong kinh BD . Goi M
, N lan luot Ia hinh chiéu vudng goc cia A I1én BC va BD: goi P 1a giao diém cua MN va
AC . Biét duong thang AC c6 phuong trinh x—y—1=0,M (0;4),N(2;2) va hoanh d6 diém
A nho hon 2. Tim toa d6 cac diém P, A, B.

Cau 20: Puong thiang d: 5Jr%:l, (a#0;b=0) di qua M (-16) tao véi tia Ox,Oy mot tam giac c6
a

dién tich bang 4. Tinh S =a+2b.
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