CHUYEN PE IV — TOAN — 11 — QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN

QUAN HE SONG SONG
TRONG KHONG GIAN

| CHUONG |

BAI 10: PUONG THANG VA MAT PHANG TRONG KHONG GIAN

<0> LY THUYET.

1. KHAI NIEM MO PAU

— Piém A thudéc mét phéang (P), ki hiéu A & (P).
— Piém B khéng thudc mat phang (P), ki hiéu B ¢ (P).
Néu A e (P)ta con néi A nam trén (P), hoéc (P) chira A, hoéc (P) di qua A.

Chu y. Dé nghién ctru hinh hoc khéng gian, ta thuwong vé cac hinh dé lén bang ho&cén giay.
Hinh vé d6 duoc goi la hinh biéu dién’cija mét hinh khéng gian. Hinh biéu dién clia mét hinh
khéng gian can tuan thd nhing quy tac sau:

— Hinh biéu dién clia dudng thang la dudng thang, clia doan thang la doan thang.

— Hinh biéu dién cla hai duong thang song song la hai
duong thang song song, cla hai duwong thang cat nhau la
hai duwdng thang cat nhau.

— Hinh biéu dién gitr nguyén quan hé lién thudc gitra diém
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}._____

va dudng thang. 4
— Dung nét vé lién dé biéu dién cho dudng nhin thay vanét  Hinh 4.3 Hinh biéu dién cia
durt doan de bieu dien cho dwong bi che khuat. hinh chop tam giac déu va
hinh lap phuong

Cac quy tac khac sé duoc hoc & phan sau.

2. CAC TINH CHAT THUA NHAN.
Tinh chit 1: C6 mot va chi mot duong thang di qua hai diém phan biét.
Tinh chit 2: C6 mot va chi mot mat phang di qua ba diém khdng thing hang.
Tinh chit 3: Ton tai bon diém khdng cung thuéc mot mit phang.
Tinh chat 4: Néu mot duong thang c6 hai diém phan biét cing thuoc mot mat phing thi moi
diém caa duong thang déu thuoc mit phang do.
Tinh chat 5: Néu hai mat phang phan biét c6 mot diém chung thi chding con c6 mét diém chung
khac nira.
Vay thi: Néu hai mat phiang phan biét c6 mot diém chung thi chiing c6 mot duong thang chung
di qua diém chung 4y. Pudng thang d6 duoc goi la giao tuyén caa hai mat phang.
Tinh chit 6: Trén mdi miat phing céac, két qua da biét trong hinh hoc phang déu ding.
3. CACH XAC PINH MAT PHANG.
Mgt mdt phdng hoan toan xdc dinh khi biét:
- N6 di qua ba diém khong thang hang.
- N6 di qua mét diém va mot duong thang khong di qua diém do.
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- N6 chura hai duong thing cit nhau.
Céc ki higu:
- (ABC) laki hiéu mat phang di qua ba diém khong thang hang A, B,C
- (M ,d) la ki hiéu mit phang di qua d va diém M ¢d
) la ki higu mat phang x4c dinh boi hai duong thang cit nhau d,,d,

[ S (ZFT

(h1) (h3)

4. HINH CHOP VA HINH TU DIEN.
3.1. Hinh chop.

Trong mt phang (&) cho da giac 16i AA,...A,. Ly diém S nam ngoai ().
Lan lugt ndi S véi cac dinh A, A,,..., A tadugc n tam giac SAA,,SAA,,...,SA A . Hinh géom
da giac AA,..A, va n tam giac SAA,,SAA,...,SA Aduoc goi la hinh chop, ki hi¢u la
SAA..A .
Ta goi S la dinh, da giac AA,..A, la day, cac doan SA,SA,,...,SA, la cac canh bén,
AA,AA, ..., A A lacac canh day, cac tam giac SAA,,SAA,,...,SA A la cac mat bén...

S

A

Ay
P) pe 4

3.2. Hinh Tw dién
Cho bbn diém A, B,C,D khong dong phang. Hinh gom bén tam giac ABC, ABD,

ACD va (BCD) dugc goi la tir dién ABCD.
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@ HE THONG BAI TAP.

DANG 1: TIM GIAO TUYEN CUA HAI MAT PHANG.

<0> PHUONG PHAP.

Dé xac dinh giao tuyén cua hai mit phing, ta tim hai diém chung cua chung. Puong thang di qua

hai diém chung d6 1a giao tuyén.

u y: Diém chung cta hai mit phang (a) va (B)

thuong dugce tim nhu sau:

1 hai dudng thang a,b 1an luot thude (oc) va (B) ,

ddng thoi chiing cung ndm trong mat phang (y)

nao do; giao diém M =anb la di€ém chung cua

(o) va (B)

<0> BAI TAP TU LUAN.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la tix giac 6 cac cap canh dbi khong song song, diém M
thugc canh SA . Tim giao tuyén cua céc cap mat phang:
a) (SAC) va (SBD). b) (SAC) va (MBD).

¢) (MBC) va (SAD). d) (SAB) va (SCD).

Cho hinh chép S-ABCD ¢ ACNBD=M y3 ABNCD=N. Tim giao tuyén cua mat phing
(SAC) va mt phang (SBD).

Cho tirdien ABCD. G latrong tam tam giac BCD. Tim giao tuyén ciia hai mét phang (ACD)
va (GAB).

Cho hinh chép S.ABCD . Goi | 1a trung diém cua SD, J 1a diém trén SC va khéng triing trung
diem SC. Tim giao tuyén cua hai mit phang (ABCD) va (AlJ).

Cho hinh chép S.ABCD co6 day ABCD Ia hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 13 trung diém AD
va BC. Tim giao tuyén cta hai mat phang (SMN) va (SAC).
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<¢> BAI TAP TRAC NGHIEM.

Cau 6:  Cho hinh chép S.ABCD c6 ACNBD=M va ABNCD=1.

Giao tuyén cia mat phang (SAB) va mit phang (SCD) 1a duong thang:
A. Sl B. SA. C. MN. D. SM.
Cau 7:  Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh thang ABCD (AB // CD).

Khang dinh nao sau day sai?
A. Hinh chép S.ABCD c6 4 mat bén.
B. Giao tuyén cta hai mat phang (SAC)

<

a (SBD) la SO (O la giao diém cua AC va BD).
C. Giao tuyén cua hai mat phang (SAD) va (SBC) la SI (I 1a giao diém cua AD va BC).
D. Giao tuyén cuia hai mt phang (SAB) va (SAD) la dudng trung binh cia ABCD.

<

Cau8: Chotudién ABCD. Goi G latrong tam cua tam giac BCD. Giao tuyén ciia mét phang (ACD)
va (GAB) la:
A. AM (M la trung diém cta AB).
B. AN (N la trung diém cua CD).
C. AH (H la hinh chiéu cuaB trén CD).
D. AK (K Ia hinh chiéu cuaC trén BD).
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Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

CHUYEN PE IV — TOAN — 11 — QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN

Cho hinh chép S.ABCD c6 dday ABCD Ia hinh binh hanh. Goi I, J lan luot 1a trung diém SA
va SB. Khing dinh nao sau day la sai?

A. IJCD la hinh thang.

B. (SAB)~(IBC)=1B.

C. (SBD)n(JCD)=JD.

D. (IAC)n(JBD)= A0, O latam hinh binh hanh ABCD.

Cho diém A khong ndm trén mat phang () chira tam gidc BCD. Lay E, F 1a cac diém lan
lwot nam trén cac canh AB, AC. Khi EF va BC cit nhautai I, thi | khdng phai 1a diém chung
cua hai mat phang nao sau day?

A. (BCD) va (DEF). B.(BCD) va (ABC).

C. (BCD) va (AEF). D. (BCD) va (ABD).

Cho tu dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AC, CD. Giao tuyén cua hai mat
phang (MBD) va (ABN) la:

A. duong thang MN.

B. duong thang AM.

C. duong thang BG (G la trong thm tam gi4c ACD).

D. duong thang AH (H 1a truc tam tam gidc ACD).

DANG 2: TIM GIAO PIEM CUA PUONG THANG VA MAT PHANG

<0> PHUONG PHAP.

D¢ tim giao diém cua duong thang d va mat phang (P) ta can luu y mét s6 truong hop sau:

Trwong hop 1. Néu trong (P) c6 san mot dudng thang d'
cat d tai M, khi d6

Med Med S
, = =M=dn(P)
Med c(P)” |Me(P) \
Trwong hgp 2. Néu trong (P) chua co sén d' cét d thi ta
thuc hién theo cac budc sau: dr \ \/
Budc 1: Chon mot mit phang (Q) chura d /Q< M /

Budc 2: Tim giao tuyén A = (P)m(Q)
Bude 3: Trong (Q) goi M=dNA thi M chinh la giao
diém ctia dm(P) .
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<0> BAI TAP TU LUAN.

Cau 12:

Cau 13:

Céau 14:

Cau 15;

Céu 16:

Cho bén diém A, B, C, D khong ddng phang. Goi M, N lan luot 14 trung diém cua AC va BC.
Trén doan BD liy diém P sao cho BP =2PD. Tim giao diém cua duong thing CD va mit
phang (MNP).

Cho t& gidc ABCD c6 AC va BD giao nhau tai O va mot diém S khéng thuéc mat phang
(ABCD). Trén doan SC lay mot diém M khong tring véi S va C . Tim giao diém ciia duong
thang SD véi mat phang (ABM ).

Cho hinh chop tir gidc S.ABCD véi ddy ABCD c¢6 cac canh ddi dién khdng song song véi nhau
va M 12 mot diém trén canh SA.
a) Tim giao diém cia duong thang SB véi mat phang (MCD).

b) Tim giao diém cua duong thing MC va mit phang (SBD).

Cho hinh chép tir gidc S.ABCD, M 1a mot diém trén canh SC, N latrén canh BC . Tim giao
diém cua duong thang SD véi mét phang( AMN).

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ila hinh binh hanh. Goi M, P lan luot 1a trung diém
cua cac canh SA va SC. biém N thuoc canh SB sao cho SN :g. Goi Q 1a giao diém cua

canh SD vamit phang (MNP). Tinh ty sb 2—8

<¢> BAI TAP TRAC NGHIEM.

Céau 17;

Céau 18:

Cau 19:

Cho tir dién ABCD. Goi E va F lan luot 1a trung diém cia AB va CD; G la trong tam tam
giac BCD. Giao diém cua dudng thang EG va mit phang (ACD) la

A. diém F. B. giao diém cua duong thang EG va AF.

C. giao diém cua duong thang EG va AC. D. giao diém cuia duong thang EG va CD.

Cho hinh chép tir giac S.ABCD véi day ABCD c6 céc canh dbi dién khdng song song véi nhau
va M 1a mot diém trén canh SA. Tim giao diém cia duong thang SB véi mat phang (MCD).
A. Piém H, trong d6 E=ABNCD,H =SANEM
B. Piém N, trong d6 E=ABNCD,N =SBNEM
C.Piém F, trong d6 E= ABNCD,F=SCNEM
D. Piém T, trong 36 E=ABNCD,T =SDNEM

Cho hinh chép tir giac S.ABCD véi day ABCD c6 céc canh dbi dién khdng song song véi nhau
va M 1amot diém trén canh SA. Tim giao diém cta duong thang MC va mat phang (SBD).
A. Biém H, trong d6 | = ACNBD, H =MANSI

B. Piém F, trong @6 | = ACNBD, F=MDNSI

C.Piém K, trong d6 | =ACNBD, K=MCnSI

D.Piém V, trong 46 | =ACNBD,V =MBNSI
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Céau 20:

Cau 21:

Céu 22:

Cau 23:

CHUYEN PE IV — TOAN — 11 — QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN
Cho hinh chép S.ABC. Goi M, N lan luot 1a trung diém caa SA va BC. P la diém nam trén
canh AB sao cho %z% Goi Q la giao diém cua SC véi mat phang (MNP). Tinh %

AL B. = c.t D,
3 6 2

Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy 1a hinh thang ABCD véi AD // BC va AD=2BC . Goi M I3

wirNo

diém trén canh SD théa man SM =%SD. Mit phing (ABM ) cét canh bén SC tai diém N .

Tinh ti s6 >N .
sC
SN _2 g SN_3 c SN_4 p SN_1

sC 3 SC 5 sC 7 sC 2
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 12 hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém
ciia B, SD va OC . Goi giao diém cia (MNP) voi SA Ia K. Tisb E_i la
A2 B. L. c. i p. L.

5 3 4 2

Cho hinh chép S.ABCD day ABCD la hinh binh hanh. M, N 1a lugt 14 trung diém cua AB
va SC. | la giao diém cua AN va (SBD). J la giao diém cia MN véi (SBD). Khi d6 ti s6

A 4. B. 3. C.

N~
O
|

DANG 3: BAI TOAN THIET DIEN

<¢> PHUONG PHAP.

Dé xac dinh thiét di¢n cua hinh chdp S.A A, ...A, cat boi mat phang (o), ta tim giao diém cua
mt phang (o) véi cac dudng thang chira céc canh cua hinh chdp. Thiét dién 1a da giac c6 dinh

la céc giao diém cua (o) v6i hinh chop

<0> BAI TAP TU LUAN.

Cau 24:

Cho hinh chép tir giac S.ABCD, c6 day 1a hinh thang voi AD 1a day 16nva P 1a mot diém trén
canh SD.
a) Xac dinh thiét dién caa hinh chop cat boi mat phang (PAB).

b) Goi M, N lan luot 14 trung diém caa cac canh AB, BC . Xac dinh thiét dién caa hinh chop
cét bsi (MNP).
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Céau 25:

Cau 26:

Cau 27:

CHUYEN DE IV - TOAN — 11 — QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN
Cho t& dién ABCD ¢6 M, N lan luot 1a trung diém caa AB, CD va P 1a mot diém thudc
canh BC (P khong la trung diém caa BC). Tim thiét dién caa t& dién bi cat boi mat phang
(MNP).
Cho hinh chép S.ABCD, G 1a diém nam trong tam giac SCD . E, F lan luot 14 trung diém cua
AB va AD . Tim thiét dién caia hinh chép khi cat boi mat phang EFG .
Cho hinh chdp ttr gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing a (a>0). Cac diém M, N, P lan luot
1a trung diém cta SA, SB, SC. Mat phang (MNP) cét hinh chop theo mét thiét dién c6 dién tich

bang bao nhiéu?

<¢> BAI TAP TRAC NGHIEM.

Céau 28:

Cau 29:

Céau 30:

Céau 31;:

Cau 32:

Céau 33:

Cho t&r dien ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cac canh AB va AC, E 1a diém trén
canh CD véi ED =3EC. Thiét dién tao bdi mt phang (MNE) va t dién ABCD Ia:

A. Tam gidc MNE.

B. T&r giac MNEF véi F 1a diém bat ki trén canh BD.

C. Hinh binh hanh MNEF véi F 1a diém trén canh BD ma EF // BC.

D. Hinh thang MNEF véi F 1a diém trén canh BD ma EF // BC.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh, E 1a trung diém caa SA, F, G lan
luot 1a c4c diém thudc canh BC, CD(CF < FB,GC <GD). Thiét dién cua hinh chép cét béi
mét phang (EFG) la:

A. Tam giéc. B. Tt giac. C. Ngi giéc. D. Luc giéc.

Cho hinh chdp tir giac S.ABCD, c6 day 1a hinh thang véi AD 1a day 1on va P 1a mot diém trén
canh SD. Thiét dién cuaa hinh chép cat boi mat phang (PAB) Ia hinh gi?

A. Tam giac B. Tu giac C. Hinh thang D. Hinh binh hanh

Cho hinh chép tir giac S.ABCD, c6 day la hinh thang v6i AD 1a day 16n va P 1a mot diém trén
canh SD. Goi M,N lan lugt 1a trung diém cua cac canh AB, BC . Thiét dién cua hinh chop cit
boi (MNP) la hinh gi?

A. Ngil giac B. Tu giac C. Hinh thang D. Hinh binh hanh

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi | 14 trung diém SA. Thiét dién
cua hinh chop S.ABCD cit béi mét phang (I1BC) la:

A. Tam giéc IBC. B. Hinh thang 1JCB (J 1a trung diémSD).

C. Hinh thang IGBC (G 1a trung diemSB).  D. Tu giac IBCD.
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a mét hinh binh hanh tdm O. Goi M, N,P 1a ba diém

trén cac canh AD,CD, SO . Thiét dién caa hinh chép véi mat phang (MNP) Ia hinh gi?
A. Ngii giac B. Tu giac C. Hinh thang D. Hinh binh hanh
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Cau 34: Cho turdién déu ABCD c6 canh biang a. Goi G latrong tam tam giac ABC. Mt phing (GCD)
cit tar dién theo mot thiét dién c6 dién tich Ia;
2 2 2 2
a &3 g 82, c &2 p, &3,
2 4 6 4

Cau 35: Chota dién déu ABCD c6 d6 dai cac canh bang 2a. Goi M, N lan luot 13 trung diém cac canh
AC, BC; P latrong tam tam giac BCD. Mat phang (MNP) ct tir dién theo mot thiét dién c6

dién tich la:
2 2 2 2
A.a;/ﬁ. B.af. c.a;/ﬁ. D.af.

DANG 4: CHUNG MINH BA PIEM THANG HANG - BA PUONG THANG PONG QUY

<¢> PHUONG PHAP.

- Pé ching minh ba diém thang hang ta chimg minh chung 1a diém chung ciia hai mat phang phan
biét, khi d6 chiing nam trén dudng thang giao tuyén cua hai mat phang nén thang hang.

- Pé chung minh ba dudng thang dong qui ta chimg minh giao diém cua hai duong thang thugc
duong duong thang con lai.

<0> BAI TAP TU LUAN.

Cau 36: Cho tir dién SABC. Trén SA,SB va SC lay cac diém D,E va F sao cho DE cat AB tai I,
EF cat BC tai J, FD cit CA tai K. Chang minh rang ba diém I,],K thang hang.

Cau 37: Cho hinh chép tir gidc S.ABCD, goi O 1a giao diém cua hai duong chéo AC va BD. Mot mit
phang (o) cét cac canh bén SA,SB,SC,SD tung g tai cac diém M,N,P,Q. Ching minh
rang:Cac dudng thang MP, NQ,SO déng qui.

Cau 38: Chotirdién ABCD. Goi M, N lan lugt la trung diém ciia AB va CD. Mat phing () qua MN
cit AD, BC lan luot tai P va Q. Biét MP cit NQ tai |. Ching minh ba diém I, B, D thang
hang.

Cau 39: Cho hinh chép tir gidc S.ABCD, goi O 1a giao diém cua hai duong chéo AC va BD. Mot mit
phang (a) cét cac canh bén SA,SB,SC,SD tung tng tai cdc diem M, N, P,Q. Ching minh rang
cac duong thang MP, NQ, SO ddng qui.

<o> BAI TAP TRAC NGHIEM.

Cau 40: Cho tirdiéen ABCD. G latrong tam tam giac BCD, M 1a trung diém CD, | 1a diém trén doan
thang AG, BI cat mat phang (ACD) tai J . Khing dinh nao sau day sai?

A. AM =(ACD)N(ABG). B. A, J, M thing hang.
C. J 1a trung diém AM . D. DJ =(ACD)n(BDJ).
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Cau 41;:

Cau 42:

Cau 43:

CHUYEN PE IV — TOAN — 11 — QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh thang ABCD AD//BC . Goi | l1a giao diém cia AB
va DC, M I trung diém SC. DM cét mat phang (SAB) tai J. Khing dinh nao sau déy sai?
A.S, 1, J thang hang. B. DM < mp(SCl).

C. JM cmp(SAB).  D. Sl =(SAB)(SCD).

Cho hinh t&r dién ABCD ¢6 M, N lan luot I3 trung diém cua AB, BD. Cac diém G, H lan
luot trén canh AC, CD sao cho NH cit MG tai | . Khiang dinh ndo sau ddy 1a khing dinh dung?
A. A, C, | thing hang B. B, C, | thing hang.

C. N, G, H thing hang. D. B, G, H thiang hang.

Cho tu dién SABC. Trén SA,SB va SC ldy cac diém D,E va F sao cho DE cit AB tai I,
EF cat BC tai J, FD cit CA tai K .Khing dinh nao sau diy ding?

A. Ba diém B, J, K thing hang B. Badiém 1,J,K thiang hang

C.Badiém 1,J,K khdng thang hang D. Badiém I,J,C thing hang

Cau 44: Cho ta dién ABCD. Goi E, F, G 1a cac diém lan luot thuoc cac canh AB, AC, BD sao cho
EF cat BC tai |, EG cat AD tai H.Ba duong thang nio sau day dong quy?
A. CD, EF, EG. B. CD, IG, HF. C. AB, IG, HF. D. AC, IG, BD.
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