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GIOI HAN
HAM SO LIEN TUC

| CHUONG |

BAI 17: HAM SO LIEN TUC

@ LY THUYET.

1. HAM SO LIEN TUC TAI MOT DPIEM.

Chohamso f (x) xéc dinh trén khoang (a;b) va X, (a;b). Ham s6 y = f (x) duoc goi la

lién tuc tai x=x, néu lim f (x)=f (x,).

Ham sb khong lién tuc tai x = X, goi 1a gian doan tai X, .
2. HAM SO LIEN TUC TREN MQT KHOANG, TREN MQT POAN.

Ham sb (x) lién tuc trén mot khoang (@;b) néu né lién tuc tai moi diém trén khoang do.

y="f(x
Ham s6 y = f (x) dugc goi la lién tuc trén [a;b] néu no lién tuc trén (a;b) va

lim f(x)=f(a),lim f(x)=f(b).
lim £ ()=  (a), lm 1 (x) - 1 (b)
Ham sb da thtc, ham sé y =sinx, y = cosx lién tuc trén tap R . Ham sb phan thic hitu ti va cac
ham sé lugng gidc y =tanx,y =cotx, y =~/x 1 nhitng ham sé lién tuc trén tap xac dinh cua
chung.
3. MOT SO TINH CHAT CO BAN.
Giasir y=f(x) va y=g(x) lacac ham s lién tuc tai diem x,. Khi do:
a) Cachamsé y=f (x)+9g(x),y=f(x)-g(x),y=f(x).g(x) lién tuc tai x,.

f(x)

b) Ham s6 y = ——= lién tuc tai x, néu g(x,)=0.

9(x)

Nhan xét: Néu ham s f (x) lién tuc trén doan [a;b] va f(a) f (b) <0 thi ton tai it nhat mot

diém ce(a;b) saocho f(c)=0.
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@ HE THONG BAI TAP TU LUAN.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Céau 10:

DANG 1: HAM SO LIEN TUC TAl MOT DIEM

7 ’ - A 9 N A 2 . « R
Xét tinh lién tuc cua ham so f(x):—1 tai diém x, =2
X_

_X khi x<1
Xet tinh lien tuc cia ham sé f(x)=1 > tai o= 1
X°=3x+2 .
————— khix>1
X =1
—
. Z —— Kkhix#2 < Lo a0 s c e, z 2L Zorsa
Chohamso f(x)=4 x-2 . Tim tat ca cac gié tri cua tham so thuc m dé ham so lién
mx+1 Kkhix=2
tuc tai x=2.
x=3 .
R z khi x#3 __. z L e e z F z
Chon ham so6 f(x): X—3 Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 thuc m dé ham so
m khi x=3
lién tuc tai x=3.
o e XEVXT2 x>
Xét tinh lién tuc chaham so f (x)=4  x+1 tai X, =-1
2X+3 , khix<-1
—VX+4_\/5 khi x = 2
Chohamsé f(x)= x—2 . Tim tét ca cAc gia tri caa a dé ham sé lién tyc tai
a ,khix=2
X=2.
(x+1)2 x>1
Chohamsé f(x)=1x*+3 ,x<1.Timk dé f(X) gian doan tai x=1.
k? x=1

Cho a va b 1a cac sb thuc khac 0. Tim hé thuc lién hé gitta @ va b dé ham sé

YAl i x 20

f(x)= X lién tuc tai x=0.
4x* +5b  khi x=0

Ux+7 —3x+1

Cho ham s f(x) = x—1 X#1 Tim a dé ham sé lien tuc tai x, =1.
ax,x=1
X*+x-2 .
R Z — — khi x#1 < Lo w2 e, , Z 2 Ls X
Chohamso f(x)=7 x-1 . Tim tat ca céc gia tri thuc ciia tham s6 m dé ham so6
3m khi x=1

gian doan tai x=1.
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x> —4 .
Cau11: Chohamsé f(x)={ x—-2 Khi X#2 Tim m dé ham sé lién tuc tai x, =2.
m?+3m khi x=2
XTNXEZ ppi x> 2
X -4
Cau 12: Cho ham s f(x)= x?+ax+3b khi x<2 liéntuctai x=2.Tinh Il =a+b?
2a+b-6 khi x=2

2_
A N Lo . s e, z 2 s Z X 2x khi x>2 e n .
Cau 13: Tim tat ca cac gia tri cia thamso m déhamso f(x)=q x—2 lién tuc tai x =2.

mx—4 khi x<2

x> +3x+2 khi x<-1

Cau 14: Dé ham s y:{ lién tyc tai diém x =—1 thi gia tri cua a la

4x+a khi x>-1
X" ~16 khi x > 4
Cau 15: Tim m déhamso f(x)=1 x—4 lién tuc tai diém x=4.
mx +1 khix<4
2x* -7x+6]
, 221 khix<2 S
Cau16: Chohamsd y=f(x)=y X—2 .Tim a dé ham sé f (x) lién tuc tai x, =2
1-x .
a+— khix>2
2+X
J;_lkhix>1
Cau 17: Giatri cuathamso a de hamsd f(x)= X_ll lién tuc tai diém x=1 1a
ax—— khi x<1
2
—"X_H khi x=2
A . A b A hAm c& X? —3x+2 iA ;
Cau 18: Gidtricua a d¢ hamso f(x)= lién tuc tai x=2.
2241 yhi x=2

6

DANG 2: HAM SO LIEN TUC TREN MOT KHOANG
a. Cac ham s da thirc, phan thic hitu ti, luong giac lién tuc trén tirng khoang xac dinh cua
chung.

b. Tong, hiéu, tich ctia cac ham s6 lién tuc tai x, thi ciing lién tuc tai X, .

f(x)

c. Néuham sé y = f(x)va y = g(x) lién tuc tai x, va g(x,) = 0thi ham séy=(—x lién tuc
g(x

tal X,.

Cau 19: Tim cac khoang lién tuc caa ham sé

a) y=xX>+3x*+x b)y:X—_1 c)yzzx;l;d)yztanx+cosx
X+1 X“+X-2
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Céau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Céu 23:

Céu 24:

Cau 25:

Céau 26:

Cau 27:

Céau 28:

Cau 29:

Céau 30:
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Timadéhamsé f(x) :{

X2 +2x+2 khix>0

lién tuc trén R

X* +a khix <0
1 .
ax+ = khi x<2
. 2 s . 4 LA R
Dinhadé hamso f(x)= lién tuc trén R.
i , ~ .
NIX+2-2 i oo
X—2
o OFLTL i xs0 X
Dinh adé hamso f(x)= X lién tuc trén R .
x> +2x—4a  khi x<0
3_— 'g_x ,0<X<9
X
Chohamso f(x)={m ,x=0 . Timm d& f(x) lién tuc trén [0;+o).
§ , X>9
X
V2X—4+3 khix>2
Cho hamsb f(x)= X+1 _ . Tim tat c4 cAc gia tri ciia tham s6 thyc m dé
> khix <2
X —2mx+3m+2
ham sé lién tuc trén R .
a’?  khi x<+2,aeR

Cho hamsé f (x) :{

3x+a-1  khi

Chohamsd f(X)=1 . /1+2x -1 ch
TR Khi
X

trén R.

(2—a)x* khi x>/2

.Giatricua a dé f(x) liéntuctrén R la:

Xx<0

. Tim tat ca gia tri cia a dé ham sb da cho lién tuc
x>0

N2X+1—+/X+5 Khi

Tim a déhamsb f (x)= Xx—4
(a+2)x
4
3 2
X>—4x°+3 Khi
Cho ham sé f (x) = X5—1
ax+— khi
2
N2x—-4+3
Chohamso f (x) = 41

X2 —2mX +3m+2
ham sé lién tuc trén R .

Cho a, b 12 hai sb thyc sao cho ham s6 f (x) =

a—b.

I x>4
lién tuc trén tap xac dinh.
khi x<4
X#1
. Xac dinh a dé ham sé lién tuc trén R .
x=1
khix >2
) . Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 thuc m dé
khix<2
2
X“+ax+Db .
X—1 Khi x 1 lién tuc trén R . Tinh
2ax—1 khi x=1
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Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

DANG 3:

Cau 34:
Céu 35:
Cau 36:

Cau 37:
Cau 38:

Céau 39:

Céau 40:;

Cau 1:

Cau 2:

Céau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:
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x> +ax+b khi x<-5

Néu hamsb f(x)=4x+17 khi—5<x<10 lién tuc trén R thi a+b bing
ax+b+10 khix>10
XAX2 s g
Tim tham s thuc m dé hamsb y=f(x) =1 x+4 lién tuc tai diém x, =—4.
mx +1 khi x =—-4
x> +5X+6 .
A R B ——— khi x>-2 .. R R s X N
Biét rang ham so f (x) = X+ 2 lién tuc trén R va n la mot so thuc tly y.

mx+n khi x<-2
Gia tri cia m bang
CHUNG MINH PHUONG TRIiNH CO NGHIEM
CMR phuong trinh sau ddy c6 nghiém: x* -3x+1=0
CMR phuong trinh 2x* —6x+1=0 c6 3 nghiém trong khoang.
CMR phuong trinh X° +(m+3)x* +(1-m)x—-1=0 ludn c6 nghiém véi moi gid tri caa m,
CMR phuong trinh acos3x+bcos2x+ccosx+sinx =0 ludn c6 nghiém trén [0; 2]
Chuang minh rang véi moi gié tri thuc cia tham sé m phuong trinh sau ludn c6 nghiém

m

¥2x2+x—1-24"_ g
X X+3

Tim tit ca cic gid tri cua tham s6 thyc M sao cho phwong trinh sau c6 nghiém:
(2m? —5m+2)(x—1)™" (X’ - 2) + 2x+3=0

Tim tat ca cac gia tri caa tham s6 m sao cho phuong trinh X° —3x* +(2m-2)x+m-3=0 c6
ba nghiém x,, X,, X, thoamén x, <-1<Xx, <X,.

V6i moi gia tri thuc coa tham s m, ching minh phuong trinh
(m2 +2m+ 3)(x4 —5x% + 4)+ 4x% —9x =0 ludn c6 it nhat ba nghiém thuc.

Vay véi moi sb thuc m thi phuong trinh da cho c6 it nhat 3 nghiém thuc. Chimg minh rang
phuong trinh (1-m*)x® —3x—1=0 luén c6 nghiém véi moi gia trj cua tham s6 m.

Cho phuong trinh ax® +bx +505¢ =0 (a=0) théamén a+2b+2022¢ = 0. Chimg minh phuong
trinh trén c6 nghiém.

Cho phuong trinh: (m2 -m+ 5) x® —3x—6=0. Chitng minh rang: Vi moi m e R , phuong trinh
da cho c6 it nhat 1 nghiém.

Véi moi gia tri thyc ciia tham s6 m , ching minh phwong trinh (1— m? ) x° —3x—-1=0 luén c6
nghiém thuc.

Tim tt ca cAc gid trj ctia tham s6 m dé phuong trinh (m? —3m+2)x° ~3x+1=0 c6 nghiém.
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