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CHUONG VII: QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN
BAI 22: HAI PUONG THANG VUONG GOC
A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
1.GOC GIUA HAI PUONG THANG
HD1. Trong khong gian, cho hai dudng thang chéo nhau m va n. Tir hai diém phan biét 0,0’ tuy y lan
lugt ké cac cap duong thang a,b,va a',b’ twong ting song song véi m, n(H.7.2).

Hinh 7.2

a) Mdi cap duong thang a,a’ va b,b’ ¢6 cung thuoc mot mat phang hay khdng?

b) Lay cac diém A, B (khac O) twong tng thudc a,b. Puong thing qua A song song véi OO’ cit a' tai
A', duong thang qua B song song véi OO’ cat b’ tai B'. Giai thich vi sao OAA'Q’, OBB'O’, ABB'A’ 1a
cac hinh binh hanh.

c) So sanh gdc giira hai dwong thing a,bva géc giita hai duong thang a',b'.

(Goi y: Ap dung dinh Ii c6sin cho cac tam giac OAB, O'A'B').

Vi du 1. Cho hinh hgp ABCD.A'B'C'D’ cé cac mat la cac hinh vudng. Tinh cac géc
(AA'CD),(A'C',BD),(AC,DC’).

Van dung. Kim ty thap Cheops 1a kim ty thap 16n nhat trong céc kim tu thap ¢ Ai Cap, duoc xay dung
vao thé ki tht 26 trugc COng nguyén va la mot trong bay ki quan cua thé gigi ¢d dai. Kim ty thap ¢ dang
hinh chép vé6i day 1a hinh vudng c6 canh dai khoang 230m, céc canh bén bang nhau va dai khoang
219m (kich thudce hién nay). (Theo britannica.com).

Tinh (gan dung) goc tao bai canh bén SC va canh day AB cua kim ty thap H.7.4

Hinh 7.4

2. HAI PUONG THANG VUONG GOC
HD2. B6i véi hai canh cira trong Hinh 7.5, tinh goc giira hai duong mép cira BC va MN .
Vi du 2. Cho hinh hop . ABCD.A’B’C’D’(H.?.G)
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a) Xac dinh vi tri twong d6i cua hai duong thaing AC va B'D' .

b) Chitng minh rang AC va B'D’ vudng goc vai nhau khi va chi khi ABCD la mét hinh thoi.

Luyén tap 1. Cho tam giac MNP vudng tai N va mot diém Anam ngoai mét phang (MNP). Lan luot lay
cac

diém B,C,D sao cho M,N,P tuong tmg la trung diém caa AB, AC,CD (H.7.7).Chang minh rang AD
va

BC vudng goc véi nhau va chéo nhau.

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1. Tinh géc giira hai dwong thangHu

1. Phwong phap
" L'flvy diém O tuy v ( ta c6 thé lay diém O thudc mot trong hai duong thiang), qua d6 v& cac dudng
thang lan luot song song (hoac trung) vai hai duong thang da cho.
= Tinh mét gc trong cac goc dugc tao bai giita hai duong thang cit nhau tai O.
= Néu goc d6 nhon thi d6 1a goc can tim, néu goc dé tu thi goc can tinh 1a goc b véi goc da tinh.
2. Cac vi du ren luyén Ki nang
Vi du 1: Cho tir dién déu ABCD. Goi I 14 trung diém ctiia BC. Tinh cosin ctia gc tao boi hai duong thing
DI va AB.
Vi du 2: Cho hinh Iap phuong ABCD.A’B’C’D’. Xac dinh Goc tao béi hai duong thang BD va CD’.
Vi du 3: Cho tir dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia cac canh BC va AD. Cho biét
AB=CD=2a vd MN =a/3 . Xéc dinh goc tao béi hai duong thing AB va CD
Vi du 4. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cac canh
AB, BC, C'D’. Xéc dinh g6c gitta hai duong thang MN va AP .
Vi du 5. Cho hinh chép S.ABC c6 tit ca cac canh déu bang a. Goi |, J lan luot 1a trung diém caa
SA, BC . Tinh s6 do cua goc hop boi 1J va SB.

Dang 2. Chirng minh hai dwdng thing vudng géc trong khong gian

1. Phwong phap
Céch 1: Ding dinh nghia: a_L b <> (a,b)=90°

Cach 2: Ding dinh Ii: {b”cz alb
alc

2. Cac vi du ren luyén Ki nang
Vi du 1. Cho hinh chép S.ABC ¢c6 AB=AC, SAC=SAB. Chiang minh SA vudng goc véi BC .
Vidu 2. Cho hinh hop ABCD.MNPQ ¢6 sau mit déu la cac hinh vudng. Goi E, F lan luot 13 trung diém
cua AB va BC.
a)Chang minh: EF 1 BD, EF 1L AM .
b) Tinh gdc gitta EF va AQ.
Vi du 3: Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA=SB=SC va ASB=BSC=CSA.
Chung minh ring SA 1 BC, SB 1L AC va SC 1 AB.
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C. BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 7.1. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 céc ddy la cac tam gidc déu. Tinh goc(AB,B'C’).

Bai 7.2. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 céc canh bang nhau. Ching minh ring tt dién ACB'D’ ¢6 cac
cap canh d6i dién vudng goc véi nhau.

nhau.

Bai 7.3. Cho ter dien ABCD c¢6 CBD=90".

a) Goi M,N tuwong tmg l1a trung diém caa AB, AD. Chuing minh ring MN vudng géc véi BC.

b) Goi G, K tuong tng la trong thm cua cac tam giac ABC, ACD . Chiing minh rang GK vudng goc Vi
BC.

Bai 7.4. Bi véi nha gb truyén thng, trong cac cau kién hoanh, qua giang, xa céi, rui, cot tuong tng
duogc danh sé 1,2,3,4,5 nhu trong Hinh 7.8 , nhitng cap cau kién nao vudng goc véi nhau?

D. BAl TAP TRAC NGHIEM

Cau 1: Trong c4c ménh dé sau, ménh d& nao ding?
A. Hai duong thiang cliing vudng goc véi mot duong thang thi song song véi nhau.
B. M6t duong thang vudng goc véi mot trong hai dudng thang vudng goc véi nhau thi song song
v6i duong thang con lai.
C. Hai dudng thang cuing vudng goc véi mot duong thang thi vudng goc véi nhau.
D. Mot Qudng thang vudng goc vai mot trong hai duong thang song song thi vudng goc Vi
duong thang kia.

Cau 2: Cho hai duwong thang phan biét a b va mat phang P , trongdéaL P . Ménh dé nao sau day la
sai?
A.NéubL p thib//a.B.Néub// P thibLla.

C.Néub//athibL Pp.D.Néublathib/p .

Cau 3:  Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH . Hay x4c dinh g6c giira cip vecto AB VAEG ?

A. 90°. B. 60° C. 45 D. 120°.
Cau 4: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'. Géc gitta AC va DA’ |a:
A. 45°. B. 90° C. 60° D. 120°

Cau5: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Gia sir tam giac AB'C va A'DC' déu c6 ba goc nhon. Goc giira
hai duong thang AC va A'D 4 goc nao sau day?
A. AB'C. B. DA'C" C. BB'D. D. BDB"




1 BAI GIANG TOAN 11-KNTT VOI CS

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Céau 9:

Céu 10:

Cau 11:

Céu 12:

Céau 13:

Céau 14:

Céau 15;

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'. Chon khang dinh sai?

A. G6c gitra AC va B'D" bing 90°. B. G6c giita B'D" va AA’ bing 60°.

C. Goc giita AD va B'C bang 45". D. G6c giita BD va A'C' bang 90°.

Cho tir dién ABCD c6 AB=CD. Goi 1,J,E, F lan luot 1a trung diém caa AC, BC, BD, AD . Goc
IE, JF bing

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 tit ca cac canh déu bang a. Goi | va J lan luot 13 trung diém cua
SC va BC . Sb do cuiagdc 1J,cD bang:

A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 canh SA =x , tit ca cac canh con lai déu bang a . Tinh sé do cua goc

giita hai duong thang SA va SC.

A. 30° B. 45° C. 60° D. 90°

Cho tr dién ABCD ¢ AC=a BD =3a. Goi M, N lan luot 1a trung diém cia AD va BC . Biét
AC vubng goc véi BD . Tinh MN .

A. MN #. B. MN _a/10 C. mn 2B D. MN =

2 3 ' 2

Cho ti dién ABCD c6 AB vubng goc voi CD. Miat phang P song song voi AB va CD lan luot
cit BC, DB, AD, AC tai M, N, P, Q. Tir giac MNPQ Ia hinh gi?

A. Hinh thang. B. Hinh binh hanh.

C. Hinh chir nhat. D. Tu giac khdng phai hinh thang.

phang khac nhau. Goi M, N, P, Q lan luot 13 trung diém cia cac canh AC, CB, BC’ va C'A. Tu
giac MNPQ la hinh gi?

A. Hinh binh hanh. B. Hinh chir nhat. C. Hinh vuéng. D. Hinh thang.

Cho tir dién ABCD trong d6 AB =6, CD =3, goc giita AB va CD 1a 60° va diém M trén BC sao
cho BM =2MC . Mat phang P qua M song song véi AB va CD cit BD, AD, AC lan luot tai
M, N, Q. Diéntich MNPQ bang:

3
A. 22, B. V3. C. 243 D. 2
Cho tir dién ABCD c6 AB vudng goc véi CD, AB=4, CD=6. M 14 diém thuoc canh BC sao

cho MC=2BM . Mat phang P di qua M song song véi AB va CD. Dién tich thiét dién cua
P Véitidién la:

A. 5. B. 6. c. Y D. 1.
3 3

Cho tir dién ABCD c6 AB vudng goc véi CD, AB=CD =6. M la diém thudc canh BC sao cho
MC =x.BC 0<x <1 .Mitphing P song song vGi AB va CD lan luot cit BC,DB,AD,AC tai

M,N,P,Q. Dién tich 16n nhat cua tir gidc bang bao nhiéu?
A. 9. B. 11. C. 10. D. 8.



