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BAI 25: HAl MAT PHANG VUONG GOC
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. GOC GIUA HAI MAT PHANG, HAI MAT PHANG VUONG GOC
Cho hai mit phang (P) va (Q). Lay hai dudng thang a, a'ciing vudng goc vai (P), hai duong thang

b, b'cling vudng goc véi (Q). Tim méi quan hé giira cac goc (a,b)va (a', b').

5y,

. Cho hai mit phang (P) va (Q). Léy c4c duong thang a,b twong tmg vudng goc véi (P),(Q).
Khi d6, goc gittaa va b khong phu thugc vao vi tri ciia a,b va duoc goi la goc gitra hai mat phang (P)
va (Q).

. Hai mit phang (P) va (Q) duoc goi la vudng goc véi nhau néu goc giita chiing bang 90°.

Néu ¢ 13 gdc giira hai mat phang (P) va (Q)thi 0< ¢ <90'.

? GAc gitra hai mat phang bang 0° khi nao, khac 0° khi nao?
Vi du 1. Cho hai mat phang (P) va (Q) cét nhau theo giao tuyén A . Ly mot diem O bat ki thuoc

duong thang A . Goi m,n 1a cdc duong thang di qua O, twong tmg thuc (P),(Q) va vudng goc véi A .
Chutng minh rang goc giira (P) va (Q) bang goc giira m va n.

Cho hai mat phang (P) va (Q) cat nhau theo giao tuyén A . LAy hai duong thang m,n tuong
tng thuge (P),(Q) va cliing vudng goc véi A tai mot diem O (néi cach khac, 1ay mot mét phang vudng
goc véi A, cit (P),(Q) tuong ing theo c4c giao tuyén m,n). Khi d6, goc giita (P) va (Q) bang goc

gitta m va n. bac biét, (P) vudng goc véi (Q) khi va chi khi m vudng géc véi n.

Luyén tap 1. Cho hinh chép S.ABCD, d4y ABCD la mét hinh chit nhat c6 tam O, SO L (ABCD).
Chutng minh rang hai mat phang (SAC)va (SBD)vudng goéc véi nhau khi va chi khi ABCD la mét hinh
vuong.

2. PIEU KIEN HAI MAT PHANG VUONG GOC
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Cho mét phang (P) chita duong thang b vudng géc véi mét phang (Q). LAy mot dudng thang
a L(P) (H.7.47).
a) Tinh goc gitra a va b .
b) Tinh géc gitra (P) va (Q).
Vi du 2. Cho ti dign OABC c6 OA vubng goc véi OB va OC . Chiing minh rang cac mét phang (OAB)
va (OAC) cling vudng gdc véi mat phang (OBC).

Luyén tap 2. Trong HP1 cua Bai 23, ta di nhan ra rang dudng thang ndi cac ban I& cua cira phong vudng
goc véi san nha. Hay giai thich vi sao trong qua trinh dong - m¢, canh ctra lubn vudng goc véi san nha.
3. TINH CHAT HAI MAT PHANG VUONG GOC

Cho hai mat phang (P) va (Q) vudng géc véi nhau. Ké duong thang a thugc (P) va vudng goc
véi giao tuyén A cua (P) va (Q). Goi O la giao diém ciia ava A . Trong mat phang (Q), goi b 1a
duong thang vuéng goc véi A tai O.
a) Tinh goc gitra a va b.
b) Tim méi quan hé giita a va (Q).

1. \;_

g

\Véi hai mat phing vudng géc véi nhau, bat ki dwong thang nao nam trong mit phang nay ma vudng god
Vi giao tuyén ciing vudng goc véi mat phang kia

Cho hai mat phang (P) va (Q) vudng géc véi nhau. Mdi duong thang qua diém O thuge (P)
va vudng goc voi mat phang (Q) thi duong thang d6 thuoc mét phang (P).
Cho hai mit phang (P) va (Q) cét nhau theo giao tuyén a va cung vudng géc véi mat phang (R).
Goi O la mét diém thudc a va @’ la dudng thang qua O va vudng goc véi (R).
a)Hoi a' ¢ nam trong cac mat phang (P),(Q) hay khong?
b) Tim mdi quan hé giira a va a'.
c) Tim méi quan h¢ giita a va (R).

éna
e
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Vi du 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day Ia hinh chir nhit va SA L (ABCD). Goi B',C',D’ twong {ing la
hinh chiéu cua A trén SB,SC,SD. Ching minh rang;

a) (SBC)_L(SAB),AB' L(SBC),AD’ L(SCD).

b) Cac diém A, B',C’,D’ cing thuc mot mat phang.

Luyén tap 3. Véi gia thiét nhu ¢ Vi du 3, chieng minh rang:

a) Cac mat phang (AB'C'D’) va (ABCD) cling vudng goc véi (SAC);

b) Giao tuyén cua hai mt phang (AB'C'D’) va (ABCD) la duong thing di qua A, ndm trong mat phang
(ABCD) va vudng géc véi AC.

4. GOC NHI DIEN o ’ o ’ ’

HDS5. Mot tai liéu huong dan rang doi voi ghé€ ban an, nén thiét ké lung ghé tao véi mat ghé mot goc co
s6 do tir 100° dén 105°. Trong Hinh 7.51, cac tia Ox,Oy duoc vé tuong tmg trén mit ghé, lung ghé dong
thoi vudng goc vai giao tuyén a ciia mat ghé va lung ghé.

a) Thpo téi, liél} noi trén, goc Péo trong hinh nén c6 so (zio tor 100° dén 195° ? 7 ’

b) WNéu thi@:t ke theo hudng d'21¥1 do6 thi goc gitra mat phang chira mat ghé va mat phang chira lung ghé c6
thé nhan s6 do tir bao nhiéu dén bao nhiéu do?

Tir mot diém O bat ki thude canh a cta géc nhi dién [P,a, Q] V& cac tia Ox,Oy tuong ting thugc
(P),(Q) vavudng goc véi a. Goc xOy dugc goi la mot goc phang cua goc nhi dién [P,a,Q] (goi tat 1
g6c phang nhi dién). Sb do ciia goc xOy khéng phu thudc vao vi tri caa O trén a, duoc goi la sé do cua
géc nhi dién [P,a,Q].

Mit phang chira goc phang nhi dién xOy ciia [P, a,Q] vudng gdc véi canh a.

Cha y

. S6 do cuia goc nhi dién c6 thé nhan gié tri tir 0° dén 180°. Goc nhi dién duoc goi 1a vudng, nhon,
td néu né c6 sb do tuong tng bang, nho hon, 16n hon 90°.
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. Doi véi hai diém M, N khdng thuge duong thang a, ta ki hieu [M,a, N] 1a géc nhi dién c6 canh
a va cac mat twong tng chira M, N .

Hai mit phing cit nhau tao thanh bén gdc nhi dién. Néu mét trong bon goc nhi dién dé 1a goc nhi dién
vuong thi cac goc nhi dién con lai ciing 1a goc nhi dién vudng.
Vi du 4. Cho hinh chép S-ABCD c6 SA L (ABCD), day ABCD Ia hinh thoi c6 canh bang

a,AC=a,SA=%a.

Goi O 1a giao diém caa hai dudng chéo hinh thoi ABCD va H la hinh chiéu caa O trén SC.
a) Tinh s6 do cta cac gdc nhi dién [B, SA, D];[S, BD, A];[S,BD,C].
b) Ching minh ring BHD 1a mot géc phing ciia goc nhi dién [B, SC, D].

a

243

Luyén tap 4. Cho hinh chép S-ABC ¢6 SA L (ABC), AB = AC =a,BAC =120",5A=——. Goi M Ia

trung diém cua BC.
a) Chitng minh rang SMA 1a mét géc phang cua gdc nhi dién [S, BC, A].
b) Tinh s6 do cua géc nhj dién [S,BC, A].

. Trong ctra s6 & Hinh 7.56 , canh va khung cira 1a c&c nira hinh tron c6 dudng kinh 80 cm,
ban I duoc dinh & diém chinh gitra O cuia cac cung tron khung va canh cira. Khi ctra ma, duong kinh cua
khung va duong kinh cua canh song song véi nhau va cach nhau mét khoang d ; khi cira dong, hai dudong
kinh d6 tring nhau. Hay tinh s6 do ctia g6¢ nhi dién c6 hai nira mat phang twong ng chira canh, khung
cua khi d =40 cm.

5. MQT SO HINH LANG TRU PAC BIET
Trong chuong IV, ta d biét khai niém hinh ling tru. Vi cac kién thirc vé quan hé vudng goc, ta co thé
dinh nghia mét sb hinh lang tru dac biét sau day.
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a) Hinh lang tru ding
Hinh lang tru dung 12 hinh lang try ¢6 céc canh bén vudng géc véi mat day

e ———

'__r' '.I'-‘
c""-.._‘,..-"""‘
Hinh 7.58

HD6. Cac mat bén cua lang try dirng la cac hinh gi va cac mat bén do c¢6 vudng goc voi mat day khong?
Vi sao?

b) Hinh Ling tru déu

Hinh lang tru déu 13 hinh ling tru dimg c6 day 1a da giac déu.

, -
‘*--.-.--l. =

r g

-

HD7. Cac mat bén cua hinh ling tru déu c6 phai 1a cac hinh chix nhat ¢6 ciing kich thude hay khdng? Vi
sao?

¢) Hinh hgp ding
Hinh hop ding 1a hinh lang try dung, c6 day la hinh binh hanh.

Hirmk 7.6

HDS. Trong 6 mat caa hinh hop ding, co it nhat bao nhiéu mit 14 hinh chir nhat? Vi sao?

d) Hinh hgp chir nhat
Hinh hop chir nhat 1a hinh hop dung c¢6 day 1a hinh chit nhat.
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oo

HDOI.

a) Hinh hop chir nhat c6 bao nhiéu mat la hinh chir nhat? Vi sao?

b) Cac dudng chéo cua hinh hop chir nhat ¢ bang nhau va cat nhau tai trung diém mdi duong hay khdng?
Vi sao?

Vi du 5. Cho hinh hép chir nhat ABCD.A'B'C'D". Chitng minh rang AA'CC'1a mét hinh chir nhat.

e) Hinh 1ap phwong
Hinh 1ap phuong I hinh hop chir nhat c6 tat ca cac canh bang nhau.

HD10. Cac mat caa mét hinh 1ap phuong 1a cac hinh gi? Vi sao?

Hinh Iap phuong c6 cac mat la cac hinh vudng.

Ch y. Khi day ctia hinh lang tru dimg (déu) la tam giéc, tir giac, ngil giac,... doi khi ta ciing twong ing
goi 1 13 hinh lang tru dting (déu) tam giac, t& giac, ngii gidc,...

Vi du 6. Cho hinh 1ap phuong ABCD- A'B'C'D’. Ching minh ring A'BD 1a tam giac déu.

Van dung 2. Ttir mot tam ton hinh chir nhat, tai 4 goc bac Hung cat bo di 4 hinh vudng c6 cung kich
thudc va sau d6 han gan cac mép tai cac goc nhu Hinh 7.65. Giai thich vi sao bang cach dé, bac Hung

nhan dugc chiéc thang khéng nap cé dang hinh hop chir nhat.
I -
6. HINH CHOP PEU VA HINH CHOP CUT PEU

(’
HD11. Thap I6n tai Bao tang Louvre & Paris (H.7.66) (véi két cau kinh va kim loai) c6 dang hinh chop

s

V6i day 1a hinh vudng c6 canh bang 34 m, c4c canh bén bing nhau va c6 d6 dai xap xi 32,3 m (theo
Wikipedia.org).
Giai thich vi sao hinh chiéu cta dinh trén day 1a tim ctia day thép.



http://wikipedia.org/
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Hinh chdp déu 1a hinh chop c6 day 1a da giac déu va cac canh bén bang nhau.

Chu . Tuong tir nhu d6i voi hinh chop, khi day cua hinh chop dféu Ia tam gidc déu, hinh vudng, ngil gide
deu,... doi khi ta cling goi rd ching tuong g la chop tam gidc déu, to giac déu, ngti giac deu,...

HD12. Cho hinh chép S.AA,...A,. Goi O lahinh chiéu cua S trén mat phang (AA,...A).

a) Trong truong hop hinh chép dé cho 1a déu, vi tri cia diém O c6 gi dic biét d6i véi tam giac déu
AA,...A ?

b) Néu da giac AA,...A ladéuva O latam cia da gidc d6 thi hinh chép da cho c6 gi dac biét?

Vi du 7. Chang minh rang mot hinh chép 1a déu khi va chi khi day ctia n6 1a mot da giac déu va cac canh
bén tao voi mat phang day cac goc bang nhau.

L_uyén tap 5. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC, canh day bang a, canh bén bang a\/g . Tinh s6 do
cua goc nhi dién [S,BC, A].

HD13. Cho hinh chép déu S.AA, ... A . Mot mit phang khong di qua S va song song véi mit phang day,
cat cac canh SA,SA,,...,SA, tuong Gng tai B, B,,...,B, .

a) Giai thich vi sao S.B,B,...B, la mét hinh chép déu.

b) Goi H Ia tim cua da gisc AA,...A . Chang minh rang duong thang SH di qua tim K cua da giac déu
B,B,...B, va HK vudng goc véi cac mat phang (AA,...A,), (BB,...B,).
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. Hinh gém céc da giac déu AA,...A ,B,B,...B, va cac hinh thang cdn AA,B,B,,

A,AB.B,,...,A ABB, duoc tao thanh nhu trong HP13 dugc goi la mét hinh chdp cut déu (néi don gian
1a hinh chop cut duoc tao thanh tir hinh chép déu S.A A, ... A sau khi cat di chép déu S.BB,...B, ), ki
hieula AA,...A -BB,...B,.

. Cac da giac AA,...A,,BB,...B, duoc goi la hai mat day, cac hinh thang AA,B,B,,
A,AB.B,,...,A AB,B, duoc goi la cac mat bén ciia hinh chop cut. Cac doan thang AB,,A,B,,..., A B,
dugc goi la cac canh bén; cac canh caa mat day duoc goi la cac canh day cua hinh chop cut.

. Poan thang HK ndi hai tam cua day duoc goi 1a duong cao caa hinh chdp cut déu. Do dai cua
duong cao duoc goi la chiéu cao caa hinh chdp cut.

2 Hinh chép cut déu c6 cac canh bén bang nhau hay khéng?

Vi du 8. Cho hinh chép cut déu ABC - A'B'C’ c6 chiéu cao bang h, cac day la cac tam giac déu
ABC, AB'C’ c6 canh tuong tng la a,a’(a>a’). Tinh do dai cac canh bén cua hinh chép cut.

e

).

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1: Chitng minh hai mat phing vudng goc

1. Phwong phap giai:

Dé chitng minh hai mat phang (P) va (Q) vudng géc véi nhau ta s& chiing minh

Mot duong thang d nam trong mat phang (P) vudng goc véi mat phang (Q) hoic nguoc lai, mot duong
thang nao d6 nam trong mét phang (Q) va vudng goc véi mat phang (P).

Géc gitra hai mat phang (P) va (Q) béng 90o.

2. Vidu
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Vidu 1. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC vudng tai B va SA L (ABC).

a) Chung minh (SBC) L (SAB).

b) Goi AH va AK lan luot 1a duong cao trong tam gidc SAB va SAC. Ching minh (SBC) L (AKH ).
c) Goi D la giao diém cia HK va BC. Chung minh ring (SAD) L (SAC).

Vi du 2. Cho tir dién ABCD c6 canh AB vudng goc véi mit phang (BCD). Trong tam gidc BCD vé&
cac duong cao BE va DF cat nhau tai O. Trong mit phang (ACD) v& DK vuong géc véi AC tai K.
Goi H la truc tm cua tam gidc ACD.

a) Chirng minh mét phang (ADC) vudng goéc véi mit phang (ABE) va mit phang (ADC) vudng goc
voi mat phang (DFK).

b) Chiing minh rang OH vudng gdc véi mat phang (ACD).

Vi du 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi tam O canh a va BD =a. Biét canh
SA= # va vudng goc voi mat phang (ABCD). Ching minh rang:

a) (SAC) L (SBD).

b) (SCD) L (SBC).

Vi du 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh chit nhat, biét AB=a, AD=a+/2, SA=a va
SA L (ABCD). Goi M la trung diém ciia AD, | 14 giao diém cua BM va AC. Chiing minh rang
(SAC) L (SMB).

Vi du 5. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh 2a, tam giac SAB cén tai S va
ndm trong miat phing vudng goc véi day. Goi H 1a trung diém cua AB. Biét SA=SB =a/2.

a) Ching minh rang SH L (ABCD).

b) Chitng minh tam giac SBC vuong.

c) Chiing minh (SAD) L (SAB); (SAD) L (SBC).

Vi du 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vubng canh a. Mat bén SAD la tam giac can tai
S va nam trong mat phang vudng goc véi day. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cia SB,BC va CD.

a) Ching minh (SAD) L (SAB).

b) Ching minh AM L BP va (SBP)_L(AMN).

Vi du 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng, SA_L(ABCD).

a) Ching minh (SAC) L (SBD).

b) Chiing minh (SAD) L (SCD).

c) Goi BE va DF la dwong cao trong tam giac SBD. Chiing minh rang (ACF) L (SBC);
(AEF) L (SAC).

Vi duy 8. Cho tam giac ABC vuéng tai A. V& BB’ va CC’ cling vudng géc véi (ABC).
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a) Chung minh (ABB') L (ACC').

b) Goi AH, AK la cac duong cao cia AABC va AAB'C’. Ching minh (BCC'B’) va (AB'C’) cling
vudng géc véi (AHK).

Dang 2: GAc giira mat bén va mat day

1. Phwong phap giai:
Tinh goc giita mat phang (SAB) va mat phang day
(ABC).

Duyng duong cao SH L (ABC), dung HE L AB.

Khi d6 AB L (SEH )=>((SAB);(ABC))=SEH.
2. Vidu
Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD), day la

hinh chix nhat ABCD véi AB =a; AD =a./3. Biét ring mit phing (SCD) tao véi day mot goc 60°.

a) Tinh cosin gdc tao bai mat phang (SBC) va mit day (ABCD).

b) Tinh tan géc gitra mat phang (SBD) va mat phang (ABCD).

Vi du 2. Cho khéi chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vudng tai B c6 AB —a+/3; BC =a, tam giac
SAC la tam gi4c can tai S va thuoc mat phang vudng goc véi day. Biét duong thang SB tao véi day mot
goc 60°. Tinh géc ((SBC);(ABC)).

Vi du 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi, c6 AB =2a va géc BAD =120°. Hinh
chiéu vudng gdc ciia S xudéng mat phang day (ABCD) triing véi giao diém | cua hai duong chéo va

Sl :%. Tinh goc tao boi mat phang (SAB) va mat phiang (ABCD).

Vi du 4. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thang vubng tai A va B c6 AD=2a va
AB = BC =a. Hai mat phang (SAB) va (SAD) cung vudng goc véi day. Biét mt phang (SBC) tao véi
d4y (ABCD) mot goc 60°. Tinh tan goc tao bsi mét phang (SCD) va (SBD) véi mat phang (ABCD).

Vi du 5. Cho hinh ling try ABC.A'B'C’ c6 day la tam giac déu canh 2a. Hinh chiéu vuéng goc cia A’
Ién mt phang (ABC) la trung diém cua canh AB, gdc giita duong thang A'C va mit day (ABC) bing

60°. Tinh cosin gdc giita mat phang (A'AC) va mit day (ABC).

Dang 3: GOc gitra hai mit bén

1. Phwong phap giai:

Tinh géc gitra hai mat bén (SAC) va (SBC).

Céch 1: Tinh gdc giira 2 duong thang a va b lan luot vudng
g6c voi mat phing (SAC) va (SBC).

Céch 2: Dung duong cao SH L (ABC).

L4y diém M bét ky thuoc AC, dyng MN L HC.
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Lai c6: MN L SH = MN L (SHC)=> MN L SC.
Dung MK L SC = SC L (MKN)
=>((SAC);(SBC) | = (MK, KN).

2. Vidy

Vi du 1. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng goc véi mat phang (ABC), day ABC tam giac vudng tai

a\/6

B c6 AB=a, BC =a+/3. Biét SA:T’ tinh géc giita hai mat phang (SAC) va (SBC).

Vi du 2. Cho hinh chép S.ABCD co6 day ABCD Ia hinh thoi canh a c6 ABC =60°, SA L (ABC) va
SA=a. Tinh cosin goc gitra:

a) (SBC) va (SCD).

b) (SAD) va (SCD).

Vi du 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la nua luc giac déu canh a véi AD = 2a, biét rang
SA L (ABCD) va mit phing (SCD) tao véi ddy mot goc 45°. Tinh cosin goc giita 2 mat phang (SCD)
va (SBC).

Vi du 4. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat vsi AB =a; AD = a+/3, canh bén
SA L (ABCD). Biét mit phing (SBC) tao véi mat day mot goc 60°. Tinh cosin goc giira hai mat phang
(SBC) va (SCD).

Vi du 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh vuéng tim O, canh a. Bict SA_L (ABCD), tinh d¢ dai
doan thang SA dé goc giira mat phang (SBC) va (SCD) béang 60°.

Vi du 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la nta luc giac déu canh a voi AB=2a, biét rang
SA_L(ABCD) va SA= a+/3. Tinh tan gc giira 2 mat phing (SAB) va (SCD).

Dang 4: xac dinh va tinh s6 do ciia géc phang nhi dién

1. phuwong phap:
+ Ta xé4c dinh géc nhj dién tao boi hai mat phang (P) va (Q) theo 3 budc:
Buoc 1: Tim giao tuyén A=(P)n(Q).
Bugc 2: Tim ac(P):aLAvabc(Q):bLA.
Budéc 3: Két luan [P,A,Q]

o

2. Vidu.
Vi du 1. Cho tir dién S.ABC c6 cac canh SA, SB, SC do6i mot vudng goc va SA=SB=SC=1. Goi « la
goc phang nhi dién [S,BC, A]. Tinh cosa ?
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Vi du 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B, biét AD=2a,

a6

AB =BC =a, canh bén SA vudng gbc véi mat day va SA:T' Goi E la trung diém cua AD. Tinh
s6 do cuia goc phang nhi dién [S, BE, A].

Vi du 3. Cho hinh ling try diing ABC.A'B'C’ ¢4 tat ca cac canh bang nhau. Goi ¢ sé do cua goc phing
nhi dién [A,B'C’,A]. Tinh ¢?

Vi du 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ila hinh thang vubng tai A va D, canh bén SA vudng
goc v6i mat day va SA=ay2. Biét AB=2AD=2DC=2a. Tinh s6 do cua géc phing nhi dién
[C,SB,A].

Vi du 5. S.ABC c6 canh day 3a, canh bén 2a. Tinh sb do nhi dién [S, BC, A].

Vi du 6. Cho mit phang (P) va diém M nam ngoai (P). K& MA vudng goc véi mit phiang (P) va MB, MC
1a hai duong xién dbi voi mat phang (P). Cho biét MA = a; MB, MC tao véi mit phang (P) cac goc 30°
va MB L MC.
a.Tinh do6 dai BC;
b.Tinh sb do nhi dién [M, BC, A].

C. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

Cho hinh chép S.ABC c6 SA_L(ABC). Goi H la hinh chiéu cia A trén BC.

a) Ching minh rang (SAB) L (ABC) va (SAH)_L(SBC).
b) Gia sir tam gidc ABC vuong tai A, ABC =30",AC=a,SA= % . Tinh sé do cua goc nhi dién

[S,BC,A].
Cho hinh Iap phuong ABCD-A'B'C'D’ ¢6 canh bang a.
a) Tinh d6 dai duong chéo cua hinh lap phuong.
b) Ching minh ring (ACC'A’) L (BDD'B').
¢) Goi O la tam cua hinh vuéng ABCD. Chting minh raing COC’ 1a mét g6c phang ciia goc nhi dién
[C,BD,C’]. Tinh (gan ding) sé do cua cac géc nhi dién [C,BD,C],[A BD,C’]
Cho hinh hop chir nhat ABCD-A'B'C'D'.
a) Ching minh rang (BDD'B’) L (ABCD).
b) Xac dinh hinh chiéu cuia AC’ trén mat phang (ABCD).
c) Cho AB=a,BC =b,CC'=c. Tinh AC'.
Cho hinh chop déu S.ABC, day c6 canh bang a, canh bén bang b .
a) Tinh sin cua goc tao baoi canh bén va mat day.
b) Tinh tan cua géc giita mat phang chira mat day va mat phang chara mit bén.
Hai mai nha trong Hinh 7.72 1a hai hinh chir nhat. Gia st AB=4,8 m;OA=2,8 m;OB=4m.
a) Tinh (gan dung) s6 do cua goc nhi dién tao boi hai nira mit phang twong ¢ng chira hai mai nha.
b) Chiing minh ring mét phang (OAB) vudng goc véi mat dét phang.
Luu y: Puong giao giita hai mai (dwdng ndc) song song voi mit dat.
¢) Piém A & d6 cao (so véi mat dat) hon diém B 1a 0,5 m. Tinh (gan ding) goc giita mai nha (chira OB
) S0 V6i mat dat.



Bai 7.21. Bo dbc ciia méi nha, mat san, con dudng thang 1a tan cua gdc tao boi mai nha mat san, con
duong thing d6 véi mat phang nam ngang. Do déc cua dudng thing danh cho nguoi khuyét tat duoc quy

dinh 1a khéng qua é Hoi theo d6, goc tao bai duong danh cho ngudi khuyét tat va mat phang nam

ngang khong vuot qua bao nhiéu d6? (Lam tron két qua dén chix sé thap phan tha hai).

D. BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau1l: Cho hai mat phang P va Q song song véi nhau va mot diém M khong thuoc P va Q .
Qua M c6 bao nhiéu mat phang vuéng goéc véi P va Q ?
A. 2. B. 3. C.1. D. V6 sb.

Cau 2: Trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Cho hai dudng thang song song a va b va duong thang ¢ sao cho ¢ LacLb. Moi mat
phang « chaa c thi déu vudng goc véi mit phang ab .
B.Cho al a ,moimatphiang g chta athi g L o .
C. Cho a L b, moi mat phang chira b déu vudng goc Véi a.
D.Choalb,néuac a vabc g thi o L 5.

Cau 3: Trong c4c ménh dé sau, ménh d& nao ding?
A. Hai mat phang phan biét ciing vudng goc véi mot mat phang thi song song véi nhau.
B. Qua mdt duong thang c6 duy nhat mot mat phang vudng goc véi mot duong thang cho
trudc.
C. Hai mat phang phan biét cing vudng géc vai mot duong thang thi song song véi nhau.
D. Qua mot diém c6 duy nhat mot mat phang vuéng goc véi mot mat phiang cho trude.

Cau 4: Trong c4c ménh dé sau, ménh d& nao ding?
A. Hai mat phang P va Q wvubng goc voi nhau va cit nhau theo giao tuyén d . Voi mdi diém
A thuoc P vamdidiém B thuéc Q thitacod AB vudng goc véi d.
B. Néu hai mat phang P va Q cing vudng goc véi mat phang R thi giao tuyén coa P va
Q néu co ciing s& vubng goc véi R .
C. Hai mat phang phan biét ciing vudng goc voi mot mit phang thir ba thi song song véi nhau.
D. Néu hai matqphéng vubng goc véi nhau thi moi dudng thang thuoc mat phing nay sé vudng
goc vai mat phang kia.

Cau 5:  Trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao sau déy la dang?
A. Hai mat phépg vudng gdc véi nhau thi moi dudng thang nam trong mat phang nay sé vudng
goc vai mat phang kia.
B. Hai mat phang phan biét ciing vuéng géc véi mot mat phang thi vuéng goc véi nhau.
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Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Céau 9:

Céau 10:

Céau 11:

C. Hai mat phang phan biét cing vudng géc véi mot mit phang thi song song véi nhau.

D. Hai mat phing vudng goc véi nhau thi moi dudng thang nam trong mit phang nay va vudng
g6c véi giao tuyén cua hai mat phang sé vudng goc véi mat phing kia.

Trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Hai mat phing cling song song véi mot mat phang thir ba thi song song véi nhau.

B. Qua mot dudng thang cho trude ¢d duy nhat mot mat phang vudng goc voi mot mat phang
cho trudc.

C. C6 duy nhat mot mat phang di qua mot diém cho trudc va vudng goc véi hai mat phang cat

nhau cho trudc.

D. Hai mit phing cting vudng goc véi mot mat phang thi ba thi vudng goc vai nhau.

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Cho duong thang a vudng goc véi duong thang b va b nam trong mit phang P . Moi mat

phing Q chta a vavudng goc véi b thi P vudng goc voi Q .

B. Néu duong thang a vuéng goc véi duong thang b va mit phang P chaa a, mit phang
Q chta b thi P wvubng géc véi Q .

C. Cho duong thang a vudng goc véi mat phang P, moi mit phang Q chua a thi p

vuong goc voi Q .

D. Qua mét diém c6 duy nhat mot mat Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. G6c giira mat phang P va mit phang Q bang goc nhon giita mat phang P va mat

phang R khimitphang Q song song voi mat phang R .

B. G6c giita mat phang P va mat phang Q bang goc nhon giita mat phang P va mit

phang R khi mitphing Q songsongvéi matphang R hoic Q = R .

C. Gac giira hai mat phang luén la goc nhon.

D. Ca 3 ménh dé trén déu ding.

Trong khang dinh sau vé lang try déu, khang dinh nao sai?

A. Pay 1a da giac déu.

B. Cac mat bén la nhitng hinh chir nhat nam trong mit phing vudng goc voi day.

C. Cac canh bén la nhitng duong cao.

D. Cac mat bén la nhitng hinh vuéng.

Trong c4c ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Néu hinh hop c6 hai mat 1a hinh vudng thi né 1a hinh 1ap phuong.

B. Néu hinh hop ¢ ba mat chung mét dinh 1 hinh vuéng thi n6 1a hinh 1ap phuong.

C. Néu hinh hop c6 bén dudng chéo bang nhau thi né 1a hinh lap phuong.

D. Néu hinh hop ¢6 sau mat bang nhau thi n6 1a hinh 1ap phuong.

Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng cén tai B, SA vudng goc véi day. Goi
M 1a trung diém AC . Khang dinh nao sau day sai?

A. BM LAC. B. SBM L SAC . C. SAB L SBC . D. SAB L SAC .

Cho tir dién SABC c6 SBC va ABC nam trong hai mit phang vudng goc vai nhau. Tam giac
SBC déu, tam gidc ABC vubngtai A.Goi H, I lan luot la trung diém cua BC va AB . Khing

dinh nao sau day sai?
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Cau 12:

Céu 13:

Céu 14:

Céu 15:

Céu 16:

Cau 17:

Céau 18:

Céau 19:

Céau 20:

A. SH L AB. B. HI L AB. C. SAB L SAC. D. SHI 1 sAB.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai C , mat bén SAC 1a tam giac déu va
mam trong mat phang vudng géc véi day. Goi | 1a trung diém cia SC . Ménh dé nao sau day
sai?

A. Al LSC. B. SBC 1L SAC. C. Al LBC. D. ABI 1 SBC.

Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam gi&c vudng tai B, SA vudng goc véi day. Goi H, K

lan lwot 14 hinh chiéu cua A trén SB, SC va | 1a giao diém cia HK véi mat phing ABC .
Khéing dinh nao sau day sai?

A. BC L AH. B. AHK L SBC . C. SC LAL D. Tam gi4c IAC déu.

Cho tam giac déu ABC canh a. Goi D 1a diém d6i xang v6i A qua BC . Trén duodng thing

a«/_

vudng goc véi mat phang ABC tai D ldy diém S sao cho SD="—_ Goi | la trung diém BC
:ké IH vudng goc SA H eSA . Khing dinh ndo sau day sai?
A. SA 1L BH. B. sbDB L sDC. C. SAB 1L SAC. D. BH L HC.

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A, ABC =60°, tam giac SBC |a tam
gidc déu cd bang canh 2a va nam trong mat phang vudng véi day. Goi ¢ la goc giita hai mat
phang SAC Vva ABC . Ménh dé nao sau diy dung?

1
A. ¢ =60° B. tan<p:2J§. C. tanga:%. D. tan@zz

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh a. Canh bén SA =ay/3 va vudng goc
v6i mat day ABC . Goi ¢ la goc giira hai mat phang SBC va ABC . Ménh dé nao sau day
dtng?

A. ¢ =30° B. Sing@g. C. ¢p=60° D. SII’]Q;Z\/_
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tim O, canh a. Pudng thang SO vuéng
a3

g6C voi mit phang ddy ABCD va SO=—— ) . Tinh géc giita hai mat phang SBC va ABCD .

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi tdm I, canh a, g6c BAD =60°,
SA=SB=SD = \/— . Goi ¢ la goc giira hai mat phang sBD va ABCD . Ménh dé nio sau day
ding?

A. tanp=+/5. B. tan¢~§. C. tango—g. D. ¢ =45"

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vuéng ABCD wvudng tai A va D, AB=2a,
AD =CD=a. Canh bén SA=a va vudng g6c voi mit phang ABCD . Goi ¢ la géc giita hai
mit phang SBC va ABCD . Ménh dé nao sau day dung?

N

Cho hinh chop déu S.ABCD c6 tat ca cac canh biang a. Goi M 1a trung diém SC. Tinh g6c ¢
giita hai mat phang MBD Vva ABCD .
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Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Céu 25:

Céau 26:

Cau 27:

Céau 28:

Céau 29:

A. ¢ =90° B. v =60°. C. p=45°. D. ¢ =30°.

Trong khong gian cho tam giac déu SAB va hinh vuéng ABCD canh a nam trén hai mit phang
vudng goc. Goi H, K lan luot 1a trung diém cua AB, CD. Goi ¢ la gdc giita hai mat phang
SAB VA SCD .Ménh dé nao sau ddy dung?

V2 2.3 3

N&)
A. tanp=-"—. B. tanp =", C. tanp=—. D. tanp=—.
773 L 773 L

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. Goi ¢ la goc giira hai mat phang
SBD Va SCD . Ménh dé nio sau day dung?

A. tany =+/6. B. tangO—g. C. tango—g. D. tanp =+/2.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai A, AB=AC =a. Hinh chiéu vudng géc
H cia S trén mat day ABC triing véi tim dudng tron ngoai tiép tam giac ABC va SH :%.
Goi ¢ la goc giira hai duong thang SB va AC . Ménh dé nao sau day dung?

N Nir}

2
A. COW—%- B. coto=4/7. C. cotgp:T. D. CO'[(,O:T.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng cn tai C . Goi H Ia trung diém AB.
Biét rang SH vudng goc voi mat phang ABC va AB=SH =a Tinh cosin cia goc o toa boi
hai mit phang SAB VA SAC .

1 2
A. COSazg. B. com:%. C. COSazg. D. COSa:E.

Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai B, canh bén SA vudng gdc vai day.
Goi E, F lan luot 1a trung diém cua cac canh AB va AC. G6c giira hai mat phang SEF va
sBC la

A. CSF. B. BSF. C. BSE. D. CSE.

Cho hai tam giac ACD va BCD nam trén hai mat phang vudng goc véi nhau va
AC =AD =BC =BD =a,CD =2x. Vi gi4 trj ndo caa x thi hai mat phang ABC va ABD

vuodng gac.
N B. 2. c a2 D. 2
3 2 2 3

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD [a hinh vudng canh a Canh bén SA=x va vudng goc
V6i mat phang ABCD . Xac dinh x dé hai mat phang SBC va sScD tao véi nhau mot goc
60°.

3a a
A.X:7- B.XZE- C. x=a D. x=2a

Cho hinh lang tru t&r gidc déu ABCD.A'B'C'D’ c¢6 day canh bang a, géc giita hai mat phing
ABCD VA ABC’ c6 s do bang 60°. D¢ dai canh bén cua hinh ling tru bang

A. 2a B. 3a. C. a\3. D. aV2.

Cho hinh chép déu S.ABC ¢6 canh day bang a, gdc gitra mat bén va mat day bang 60°. Tinh do
dai duong cao SH cua khéi chop.
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Céu 30:

Céu 31:

Céu 32:

Cau 33:

Cau 34:

Céu 35:

Céau 36:

Céau 37;

Céau 38:

Céau 39:

A. SH _ﬁ. B. sH — &2 C. SH :g. D. SH _ﬁ_

3

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, canh bén SA vudng gc voi mat phang
day. Goc phang nhi dién [S,BC, A] 1a

A. SBA. B. SCA. C. ASC. D. ASB.

Cho hinh chop S.ABC c0 SA L(ABC), day ABC la tam gidc déu canh a va SA:%a. Tinh sé
do goc phang nhi dién [S,BC, A].

A. 60°. B. 90°. C. 30°. D. 45°,

Cho hinh chdp tw giac déu S.ABCD c6 canh day bing a , chidu cao hinh chép bing —= . S6 do

2\3

cua goc phang nhj dién [S,BC, A] bing
A. 60°. B. 75°. C. 30°. D. 45°,

Cho tir dién OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vubng goc nhau va OB=0C =a+/6, OA=a. Tinh
s6 do cua goc phang nhi dién [0,BC, A].
A. 60°. B. 30°. C. 45°, D. 90°.

Hinh chép déu S.ABCD c6 tat ca cac canh bang a. Tinh cosin cua goc phang nhi dién
[S,BC,A].

6
AL 5 Y6 c V2 p. V3.

2 3 2 3
Cho khéi hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ c¢6 day la hinh vuéng, BD =2a, goc phang nhi dién
[A',BD,A] bang 30°. Tinh d¢ dai canh AA’

2a+/3
a 2203 B. 2. c & p, &3

3 3 6 3

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB=2a,AD=a, ASAD déu va nam

trong mt phang vudng goc véi mat day. Goi ¢ la goc phiang nhi dién [S,BC,A]. Khang dinh
nao sau day la dung?

& e

A. ¢p=60°. B. tangD:T. C. p=30°. D. tan(p:7.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC vudng cantai B, AB=BC =a, SA=a+/3, SAL(ABC). S6
do cta goc phang nhi dién [S,BC, A] la

A. 90°, B. 30°. C. 45°, D. 60°.

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA vudng goc voi mat day va
SA:%. Khi d6 s6 do cua goc phang nhi dién [S,BD, A] la

A. 30°. B. 75°. C. 60°. D. 45°.

Cho hinh chop déu S.ABCD co tat ca cac canh déu bang a. Goi ¢ la goc phang nhi dién
[B,SD,C]. Ménh dé nao sau day la dang?
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A tanp=+2. B. tango:%. C. tangozg. D. tanp=+/6.




