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BAI 33. PAO HAM CAP HAI
A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
Chuyén dong caa mot vat gan trén con lac 10 xo (khi bé qua ma séat va sic can khong khi)

duogc cho bdi phuong trinh sau:
x(t)= 4C0$[2ﬂt+%j,
& d6 x tinh bang centimét va thoi gian t tinh bang gidy. Tim gia tdc tirc thoi cua vat tai thoi

diém t =5 gidy (lam tron két qua d¢én hang don vi).
1. KHAI NIEM PAO HAM CAP HAI
HDP1. Nhan biét dao ham cip hai cia mot ham sé

a) Goi g(x) la dao ham ctia ham sé y=sin(2x+%j. Tinh g(x).

b)  Tinh dao ham ciahamsé y =g(x)

Vidul. Tinh dao ham cép hai ciia ham s6 y = x* +e**. Tir d6 tinh y”(0).
Luyén tap 1. Tinh dao ham cép hai cua cac ham sé sau:

a) y=x e b) y=In (2x+3).

2.Y NGHIA CO HQC CUA PAO HAM CAP HAI

. N 2 ~ P S \: A .- . N . 2 AV
Xét mot chuyén dong 6 van toc tic thoi v(t) . Cho s6 gia At tai t va Av=v(t+At)—v(t). Tisd N

goi la gia toc trung binh trong khoang thoi gian At. Gigi han cua gia toc trung binh (néu cd) khi At dan
toi 0 dugc goi 1 gia toc tirc thoi cia chuyén dong tai thoi diém t, ki higu 1a a(t).
. AV
Nhu vay a(t)= M})E =V'(t)
HD2. Nhin biét y nghia co hoc ciia dao ham cap hai
Xét mot chuyén dong c6 phuong trinh s =4cos 2zt .
a) Tim van tdc tic thoi caa chuyén dong tai thoi diém t.
b) Tinh gia toc tac thoi tai thoi diém t.
Vidu 2. Giai bai toan trong tinh hubng mao dau.

Van dung. Mot vat chuyén dong thang c6 phuong trinh s = 2t* +Et4 ( s tinh bang mét, t tinh bang

gidy). Tim gia toc cua vat tai thoi diém t =4 giay.

B. PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

Dang 1: Tinh dao ham c4p cao ciia ham s y =f(x)

1. Phwong phap
v' Tinh dao ham cip 1: £(x)

v Tinh dao ham cip 2: () =[]
2. Cac vi du ren luyén Ki nang

Vidu 1: Tinh dao ham cap hai cia ham s6 f(x) =151'x5 3% —x+4




1 BAI GIANG TOAN 11-KNTT VOI CS

Vi du 2: Tinh dao ham cap hai caa ham sé y = cos2x
Viduy 3: Cho ham sé f (x):%x?’ +%X2 —12x-1. Giai f"(x)>0
Vidu 4: Chohamsé y=—=_. Tinh y"?

x+1

Vi du 5: Cho ham sé y:;(T_j Tinh M =2(y’)2 +(1-y)y".

Vidu 6: Chohamsé y =%x2 +x+1.Tinh y'2 —2yy".

Vidu 7: Choham sé y=xsinx. Tinh xy —2(y'-sinx)+xy".

Vidu8: Chohamsé y=Asin(ex+¢).Tinh M=y"+o?y.

Vi du 9: Cho ham sé y =sin2x—cos2x. Giai phuong trinh y” =0.
2

Vi du 10: Cho ham sb: y:(m—4)X?+cosx.
Tim m sao cho y” <0 véi moi xeR.

Vidu 11: Cho ham sé yzy. Giai bat phuong trinh y” > 0.
—-X

3 3 2
Vidu12: Ham s f(x)= XXF2 cq gy BN ip s g bic-2d.

x-1 (x—1)

Dang 2: Y nghia vat Iy caa dao ham cap hai

1. Phuwong phap

Y nghia ciia dao ham cép hai: Gia téc tirc thoi (7) tai thoi diém t 1a dao ham cip 2 caa hamsé s= f (t).

2. Cac vi du ren luyén ki nang
Cau 1: Mot chat diém chuyén dong thang duoc xac dinh bai phwong trinh : s =t*—3t* +5t+2 , trong d6
t tinh bang gidy va s tinh bang mét. Tinh gia téc cua chuyén dong khi t=3.

Céu 2: Cho chuyén dong thang xac dinh boi phuong trinh S =—t*+3t*+9t, trong d6 t tinh bang gidy va
S tinh bang mét. Tinh van toc ctia chuyén dong tai thoi diém gia toc triét tiéu.

Cau 3: Mot chat diém chuyeén dong theo quy luat s(t) =—t°+6t” véi t 1a thoi gian tinh tir 10c bét dau
chuyén dong, s(t) 1a quang dudng di dugc trong khoang thoi gian t. Tinh thoi diém t tai d6 van toc dat
gia tri 1on nhat.

C. GIAI BAl TAP SACH GIAO KHOA

Bai 9.13. Cho ham s f (x)=x%e*. Tinh f"(0).

Bai 9.14. Tinh dao ham cap hai cua cac ham sb sau:

a) y=In(x+1); b) y =tan2x.

Bai 9.15. Cho ham s6 P(x)=ax’+bx+3 (a,b la hing sb). Tim a,b biét P(1)=0 va P"(1)=-2.
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Bai 9.16. Cho ham sb f (x)= Zsinz(x+%j . Chttng minh rang ‘f(x)‘ <4 véimoi x.

Bai 9.17. Phuong trinh chuyén dong ctia mét hat dwoc cho bsi s(t)=10+0,5sin (Zﬂt +%) trong d6 s
tinh bang centimét va t tinh bang gidy. Tinh gia téc cua hat tai thoi diém t =5 gidy (1am tron két qua dén
chi s6 thap phan thir nhat).

D. BAl TAP TRAC NGHIEM

Cau 1: Dao ham cip hai cia ham s6 f(x)=2x" _4 bang biéu thirc nao sau day?
X

A. 40x3—i3. B. 40x3+i3. C. 40x3—%. D. 4Ox3+%.

X X X X
Cau 2: Dao ham cip hai caa ham sb y =sin2x bang biéu thirc nao sau day?
A. —sin2x. B. —4sinx. C. —4sin2x. D. —-2sin2x.

Cau3: Chohamsé Y=005 X Tinh ¥"?
A. y"=-2cos2x. B. y"=-4cos2x. C. y"=2cos2x. D. y"=4cos2x.

v 2 3.
Cau4: Chohamsd Y=V2X=X". Tjnpp M=y~y"+1.

A -2, B. 0. C. -1 D. -1
2X — X2
Cau5: Chohamsé f(x)=(x+1)". Tinh f"(2).
A. 27. B. 81. C. 96. D. 108.
Cau6: Chohamsé y=sin®x. Tinh M =y”+9y.
A. sinx. B. 6sinx. C. 6cosx. D. -6sinx.
Cau7: Chohamsé y=23x®—5x*+3x—2. Giai bat phuong trinhy” < 0.
A. Xe(—OO;l)\{O}. B. Xe(l;-i—OO). C. Xe(—l;l). D. Xe(—2;2).
Cau8: Chohamsd y= - Giai bit phuong trinh y" <0
(x+1)
A. x<-1. B. x>-1. C. x=1. D. V6 nghiém.
N L —2x2 +3x . s
Cau9: Chohamso y=f(x)=?.Bao ham cap 2 cua f la:
A. y//:2+ 1 5 B yﬂ: 2 C y/r: -2 D y”: 2

(1-x) (1-x)° %)’

— _ 4 3 2 _
Cau 10: Cho ham so: y=(2-m)x* +2x° + 2mx* + 2m - 1.

Tim m dé phuong trinh y” =0 ¢6 hai nghiém phan biét.

A me[_w;%}u[g;ﬁoj\{z}. B, me(_w;_gJuG;mj\{z}.
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Céu 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Céau 15:

Céau 16:

Cau 17:

Céau 18:

c. me(—w;—%}u[—%;JrooJ\{Z}. D. me(_w;%ju(g;mj\{z}.

Cho chuyén dong thang xac dinh boi phuong trinh S=t> -3t
(t: tinh bang gidy, s: tinh bang mét).

Khéing dinh nao sau day 1a dung?

A. Van téc cua chuyén dong khi t=3s 1a v=12m/s

B. Van tbc cua chuyén dong khi t=3s 13 v=24m/s.

C. Gia téc cua chuyén dong khi t=4s 1a a=18m/ <.

D. Gia toc cua chuyén dong khi t=4s 14 a=9m/ <.

Mot chat diém chuyén dong thang xac dinh boi phuong trinh: S=t3 -3t + 5t + 2, trong d6 t tinh
biang gidy va S tinh bang mét. Gia toc cua chuyén dong khi t=3 1a:

A. 24(m/32). B. 17(m/52). C. 14(m/32). D. lZ(m/sz).

Cho chuyén dong thang xac dinh boi phuong trinh:

S=t3-3t> -9t +2 (t: tinh bang giay, s tinh bang mét).
Khang dinh nao sau ddy 1a dung?
A. Van téc cua chuyén dong bang 0 khi t=0 hoic t=3.
B. Gia téc ctia chuyén dong tai thoi diém t=1 1a a=12m/ <.
C. Gia téc cua chuyén dong tai thoi diém t=3 1a a=12m/ <.
D. Gia téc cua chuyén dong bang 0 khi t=0.
Mot chat diém chuyén dong thang xac dinh boi phuong trinh: S=t3—2t2 + 4t +1, trong d6 t tinh
bang gidy va S tinh bang mét. Gia toc cua chuyén dong khi t=2 1a:
A 12(m/52). B. 8(m/52). C. 7(m/52). D. G(m/sz).
Phuong trinh chuyén dong coa mot chat diém duwoc biéu thi boi coéng thuc
S(t)=4-2t+4t>+2t°, trong d6 t >0 va t tinh bang gidy (s), S(t) tinh bang mét (m). Tim
gia téc a cua chat diem tai thoi diém t =5(s).
A. a=68. B. a=115. C. a=100. D. a=225.

MGt vat chuyén dong c6 phuong trinh S =t* —3t° —3t* + 2t +1(m), t I thoi gian tinh bang giay.
Gia toc cua vat tai thoi diém t=3sla

A. 48 m/s’. B. 28 m/s’. C. 18 m/s®. D. 54 m/s®.

Mot chat diém chuyén dong co phuong trinh s = —t° +t® +t+4 (t 1athoi gian tinh bang giay).
Gia toc cua chuyén dong tai thoi diém van toc dat gid tri Ion nhét 1a

A. 6. B.0. C. 2. D. 4.

Cho chuyén dong thang xac dinh bai phwong trinh s(t) = 2t* —3t? +4t, trong d6 t dugc tinh

bang gidy va s duoc tinh bang mét. Van téc tac thoi caa vat tai thoi diém gia toc bang khéng la
A. —2,5m/s. B. 4m/s. C. 2,5m/s. D. 8,5m/s.



